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De Centro Grawitatis.

Derixirio.

Contimunne quodvis (fecundume Cavallerii Geometriave Indi”

vifibilinm Yinteligitur, ex Indivifibilibus numero infinit#
constare. s

- “W'T, ex infinitis Pun&is, Linea ; Superficies, ex infinitis Li-
o ncis; & ex infinitis numero Superficiebus, Solidum: Irem
' ex infinitis temporis Momentis, Tempus, &c.

Hoceft; (ut nos idem explicamus in noftra Arithmeticd
Infinitorum, & Tra&. de Con. Sect.) ex particulis Ho-
mogeneis , infinité exiguis, numero infinitis 3 Idque
(ut plurimum) fecundum unam faltem dimenfionem #-
qualibus. ‘

Fig. 81, Uta ; "Linea, ex infinitis punétis, hoc eft, Lineolis infinité exi
longftudine 2qualibus, vel zquc altis
vel altitudo fit & (pars infinitefima ) longit
linex. o ,
Fig. ‘82, ' Item, Superficies ex infinitis lineis fi
hoc eft, fuperficieculis (lincis illis int
cujufvisaltirudo fir infinitefim

! guis,
quarum cujufvis longitudo
udinis vel altitudinis totius

ve re€lis five curvis parallelis 5
erjectis) aqué altis , quarum
1 1do it 1nf) a pars totius altitudinis ; aut etiam X
punctis (quibus ille linez intelliguntur conftare) hoc eft ex fuperfi-
cieenlis 2qualibus & fimilibus, quarum cujufvis magnitudo fit <& roti-
us are.

[rem 4 Solidun}, X infiny
folidulis mquc alis five @que
craffiries {it 7% totius ; vel
telliguncur illae fuperficies co

tis numero fuperficichus , hoc ¢ft
crallis, quorum cujufvis altitudo \_’C}
> lincis numero infinitis (ex quibus i
nftare) puta ex totidem Prifimatiz, {it9
paral‘
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 Patallelis ; quorum bafes (commani plano fectorum ad €1 re@to)- fi-
mlk.s ﬁm&&"qualcs , quarum magpitudo (it 2 iftius quo fecantur
Plani ; vel etiam, ex punctis (quibus il lincee incelliguntug cgnﬁarp)
hoe eft (alidalis exiguis, 2qualibus, quorum fingulorum magnitudo in-
teu’.gam‘-"égtotius. h ' .
4% quidem Lineole, Superficieculx , Solidula, &ec. vatus

modis difpofita intelligi folent ,. prout conftruiori videatur expe:
Cire.  Exempli gratia ; Circulus dicetur, hoc fenfu, ex infinits 8a:
Numero reis parallelis conftare > ad. eandem unam aliquam - dia- Fig. ¢3.
Mmetrum ordinatim applicatis ; ho eft, Parallelogrammis xque altis: _ .
vel ex infinitis numero Circumfereniis concentricis ; hoc eft, annulis Fig. $4.
@que craflis: vel ex infinitis numero tadiis 5 hoc eft, feétori‘bu..s', .

vel triangulis fimilibus , &c. Ey Spheera fimiliter, five ex infinitis Fig. 8.
numero planis eque craffis, five ex totidem fuperficiebus Sphericis
concentricts ; five ex infinitis numero fectoribus {phzricis, aut Pyrami-

dulis, &e, . ;

G ico tamen, ¢ plrimum, ita fieri, utillz particule fecondum unam

altem dimenfionem ﬁnt:equales: Neque cnim illud nec_e{.’farlo exigi-

tur iA‘I“i",ﬁ id aliquando expedite videbirur, pro algitudmnbus (ver[gx
gratia) ®qualibus, poterit conftructor vel arithmetice proportionali-

us, vel fecundum aliquam aliam ordinatam f{eriem crefcentibus vel
ecrefcentibus uti. '

Hoceft (fecundum Mathematicum figorem) faltem ‘in-
feribi poteft, vel circumfcribi, vel alias adaptari, ex
hujufmodi particulis contlatum , quod ab expofito dif-
ferat quantitate infinite exigud , five qua datd qudvis
minor {it. * o

Uta ; in Circuli peripherid, ex arcubus numero inﬁm.tilS, Con?ﬁ?:

- curva qua peripheriz exatté congruat 5 fed & el fl}}bﬁef ¢ g

£ Inferibi poreft ex fubtenfis numero infnitis, vel circum: ?\l)lh ld cé{ in-

MUS numero tangentibus, conflata lines,quae a periphertd i ‘"{* 3513%
sieam foperer | differentia qua data quavis minor {it.  Unde fattum

T, ur Circulng pro Polygono regulari laterom numero infinitotum,

beri folege ”Ec in alifs curvilinets, fimiliter, N
tem Cirepli p].;no, aptari poteft, five ex Annulis ﬁyert’.?.{g?ft)otlcﬁ
"By quee circulo accurate congruat : Sed & cxt{qmbtn c;'i_ i l P o
Vel Sreamferibi, five ex Parallclogrammis, five ex (imili us Kdﬂg ilti:
B, cujug ah ;xpoﬁto circnlo-ditferentia, fir datd munor. Arque
Allis (e, , Atque.
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. ‘Arquéhanc, delndivifibilibus, deétrinam (puncpaflim tecepam,
atque, poft Cavallerium, cg}_gt;ergggxxxg Mathematicis agprobabam)pt’q :
Veternm continud figuraram Adfcrngnone,fub[‘gtuere vifum eft,ut bre-
yiorem;nec tamen,minuis demonftrativam, (i debiti cautione adhibeatuts

Hanc interim definitionem, utut Capiti V. maximé fubfervituram,
huic 1v.Capiri prfigo, quoniam & hic alicubi ufui erir, Utﬁquando
'Grave, per omnia fut punéta, defignem, &c. nec velim ramen perperam
intelle&um iri.

- Sin Demonftrandum hoc, non Definiendum, putet quis ; Ego qui-
dem pro eatenus demonftrato habeo quatenus demonftratione opus £ty .
ex demonftratd ab aliis Methodo Indivifibilium. - Hic utique id agitur,
ut - definiam quo fenfu velim hujufmodi que occurrun intelligenda ;
quod eft Definitionis opus, -

Definitio Centri Gravitatss, habetur in Capite pracedente.

LD ILDLPELEVISEILLC LIt b IS 14T
PROPOSITIONES.

PROP, I

Si Punto unico, ut Centro Motlls , fuftineatur-Grave

(vel ex pluribus conjundtis gravibus aggregatum: ) po-

. terit nihile minlis in quafvis partes, circa illud rotando
“moveri 3 non alis.

-Siduobus punclis, pluriblfve in eadem rettq, ut motfis
Axe fultineatur : poterit, circa illam rectam,in utramvis
partem rotando moveri; non alijs. ‘

Sitribus (pluribtifve) nonin eddem re®4 pundis fuftinea-
tur : in nullas partes movebitur.

Fig: 86. EthUlg?mr Grave guodvis A B F, unico pun&o M ut Centro motiis
fuftineri. Manifeftum eft, ftante hoc puncto M, in quafcunque circa

hoc moveatur partes, eandem pofle totius figuram retineri. Quippe

in quodcung; Superficiei Sphericze centro M defcripta moveatur (verbi

gratia) punétum A ; (hoc eft, in quafcunque partes circa M rotetur ;)

nihil impedit quin & reliqua puncta, wt B; ita (imul moveantur, ut

eandem
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tandem quam priits inter fe pofitionem rerineant. Puta, ur A, B,

{intin eddem qua pritss diftantid ; firque A BF idem angulis, iifdém-
que nit prius cruribus comprehenfus, &c.

. Sin duobis punétis, ut X, S, (vel pluribus in eAdem reftd) aut etlam

p fﬁAXS retd, ur Axe motls fuftineatur : Manifeftum eft, fante -

_re&a XS', adedque omnibus inilla punétis, pofle aliud quodyis pun-
€tum , circa hanc nt Asem , vel prorfum vel retgorfim peripheriam
fkﬁ“bmv reliquaque _ﬁmnl punéta, ita ut neceffe erit quod candem
inter fe pofitionem retineant, moveri, fimiles item peripherias cixca
cundesn Axem defcribendo, ? ,

Stintque hxc duo, vel ita ex Elementis perfpicua , vel per {e mani-
felta, wein 14, 15, 16, 17,18, 19, 20,21,22, 33, deff, 11 En-
clidis (que Sphzram , Conum, & Cylindram fpectant) quafi pro
P(’f?lﬂatls fupponantar. 2 .

Sed dico porro; Stante centro motlis M, non pofle, nifi circa hoc
rotando, moveri grave : Propter eandem, quam manere fupponimus
diﬁanuam, cujus liber fuj punéti , wm ab M puncto, tum a fui quovis
410, Per def, Centri motjys.

. temy Stantibus X,S,punéiis ; non poffi alias quam circa hanc reftam
rotando (utcigea Axem) moveri, Quippe omnia ¢jufdem X § rectx
pun&ta, eodem fitw manere certam eft ; (fecus enim non poflent ean-

€M quam privs ab utroque diftantiam retinere: ) Quaque extra hanc
teCtam pun&ta, fialiter moveantur quam circulos circa X S axem de-
cribendo , non retinebunt eandem ubique tum ab X tam ab § diftanti-
am; (quod ex Elementis Spharicis facilé conftabit.) Er, nifi fimul ita
moveantur omnia (hoc eft, nifi totum grave circa X S axem rotesur)
hon’ eundem inter f¢ fitum confervabunt ; ( quod fupponitur.) Non
'8itur alias quam fie rotando movebitur. o .
enique : Si tribus punctis, ut XS A ( nedum ploribus ) nonin
Cdem re@ta, fiftineatur : Non movebitur, Cum enim, {tantibus X S,

700 poffe aliter, quam totando circa X § ut Axem, moverigrave,
JAmoftenum fit: non pofle autem fic moveri , ftante etiam (extra hanc
teftam) pun&to A, - utpore quod, cum extra Axem fit, non a reli-
4uis moti punétis omnibus , nifi & ipfum fimul movearur , eandem di-

ANtiam retinebit | quod Rotationis definitio poftulat:) non omnino
Movebirny, ’ ,
SCHOLIU M. ~
INt_elligitur Propofitio, de Gravi (fen gravium Aggfqﬁato) duro &
foMtante ; confque faltem conflante, ur, ea quz adhibetur Vi, nec

M80gatur, nec luxetur aut incurvetur ; quin eandem (faltem :rqmptlc}g?)-



14 De Centro Gravitatis. Chr. IV.
tem) retineat fighiram omniumve iipﬁus' pattium inter fe p_oﬁtionem"
refpedtu torius , utcunque fitum feu pofitionem refpe&tu loci mutent :
Non de Gsavi Auido feu molli; quod promifcue incurvetur , vel figu-

' yam {uam mutec,partiﬁmq}m inter fe poliionem.  Quod &in aliis fub-
inde pxopoﬁtionibus.intelugendum erit, ]

Pun&ta vero, ut M, X, S, &ec. quibus fuftineri intelligitur grave ;
adeSque immoris illis, moveri ; five fint inipfo Gravi, five extra, per-
inde eft. Sed-utcunqueita cam Gravi quod movetur quafi connectiin-
telligenda funt , tanquam  ipfius pun€ta effent ; & eandem cum reliquis
Gravis punétis pofitionem retineant, utcunque moveatur Grave,

Panéto autem (uno vel pluribus) fuftineri dicetur illud Grave
quando (retentd fnd ad Gravis partes {ingulas politione) loco fuo mix
nim¢ dimoveri intelligatnr punétum illud, feu plura puncta,

Denique ; Quod, de Gravium Aggregato.(dum ita, utdictum eft,
conneéh intelligantor) tanquam pro uno Gravi habendo ; hic infinua-
mus ; idem in fequentibus intelligendum erit. (Mppe &.Grayi,um
Aggregaram , Grave eft.) Quod femel moneo ; ne lingulisidentider
propolitionibus repetere opus fit, :

PR OP T

$i red qudvis, ut Axe Motils , ad Horizentem perpen-
diculari fuftineatur grave 5 in nullam partem gravitate
{ud prezponderabit; AdeOque, (bi; ke permifium non
movebitur, “ -

Fig: 87. N Am, ftante 1edtl, ueX S,ad’Horizontem -perpendiculari (adeoque
ipfins punétis omnibus eodem fitu manentibus;) quodcunque,extra

hanc, punétum moveatur, ut A, peripheriam defcribet, ut A«, circa

X Sut Axem (per praced. ) adeoque in Horizontali plano : (Cumi enim
_XS,perpenc{xcu)ax'ls fit, tum ad planum circali » utpote cujus Axis eft ;

arm ad Horizontem,ex hypotheli ; erir cireuli planum illud Horizontale,

per 14 El 11 ») In quo quidem plano cim nullus e Defcenfus, au
Praeponderatio ; nec fiet, ob gravitatem, motus. (per 4, 9,23 ,cap. 2.)

Ciimque de omnibus Bravis pungtis perinde coniter, conftar de Gravl
tot0 ; Quod erat propofirum, -

SCHOLILM,.
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SCHOLIULM.

RE&& verd fuftineri dicetur Grave , fi duobus faltem ipfins punétis

uftineatur ; quippe fic tora re@a codem fjtu retinebitur; ut ad
Prop, praced. oftenfum eft. :

PROP. 111

SiGrave retd quivis, ut motfis Axe , non ad Horizontem
perpendiculari, fuftineatur; fitque in Plano per Axem
otus incedente conftitutum , ad Horizontem retos
,.(quod, Perpendiculare plannm per Axem , dicimus; )
I neutram partem przponderabit; Adedque fibi fic

, Permiffum, non movebitur.

10 extra illud Planum conftitutum fit 5 ad Plapum illud ,
infra motfis Axem feretur.

PEr X Smotlis Axem (vel Horizonti parallelum , vel utcunque ob- F; g. 85.
liquum ) incedat Planum Horizonti re€um XS A, in quo intelli- g >
gatur conftitutum Grave.  Erit quodcungue Gravis punétum vel in ipfo
Axe,ut M ; velinfra, ut B vel fupra Axem, ut A,
. Depun&toM , manifeftum eft, ftante X S, ipfum M item ftare ; ut-
Pote quod eftinipsd X S recta. )
De B, conftar;, Cum enim (per 1 hujus) non poffic B moveri, ftante
?{ s quin peripheriam rotando defcribat, ut B NA ad cujus planum
Slseft XS Axis; Cujus quidem Peripheriz punttum lgﬁmum_ eft
!Rfﬂm B.(per 20 Cap. 2.) Inde non movebitor fponAte fui : ‘Qllpp,\e
Yave (per def. Gravitatis) non nifi Defcensus Ergo , gravitate foi
mOVeBimr. j . )
dem denique, de A conftat : Quippe €um non poffic A moveri (per
! .“ills) nifl pe;ipheriam, ut ANB, circa XS uraxem delcribendo ¢
Sus (per 20 Cap. 2.) tum fupremum pun&tum eftipfum A , tum
elcenfyg utrinque pariter ‘Declivis ; in neutram partem‘,fcretxxr., per
517 Cap, 3, ' ]
.Cﬁmque hoc conftet de fingulis Gravis punétis, five infra, five fupra,
Q.2 ' five
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five in ipfo Awe; conftat de Gravi toto, fic conftituto, in neuttm’\:’
partem praeponderare ; ddeoqué nec totum 1rt. Quod erat propo
tura. . ) :
* Sin extra hoc planum conftitutum (it Grave : iplius punéta ﬁt}g}l}éw-
qua extra planum fung, ut N ; intermedia erunt, in fuis refpective pe-
ripheriis , inter punétum fupremum , ut A, & infimum ut B (per 21
Cap.2.) adedque deorfum ad B fevetur , per2, §, Cap.z. Que
erat ultimo demonftrandum.

PROP. 1V,

Si circa retam quamvis , ut Axem , (five Horicontalem,,
five utcunque obliquum,) rotetur Graves ed rationc
ponderant ipfius puncta’ fingula 2qualiter gravata (aut
illis applicata pondera zqualia) qui diftant3 Pérpen-
diculari per Axem Plano. , '

Adedque: Si inzqualiter gravata ; in ratione ex Ponde-
rum (five Gravaminum) & Diftantiarum rationibus comr
pofitd. ' -

Fig. 9o, Slfprimixm Axis XS, in plano Horizontali ; atquein eodem Ho-
rizontali plano punéta quotliber A, B, E.  Unde ducantur ad Axem
normales AC, BX, E S: (qua itague, per def. 4 El 3. plano per
Axem perpendiculari normales funt, punétorum ab eo Plano diftantiam
menfurantes.) Caimque, per 1 hujus ; non poffint alizs A, B, E,
pun&ta, quam rotando ferri; (circulornm peripherias Centris C, X, S,.
deferibendo ; & quidem, propter [irum Axtis Horizontalem , ad Hori-
zontem rectorom ;) Erunt AC, BX, ES, totidem Libre , circa fua.
refpectivé Centra C, X, S, rotatx : Adedque, per 12, 13, Cap. 3.
A, B, E, pun&ta, in eodem plano horizontali pofita, xqualiter gravata ,
ponderant in ratione diftantiarum , A C, BX, CS: Inzqualiter verd
gravata; in ei quz ex harum | & Ponderum rationibus componitur..
Quod erat propofium. /

Deinde ;, Manente Axe XS, in fitn Hotizontali 5 (quo plana circu-
iorum rotationc factorum, fint adhue ad Horizontemreéta: ) Sint, eX-
ta planum Horizontale, puncta Gravis quotlibet, a8, ¢: (ﬁvg :;: :

’ - eodem.
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todem, five diverfis Planis, perinde eft : ). Unde, ad Planum Horizon-

tale ducantur perpendiculares ; putacA, 8B, E.  Intelligatur autem,

Der Ipfam Axem X S, erigi Planum ad Horizontem perpendiculare ; _

3tque ad hoc perpendiculares recta, « %, 8%, to, vel his xquales Fig. o1,
utpote parallelz parallelis terminatz) AC, BX, ES. Cftendetur
(ex"Pr°P~ 18. cap.2. vel 4, 13 cap. 3.) tantmndem ponderare eadem

Pondera ia, 6,4, atque in A, B, E,." Hoc eft; ( per.jam demon-

fata) in ratione diftantiarum AC, BX, BS, velaw, 6%, ¢o, fi

-unéta fing xzqualiter gravata ; vel, fiinzqualiter, in ratione que ex

atum & Ponderutn rationibus componitur. Quod erat propofitum.

Penique: Sit fitus Axis ad Horizontem urcunque obliquus : Reli-

Quaque , ut prius, conftro@ta. Nempe, in eodem X S A BE plano-
clinationis, reétz AC, BX, ES, Axi ad angulos re€tos ; inquas
feilicer cadunt, apunctis @5 8, ¢, gemifix Perpendicularesad idem
Planum, o A, gB, sE. Similiter omnino procedet demonftratio,
nifi quod Circuli rotatione defcripti , qui priuts erantad Horjzontem
eQi, nunc fant obliqui ; adedque prppter planorum Obliguitatem , .
Miwiintur Ponderum Momenta.  Eft autem, propter eundem oniniamm:
axem, f:adem circulorum omnium Obliquitas s Adeoque in eﬁdeyn ra-
Hone minwdntuy: Ponderum Momenta , per 26 Cap. 2. Quamitaque
m"‘"_"-'m' intet fe haberent Momenta Ponderum in A, BJE, ¢, 8,4, in
Srectis circulis ; eandem & hic habebunt in circulis equaliter inclinatis
\PEt § cap. 1.) . Hoc eft (per jam.demonttrata) in ratione diftantiaram .
4 Perpendicnlari per Axem Plano, ponderabunt, i fint 2qualiter grava -
1 5 vel, §§ inaqualiter, in ratione qu-ex harum & Ponderum, rationi-
us componitur,  Quod érat ultimo demonftrandam.

Brevi.Summa Demonftrationis huc redit. Cum quee ad prop. 12 &1 3
3. preced. Ponderationum Rationes traduntur , inhanc univerfalem
Pfopofitionem confpirent, e Equalia Pond.ra, circa axes equalier
[Melinagys pondernre inratione diftantiarum a planoper Axem Lerpen-
e i
fea T 24 Hortzontempofitio s &, te bt it s Libras
2 Libra, five fects 5 item,: five fint-ad candem vel diverfas Libras,
e in eodem vel diverfis Planis librentur : ) Conftar propolitum , de
o \iotunque Axis fitn, non ad Horizontem re&o; & ‘dc quocunque
“W&orum ad Axem fitn. Quod-esat demonftrandum.

S CHOLILLEM
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SCHOL I A,

A~ E Sita vero-Axis ad Horizontem recto, non agit hzze Propofitios
4. M (ut neque fequentium aliquot : ) Quoniam , hoc cafa (propte*
yotationum circulos -Horizonti parallelos) nulla erit cujufvis punét!s
urcunque gravati, ad motum. circa axem propenfio, fen Ponderatio : 4t
di¢tum eft, Prop. 2. hujus, '

P ROP V.

Si. Perpendiculare Planum, per motls Axem , incedens?
fecet Grave in partes invicem @quiponderantes : (H0°
eft 5 Si Perpendiculare Planum per Axem fit Planu®
Zquilibrii: ) Non movebitur , fibi- fic permiffum.
Grave.: = = o S o

Sin Segmentorum alterum , reliquo praponderct ;5 (dun
modo non fit Axis motts, ad Horizontem perpendicy’
laris: ) Ed feretur 5 eatenus donec fiat Aquilibrius®
Et fimul utraque ®quipollent exceflui prepolientis.

Adedque ;s Non erunt, ejufldem gravis (aut Aggregat
gravium) duo Zquilibrii Plana invicem parallela.

Fig. 92. x~N B Axe motdis ad Horizontem re€to,; conftar propofitum , ex?
hujus. ' o

De }&xe motus non ad horizontem re&o ; {ic demonftratue. :
Si perpendiculare -planum per XS motiis axem, dividat Gravei!
fegmenta A, B: horum utrqcluc (gravia cum fint , & exrra perpenﬂ"
culare planum pofita ) hac illac Defcenfum molientar (per 3 hujus ;.
Er quidem utrumgque (propter rotationem circa X S axem , per 1 b
jus) cum Afcenfu contrarii ; adedque contraponderabunt : Si itag¥
equiponderant : contrarii conatus zquales, f mutuo fuftinebunt 5 n¢
fiet motis.  Si alteram praeponderet ;. hoc reliquum fuperabit ; aded”
que motus horfum fiet, donec Equilibrio impediatur (per 12 cap- 1.)
Dudque {imul conarus contrarii : zequipollebunt exceffui prapollent®
(per 8 cap. 1.) Qua demonfiranda erant,

Arg¥®
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Atque hinc fequitur : (Quod etiam ante demonftratumeft, ad prop. Fig. o3.

0. cap. praeced.) Non dari, ejnfdem gravis (aut aggregati gravism)
,Eo parallela Plana rEquilibrii.) Nam E(”i Plzmslm pe%ngS fic Planum
ut:}lfu“l tbrif 5 huic Parallelum, puta per ¥ T, nonerit, Nam (pofitis
z Que ad hotizontem perpendicularibus) (i fegmenta X S A, XS B,
N‘lulponderang ; fegmenta YT A, Y T B, non aquiponderabunt.
téfim X ST Y interfegmentum , _@quiponderantium uni ablatum , al-
ing t?ddltu[;@ » momenta faciet inaqualia, per 9 cap. 1. Saltem, i
Gre egmentwn illud nullum it (fed quali vacuum ,. inter duo contiexa
Onav'la mtlfrl‘ff_?m 3) ﬁeﬁ utcunque fegmentornm alterum, ut X 8B,
deogms‘fll‘ o 4 X8, Propins autem alterum Y T Az Ar

que 1litas momentum a.ugebxtur, hu]us minuetur  (per 13 cap. 3).&
deftruerur Equilibrium, per cap. 1,

SCHOLI!UML

PLana Perpendicularia, Parallela, hic appello (& fubinde alias, ubi
Re &id&m ratio ) quando Horizontales Re€tx univs, funt alterius
cum Ogilontal}bus, parallele.  Quamquam enim, perpendiculariy
bngi o ana, in Terre centro coeant; cadem tamenratione (ne

82 ‘periphal “opus fit) ‘Parallela Plana dicentur, qui Perpendicula

Propter immenfam Centri tbri: diftantiam) pro Parallelis Re&tis ha-
11 folent,

P RO-P.VL

sifﬁ&ﬁ quipiam, ut Axe; non ad Horizontem perpendi-
Calari, fuftentum Grave, quic(cet : ‘Idem Giave, codem -
ta conftitutum , alid. qu(évis ejufdem ad Horizontem

R Perpendicularis Plani rectd fuftentum, pariter cA{mefceto ~
€t verd- extra hoc Planum., plano Paralleld (non ad
Horizontem re@d) fi ut: Axc fuftineatur: non,eo fitu
Conltititum, quieicet.

»

YX Utentym, quiefcer : Perpendiculare Planum per hunc incsd.cns?_ut
> grave dirimet in A, B, fegmenta, invicem qUpon ugx&tﬁl :

Puﬁ“ Si AB Giave, Axe XS (ron ad Hlorizontem 1etd ) g;

g 94
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Nam fi alterutrum preponderaret, non quiefceret Grave; pery
fge({.) Sumptﬁ_igiturgﬁtﬁgluﬁvis in eodem Planore®4,ur Y T : q}l“v“: :
per hanc incedens Planum ¥ X ST (ut jam oftenfum eft) fecet Gra "
in partes invicem zquiponderantes; Axe Y T fuftentum ; fic comt™
tutum Grave, quiefcet.  per przced. &
Sin alid quavis, extra hoc Planum, re®4 (quee Plano parallela fif, y
nonad Horizontem refta) ut Axe, fuftineatur : non, eofitu, quiefce .
Quippe, 11 quiefceret hac alii re@A fuftentum ; effer, perhanc incedeﬂ’
pérpendicalare Planum, Planum Eduilibrii ; (nam, nifi xquipopdqfﬂi
gent fegmenta, non quiefeeret 5 per preced.) Eftque-plano priof
parallelum ; (quod, propter parallelam plano per quam incedit rect2™
non ad horizontem perpendicularem ; &, quem fupponimus, Perpe?
diculorum parallelifmum , probabiturex 15 EL 11:) Adedque, t
eflent para]?ela Plana Equilibrii. Quod(per praced.) fieri non potet™”

g

PROP, VIL

i Zquilibrii Axe fuftineatur Grave : quocynque fitu po’
__mnatur, fibi fic permiflium, quiefcet.
Et contra 5 Si Axe motis fuftentum Grave, quocungqu

fitu ponatur quiefcet : Axis illemotiis, eft Axis Equl"
librii.

WNTAm; Si Equilibrii Axe fuftinearur. Grave ; quocunque fitu po-
L N narer Grave ; (nempe ; quocunque ad Horizontem {itu ponatwt
Axis ille ; & quodcunque Planum per hunc motiis Axem; confhituatt®
ad Horizontem reétum : ) Perpendicalare Planum per Axem, Planu®
erit xequilibrii :(per def. Axis Equilibrii.) Adedque non movebitus s
{ibi fic permiflum Grave ; per 5 hujus, o

Converfs fimiliter patet. Nam, nifi mottis Axis ille, it Axis £
quilibrii ; erit faltem aliquod Planum per hunc incedens, quod Planuf®
Aquilibrii non erit (per def. Axis Equilibrii.) Adedque, pofit?
hoc Axe non in fitu ad Horizontem reéto , poﬁtoqug illo non Equt

librii Plano, in fiw perpendiculari ; Movebitur Grave ; per § hyjus
Quod eft contra hypothefin,

PROP:
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. PRO P VIL

Si unico fuj puncto fultineatur Grave : quocunque fitu
Ponatur ; faltem unum per punctum illud incedens Per-
endiculare planum, eft planum Aquilibrii.

fdedques Per omne Gravis Punctum incedit aliquod
Zquilibrii Planum,

It XASB Grave ; punto fui M fuftentum ; per quod tranfeat Fig, 83.
JPerpendiculum A M B s pérque hoc incedat AMB N perpen-
diculare Planum,  Erit hoc ‘A MEB N, vel Planum AEquilibrii (adeo-
g:‘e. habetur quod erat probandum; ) vel fegmentumalterum, puta
'f BNS, praponderabit. -%o cafu ; Planum A M BN ( cujus
ackm alteram, puta que S refpicit, Anteriorem dicemus ; alteram,
< Olleriorem ;) intelligatur , immoto Gravi, imaginatione convert:
trca A MB axem, donec eo perveniatur wt qua weringue fuse feg-
Wenta Gravis £ uiponderent. Hoc enim omnino forecertum eft:
Uippe, fakd femi-converfione, quod erar ab anteriore converli Plani
atle, a pofteriore relinguetur , fegmentum Gravis preponderans ; &
COntra; Chimque 3 preponderantia antici ad pofticam fic continuo
Moty perventum fit; eo momento quo ab hac adillam wranfibatur,
Reutra erat , fed, zquiponderantia, Quaddque cum converfo Plavo,
hoc firy ofito, coinctdit immotum, per Grave, Planum ; eft Perpendi-
®ulare Planum Equilibrii. o _
upde & conftar Corollarium. Quippe quovis {ui punéto fuften<
" intelligi poffit Grave, ;

R PROP.
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e

PROP IX

siunicofui puncto fuftineatur Grave : Per illud inceden®
Perpendiculare Planum Aquilibrii , manebit Horizo%"
ti reCtum. : o

Ideoque;; vel quiefet grave 5 (nempe fi perpendicult®
per centrum motfis,feu punétum illud quo fuftinetur gr4”
ve, (it Perpendiculum Aquilibrii iftius Plani fic gr
vatl, . .

Vel (ﬁ)perpcndiculum illud non fit Perpendiculum Aqut
librii iftius plani) rotabitur circa Horizontalem Axe® 1
Plano illi rectum , per centrum motiss feu punétum illu?
quo fuftinetur Grave tranfeuntem ; donecad Zquilt
brium redigatur. ,

Sin Plapum aliquod Perpendiculare, non fit Planum Aqut
librii : Segmentum preponderans defcendet (adeoqu®
obliquabitur Planum 5) donec ad Aquilibrium redi
gatur. . 5

Unde ; Si duo quavis per idem punctum plana pefpendl’
cularia fint Plana Zquilibrii : etiam reliqua fic erunt?
eritque Perpendiculum per illud PunGtum, Axis £2°
quilibrii.

_ Er pun@um M, quo fultineri intelligatur  Grave , tranfear tu?
Fig. 88 X 8 reéta Horizontalis, qua pro onufta Libra habeatur ; tum b
ad angulos retos A MBN Perpendiculare planum per Axem
Grave dirimens in duo fegmenta AMBX, AMBS ; quibus refpe&i‘

ve onerantuy M X, M S, ibrac brachia, per 15 cap. 3.
Cumgque (per praced.) ex Perpeadicularibus per M planis , falte
unum aliquod fit Planum AZquilibrii : Incelligatur, prime ill}!d
A MBN planum Aquilibrii ; "adeogue ( per def. Plani quuilibrﬂ)
AMBX, AMBS, fegmentainvicem Hquiponderantia.  Eric igit¥¥
M (per def. 1 3.cap- 3.) centrum AEquilibrii. Quo cum (ex hyp”
thefl) fuftineatur Libra, in neutzam partem movebitur, per 7 vel !;’
cap
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p. 3. Adeoque nec obliquabitur A MBN , fed manebic (ut privs)

OtizontireCtum, Quod erat primo demonttrandum.

Adeoque; vel non movebitur Grave , vel circamanentem XMS§
axem rotabitur, per 1 hujus, 1llud quidem ; {i AM B lit Perpen-
dicalum AZquilibyii iftins plani AM B N fic gravati (live AMSBX
Petpendiculare planum Equilibrii per axem X S ;) Hoc, i fecus (puta

-1 egmentum alterum, ut A M B N praeponderet ) per 5 hujps. - Qua
lidem erant demonttranda, ’
- Sin AMBN perpendicalare

planum aliguod per M, non {it pla-
um Equilibrii; hoc eft, fi £ {quod per B4, ;

: fegmentum alterum praeponderet, puta
A MB 5, quo gravatuc M S Brachium : Defcendec hoc (adeoque ob-
liquabitor AM BN flanum) donec ad Aquilibrium redigami (per
5 hujus, vel 5 cap. 3.) Quod erat item demonftrandum.

* St fraque duo Plana per idem M punétum Perpendicularia’, ut
AMBN, AMSBX, fint utraque Aquilibria Plana, etiam reliqua
per illud punctum perpendicalaria plana erunt item plana Aquilibrit
(adeoque AMB, axis- Zquilibrii.) Cum enim propter AEquilibrif
Planum AMBN, non moveatur grave nifi rotando circa illius plani
axem; & fimili de caufa, non nill circa axem plani AMSBX;
(qui quidem Axes, cum fis refpective planis perpendiculares effe debe-
ant, non erunt eadem refta ;) non omnino movebitur grave (propter
tria faltem, non in eadem recta, puncta permanentia) per 1 hujus. Sed
Per praecedens membrum hujus) {i quod fit ex perpendicularibus pla-
hum ', quod non fit planum Aquilibrii , movendum eflet Grave ; Nul~
lum igitur eft. - Quod ultimo erar demonftrandum,

PROP. X.

Si Perpendiculum per Centrum motiis; fit Axis ZAquilibril 5
fibi permiffum Grave, non movebitur. .
e‘Eféiquc:- illa, qua fifit Perpendlculu_m per Centruin
mot{s, Grave non movebitur 5 eft Axis Equilibril.

Gum enim (per def. Axis Aquilibrii) quodvis per illum tr;lll(lerls
NPlanum, fit Planum /Equilibrii: Si Axis Aquilibrii ﬁf m_l erpen-
diculg per Centrum motfls ; quodvis per centrum motils mce;l)en‘s

R2 L~
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Perpendiculare Plariom , et Planum /Equilibrii.  Adedque fponte fua
non movebitur fic faftentum Grave ; per prced. :
Er Converfa fimiliter patet. Nam nifi Perpendiculum per Cen-.
troum motiss, fit Axis AEquilibrii ; aliquod faltem per illud incedens
Planum, non erit Planum Equilibrii  per def. Axis Equilibrii :) Adeo-
que('vae movebitur ; (per pracedentem.) Quod eft contra Hypo-
thelm.

-3

PROP.XL

In quovis AEquilibrii Plano , per quodvis ipfius Pun&um
incedit Axisaliquis Zquilibrii. ]

Adeoque, per omne Gravis punctum incedit aliquis Axis
Ziquilibrii.

Fig. 38,EXdpoﬁtu_m Zquilibrii Plapum , ut A MB N, intelligatur in {ita
ad Horizontem reto conftitutum.  Ejifque punéto quovis, ut M
fuftineator Grave. Quod itaque (per 9 hujus) non nili rotando cir-
ca Axem plano illi re€tum, ut X M §, movebitur.  Et Perpendiculum
per Centrum motis, ut A B, erit vel perpendiculom Equitibrii iftivs
Plani fic gravati : Vel, eatenus circa XM S rotabitur grave, donec ho¢
contingat ; & fic pofitum, fibi permiffum Grave quiefcet. per eandem
¢ hujus. Eaque Gravis reéta,qua,fic quiefcente Gravi,in A M B perpen--
diculo per M tranfeunte jacebit, eft Axis Equilibrij, per prxced. -
Corollarium conftat : Cum (per 8 hujus ) per quodvis Punctum
tranfeat Planum Equilibrii, :

PROP.
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PROP. XIL

813 puntto fixo libere dependens Grave, unico fui punto,
ut Centro motls fultineatur : Non prils quiefcet quam
illud {ui punttum fit in eodem perpendiculo cum pun-

- &o fixo 5 Planimque quodvis per §11ud perpendiculum

“incedens, grave dirimat in partes invicem &quiponde-
rantes.

In co vero fitu conftitutum (nempe, cum Perpendiculum
appenfionis , eft Axis Aquilibrits ) fibi fic permiflum,
. Quiefcet,
1verd, pofito Gravt in hoc fitu quietis 5 folvi intelliga-
tur 1 gravi vinculum, illudquealio jam fui puntto fu(}\x-
neri ; Sitque hoc aliud punétum in eodem quo prius-
. Axe Aquilibrii 5 quiefcet adhuc fic fitum Grave.
0 extra illum ZEquilibrii Axem fit hocaliud Punttums:
non, eo fitu, quiefcet. . N
AdeSque 5 Non erunt , ejufdem Gravis, duo Aqulibrii
Axes inyicem paralleli.

A puncto F liberd dependens , punéto fui X fuftineatur AX B pig. o5,
L Mgrave. Non prius inquam, quiefcet, quam ipfum X punétum fie

nEX perpendiculo : quod &, ibt politum, con ifter. Cum enim

Uico X punéto fuftineatur Grave (quod itaque punétum totius onete
8ravatur, per 18 Cap. 2.) {i extra perpendiculum fit, co feretur : ibique
coni?cimmm\ confifter X punétam fic gravatum. per 3 I.(_-le. 2.

Sin, polito X pun&o in perpendiculo E X, per quo_d incedet Planum
a‘\‘cllwd Perpendiculare, dirimens expolitum Gravein A, B, duo feg+
Meney inzqualiter ponderantia : nondum quiefcet Grgve. per 9 hu)xg.

1vero ita conftitutum fit. ut, Planorum perpepdlgularmm per dX
cedentium . nullum non dividat grave in partes invicem Aquipondc- -
f,aEFes; Hoc eft, fi Perpendicalum illud fit Axis /Equilibrii : nonmo-

St s, .
. Y01tur fic appenfum Grave. per 9 hujus Dico
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Dico porro; Si (pofito Gravi in hoc ftatu quietis) foluto vmavllo’
in X, alid ejufdem perpendiculi puncto ut C, fultineatur Gr_ave :
Quiefcet adhuc in codem fitu politum.  Cuim enim, ex conftruéion®
idem fit perpendiculum F X & F C ; firque F X Axis Equilibrii ; erlt
& F C Axis Equilibrii.  Adedque (pet 10 hujus) quicfcer Grave.

_ Sinalio, extra hanc ream punéto, ut Y, fuftinearut ; puta perpe
diculo GY (priori parallelo ; {alteint nonnift in Centro Terra occu™
rente, quod pro parallelo jam habemus 5 ) non eo fitu quiefcer. 1M
telligarur enim planum quodvis Perpendicnlare (aliud quam GYX )
per GY incedens, Grave dirimens in fegmenta YT A, YTB;
huic plano parallefum , per F X incedens , Grave dirimens in fegment?
XSA,XSB. Ciimque it ex hypothefi, illud per FX ( Equilibst
Axem) Planum Aquilibrii ; non crit huic parallelum per G Y, Planur®
Aquilibrii (per s hujus: ) Adeoque nec GY, Axis Aquilibrii ; (p*
def. Axis Equilibrii : ) Nec hujus, in perpendiculo manentis , un?
puncto fuftentum, Grave quiefcet, par 10 finjus.  Non igicar alio, €¥°
tra hunc FXS Aquilibrii Axem, panéto fuftentum ; eodem fitu cof
ftitutum quiefcet. Nec erit alius Axis £quilibrii, expofito F S paralle
lus, Qua demonftranda erant.

e

P ROP XIIL

Si Centro Gravitatis fuftineatur Grave: quocunque fit¥
‘ponatur, fibi fic permiffum, non movebitur, .

Pun&imque illud, quo fifuftineatur, Grave non moveb!
tur quocunque {itu pofitum 5 eft Centrum Gravitatis.

Cum enim (per def. Centri Gravitatis) quaevis per illud tranfiens
re@a , fit Axis Equilibrii: Si fui Centro Gravitaris fuftineatv®
Grave, quocunque fitu ponatur, perpendiculum per Centrum illu
moriis, erit Axis Aquilibrii. Adeoque non movebirur fic fuftentum
Grave. per 10 hujus. . ‘
~ Et converfa {imiliter pater,  Nam, nifi Pun€um illud, quo, ut Ce*
tro Motis, fultetur .ﬁt Centrum Gravitatis s aliqua faltem per illn
incedets; veéta, non erit Axis Aquilibrii (per def. Centri Gravitatis-)
Adedque, pofitd hac re€tiad Horizontem perpendiculari, non quiefcet
vnico illo puné:o fiftentom Grave.  per 10 hujus. Quod eft contr®
hypothefin, ‘ :
PROJ
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PROP, XIv.

In Zquilibrii Axe quovis 3 eft Centrum Gravitatis. Nem-

ge_§ illius Axis, ut Libra confiderati, Cemrum Equili-
il

Cu“l Aquilibrii Axe, ut XS, fuftentum Grave, quocunque fitu Fig. 96
Jpolitum , quiefcet (per 7 hujus, ) Adeoque rorum Gravis onus
foftinear Axis ille (pery 3 Cap. 2.vel 2, 4, 18, Cap. 3.) Intelligatur
.Xs*re,a% fic onufta, fecundum Libre fongitudinem applicari; vel
iplactiam, pro Libra cenfeatur,  Hujiifque {ic onufte Libra, quara-
tur (per 20 Cap.3.) Centrum Aquilibrii.  Quod it C. Dico C,
~Centevm Gravitaris effe, rotius Gravis. ' _
~menim idem C punétum, in quocunque Gravis fitu, fit illius (five
Axis fiye Librz) X S, Centrum Aquilibrit; (quod ftatim demonftra-
itur: ) Manente pun&o C, non movebitur X Sre&a. per 7 Cap. 3.
iaque C punéto, ut Centro Motiis, fuftineatur Grave: Neque circa
Manentem reftam XS (utpote qua eft Axis Equilibrii) rotabitur 3
eque (proprer C, centrum Aquilibrii ) movebitur Axis ille : (qua
Jam oftenfa funt: ) Nec poteft alids moveri Grave; (per 1 hujus.)
Adesque, punéto C fufténtum, fpente fild non movebitur, quocungue
fiw conflitatum Grave,  Eftque propterea, Pundtum C, Centrum
Gravitatis , (per preced.)  Quod erat demonftrandum. ‘
Quod autem idem C pun&tum, (it, ejufdem axis qum‘l‘xbrii X\S_,
mintmm Aquilibrii, quocunque litn conftitnarur Grave: Sic oftendi-
Sit primam, ita utcunque conftitntum Grave, ut expolitus aquilibrit
Xs X 8, fitin fitn Horizontali conftitutus.  Per 1pl_ms, ut onui}x \t-
e, Centrnm Aquilibrii C, tranfear Axis libre ; quiitaque ad libram
S normalis epir . & quidem in fita Horizontali; (cum enim intelli-
84ur X § libya unico fui punéto C, ut centro motds, fuftineri, adeoque
{‘)‘ nullam axis pofitionem aliter quam gravitate fad determinari, hb_n‘t—
™t in plano ad Horizontem reéto , urpote omnium maxime dgc11V1;
d;mq\le circa axem Horizontalem; ut in Scholio Prop. nz.CaR. 3
. Qum e :) atque per hunc asan perpendicnlare Planum A'glu{;&
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- quod itaque (propter C centrum xquilibyii, ex com}ruéﬁqqc)ﬁeﬁ?qm‘;
[ibrii Planum perpendiculare per axem mothis, grave dirimens 10 du
fegmenta ABX, ABS, invicem aquiponderantia. Atque hoc €0
nique falem permanebit, utcunque moveatur grave, dum ident
gravis planum X A S Horizontale mancat (puta, vel roft
utcunque  cirea Perpendiculum per € Gravi, vel erjam altf®?
hamiliafve elevaro aut depreflo: ) per 13 Cap. 3. Quippe eads®

adhuc manebit omnivm tum ad horizontem inclinatio, tumab A
perpendiculari per axem pluno diftan:ia.

Deinde ; Manente utprius , X5 axe utcunque in fitu Horiz0"
tali : intelligatur utcunque circa illum rotari Grave, in quemcung®
fitum ad axem (nempe ut quodiibet planorum, per X C S tranfeuntivs®
perpendicclaré fist: ) Dico, etiamuum idem AC B planum , plant
effe aquilibrii 5 adeoque C, ut privss, zquilibrii Centrum.  Cum eni®
omnia utrinfque fegmenti ponéta, in planis ipfi A CB parallelis rote™,
tur ; Manebunt achuc in eAdem qud prius ab A C B, perpendicula”
per axem motus, diftantid : Adedque in eidem qua prius ratione pof*
derabunt ; per 4 hujus, vel 13 Cap. 3.  Cumitaque pritss, refpect?
ACB plani, zquiponderabant fegmenta ABX, ABS; etiamnu
f;ggiponderabunr. Eritque propterea , C, ur prius Centrum zqu*

ibrit.

Denique ; Quocunque Planorum per XStranfeumium, manente ad
horizontem recto ; Intelligatur XS libra utcunque ad Horizonte®
inclinari : Dico eriamnum idem C punétum, efle libre XS centru®
AEquilibrii.

Fig. 97. Ne autem, propter Solidi in Plano reprafentationem , linearum muk

titudo ducendarum, turbet phantafiam ; e proje€tione in figuri utot»
quz oculum fupponit in ipfo motls axe per C tranfeunte , atque in
diftantid infinitd. Ec propterea, tum axis ille in unicum C punétun
projicitur ; tum Redta quavis hvic parallelz, in totidem refpe@ivé
punéta : Planaque per axem omnia, in totidem reftas ; in iplo X
CBS per libram Plano perpendiculari. Qux_ quidem Projectio,
Phantafiam juvat, ita nec Rationes perturbar: Quoniam (per caf- 4
prop. 14. cap.3.) perinde omnino ponderat (refpectn C axis) quo”
cunque ejufdera re&x (puta per D tranfeuntis) axi parallele, punct?
intclligatur grave. Eadem utique eft lingulorum cjufdem punétorum®
ab A CB perpendiculari per axem Plano diftantia, arque ipfius D 4
A C B perpendiculo.
Intelligatur iraque, wrcunque circa C rorato Gravi, X CS Libt*
(& fimul Planum libr per axem) ex fitu Horizontaliin fitum 2= C %
' utcunqué
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Utcanque ad Horizontem inclinatum delata: Cuirefpondeat, ineo™ Fig. o7
QC_m Perpendiculari plano, in fitu Horizontali, X5 hujafque pan-
toltixD’ E, F, &c. pundtaillivs 4, ¢, f,&c. Inreltigaruy aveem ()jﬂtﬁt
bus M, ex partibus (equalibvs an inzqualibus, plurbus an pructort-

s adedque numero finitis an infinitis, périnde elt) puta tribus L, M,

> conﬁgxre ; (& quidem,vel in ipfis perpendicalaris plani punétis L,M,
p 5 V¢1 1nL,IIV1,N,.re§t1§,axx parallelis , uteungue pogms, du_mmgdo

EXCS axisequilibrii ;) adlibrre punéta, in firw horizontali poficr,
de,nI;:? I;g %PP“.CC“‘S 5 d\}t‘ ‘(1“""5 (}?Fr 4ep. 5. & caf. 4+ PLOP. - 4 ejuf-
Del ) ““ﬁﬁ; ’APO“‘,}lstm. ac liinipfis D, E, F, punétis intelligantur.
N 1ata vero 1tbra X‘\J sy =Cx . delata Jmul erunt (proptgr ro-
Altonem tottus gravis) D, E,F, 1, M, N, punéta ponderaque, in d, ¢,
b Lym,n. Exit,inquam, adhuc A CB perpendiculare planum aequili-

fat per axem 5 adeoque C centrum wquilibrii.

Nam, tranflaris D,E, F, punis, in d, e, f, minuentur quidem horun
ir?l‘(';pter obl'!quatim‘lém librze ) ponderationes (per 13 cap. 3.) Sed

.S4dem ratione minuentuy . adedque, quod prius erat aquilibrinm
CHammum manebig (per caf. . prop. 14. Cap. 2) [t ad eadem quee
%rxus libre punt, D, E,F, hocelt d,e,f, applicata munean pondera

? ,‘)NJ hoceft Lm, ) .

um autem 3 pro ponderum /, »2, 7, infra fuprave libram fixd pofi-
08¢ . motA librd. mutentur applicationum punéta, pura, ex dye, f,in

2% ¢ 3 adeoque muterur ponderationum yatio ; (per caf. 3. prop. 14.
Gap, 3.) Ponderum/, m, quee fupralibram fixa intelliguntur, ponde-
Ytionibus finiftrorfum auferendum aliquid ; addendumvero ponderati-
oni finiftrorfum ponderis » fnfra libram fisi; (n.mpe, proutin prac-
Sti {chemate ponuntuy ;& finiliter, mutatis moazandis, in quicanque
Ive obliquationis librz, five ponderum ad obliquatam libram pclﬁtio‘nc.) ‘

Ut autem Addenda illa vel Auferenda _per 17 cap. 2.) in ed ratione
d ® componitur ex ratione Ponderum /£, 1 5 & ratione r:edirf“i;
re&arumff[’ hoc cft (propter h'ml,l;l rm:l:,l:%“(\tﬁl[;loi\ciu’:l:n; e':uk:m

Onderg cipo e-’,”’ f . {\d}(;.qu.C 11:{ ° ;11 I lc‘\p. 30 Adedque (per
12 Ef Jrea axem = o= fbrands 5 “A grcn ’oz'um sonderationi-

. 5.) in cAdem ratione eft fumma (Lh(.q mx'.mmm1"(1{&“(:““‘“
B ply, m ; ad Addendom Ponderationt# { VCLIWINK naddendorum,
tig raeflent ;) qui cffet ponderum/, #, %uc.x axem = ", oders-
ﬁntspad ponderationes ponderis 7, cn:gaweujll dem axein, A:fui?i?) I
hy Otﬁnders_,nones he (proprer X CSve ZCx 51x.und i ‘énﬁ o, X
ad?, o) invicem xquales ; etam ‘A(!dg:nd¢ Atlh:tfﬂ is l ;1

OQue perinde fimul valent, arque éx nihil vel adderetur ve a\huutgé >

[
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per 8cap. 1. (Quodquede Auferendis Addendifve p.onderat.w}";j ge
niftrorfum di€tum eft, perinde eft atque 'ﬁ de Addendis A})feleﬁ o
ponderationi dextrorfum diceretur : quippe idem valet, pins & i o
tram, atque, minus ad finiftram.) Cum Itaque ; ?p‘ﬁh'c'aus ponder "
1, m,nad puné&tad, e, f, effer A C B planum Aquilibrii per axerm ”
fupta oftenfum eft(adesque fimul omnium ponderatio, nulliin 11_f¥3er

vis partem zquipolleret . ) & C centrum Equilibrii: Erit (imilitet?

idem C, centrum 2quilibrii; ponderibus ut nunc applicatis ad pun
(’\;-E, ¢.

. bl
Eft igitur idem C pundtum , zquilibrii Centrom, axis :xequlhbféI
XCS, quocunque fitu conftitvatur Grave. Quod demonftrand?
iufeepimus,
SCHOLI# M, .

P 3P p Xempli gratii.  Siintelligh
+6D ~+D —3D tur pondera L—‘:IP'“M(‘?Sf
+6DP+-3DP—gDP=ropp, Ny =3P, Diftantia vero & 0
~4-6dP ~+3dP — 9dP —*odP.  Erit Ponderum ad libre X C

pmnéa D, E, F, applicator®

ponderatio refpe@u axis C; wt Px—+6D = ¢ D P, 3Px?
D=-3DP. 3Px—3D=.__4DP, Adedque fimul o
niom, ut ~+~6DP-+3DP—9DP=+oDp, ( Arque hots
ex conftructione ; ponitur enim C, centrum Aquilibrii,) '
Et fimiliter (diminutis in cidem rarione omnium ponderationibvs ’
propter obliquationem libre, puta in ratione d ad D) eorundem pond®’

wum ad librz = C X punéta 4, ¢, f, applicandorum ponderationes,erunt ¥
“+6dP +3dP—9dP—*0 4P

A ) Eorundem verd Ponderum *
P 3P 3P Plano per Axem X C Svel = c¥
+6D +3D —;D diftantiz ; puta reétz D LE M
+ 6DP-oDP. =1 DD EN; veld/ em n 5 lint¥
+ 6DP+9DP—15Dp— +cDP. _JY_O’D) _‘_ng," LSD; B
his proportionales ( puti in fﬁt
tonefadD ) df, e, fo;
68+ 3% g a Adedque eorundem Ponderationes ad a;lf“}
XCS, vl ZC2 w cDpt gDp_15DP—* oDP'
(ldque, ex hypothefi; fupponityy enim "X €', axis zquilibsi.)

Acque (his proportionales Y ponderationes auferende - 6 &b
9 dP—15dP=t0dp, P ¢ '
! : "

F6IP +9dP — 58P~ +oJP,
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His itaque rité fubduis (additifve refpe@tivd) a_ ponderationibus
Prilts pofitis, tanquam ind, e, f, punétis ; prodibit Aquilibrium, five
~0dP3odP=*oo, ‘
+Verb1 gratid ; Si ponamus d ada, ut3ad 7 g vel, ue rady; bx
6dP—+3dP_9dP, fubductis --64P —+odP —1 5oP, hoc eft,
T2dP 3dP —gdP ; mancbunt ~—4dP YodP —4dP = *odP.
+6dp odP— *odp] Siponamusdads, uczadz, vel,
i b = podp | W1 A 3: Ex oaP-r3dP- i,
T fubdu&tis 6 P +9dP —159P,
"+4dP ¥ 0 dP—4dP == *odP | hog eft, 444D - 64P—10dP yma-
“— bunt -+2dP—3dP-+1dP="YoedP.
6dP—+3dP— odP Adedque ; Utut ea Portio quar
:,_4:dP—~6clP+mdp dexrrorfum ponderabat prits vel
finiftrorfum ; motd librd, vel in neu-
derer + : tram partem , vel in oppolitam pen-
eret: non tamen deftroitur, (imul-omninm xquilibrium.

e

“+2dP—3dP+ 1dP="*odP.

2 |

e s

PROP, XV. i

Culufun Gravis, Centrum Gravitatis unicum eft : Idque
tum in omnium Axium Zquilibrii, tum inPlanorum
fEquilibrii omnium concurfu.

(tque omne per illud tranfiens Plamum, Planum Kquili-
brii 3 omnifque recta tranfiens, Aquilibrii Axis.

“thll;e)r(é dependeng, in fitm quiet_is pf)litpm ;. Hoc eft, ita d;pengle?s

Quoit S Perpendx_culum, fic Axis Equilibri 5 (percm }m]ps.) Alin

Emtema(lue perpendiculo (per praced.) Eft Centrum J.mm‘mg , Alio

y€xtra hoc perpendiculum , punéto foftentum Grave, non, 10 o

dicy Quiefect , (per candem 12 hujus ,) Adedque, extra hoc perpen-

Grg. ™ non eft Centrum Gravitatis 5 Nam fiquod effet, eo fuftentum
Ve, etiamnum in illo fitu quiefcerct, pers 3 hujus.

% -rltdl‘gatur deinde, foluto vinculo in X alio fui extra retam F XS

hatm punéto ut ¥ fuftentum, €x puncto fixo ut Gliberé depen-

3 % Quiefcere ; Adeoque (per12 hujus) in cum irom.redig gravicate

W A Eqﬂlllbﬂi per Y tranﬁeng, (cﬁ ntique ahqms’ per 11 hit-

5{ & j\\S,)

Nteﬂigatur A B Grave, punéto fai X fuftentum, ex F punéto ﬁxopig‘ 98.
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jus) fitin G Y perpendiculo, puta GY T. - Oftendetur,ut prius, ;Uomn
inG Y T (infinita re€td) centrum Gravitatis efle ; tum, extra hanc
eﬁe(';ﬁm iraque oftenfum fit, tum in rectarum ‘infinitarum) X S, Y"]I;
ytrique, tum,Non extra pt_ra_mms,eﬂe Centrum Graviratis ; cimque
non nifi in uno interfectionis punéto, ut C, communicent : unicum €5
Centrum Gravitatis, C.

Eft autem in Equilibrii omni five Axe five Plano (per 11 & 14
hujus) centrum aliquod Gravitatis : Cum iraque unicum efle, jam 0
fenfum {it ; erit hoc upum in omnium concurfu. .-

Quadque omnis per illud tranfiens recta fir Axis Equilibeii, omne”
que ;;lanum per illud tranliens , Aquilibrii Planum : ex definicionib?
conftat. : ,

PROPF XVL

Manente, in"eddem a Terrae Gentro altitudine , Centt?
Gravitatis : neque Defcendere cenfendum eft Grave?
neque Afcendere.

Tantundem vero vel Afcendere vel Defcendere cenfendu®

éft Grave , quantum Afcendit, vel Defcendit Centru®
Gravitatis. ‘ ‘ ‘

Adeoque (quoniam hoc in aliis Gravis motibys
obtinet ) perinde Pondeérando valet Grave
que fitum, atque {iinille puntto toty
tur, ubieft ipfius Centrum Gravitatj

perind®
“utcul”
m effe intelliger¢”
5.

Emonftratur eodem modo, mutatis mutandis, atque 8 & 7
Cap. 3. , S o o

Fig. 99, Nam, .lmnf.otq C centro Gravitatis ;. tteunque rotetur Gfav3£
160 (nequecnim 3 ‘Aﬂé quam rotando woveri poteft, per 1 hujus) pw¥
St lprllus refta AGB in fioma C 8 deveniar : Quoniam in quoc”
que {itn, adeoque 1 toto progeffu , oppofita fegmenta, -plano qu%°
vis ad Horizontem rectout £ Didivify, invicem xquiponderant ; (P*
def. Ceneri Giavitatis ; ) Eftque (proprer rotationem). univs Def,ce{’i;
: " b V
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fos cum oppofiti Afcenfu neceffario conjunétus 5 Erit Afcenfus Defcen-
fui 2quipollens (nam ficubi alter prepoller, ea pryponderabitur, pir
7Cap.2 ;) Adedque nullivel Afcenfui, vel Defcenfui fimut Aquipol-
lent. " per's Cap. 1. "I
tem ; moto Centro C inx, nec afcendendo tamen vel de_(’cendcncc 0,
fedin eAdem & Terre Centro altitudine ; (itque ibidem A C B .1'cd 4,
n fitum o« 8 tranflata : Atque hujus fimilis ad horizontem fitns mEcln-/
8atur, in o C 8. Manifeftum eft, (propter wqué alta puncta C, x4
re&éfque CB, ng, :tqualcs & ﬁmi‘\iter p()ﬁ[ag s ) pm\é}a 8, Q N u.-
f.robique xquealta effe.  ldémque de reliquis refpetive puntis fimi-

lter oftendetur.  Adedque totum Grave in fit % 8, xqué alum cft
4 terre centro, atque mfitu « Cgy hoceft (perjam demonftrata)
®qué aleum at

quein fitu A CB, Adeogue nec Afeendiffe nec Defcen-
diffe cenfendum erit, y
_Sinaltius bumiligfve fit punétum v quam C ; atque fimiliter ad ho-
rizontem firg intelligatur eadem reta in « C g, atque inwrf: Oﬁeni
detur (propter wquales retas fimiliter pofitas) "tantd altiora effe vel.
hamj lora fingula re@tx « & 8 puncta, quim punéta rgfim aqgﬁ;
QU0 eft ipfum x , quam C: Adedque (cum de reliquis punt g 21-
dem {it 13ti0) tanto altins humiliafve Grave in exf, qumine &g,
OC eft, (per ante demonftrata,) quam in A CB.  Adedque HanEGn-
dem vel Afgendifie vel Defcenditle cenfendum exit Grave , quantum.
Afcelldexit, vel Defcenderit centrum Graviratis ; per 3 Cap. 2. QU
: e%?ﬁrigit: fa;l;r 4 Cap. 2. in el ratione ponderar idem Gzﬂqve‘
qu3, fimoveatur, plus vel Afcenfurum fic vel Defcenfurum : tantun om
vonderando valere cenfendum crit ; atque {1 ibidem totum cfler Grave 5.
Vipfius eft Centrum Gravitatis.

SCHOLIIEM.

Qx igitur, in prxce&entibus, oftenfa ﬁmt,ﬁde Pun&;sgppl}cai
i ot : -0 vel aliunde diftantiis ; de Gravium.
« Stonum ; eorumve a Centrove ¢ aneiis ; de un
remToco, & motibus varié declivibus 5 cxterdque iftivsmodt: n}i%tr 51 :
Centris Gravitatis accommodanda esunt omnia,  Quippe tot  Gre-

+ hujog o‘pe in unico illo punéto virtualiter {itum mte_\hga‘t'nvxii) 1~(’1m
T ipfius Centrum Gravitas,  Quodque de mtegnsn %slgvai ;1?«

. i Darticulis quibufvi harum centris gravitatis ;
Sm ¢ft ; de illorum Particulis quibufvis, & e
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perinde intelligendum eft ; Quippe & hi Particula funt totidem Gra-
via: Sicur & Gravium Aggregatum, pro uno Gravi habendur®
cujus eft & unicum commune Centrum Gravitatis. ] o

Que igitur ( per totum Caput 2 aut alibi) de Gravi, tamqﬂ/’tlm1
uno Punéto exiftente ; aut, ad Panétum unum -Applicato , eive ¥
fubjecto, vel fupereminente,&c. dittafunt : De Centro Gravitatis o8
modé exponuntur omnia. (Quod & obiter inlinuatum eft, in Scholio
Prop.3. Cap.2.) Quippe tantundem ponderando valet Grave , U
cunque pofitum, atque f1in eo punéto torum intelligeretur, ubi eft Ce*
trum Gravitatis ; aut etiam, Gravium quotlibet Aggregatum , utcun
que pofitorum , atque fiin communi {imul omnium Centro Gravita#®

i effent. ;

Fig.ro1, -Atque hinc etiam ampliandum jam erit, & aliquatenus relaxandn®

162, quod in Scholio Prop. 1. hujus definivimus: Nempe, fingula toti¥
Gravis, vel Aggregati gravium, pun&a, intelligenda effe in eodem
mvicem {itu permanere,  Quippe, mot utcunque Gravis parte aliqudy
vel aliquot partibus , ita tamen ut earum vel fingularum vel fimul o
ntam Centrum Gravitatis maneat ue prius fitum ;_perinde eft, ponder#
tionem quod fpeétat, atque {i omnino permanfiffent in eodem fitu put-
€tafingula, Adedque, quod haétenus demonftratumeft , fupponen*
do fingula totius punéta fitum fuum ad invicem (atque ad motis cen”
tram vel axem) retinere: pofthac pro demonftrato habebitur, (ifal®
tem partium Centra gravitatis , maneant ut privs fita; aut etia®
commune omnium Centram Gravitatis {imiliter ad motlis centrum v€
Axen; fitum,  Puta, fi A CB Grave, (motis utcunque partibus, ma-
nentibus partium centris gravitatis,) in fitum « C & perveniat ; perin’
de omnino ponderabit. ~Similiter ; Automari rotis quotlibet utcunqué
circa fua centra motis, manente communi totius centro gravitatis in
.codem (vel zquipollente) fity,maner eadem totius Ponderatio,

" PROV
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——

PROP. XVIL

8 Centrum Gravitatis fit in eodem ad terre Centrum Per-

pendiculo cum Centro motls : fibi permiffum Grave
non movebitur.

Sin extra Perpendiculum conftieuatur 5 ad Perpendiculum,
infra Centrum motfis, feretyr : Idque (nifi alids impedi-

tum) inPlano per centrum motfss, centrum Gravitatis,
& Centrum Terrz tranfeunte.

Quodque de Perpendiculo dittum eft, Perpendiculi.Suc-
cedaneo accomamodabitur in oblique declivi Plano.

qu“.i.mr ex 1o Cap, 3. Nam Centtum Gravitatis, faltem Aqui- Fig.1o3
librii Cenvyum eft . (per corum definitiones : ) Nempe, fi vefta g103.
Quvis per Centrum Gravitatis , pro Libri cenfeatar.

Vel (utea) fic oftenditur.

uta ; i Centrum Gravitatis fit in/M centro motlis's hoc manente,

on defcendet Grave . per preced. Adedque a Gravitate nonmove-
Orue,

§i it in perpendiculo infra centram motds , utinP: Centrum Gm_-
viratis , (adeoque & Grave, per praeced.) jam eft in fiturotationis
lb“.ﬁmO, (per 20 Cap. .2.) Adeoquenon, ob Gravitatem , move-
Dityy, '

Sifit in Perpendiculo. fupra centrum motiss , ut S 3 adeoque-in pui{-
© fupremo (per 2o Cap.2.) Inqualcunque partes rOLETUY, Xquak-
et defcenfaram eft , (propter equalem quaqua verfam declivitatem, )
entyum Gravitatis, rum (per praced.) ipfum Grave. Adesque

°r 8 Cap. 2.) non movebitur. 7 . ‘
- exira perpendiculum fir, ut inG: deorfum ad P feretur , per
stcum G P, in M GP plano perpendxcularl fitum , (ut qui omnium,

In : . . Srerminante . ot maxime
declit}p_erﬁcm fphrici rotationem détesminante, defeenfus eft o

Wvis er a4 Cap. 2. Quex demonftrandy erant. .
]?adé;n)qui i: 0b[§qué declivi plano , de perpendiculi Succedanco ,
1Ml >

i} 1 \ 3 ‘ 3



126 De Centro Grawitatis. Car. IV
~volvendum effet G grave, circa C centrum mottis 5 fito centro Gravnatl: :
peripheriam in illo plano defcribens SP G, Quippe, cum prOPtZ-
duririem fubjecti plani , aut forfan Axis circa quem rotetur derermif ’
tam pofitionen , fimilémve caufam aliam, in plano perpcndlcu ar

defcendere non poffit 5 quam tamen poteft maxime declivi feretus.

e

PROP, XVIIL

Ad datum mot(is Axem , (velfimiliter inclinatum,) ed rd”
tione ponderant comparata Gravias (vel idem,Grave pro
variofitu: ) quz ex rationibus Ponderum, & Diftant1*”
rum Centrorum Gravitatis @ perpendiculari per Axe®?
Plano, componitur. .

Adedque:: Si Diftantiz fint zquales; in ratione Pende”
rum : Si Pondera fint zqualia 5 in ratione Diftantiarum

, Si velutraque fint xqualia; vel fint reciproce propot”
tionalia 5 Ziquiponderant: Quorum verd centra Gra
vitatis funt iniplo per Axem Perpendiculari Plano 5 0
hil in utramvis partem ponderant. )

Circa Axes vero inxqualiter inclinatos, adedque in Plan®*
inzqualiter Declivibus, Libranda : in €i ratione pot”

derant, que ex Ponderum, & Diftantiarum centro’
rum Gravitatis a perpendiculari per axem Plano,

Declivitatum planorum in quibus libruntuy ponderd,
componitur.

P, nP,
P. #P. P, 2P 2P, D, wD.
D. D. D, ml, . 1A A,

" pD. G:PD. #G:mPD. mGiID, mn G PD, G, PDA. GiamPDA, wﬂ‘G{
SEqu_imr ex12 & 13 Cap. 3. propter 16 hujus.

PROI
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e S

P RO P XX

Ex tyibus his 5 Pondere, Ponderatione, & Diftantii Centri
Gravitatis 3 perpendiculari per Axem Plano; datis du-
obus quibufvis, datur tertium. ,
empe : Datis Pondere, & Diftantid ; datur Ponderatio :
Datis Pondere , & Ponderationes datur Diftantia:
Datis Ponderatione, & Diftantid 3 datur Pondus.

Excipe; Si (quod uni cum Ponderatione datur) Diftan-
tia vel Pondus nullum fie.

Intellige 5 i dutd dxis inclinatione, (& fimiliter in fe-
quentibus: ) Seclis enim & hujus habenda erit confide-

. ratio..

—PD " G=PD
PD=G. G;;P _p Z=="_p

Sl

SB‘luimr ex 15 Cap. 3. proprer 16 hujus.

[

"PROP. XX

I)éto Pondere, datiqpe Diftantid Centri Gravitatis & per-
“pendiculari per Axem Plano : Pondus inveftigare,quod

In affignatd Centri Gravitatis 2 perpendiculari Plano-

:Iéel‘ axem Diftantid, Dato illivel aquiponderet, velin
_Gatd ratione ponderet. .
Item , Diftantiam inveftigare , qui, POf{d“S Aﬁ(‘g_‘
atum , Dato illi vel xquiponde;ct , vel indatd rati-
one ponderet. ., .
Pa 1P| ”P' _FP' niJ,
D- :Dc ’l'D‘ '/ID. %D'
1;5, G::PD. G::l;l_j. GumPD, mGumb. wG.
’ B T Sequitu

Fig.ro4:
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SEquitur ex 1 6 Cap. 3.gropter-16 hujus.

PROP. XXL

Ejufdem vel zqualium Ponderum, Centri Gravitatis ad
perpendicularis Plani per Axem motiis Appropinquati®

autinde Elongatio, ZEqualis, (five Centrum Plano 3%
moveri intelligatur, five Planum Centro, vel contrd 5)
xqualiter auget, minuitve Ponderationem. o

Et]]naequalis, vel, Inzqualium Ponderum 3 proportio®
iter. |

SEquitur ex 17 Cap. 3. propter 16 hujus.

PROP. XXIL

Datis Ponderibus quotlibet 5 datilque vel Axe motiis (ﬂl}t
Perpendiculari per hunc Plano )* 8 Ponderum Cent!?
gravitatis 5 vel horum 2 Perpendiculari per Axem PI*
no diftantiis ad datas partes: Inveftigare, quanta fit
tum (ingulorum tum fimul omniam Ponderatio 5 &, #
quas partes : tum denique quantum gravant ipfum qw

fultinentur Axem,
iD. #:D. 4D, +oD. ~aD. -3D.
fig.1o5. - sP. 3P 4P, ’ P sp‘
g:10] 3D, 4

_"DP.TG-"TUDP‘ 153Gty 2DPy :.G::ioBF‘i’oG:v:.:GD_T’—.-GG::—x z—f)‘E— 1 20

Oftendit®™
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™G Stenditur ex 18 Cap. 3.propter 16 hu-
15Ge=-+28G juses | |

TG Signum -+, innuic diftantiam 2 Perpendi-
~0G="*%0G culartper Axem Plano, Dextrorfum: Signum
“168 —.y3G —> Siniftrorfum. Pondera verd eodem figno
S—— 2 -

~ rotantur omnia, quia intelliguntur omnia ,
“1aG  Deprimentiz. Sivero eflet Ponderum glind De-
primens, alind Elevans : illud figno ==, hoc

{{igno ~—, notayi par effer: Et multiplicationum leges infuper effent ob-
ervandz,

P RO P.XXIL

Datis Ponderibus quotlibet (vel fumma Ponderum) datd-
que eorum fimul omnium Ponderatione ad datas partes,
refpectu Axis expofiti (vel expofiti per axem Perpendi-
cularis Plani:) Ponderatienem Augere vel Minuere

~datd quantitate ; five manente eodem per Axem plano
perpendiculari 3 five manentibus (in 1ifdem parallelis
Planis) Ponderum centris gravitatis.

‘ OStenditur ex 19 Cap. 3. propter 16 huius. .
Nempe : Manente Axe, (faltem fimiliter ad horizontem incli-
Nato ; in eodem perpendiculari plano,) Amovendo vel Admovendo
Ponderum Centra Gravitatis. . )
G Vel, manentibus ut pritts (faltem iniifdem parallelis Planis) Centris
TaVitatis ; (vel communi fimul omnium Centro;) Amovendo vel
'Movendo Axem, fimiliter inclinatum, in parallelo Plano ; tanto
Udem jneervallo , quanto expofita Pondera (vel fumma ponderam)
ntundem ponderarent, quantum vel Addendum vel Auferendum

Ponderation; expofitum.

T2 . PROP.
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PRO P. XXIV.

Datis Ponderibus quotlibet 5 uni cum Axe motts,(aut per -
illum Perpendiculari Plano,) & Centris gravitatis, (aut

horum a Perpendiculari per Axem Plano diftantiis , ad
" datas partes: )

Vel, Datis faltem fumma Ponderum, & fimul omniu®
Ponderatione ad datas partes : .

Diftantiam Centri Gravitatis fimul omnium, a Perpendicy”
lari per Axem Plano, invenire. '

Adeéque 5 Ponderationem Augere vel Minuere in dat
ratione. Nempe ; in €4 ratione, autd vel minutd Diftan”
tid.

~+10G=~+10PD ,
oD :_: ~ 3 D.

X OStenditur ex 20 Cap. 3. propter 16 hnjus. v
big.aos. Puta; Si—+10G =+ 10 P Dfomma Ponderationum des
trorfum, data; (vel, ex datis, inventa, per 22 hujus ;) per 20 P fum-

mam ponderum dividatur : Habetur 1D, diftantia Centri gravitat}f

aPlano per Axem Perpendiculari, dextrorfum @ Pata, in 2= Ref@ld
Plandve. :
Corollarium, conftabit ex 20 hujus.  Quippe jam datur totius Ag-

gregati (tanquam unius Gravis) tum Pondus tum Centyi Gravitas
diftantia,

P RO P XXV.

Datd, a Perpendiculari per Axem Plano comrunis Pon-
derum quotlibet, utcunque politorum, Centri Gravitatis
Diftantid: Ex cognitis Ponderibus, vel fumma Ponde-
rum 5 cognofcitur Ponderatio: Vel, ex cognitd Pon-
deratione 5 Summa Ponderum.,
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1.
S 1.

+DxP=+Dp=-g =O=EDE0_p

S o

\

Equitur ex 22 Cap. 3. propter 16 hujus.

P ROP, XXVL

Da_tls, in Gravi quovis , tribus Zquilibrii Planis, qua nen
- 10ung retd concurrant omnia 5 Vel, Datis duobus qui-
ufvis Axibus Aquilibrii: Datur ejufdem Centrum
Iavitatis. Nempe in communi fecantium concurfu.
Quidem 5 Figura Planz , vel Linez utcunque curva in
la“f) defcriptze : Datis duobus (praeter ipfum Planum)
lanis Aquilibrii,(non in hujus rectd aliqud concurrenti-
Us:) Vel, Uno Axe Zquilibrii noninillo Plano ja-
Cente : Datur Centrum Gravitatis. Nempe in commu-
0t datorum concurfu. ' : : :
Inex verd re(te 5 Dato uno vel Zquilibrii Axe, vel Pla-
no Aquilibrii, reGtam illam fecante : Datur Centrum
Gravitatis. Nempe, {ctionis Punctum,

uncti vero, Centrum Gravitatis, eft punCtum ipfum.

" Um enim duo Plana fe muruo non nifi in uni recta fecent ; Re@a-
- Ndque five reftam, five planum, non nili in unico punéto ;. (ur ex ele-
Mentis notum eft - ) Manifeftum eft, -non poffe niliin umco'pm}&o ;
Vel Duos Axes AEquilibrii, vel Tria &quilibrii Plana, non in eadem
YeCtd concurrentia ; fe mutuo fecare: (Tiertium utique Plangm, duux:um
CoOMmunem fefionem , Non pifi in uno puncto fecar.) Cumque Cen-
trum Graviratis, per 15 hujus, {it in communi omnium five Axium five
anoram A quilibrii concurfin 5 Datis illis, datur (quod in eorum con-
Crfaeft) Centrum Gravitatis.  Quod erat primo demonftrandum.
Sin iflud Grave fit vel Figura Plana, vel Linea utcunque curva 1 Pl;_:
N0 deferipta ; crit hoc ipfum planum , unum ex tribus illis A:qu;)li,br'n
o anis
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‘Planis requifitis ; (per def. Plani AEquilibrii: quippe pofito hot &

horizontem re€to’ in neutram partem Prmrondarabitur , per 3 huis
Adedque (com Centrum Graviratis in illo plano effe confter) fivel |
duobus aliis Equilibrii Planis (non in eidem aliqui hujus Plani reétd

fe mutud fecantibus ; ) vel, Axe uno ; fecerur Planum hoc: unico fec#

Fig. ¢8-

bitur punéto, (quod itaque Graviratss Centrum erit ;) per jam diéta-
Quod fecundo demonftrandum erar. )
Linea recta vero (cujus Centrum gravitatis in ipfa effe, fimifite*
oftendetur ; ) ex tribus AEquilibrii planis duo fupplet ; five comm¥:
nem duorum fe&tionem : Adesque, {i vel uno aliquo Equilibrii ¥
Axe, vel Plano, fecetur ; fecatur punéto unico , quod itaque Centtuf®
erit Gravitatis. _
Denique : Quod Punéi Centrum Gravitatis extra ipfam non fits
fimiliter oftendetur atque de Plano, & Linef rectd ; (quippe fi P}#
num aliqued extra ipfam ponatur ad Horizontem perpendiculare ; 10
um grave ad unas partes ponderabit : ) Cum itaque Pun&um fir ind!
vilibile ; erit ipfum fai Centrum. Quod erat ultimo demonftrat”

dum.
SCHOLINM.

Xempli gratid, Centrum Gravitatis Pun&i C, eft ipfum C Pus
Gum.  Centrum gravitatis re€tee X S, eft inipsd re€td ; ejifque
Punéto C quo ab Equilibrii Plano vel Axe Y C T, fecatur. '
Figure Planz, vel Linez Curve inPlano, Y XT'S, centrum Gra
vitatis eftin duoram Planornm Aquilibrii, puta XS & Y T, communt
fe&tione, (;lux ipla eft Axis Zquilibrii ;) hujifque pun&to C quod
eft in expofito plano. . >
Figura vero folide, vel linez curve non in plano defcriptee, (quales
fun {pirales circa Conum, vel Cylindrum, &c.) Centrum ,gravitatis
eritin trium Planorum Aquilibrit ; puti per Y X T, duortimque hoc
fecantium utin X C S, & YC T'; communi concurfus C ; five duyorum
Axium Equilibrii X8& Y T communi feétione C, )
Ejufinodi autem dico Axes habentur 5 ope 12 hujus.  Puta fufpenfo

rimum Gravi ex fui punéto X, ut habeatur X S, deinde, ex fui pun@to
g’, ut habeatur Y G T, ’ ; deinde, ex fui pun

PROP
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PROP. XXVIL

Duorum conjunctorum Gravium (Homogeneorum) com- -
mune Centrum Gravitatis, eft ined rectd quz fira refpe-
1ive Gentra Gravitatis conjungit, fic divisi, ut bi-

antiz fint Ponderibus reciproce proportionales. _

A e6que; datis duobus, eorimque Centris Gravitatiss

atur commune fimulutrinfque Centrum Gravitatis.
Ué)fique de duobus dicitur ; de pluribus fimiliter obtine-
itar.

ltemy Daris Totius & Ablati, Ponderibus & Centris-
favitatis 5 datur Centrum Gravitatis reliqui.

U.nto, verbi gratia, duo Pondera, vel quod eodem recx:lht’, Fig.1o6.
PEr 16 hujus) eorum Centra Gravitatis , in punétis A,B: Adco-
Je (per Praced,) A B Axis Equilibrii; & (per 15 hu]us) in illo ,
Centrup Gravitatis ; puta C.  Eft, inquam, ut Pondus A adﬁpox}dus
2 (reciproce) - diftansia CB ad diftantiam C A, (per 18 hujos)
quiponderent, . o
vento autem duorum A B ponderum communi Centro Gravitaus
5 dato adhuc tertio Pondere , ejifque Centro Gravitatis D : eodem
Modo invenietur trium commune Centrum Gravitatis. Nempe , ita
divisy retd CDinE, ut diftantix E D, EC; lintPonderibus D,
* A =+ B, reciprocé proportionales. _ .
ltem ; davis Totius A~~B, & Ablati B, Ponderibus & (,entdus‘ .
graVitatiss datar sefidui Centrom Gravitatis A.  Nam datis Pon e-
fibus A 4B & B , habetur (fubductione ) Pondus A. b;lmﬂm :
Blue (in BC rects continuati) ut inventum Pondus A, ad Pondus -
Jim, fic data CBdiftantia, ad diftantiam © A quatitard,
1o Homsogencorums | quia qua {unt jnvicem ﬁettrogexlni\, (\}t -
f‘lperﬁcies; fuperficies, & folidum ; aut (imilia; ) nullam l'u{l' .6.1) |
MVicem rationem 5 (quod docent def. 3 & 5. Quinti Euclic !:c;m‘
Wtque hujufimodi comparationis incapacia, Quodque hic monitum -
o, alibi, ubj opus erit, eft intelligendum,

CAP..
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CAP“ VI

oHRe

De Calculo Centri Grawvitatis,

Mo NI1ITuM:

Hoe Caput Integram, quanguarz & precedentibys dependedt s
& (per Methods leges ) bunc fibi locum vendicare videatw
No tamen ita cum fequentibus connexuns eSk, quin ut ])0/ !
ab illis feparari Cuns itaqs ubi ad interiora Geometrie pert’
trandum erit,Calculus neceffarid futurus fit perplexior,quitt

forte Tyrones, vel minis exercitati, commode ferre polfint ¢
illud jam $tavim fub initium monenduwe duxi 5 ut flcybi per’
plexi Caleuli moleftian fubire nolint, polfint ingffenfo peé
ad Capita [equentia tranfire 5 que et precedemiibys, b
omiffo, tum fatis intelligi, tum & legitime demonifrart
poffunt. : '

" DEFINITIONES.
Dszr. I

- Quanta quelibet, Arithneticé proportionalia, ( five fecundnt
naturalens Numerorum confecutionens contituta, ) appel
Primana, ‘

Queque funt in borums vatione Duplicat, T viplicati, Quadt"’
ath e (ﬁq 2o, LT [
plicata, & (Jrve ut Quadrata, Cubi, Biquadyata, g
arithmetice-proportionalinms, ) appello Secundana, T ertian®

Quartana, &¢.
ot
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K& amtens in corum ratione Subduplicatd, Subtriplicaté, Sub-
quadvuplicaty, &ve, ( five ut illornm Radices Quadratice,
Cubice , Biquadratice, &v¢. ) appello Subfecundana, Sub-
tertiana, Subquartana, ¢e. .
e in yatione, Duplicatd Triplicate, Swbtriplicate, e
Triplicaty Druplicate, Subduplicate, &-c.(live ut Quadrata
C uborum, aut radicum cubicarum, e, wut Cubi Quadrato-
Yhne, aut radicum quadraticarum, ¢c.) appello Quadrata
ertianorum, Subtertianorum, &c. Cubos Secundano-
rum, Subfecundanorum, G-, E# fimiliter , in quivis alib
a Tationum compofitionc, mutatis mutandis, appellanda erunt.
*que bujiifinodi Seriernm Indices five Exponentes, appelle,
wumeros (intcgros an fracfos, fardifoe, ut contigerit) unde
Snominantyr ille feries ant Rationes.
> Snfonanter, Lqnalia dico Nullana : Quoniars Eqnalia
Undum nullam (ne froeplam quidem ) rationem arith-
Metice proportionalium crefiunt ant decrefcunt,  Subpri-
man‘a vero (five, ut dicw;, Radices Laterales Primano-
Tty ) eadem érumt atque Primane. propter ;= I.

EXempli gratii :

‘Exponentes. Serics.

" e. £Equalium, I, 1. 1, 1. 1, t. 1. &c
1. Primanorum, oo I. ‘2. 3 4. 5. 6. &«
2y Secundanorom, o, 1. 4. 9. 16. 25. 36, &«
3. Tertianorum, or X. 8 27. 64.125.216. &

i+ Subprimanorym, o. . 2. 3. 4. 5. 6 &ec.

.3 Subfecundanorum,v/o. ¥/1. /2. V3. V4. /5. V6 &
2y, I Subtertianorum, yco. /1. /62 ¥¢3. 4/04. Jeos./c6. &e
'3§5-(hadratorﬁ 00.1%1.8%8.27%27:64%64.125x125.216x216.&C,
ax:_, tertianorum, velo.1. 64. 729. 4096. 15625. 46656, &c.
3,(‘2“? Q.SubtcrtlanOrum,Vco.Jcl.4/"4.\/09.4/::1_6. NJers. 4c36. &
\?‘-6. Cuborum fe- 2coo.xﬁxnl.4s4:4.9n9x9.x6tx6:‘.6.:5'#;sus.;Gx;G,gs&c.
x_, Cundanorum, Svelo.1. 64. 729. 4096. 15625. 46656.&¢:
&?%- C.Subfecundanord,v/o. ¥'i. V8. ¥/27. /64 Vizg. 4216.&c

: &ec \Y Der, 1L

L
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Series, jawe definitis , Reciprocas, dppeﬂo, quando 5” ’Z
equalinm, per earum. aliquam. Dividi intelligitur. &
taque Indices babebunt Negatives s ut --1,-2, =3,

EXemph gratxa
- Index,  Series, '
Reciproca - : :
O A?.quahum, : »I-. T e Te -
o S o vt &b
hed £ Prlmanorum,,, ST T ,‘-3-- ° &
. , T 1 T &Cc
~2, Secundanorum » T 3 9 TE®
I .1 I I - I &Co
. 0-3 . Tertlanorum, ’ '6. .T‘o 7 E. 2;.7.1 64‘
o X X X &GQ
—E, Subfecundanorim '
g 3 > V o V 1 ,‘/ 7_ V3* 3 J4,.
(W]
— unbtertianorum &
¥ 5 ? 1/ o «/ﬂ'Vc‘z ~/€3 Vm- \
—6==—2%3.Quadratorum 1 _ 1 &e,
tertianorum, Qo Qv(La-Q,g,_? . QM
Vel .‘.. _!. &t

6;‘ 7?". 4092 *
2X3'Q_Subt€rt13n°r“’Q9-(UcI'Qx/cz‘Qx/cg Q.. V‘4 &

’

Vel.I_ ’. L &e»
: o" '\/0 Vc Vn .
—63x2,  Cuborum Gufe- - 1. 4 veg
. cundanorum, Co.C Yol 4.@*9 Cx 6
Vel -0.. __' T &g,

F° 539° 4093'
;__ .,3x3.C SUbﬁCundal}Ol‘ ’C 'C VI.@.L.Z’C A\/3’C \/4 ‘

o. I. ‘
Ve} ".,‘1;.”1’_."'4‘8'., V’l? = 4640. &

SCHOLI&H
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‘ SCHOLIUM,

NOtan_dum hic, (quo reétius hacintelligantur : ) quod fi Poteftas
B quzliber fecundum quam feries inflituitur (unde & Indicem five
Xponentem defumit,) per aliam cujufvis feriei potéﬁatcm,multip]iceu
it ; Poteftatem facit cujus Index fit Aggregato indicurd utrinfque =
alis: vel Index Multiplicatz, tanto augetur, quants eft Index fmul-
plicantis, | o |

R 1%8=—a%  1xa*=at, Quantitates.
e '

. o+2=i1. ©0-3=3, 0+t4=4. Indices.

X _-_i.:;ﬁ < axgi=a AxpP=—a% axagt—d', %qﬁtitatcs.
=20 142=—3. 1-H3=4. 1-+4=y. Indices.
2*;"43. Axd=at,  Ax8=4. . a'xat=d’, Quantitates.
1=3.  244=4. 2+43=5.  2-t4=6. Indices.

Sin Per alteram Poteftatem Dividatur, Poteftas aliqua ; oritur pote.

as CUusIndex fit zqualis exceffui Indicis poteftatis divifee fupra indicera

Sﬁ‘iﬁ@tié dividentis : Vel Index Divife tantd minuitur, quantus eft Di-
tivl::t)ls Index. (Adedque fihic illo major fit, prodibit index Nega-
. ) \/t .

g L : 1 v T . ; ,
0)1(_5. ( fz).l (ﬁ_“ .s) I (;3. .4) 1 (;4. Quantitates,
%i:-—x.io'—i-i—-z. 0—3=—3. 6—4=—4. Indices.

. ¥ . y
',:)4 (1 . 4z> P (5-. ,,3),4 (-‘I;" : :u‘*) 4 (';;.‘ Quantitates;
!\x s N LT

10, Jemize—I. 1—3==—2. 1—4=-—3. Indices.

‘) a‘(é. a‘) at (;, 43) a (.3_ ' a‘_‘) a (;:; ‘Quantitates;

Y~Immye  geizmo) 23 Tted. 2e—g=—-3, Indices.

fu Si‘-,i,taquc intelligatur feries poteftatis inferioris, per feriem poteftatis
MPerioris , refpeétivé dividi; (hoc eft, terminus primus illius, per pri-
Y hyjug . fecundus, per fecpndum,&ec.) orietur feries ex Reciprocis
%, quarnm Indices funt Negarivi. .~ .
be't“m interim hacc minus adhuc explicata videantur : Confulat, fi li-
S WOReam dris hrweticam Infinitorsm. : ubi fufivs traduntur.

Yz ) PROR.
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PROP. L

Si intelligatur infinita feries Quantorum, ab ipfo capit®
feriei (putao vely) inchoatorum , & continué crefce?’
tium fecundum feriem Primanorum, Secundanorums
Tertianorum,&c.Subfecundanorum,Subtertianorum,8
aliorimve modd definitorums eorfimve Reciprocaf® ©
quorum ultimum datum fit : erit totius ratio , ad ferie®
tetidem ultimo zqualium, ca qua eft Unius, ad Indice®

ferieiUnoauGum. .

Idem continget, fi, omiffo termino primo, feuo, Series?
fecundo termino incipiat 5 feu 3 quovis termino quif
primo & fecundo intermedius3 Puta fiin ferie Priman0”
rum. (cui reliquz accommodanda intelliguntur) - termt”
?ug primus fit faltem non major quam communis Exeeflté

eriel, : S

I)Uta: Infinita feries cjufinodi Primanorum (qualia funt, paralled

Plana in Conoide Parabolico ; & Reétz in Triangulo, Bali para”
lele, &c.) cujus Index eftx: Eft ad feriem totidem Maximo 2qud”
lium, (puta, ad circumferipram Conoidi illi Cylindruny, aut Trianguld
Parallelogrammum, zqué altum ; Y urrad 2 = 1 -1,

Ejufmodi feries infinita Secundanorum, cujus Index eff 7 . (qualt}l
funt parallela bafi Planain Cono aut Pyramide ; vel Ordinati’m—apph'
catz in complemento Parabole ; ) ‘ad totidem mazimo Equalia, (puth
circomfcriptum fuper eadem bafi Cylindrum vel Prifina, xque altunt
aut cireumfcripram complemento Parabolx Parallelogrammum ;) ¥
sad3=2 A~y o ‘ .

~ Ejufinodi feries infinita Subfecundanorum cujus Index éft £, (putds
reGtarum in Parabola bafi parallelarnm,) ad rotidem maximo 2qual®

um, (putd, ad Parallelogrammum fuper eidem bafe 2qué altum 5
ut x,adi—::-}".f‘ 1; fiveutr2 ad 3.

" . : & . ) . \ !
Ejufmodi feries infinita Subtertianorum, cujus Index eft 3. (put?s.
reQarum in Paraboloide cubicali,) ad totidem maximo zqualium, (¢%
‘ ’ tdy
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}i‘» ad circumferiptum Parallelogrammum ;) ut 1 ad ¢ = 1-~1:
Wea m‘: 3 ad 4, :
Et {imiliter in iftiufinodi aliis innumeris. / K
M In Reciprocis feriebus ; puta, ejufinodi feries cujus Index fit
++ Erit ad totidem ultimo Equalinm, ur 1 2d — §~+ 1 ; fiveut 1 ad
s Yelaady,  Erinreliquis fimiliter.
"Pernoftre drishmesice Infinitornm Prop, 64. 102, &c..
¢m continget, fi, pro fkrie Primanorum
e °© 1, 2. 3. 4. 5. 6. &e.
Vb 6, 2, 4. 6. 8 710. 12. &c.
Quz teprafentet Figuram Inferiptam ; Intelligatur Series,
. I. 2. 3. 4 5. 6. 7.%c
; veb 5, 4. 6. 8. 10, 12. 14. &C.
g zre‘lpmfentet Figuram Circumfcriptam:

S Co3 T3e 23 31 4% §i 6;. &e..
,1;3: d}’“t'l o 3. Se 7+ 9 I1T. 13, &c.
h ttlam ,'_. 1. 2t 31‘ 4:‘ 5;. 6-;. &Co

0C eft w 3 3 ¥ ¥ i 6 &o.

uz ) ttc 4. 7. 10. 13- ‘I . 19: . . .
?a Yeprafentent Figiram intermediam ; puca que fit partim Inferip-

o2 Pattim Circumferipta ; adeoque major quam inferipta & minor
e Circum(cripta- Quippe hz omnes (atque horum_ﬁmilgs) dum-
n°°d0 Seties Infinita intelligatur, tantundem valent, (utut in Serie termi-
Iom numero Finitorum fecus fit : ) Per Schol. Prop. 182. Arithmet.
it, : :
+-Quodque de ferie Primanorum dium eft, reliquis Seriebus qua funt
N Primanotum ratione Duplicata, Triplicata, &c. Subduplicata, Sub-

Miplicata, &c. aut alias compofita, accommodandum erit,

SCHOLIUM:

20

Qlloticé,. in fequentibus, ferieram hujufmodi mentio fiet: quarum
fllpa2ftimatio ex hac Propofitione dependet ; intelligendz funt feries
) ab ipfo capite ordiri, putd o vel 2 ; & dato terminari, Quod cum
intgﬁ?P:nigione uni au_} alterd e)_cpregfﬁ tfll‘?rm ﬁ)t ; :g:m To{;ch?c:;g}if .
h dum erit ; {nifi contrarium iniinvetur.: ) ueut, quo g2,
p\ falis eviterur, (qua propolitionem, alias fortafle fatis implicatam pex-
-+ Pletiorery redderer,) illnd difertis verbis non dicatur..

PROP.
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PROP. IL

A. Linex ReGx, Parallelogrammi, Parallelepipedi, Prifm2-
“tis, Cylindri, Superficiei Cylindrica vel Pri{matica, aut
quée horum inftar funt 5 Centrum Gravitatis, eft iz #¢
dia longitudine , A .

B. Nempe; Linez Rete, in PunCto medio: Parallelogran®
. mi, in medii Re&4 oppofitis bafibus parallel4 : Paralle”
lepipedi, Prifmatis, aut Cylindri, vel Superficiei Cylit”
dricz vel Prifmatice ;5 inmedio Plano, oppofitis bafibu.

Parallelo, . ‘

C. Adebdque: Parallelogrammi, in ejufinodi binarum Reés”
rum concurfu : Parallelepipedi, in ejufinodi trium Pla”
b norum concurfu. ' :

Datur igitur Punéi,Linez rete,Quadrati aut cujufvis P#”
rallelogrammi,Cubi aut Parall?:lypipccfi cujufvis,horum*
ve Solidorum cujufvis Superficiei, Centrum Gravitatis-

E. Adedque &, Punctorum quotlibet, pofitione datorums

commune Centrum gravitatis datur. Item, Re&aru®

uotlibet, magnitudiné & pofitione datarum. Imo, &
Tinearum guarumlibet, magnitudine & pofitione:data”
rum, quarum fingularum Gentra gravitatis dattur, datuf

Fig.1og, commune Centrum Gravitatis. Ope Prop. ult. Cap. 4.

100, Etfimiliter, quotlibet Quadratorum vel Parallelogrammo”

rum quorumlibet 3 item, quotlibet Cuborum, vel quo

- rumvis Parallelepipedorum ;- aut faperficierum horum s

312, (magpitudine & pofitione datorum 3 ) darur commune

centrum Gravitatis. Ope ejufdem Prop. ult, Cap. 4. -

A, SI enim intelligatur Linea Refta, Parallelogrammun , Prifina, Gy
Jindrus , aut quod horum inftar eft aliud , utringue i medio C 5

Rectis Planifve parallelis, zquali intervallo ab invicem diffitis, pofit#fque
#n (it ad horizontem rectis; in fegmenta invicem xqualia ( plura an,

pauciord;
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If&;xcmrg, numero finita an infinita,) dividi: Manifeftum eft, (ex 13
‘ d.e!f;' 3{"f1' 4 €ap. 4.) propter fegmenta quotlibet ex und parte , toti-
ﬂimucx alterd, /Hqualia magnitndine, (adedque & Pondere ; fuppo-
poﬁ:s utique 2quabiliter gravia : ) & in Diftantiis refpeétivé zqualibus -
Omn'a[;; Aquiponderare fingula: fingulis. refpe&tivé famptis ; adedque
quilills uS- omnia fimul fumpta. Adedque, quod per C rranfit. eft £-
Ky rii P;rPendiclllum , vel Perpendiculare Planum ; (per definitio-
A) ,& willis Centrum Gravitatis ; per 15 Cap. 4.
fam gﬁoque ; (per26 Cap. 4.) in Linea Re@i , hinc determinatur ip-
;ﬁ“"; m ; in Parallelogrammo , aut quod hujus inftar eft, faltem

Batisc'e r:;lll’;:f'matc, aut Cylindro; Planum; in ‘quo eft ipfum vaxf

B.

Barto. " Gim fint in Parallelogrammo (five fit Quadtatum, Oblon- C.
Em’ Rh@mbus, aut Rhomboides, ) bis bina latera oppofita : Habentur Fig.113.
g, 0 rectz, ue X C S (mediainter AB,&DE,) & Y C'T, (me-

Ci Mer AD, & BE,) inquaram utrique (per jam demonftrata) eft

&:?‘r“m'Graxétatis: Adeoque ; in horum communi fe&ione, C pun-
_Per 26 Cap. 4.
Bl “Nique, Curl:\=4ﬁnt' in Cubo; & quoyisParallelepipedo,.tcrbiﬁaFi. _
ina"a"P ofita : Habentur hujufinodi (per jam demonftrata) tria Plana, g114.
Qequ"f m fingulis, (adeoque incommuni omnium-concurfuC,) eft
~*Mttum Gravitatis, per 15 & 26 Cap. 4. o

ot coque , tum Punéti (five per29 Cap. 4. five hinc, quia nihil-eft
a utrinque ponderet, nedum preponderet,) tum Linex refte, tum

Nadrati aut. cujufvis Parallelogrammi, itent Cubiaut Patallelepipedi

del,‘lfvis, ipfum Gravitatis Centrum ; per jam demonftrata, (Quodque

Pcrﬂ “.bis‘& Parallelepipedis, ditum eft; perinde valer dehorum fu-

T oenus, ' : :
%t‘PI‘Opterea, Punétorum quotlibet, vel’ quotlibet rectarum ; item. E..

o Jratorum aut Paralellogrammoram quotlibet ; quotlibet item Cu:
Bot“‘?} vel Parall¢elepipedorum ; quotliber denique Superficierum Cu-
mod‘?‘i‘aut Parallelepipedorum ; datur cormmune Centrum Gravitatis,
Pmc: d‘Pfa fint magpitudine & pofitione data. . Per Prop. ult. Cap.

Alia Demonfiratio.

P. E P P
‘o4, yd. 24, 3d.&ec ulgue ad D. .
Oml- 14P2dP—-3 AP+ &c. ufque ad DF.=NDP.

Idem
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“Idem demonftrarur ex 1 hujus.  Tnrelligatur utique, per Cmedidf?
longitudinem incedens, Petpendiculare per Axem Planum ; (cut ine®™
gantur parallela, Parallelogrammi vel Prifmatis Bafes oppofitz : ) Q—“—xo

ue funt utringue CA, CB, reétx, ex infinitis numero Punétis .(‘ﬁ'

enfia quo def. 1. Cap, 4. definjum eft) conftare: (& fimilirer ex 077
nitis numeto Reétis, Parallclogrammum ; &, Planis, Prifina, 8¢
Quez intelligantur omnia, xque crafla; (& fimiliter alibi intellige?”
dum, ubi hojufimodi conftruétio adhibetur, nifi aliud innuatur : ) Adeo”
gue tum ipfa (ut Re@arum, Parallelogrammorum, & Parallelepipedo”
rum, natura poftulat, utpote in omnibus fui partibus zque altorum ;
tum & propterea eorum Pondera, inter ¢ =qualia : puta, utP,P,P,b»
&ec. quorum omnium numerus intelligatur, N: Sed &, in Diftantiis3
Perpendiculari Plano per Axem, utod,1d,24,3d, &c. ufque D adi
maximam. . Adedque momenta feu Ponderationes (per 13 Cap. 3. v¢
4 Cap. 4.) ut edP,1dP,24P,34P, &c. ulque ad DP. Qu quidem infi
nice feries Primanorum,fimul valent ut NDP ; (nempe, ad NDP, fum*
mam totidem Maximo [Equalium, urrad2:) per 1 hujus, Cum”
que hoc, utrinque perinde contingat : Aquiponderabitur utringué:

Adedque (per 15 Cap, 4.) Centrum Gravitatis eft inillo Plano, QQO,"’
erat demonftrandum,

. Religuaque hinc deducuntur ut prius.

Alia Demonfiratio.

P P. P P & P
od. 1d, 24. 3d. wlquead = D. o
o0dP—+ 1Pt 2dP-3dP-t~ &c, nfque ad DP. =INDP=NPxiD,

Idem Analyticé, - tanquam fi nondum notum effet, fic inveftigabitus:
telligatur AB tanquam ex infinitis numero Punétis conftans ; (&
fimiliter ex Retis , Parallelogrammum ; &, ex Planis, Prifina, &¢-)
2qué craffis; quotum tmque Pondera fint, wt P.P,P,P, &c. quorat
Numerus fit N. - Pofitéque Centro, vel Axe motdisinipfo extremo A5
erunt eorum inde Diftantiz refpective, ut od,1d,24, 34, &c.iufque ad
D. Evmomentz feu Pongderationes, ut 04P,14P,24P, 3dP, &c.ufque ad
DP.  Quorum omnium fumma (per 1 hujus) eft ut INDP=NPx 2D
Nempe quantum fimul ponderaretNP totum Pondus vel fymma Pond¢’
rum in diftantia ;0. Tantundem itaque diftat Centtum Gravitatis?
perpendiculari per A Plano, (per 24 Cap. 4.) Eritque propterea
parallclo plano per mediam longitudinem. Quod erat oftendendus®
Caterdque hine deducuntur, ut privs, B SCHO
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PL“C““ hane demonftrandi methodum, in re facili, ceteris fub-
Jungese , ur eo melias intelligatur , ubi illa poft in difficilioribus
adhibebiyy,” - _ ‘
, grg‘?ittiu_‘glm}xs (quod (er_n;l monendum erit) ubi de figurarum centris
folidy U; agitur , zquabiliter gravia effe, five punéta , live plana , five
tionalib s eft, 2quali magnitudint xqualg pondus inefle ; & propor-
us, proportionalja.
lalem; Punta, Lineas, aut Plana , ex quibus idem Grave , utLinea,
um, aut Solidum, conflari inelligitur 5 2quc crafla effe : ut nem-
enifnpro lnter;e&orum numero, diftantiarum ratio cenfe‘atur: Urug -
afly "o negaverim , ad def. 1. Cap. 4- pofle quidem fecus aliquando
M1 2 ubi tamen nihil tale infinuatur, pro zque craflis funt habenda.
%‘Sque hic monemus ; infequentibus erunt intelligenda.
giore. “ndum interim , ad har;g Propogtxoncmi,n Gflgllgeﬁ‘%;eﬁ;es_lzq-
Mempy, lteras in ma?ﬁl.ne pofitas, indicare, ingq ationis
Quzrenda fit iftins partis probatio.

\x

pROP. 1IL

§i Quarvis Linea (re@a aut curva) vel Figura quavis (pla- Fig.r17;
‘ha, curva, {oliddve,) plano permedium ita divifa fit5 113,
-t fingule unius fegmenti particula, fingulis alterius re- 119
Becive fumptis, fint 2quales & aqualiter 3 dividente
'Plano remotz: Centrum Gravitatis eft iz Plane divi-

tnte,

Puti? Linea re&a, utcunque bifeta,  Arcus Circuli, pro-
dy 6 Radio bifeGus.  Curva Parabolica, Hypcrbo}xca, '
AUt Elliptica , 4xe producto bifeéta, Portio perime-
1 Polygoni regularis (autetiam tota Perimeter) rectd
°r centrum figura tranfeunte bifetta , fi bifecansilla

e Ua vel Laterum unum vel unum Angulorum blfec.e’t;‘
S.Cil‘culus, Ellipfis, Polygonum regulare, (ejufve
r:mos ita ut dictumeft , rectd blfe&ag),ltem‘Sphae-
> Spharoides, Conus, Cox}i(oidcs, Cylindrus s & hcr);

; ' ru
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~ rum Superficies : Item Pyramis & Prifina, bafium regu‘_
larium 5 Segmentum Circuli, Ellipfeos, Parabole, Hy ]
perbolz, Spharz, Séghaeroideos 5 multeque aliz figur ?
plano per axem bifectz. . .

Harfimque aliquarum, (qua pluribus hujufmodi Planis fe-

- cari poffunt in Punto unico concurrentibus,) ut Circulls
Ellip{eos, Parallelogrammi, Plani Solidive regularis, Pa-
rallelepipedi, Sphar,Spharoideos ; Centrum Gravitatis
hinc determinabitur.

/P, P, P, &c.
D, sD, tD, &c.
lrDP+msDP-+-mDP, &c.

Am, fi Pondera Ponderibus refpectivis fint Equalia, (pucs,nerf”

que [P, mP, »P, &c.) & in Diftantiis refpectivé zqualibus, (pu*

D, sD, :D, &c. utrinque,) erunt utrinque zqualia Moment

* 'DP—+1ssDP+mDP, &c. . Adedque, Centrum Gravitatis in divF

dentePlano, per 15 Cap. 4. .

Et quidem, ubi funt hujufmodi plura Plana, quorum communis {efti?

gt Pun@um unicam ; ipfum Centrum Gravitatis determinatur, Pet 36
Cap. 4. .

Quod autem haec enumeratis Lineis & Figuris (& harum ﬁmﬂibu?)

conveniant : Ex earum Definitionibus manifeftum eft ,: aut inde fact®
demontitrabitur, C

SCHOLI# M.

NOtandum tamen ; de Curvis Parabolicis, Hyperbolicis, Eilipticié”
(quod & de harum fimilibus incelligendum, ) diferte dictum €f1®
Axe produéto bifecandas; (non, quivss diametro’: ) Nam, nifi P
Qum bifectionis, fit in Axis vertice ; bifecta linea non erit urring®
fimiliter curva. -Atin Pargboler, fiyperbole, aut Ellipfeos , Port”
onibus Planis , (rett4 abfeiffis , quippe de his intelligendum : ) quav®’
Diameter balin totimque aream bifecans , rem preftat. .
. Pum autem has Lineatum qur Figurarum fpecies cnumeravim® s
alias tamen. inoumeras xeperiri certam eft 5 De quibus Demouﬁxa"g
, U no?
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non minds procedit 3 fntque fub propofitione generali comprehentcs
Is interim famofiores aliquot enumerafle fufficit. o
onderum , que ex eidem parte fant, quantacunque inxqualitas,
aue quantacunque varietas diftantiarum , demonftrationi non officit :
iummodo in comparandis qu utringue funt, fit zqualitas. Sed'&
0 Prop. fequente , major adhuc exit variandi licentia,

P, S

PROP. IV.

ltcfni Si Linea vel Figura quavis (plana, curva, folida,).
1ta Plano dividatur 3 ut fingule unius fegmenti particu-
%, fingulis alterius refpettivd fumptis, aquiponde-
Yent: Centrum Gravitatis eft in Plano dividente.

. IP' mP, ”Pa YP. JP. tPn
___1Da JD. tDo lDl mD. ﬁDo—-
Ir DP —=msDP +ntDP == [rDP-+msDP-+nDP,

\Pu&x;’ Siex uni parfe Pondera /P, mP, #P, fint in diftantiis 7D, sD, '

tD: exalteri vero , Pendera rP, sP,¢P, indiftantiis /D, mD,uD :

.utcunque (propter Pondera diftantiis reciproc¢ proportionalia) com-

Patara comparandis refpectivé zquiponderabunt. - Adesque, cum fin-

Bl fingylis refpective fumptis zquiponderent ; etiam omnia omnibus

f,‘l“‘pqnderabum : (per 12 El .) Eritque propterea Centrum Gra-
88 in Dividente Plano.  Per 1’5 Cap. 4.

\
A.C
PROP. V. Fig.azo,
'Trianguli, Parallelogrammi, Rcgularis Plani, Circuli, ;z i >

Ellipfeos 5 vel Portionis Circuli, Ellipfeos , Parabole, ;>
Yperbolz , reéti (vel parallelis reétis) abfciffee 5 Coni, ;2
Pyramidis ? Gylindri, Prifmatis, Sphaarx, Spha’irmdcog, 12§,
X2 Conoi-126.
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Conoideos; vel Portionis cujufvis horum, plano V‘?l,
parallelis planis abfcifle 5 vc:.l cujufcunque demum Fi-
gure planz folideve, qua Diametrum aut Axem habet,
que fibi ordinatim-applicatas retas omnes parallelas bi-

fecat , pérque omnium (bi ordinatim-applicatorum Pla-
norum parallelorum centra gravitatis tranfit : Centrum
Gravitatis el iz ejufinodi Diametro vel Axe guovis.

B.D. Atque hinc datur Circuli, Ellipfeos, Trianguli, Paralle:
logrammi, Regularis Plani, Spharz, Spheroideos, Cub!»
Parallelepipedi cujufvis, (& figure cujufcunque qu®
hujufmodi plures Axes vel Diametros habet in unicO
punto concurrentes,) Centrum Gravitatis, Nemp¢s

in duorum pluriiimve concurfu. o
E Hinc item (cum primd hujus) datur Centrum Gravitattb
Cylindri, Prifmatifve vel Solidi Prifmatici cujufvis, cu*
jus bafium centra gravitatis dantur ; (eorimque Superfi*
cierum, dummodo Perimetri Bafis centrum gravitat15
datum fit : ) Nempe; in Axis medio..

A CUm enim (verbigratia) in Triangulo, Re@ad quovis anguloﬂf‘
_Jappofiti Lateris medium, rectas omnes huic lateri parallelas (TtV
angulum complentes , perdef. 1.Cap. 4.) bifecet, per 2 & 6 EL 6.
(quam itaque figure Diamerrum dico ;- €l fignificatione qui Conic#”
rum Sectionum Diametri,. ab Apollenio definite, - fic dicuntur; ) Ade
que per {ingularum Centra Gravitatis tranfeat ; (per 2 hujus.) “Frit
in plano per illam reétam (per 3 hujus) adedque inilli re&} (quipp®
in trianguli plano , per 26 Cap. 4.)  Centrum Gravigatis, .
- Similiter oftendetur , de Figurze cujufvis Plane Diametro ; (ut P#”
rabole, Hyperbolw, Ellipfeos; Circuli, Parallelogrammi , Plani Reg%’
ia.;‘is, &c.) el nempe, qu omnes parallelas rectas , planum complente
ifecat.

B Cuamque fint hujufinodi Diametri, in Triangulo tres, (nempe, 4
fingulis angulis ad oppofita latera ;) in Parallelogrammo , quatuofy
(nempe diagonales dua , & duze quz oppofitorum laterum media, jun”
gunt ;) in Polygono.regulari, tor quot funt Anguli, vel Laters*
mempe , fi Jarerum numerus par it ;. tum i finglis angulis ad ang¥
um- oppofitum , tum & medio lateris’ cujufvis ad medium Lateris ‘2’!
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ROliti , ducentyr hujufinodi diametri ; fin lateram numerus it impar, a
Uovis angulo ad oppofium Latus: in Circulo, & Ellipfi, diametri
¢ro infinite : In fingulis his figuris (aliifque quibulcunque que
&“@s habent diametros ut funt irregulares multe,) in duarum qua-
. mvis concurfy, eft Centrum Gravitatis. Per 26 Cap. 4.
’f*ﬁvguris.folidis,‘ que Axem habent, per Planorum Parallelorum
mm“m Ceqtra Gravitatis tranfeuntem ; (quales funt Prifina, - Cylin-
'ﬁli;:’ Pyramls,Conus, Pyramidoides, Conoides, Sphxra, Spharoides,
o5 Aes ({ive erectos five inclinatos ad ordinatim-applicata Plana)
rum, ana Equilibrii ; (ur que, tum fingula Parallela Plana per quo-
Bolig c‘cnm} gravitatis tranfeunt , tum proprerea quod ex his conflarur
xe;lmiﬁ’ in partes equiponderantes. d_lVléi:ul'l[ 5) édeo.que_ ipfi Axes,
,Cap, . quilibrii ; “Fr propterea, in illis Centrum Gravitatis, per1§

mu?.‘"mque fint in Parallelepipedo, Sphaxrd, Spharoide, (aliifque
c(,ntls hguris folidis,) huju}?nodi plures Axes : in duarum quarumvis
fa | eft Centrum Gravitatis. per 26 Cap. 4.

Corollarium ultimum ; fatis per fe-pater, ex hac'& Prop. 1.

\"\
‘PROP. VI

F‘Pex rettz , Parallelogrammi, Prifmatis, Cylindri, Tri-
anguli, Patabole, Paraboloidis; Complementi Parabo-
g": Paraboloidifve ; Pyramidis, Coni, Conoideos Para-

olici, vel Paraboloidici 5 & cujufcunque demum figu-

Que multz ;) jdem limiliter oftenditur.  Quippe Plana omnia per -

E.

AH.

T2 ex parallelis rectis planifve fecundum feriem infinitam -

: g‘b 0 inchoatam , & dato terminatam) Primanoruum,

MalaP-"hujus definitorum,) conftantis :.

€cundanorum, Subfecundanorum, (alioriimve indef. r. -

SHitudo, eft ad magnitudinem Parallelogrammi, vel fo- -

"X Prifmatici, faper 2quali Bafe, zque alti s »#.1 adin-

Ctms Seriei ynitate auinm o Et Centrum Gravitatis in -

3 vertice diftanti que Diametrum vel AXem ita’ di-

vidit -



D.

F.
G.

om B P O
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- vidit,ut pars ad Bafin, fitad partem quee eft ud verticent 5

Ut 14d Indicem Series Uwmitare anFume; Vel(quod €0

dem recidit) in ed que eft ad Baffs diftantiam 5 ut Index

jlle Dnitate anlus, ad eundem Binario aniFum, .
Hoc eft 5 ut pars ad Bafin, ad partem qua eft ad verticem

~ fit inLinea Re(td, Parallelogrammo, Prifmate, & Cy--

. lindro,(intelligendo verticem in utrovis extremo,) ut %
ad 1. ‘ -

In Triangulo, fuperficie erecti Coni vel Pyramidis (demptél
bafe,) & Conoide (vel Pyramidoide) Parabolico; ¢
1ado2. ' |

In C(;am'plemento Parabolz , Pyramide, vel Cono; ut?’
adz. .
In Complemento Paraboloidis Cubici, ut 1 ad 4 : Biqu#”
dratici; utrad 5: &c.
In Parabola s ut1ad 135 five,ut2 ad 3. )
InParaboloide Cubicalis ut 1ad 155 fiveut 3 ad 4: ¥
Biquadratico; ut 1ad 1%, velut 4ad 5. &c. ,
Sive, (quod eodem recidit 3 ) Diftantia Centri Gravitatt
3 Plano per Verticem bafi parallelo, ad diftantiam Baf¥
ab eodem Plano : (Quod & in Semicono, Semicylinds0;
Semi-Parabola, &c. aut qua horum inftar funt 5 no?
-minils valet, atquein figurisintegris : ) eft, - - ‘
In Lined Rectd, Parallelogrammo , Prifiate, vel Cyli»
"dro; (facto vertice ut prilis; ) ut1ad 2, 4
InTriangulo , & Conoide (vel Pyramidoide) Parabolico’
ut2ad3. , _
In Pyramide, Cono, & Complemento Parabola ; ut 3
a . .
In Complemento Paraboloidis €ubicis ut 4ad 5: Biqu#
draticis ut5ad 6, &, -
In Parabolds ut 1iadai; vel 3ad s.
In Paraboloide Cubicali s ue 1 1ad 255 vel4ad 7: Bigu¥’
dratico; ut 13ad 235 vel sad 9, &, ”
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Et ﬁmi'liter inaliis hujufmodi figuris quibufvis. ,

* quidem in Figuris Integris, utrinque ad Diametrum vel A. L
Axem pofitis ;” datur -ipfum Axis vel Diametri punctum
1n quo eft Centrum Gravitatis :. In Dimidiatis,excavatis,

u c. faltem Centri illius 3 vertice diftantia. o
nde & Frufti figure ejufimodi, (parallelis bafi rectis pla- K-
Dilve truncatz) Centrum Gravitatis habeturs ejifve a

Ale Verticifve plano diftantia,

<Mt etiam hujufmodi Figuree utcunque multate figurd cus

JUs tum Magnitudo nota fit, tum Centrum Gravitatis. per

27 Cap ’
. -ap. praeced. ' . | . ,,
lte:z’ quz ex hujufinodi totis, vel harum fruftis componi~ L.
& ' _
t, fpeciatim5 figurze cujufvis plane redtilinex, & folide
UlAnis terminatze 5 Centrum gravitatis habebitur, ex.

Adem 37 Cap. praced.

NAm, £ intelligatur Axis moths, per A verticem tranfiens, Bafi A.
Ko, B parallelns: Quexcnnque fir feries particularnm (puta, Pun- Fig.129. -
ﬁlomm:Re&arum,Planorum,) ex quibus conflatur linea,figurave, (pu-

feries Zqualium feu Nullanorum, vArithmetice—proporf:ondlmm
&“ Primanorum , velur horum Quadrata, Cubi, &c. Radices ;qua-
Uraticze, Cubicee &c. hoc eft Secandanoram, Textianorum , &e, Subfe-
Sndanorum, Subsertianorum , &c. alidve quzcunque ex definitis in.
.-A?&;Lhujus 5) Cum fint in diftantiis ab axe mots, ut o, 1, 2, 35 &c.
em . vhetice proportionalibus, (propter zqualem fingularum eraffiti-
dm;) Erit feries Momentorum (quippe que funt in ratione ex Pon-
eft {{n& Diftantiarum rationibus compofitd ) uno grada altior quam 1
qQua Ctles Paricularum ; five, feries illa cujus Index fitunitate major
t\;mm Index foriei Patticilaram : Unde habetur tum magnitudo hgure,

.-f“mma Moméntornm 5 per 1 hujus; adeoque Diftantia Centri
.p:l‘i"ﬂltatis,ip]moper Verticem 5 per 24 Cap. 4. Ea quam habet pro-

e o, gy quider,ubi per praced. Centrum Gravxt;}tls eft in Diame-

*Ovel Age , datur propterea ipfum Diametrivel Axis Pantum.
Fﬁlti‘;-Cum»Linea geéta, ut A D (propter zqualiaPonéta;) Pa. B,
.,_.Om‘;grammﬁm : ut BB & (propter reftas zquales ;) vel cirea hoc.

N a8um: Prifme. , vel Cylindrus , (propter a’q\lﬂlla’P]ﬁna‘;é) fir

o o DEYICE -
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- Series Equalivm fen Nullanorum ; (putautP; P, P, &e.) cujus Ind,f’f
v L o5 {€ftque igitur ad feriem - totidem maxr

“P. P, P. Pew—P.  imo zqualium, hoceft, -illam ipfam, ‘;
od. 1d. 2d. 3d-----D. 1ado~t+1;) [intque Diltantie, utO.E
SAPy aP, P53 4P, DP, 14, 2dy &c. quarum maxima, D: ¢
. - feries momentorum infinita, ur odP,145s
INDP=NPx!D, 24P, 3dP, &c. ulque ad D P Series Pf{“
S manorum, cujus Index 1: Adedque 6’
mual omnium momenta, (per1-hujus;) w INDP = NPx:""
Adeoque diftantia Centri Gravitatis, 2 D, ~ per24 Cap. 4. ° -
_ Ttem:Cum TriangulumABB(propter recas, Baﬁ BB parallelaS,diﬂarf
tiis a vertice proportionales,) & fuperficies Coni Pyramidifve (propt*
perimetros planorum fimilinm, bafl parallelorum,diftantiis a vertice pr°
portionales ; YEr Conoides(vel Pyramidoides)Parabolicum, fapes P ard”
boli BAB conftruétum,(cujus paraliela plana, proprer ordinatim-appP v
catas in Paraboli in fubduplicati ratione diametrorum interceptori™
fontin diametrorum rarione,ﬁve diffantiatum 3 vertice;quippe in dupli¢®”
ta ratione ordinatim-applicatarum in parabolé circa quas frunt illa fimili
plana ;) fit feries Primanorum ; pucd, %

op, 1P, 2p, 3p,—-P. op, 1p, 2P, 3p, &e. ufque ad P ¢ cujus Inde
od, 1d, 2d, 3d,~—D. - 1: adedque omnivm fummi, ur } NP’
odp, tdp,4dp,9dp,—-DP. (nempe, in ratione ad totidem maximo®
qualium ; hoc eft, ad Parallelogrammun?
INDP=}iNPxiD, Cylindrum, aut Prifina, fuper eadem baf®
: . =quealtum ; ut 1 ad 2, per 1 hujus : ) Sio¥
que in diftantiis, ut od, 14, 24, 34, &c. quarum maxima D : Erunc Mo
.menta;ut odp, 1dp, 4dp, 9dp, &c. ufque ad D P ; feries Secundanorufs
«cnjus Index 2. Adeoque ( per 1 hujus) fimul omnia, ut INDPZ
tNP x3D. Adeoque , Diftantia Centri Gravitatis vertice eft §D'
per 24 Cap. 4. 3 R
Itemn ; Cum Pyramis vel Conus, circa Triangulum A B B (prof”

ter diametros Circulorum, vel latera fimilium Planorum ; i’n ratio®

‘ diﬁantiag:um a vertice ; adeoque eor¥

op> 1p, 4p, 9p-----P.  planum,in diftantiarum ratione duplicatd
fii’— 1d, 24, 3d--—--D, [it infinita feries Secundanorum ; (puta®
odp,14p,8dp,37dp-~--DP,  ©Op, 1p; 4P, 9p, &c.ufquead P ; ) cujus Is
ot dex 2 ; & omnjum fumma, ut IN P ; (h%
iNDP=;NPxi{D. e Pyramis feu Conus,ad circumferipts®

- ., . Prifina vel Cylindrum, utyadj, ) P
1 hujus ; Sintque, dlﬁlﬂtﬁ: ut od, 1d, 24, 3d, &c, ufquead D: Erut?
: ‘ o 7 moment
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+riomenta, g odp, 1dp, 8dp, 2 7dp, &c. ufque ad DP ; feries Tertiano-
'NDp s Index 3. Adeoque (per 1 hojus ) fimul omnia, ue
iD =3NPx:D, Adedque, Diftantia Centri Gravitatis a vertice,
4 épe‘r'&;} Cap. . ’.
ries :‘R‘g‘et ommnino, de Complemento Parabola dicendum : - qua fe-
. Vecundanorum, Cosnplementum antem Semsi-parabole, appello,
tu q}lod cm femi-parabols compler parallelogrammum circumicrip-
tines lC_u‘]us diameter | eft parabole Tangens in vertice ; & ordina-
fandegg Icatz , parallelz dm_mctro parabolx ;) quod, utrinque circa
" Pu{ diametyum duplicatum , appello, Complementuns Para-
AR uta, quod continetur inter duas lineas Parabolicas convexas
diam’e o quas in communt vertice A, tangatjA D, ,Coml-’illemﬁ‘{l“
temgunmi bqhnqyc huic ordmatun-appllsat.a’rrfl BB .;d.cul para ellgc in-
ad diam I recta figuram complellteg.) Huju que 01) matim-appligatx
Otdingy; eLros fpas; funt ut\dlamct.n intercepte in Iambpla, ad fuas
five [y lm~apphcmas. Adeoqug , In duplicath ratione Dxamqtrgrmn ’
cun, dal Ataram a vertice, Cim itaque ﬁ.t (ut Pyramis) Series Se-
“Noru , Momenta , fant Scries Tertianorum : Adeoque fimul
WANDP—!NPxiD : Et Centri graviratis a vertice diftantia ;
Ur, de Cono & Pyramide, oftenfum eft, o
org; OIT}plemen_'tum Paraboloidis Cubici, (propter hujus Paraboloidis
natlm-apphcatas, in fubtriplicatd ratione diametrorum intercep-
; adeoque ordinatim-applicatas Complementi., in Triplicara ra-
" tione diametrorum, five diftantiarum a
°Fy 1py 8py 27pen. P Vertice Complementi ;) eft Series Ter-
o:iy’ 24, 3d...D  tianorum: puta, w op, 1p, %p, 27p,
Prxdp, 16dp, $1dp...DP. &e. ufque ad P adeoque fumma om-
Np nium ut ;NP ; per 1 hujus ; (h_oc eft,
PNDP =1 NP« #D.  ad Parallelogrammum circumferiprum ,
Ut og utt ad 4: ) Cumitaque Diftantix fine
8tdp rlda 2d, 3d, &c. ad D: Momenta erunt, ut odg?‘ldp, 16({1"7
' )}j“ Quead DP, Ecfimulomnia (per: dujus) ur jNDP =
? At ’:?D. Et Diftantia Centri gravitatis ; $ P perg %?‘P- 4.
diu‘mqle: ad eandem formam., mutatis mntandis , in u!usl 3¥abolon-
em gy, O Mplementis , aut etiam folidis corum converlione circa Ax-
Cpim fadkis; gliffve fecundam ejufmodi alias ferics. o
rati:rabqla, B AB, (proprer ord‘inatim-applicatas in {_'ubdupl'lcasa
‘plitan‘e leﬁlmetrorum‘) eft feries Subfecundanorum cl}lu_s Ilndc‘x 1
Ut ‘31)\IPOP’ Vip, o/ 2p, ~/3r, &c.ulquead P : Adeoque fimul omnia,

4.

Omnjg
3
iD,

; (nempe ad Parallelogrammum civcumfcriptum, w 2 ad 3,)
‘ ' Y per
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i ' iftanti ' d, &c. v
per 1 hujus.  Er propter dxﬁannasa,d ?Dt:?\;l ;ri’en':::: rgu “ , 1:[::/) d3 «;}’:
vop, ¥ : P 14V 1p, 242D, 3 .
VSIP,’ Jxrdr;, izd;:’ {i? ..D & vel, uod P, ¢ «{ ;cyu’t
oda/p, AN P24/ 3,344 3. DP. 44/ 8p, dv/ 27p, &c uift

, i it
dv/od, dw/p, dy/8p, da/27p..DP. DP: quz eft, feries Cubot™,

Subfecundanorum ; cujus Inde¥ ;ﬂ’
iNDP—=2NPx:D, vel 3. Adedque (per 1 hujus) &y
nia, ut :NDP=jNP¥5
Et diftantia Centri gravitatis, 2 D. .o i
Paraboloidcs Cubicale, (propter ordinatim-applicatas in rationt %
ametrorum fubtriplicatd , ) eft feries Subtertianorum 5 cujus IndeX £
' puta ut 4/cop, 4/CP> o
VC,OP; ‘\/CIP> 4/C2P, VC;P--.P ZP)‘\_/C SPJ&C-adP;NI),
od, 1d, 24, 3d,...D__ ommun}l\ ﬁxmmaé }t:t : . ;
ody/¢ op, 1dy/c pady/c2p,3d4c 3. 0P, per 1 hujus, (hoc €2
dy/c op,Pch 2 5«/C g@,fiflc 81 ;P .DP, ad Para_llelogrammulg C”)
cumfCriptum , ut 3 ad 4
(INDP=4{NPx4D. Er, propter diﬁanﬂ?sé
ut od, 14,24, 34, &c?

* D: Momenta ermnt, ut, edy/cop, 1d¥c1p, 2dyc 2p, 3d0/C 3P

&c. ad DP ; five,utdy/c op,dv/cp, dv/c 16p,dy/c Bxp, &c. ad DFi
feries Biquadratorum fubtertianorum ; cujus Index v 3vel . Et ﬁlﬂf;
ma omnium ( per 1 hujus) ut SNDP=2ZNP x¢D, Erdiftant
Centri gravitatis, 4D. .
Et fimiliter de aliis feriebus judicandum. ol
Nempe , univerfaliter ; Si Index feriei , Ponderum fit S ; adeoquy
X

(per 1 hujus) fammatotivs, ut &7 \P : Index feriei Momentorutfs

erit S+ 1 ; adedque horum fummg , ut -S-—;:-_—z NDP. Quz p¥

.. g S -
3 _:_ : NP divifa ; exhibet g—r; D, diftantt

am Cenmtri graviraris 3 vertice; nempe ad diftantiam maximam ‘.’;
S-+1,2d S22, Adedque reliquum diftantiz (que eft diftast

s M 1o S I - : d
Baf L 4
Centyi gravitatis a Bafi) e [ gy D. Etpropterea, Axisportio

Verticem , ad portioriem ad Bafem, wt S—=1 ad 1. Quoderatd®
monftrandum, ‘ "

fummam Ponderum

Quet
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milaeodgue de Figuris inegeis oflenum cft; idem de Dimidii, (.

o 1enden_u- ; (Puta, dg&e.m_l-Parabohs, Scml-.paral?olmdxbus,' Fi
Bravie Plementis ;* vel horum Solidis ; &c.) quoad diftantiam Centri

3ts a Plano per verticem bafi parallelo. Quamquam enim 1p-
Figur;:m?) Pundtum non hinc innotefcat, (quia hujufmodi Dimidiata
Ordings; tametrum non habent, qua & linea recta fit & fingulas

m. g vm‘appllcagas bifecer, quo propofitio preecedens hicin fublidi-
illy, il‘]Oce_tl}r ut ipfum Centrum determinetur )_tamen, quantum
inig i“jl_ClS_ P_lar_lo diftet ; (quod eft hujus Propolitionis opus, ) non
monflrn' iMidiatis, quam in integris figuris , hinc innotefcit ; & de-
feries (gtlo (jrml;ter quadrat ; eadem utique eft ordinatim-applicatarum
Nibys. ve 1n integris ; five1n dimidiis figuris. Utex earum dcﬁnmo- .
Tati Patet: Dimidiornm enim atque Duplorum , eadem eft inter {¢
\_S';.PcrISEI. 5. . o
ADp ker; Idem obtinet ; {i non quidem Dimidiata figura ( puta,
e SeMi-parabola,) fed utcunque hujufimodr ferics una ex alterd
bmtis“f 3 refidui Centrum gravimgls‘(ﬁgurx Diametrum vel Axem ha-
Pary 1) Vel faltem Centri Diftantia a pl_ano per verticem ba.h parallelo,
Tefigd 2 Semi-parabolz ADB, eximatur ADb femi-parabola;
PerA g AbRB Centru@ Gravitatis 1p11otgfc1t ; faltem, quantum a Plano
Im: lﬁaf- Nam cjufdem generis feries eft,nMm ADBrum AbB,
T PRAC finon ejufdem generis fit AD b, atque AD B ; fed ver-
N 8tatia, ex ABD Paraboloide Cubico, auferatur AbD Parabola,
riangulom, aut alia figura quoevis que ex aliqui definitarum ferie
Pnflatur ; Cognitisenim Totius & Ablati tum magnitudine, tum
Shero Gravitats 3 etiam Refidui cognofeitur ; pers7 Cap. 4. Sal-
1“‘°_Ognitﬁ utrinfque Magpnitudine , & Ponderatione refpeétu expofiti
5 cognofcitur Refidui Ponderatio & Magnitudo ; adedque &

:‘ Stavitatis diftantia ; per prop. 24. Cap. 4. _ -
il talis item fimiliter fiet judicium. Nempe, 17'1“0[3?{1 d?m:m vel K.
Magns,, ertrum Gravitatis, vel diftantiam Centri Gravitatis, una cum
Fmgﬁ."“d_lne ; totius ADB vel AbB,& ablati ARF,vel AfF Qubxtur &

U {e}lqui, FR D B, vel Ff b B, utante, Per 27, vel >, (_Jap.. 4

Miljrey ; de figuris ex hujufmodi ph_ml?us conflatis , fet )uc{xcxu,nl : L
poﬂ.F$gigtim de Planis omnibus _Re&ihnels_, (qui_ppe in ~Tr1apgula
by F(.mdi) notum cft ; ) & Solidis qua planis terminantur 5 (qUIPPe,
nitug_te_m in Pyramides dividi poterunt: ) Datis utique partium Mag.

A dml' Us, & Centris (Gravitatis ; (}ablth: Totius ; per 27 Cap. 4.
g As faltem magnitudinibus , & diftantiis centrorum (b expofito
®) adedque Ponderationibus ; dabitur eriam Totins .Pondcmﬂﬂc

Y 2 : &

g.;3ol



164 DeCalenlo Centri Gravitatis. . Car. Ve
& Magnitudo ; adedque & Centri gravitatis difkantia 4 plano esp”
fito. : o S
Neque heec de figuris Planis tantim obtinent 3 fed in Solidis nof
minns, Puta, fi Conoides Parabolicum , vel Paraboloidicum , V€,
Conus etiam , aut Pyramis , vel Cylindrus, aut Prifina , &, Cont€¢
excavetur 5 vel horum Frufta , Cylindricé ; aut alias mille modis: "W -
. ex jam didtis fatis demonftratur,

SCHOLIN M.

I_l Altenus itaque Centram Gravitatis invenimus , in figuris omal
bus Planis Retilineis ; & Solidis, que planig rerminntuf
Sed & in Planis Curvilineis , & Solidis curvis fuperficiebus terminatis
non paucis ; tum Magnitudinem tum & Centrum Gravitatis determ?”
navimus.  Et quidem-longé pluribus quam quo pertigerat do&rina Ve’
terum. - Atque, in fequentibus, ad plura adhuc procedendum, ulerd
quam { quantum {cio) quifquam pertigit Recentiorum ; falrem ult

3
quam a quoquam editum eft, ante editam noftram (unde hzc direft®
methodo deducuntur) Arithmeticam Infinitorum, g

Quod autem , de Figurarum Fraftis, figurifque Excavarig , aut alias
multatis, & figuraram Aggregatis, &c. ad hanc propofitionem ofter”
fumeft : Etiam in fequentibus mrelligendum erit. Utpote ex prop. 27°
Cap. praeced. deducendum. o R

Plura vero quee huc fpetant , videat (cuiid lubitum erit) in noftrd
eArithmerica Infinitornm ; (ubi hxc Methodus fulius traditur :) Ef

innoftro Commercio Epiffolico , (cum D Fermatio, aliifque , ) Epift
16, ejufque Appendice..

it Attt e

PROP
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—_—

PROP. VIL

St 1ntelligatur ex Reftis Planilve, fecundum aliquam ex
~cprocis (in def. 2. hujus definitis, Indicem haben-
-“.b‘,‘s Negativum) feriem infinitam, (ablipsd feriei o-
M8ine inchoatam, & dato terminatam, ) Figura
. Conflayy . ,
Fianifbit hac , ad Verticem, lati}u'dine.m Inﬁnitam .
-0 tamen , fi, ex parte Verticis , intelligatur vel tan-
- tllyy Plano parallelo abfcindi 5 (adedque figura faltem
Art;uncata\ magnitudinis erit finite ) ‘ ;
” verd 5 que fit ad Parallclogtammum, vel Solidum
 Mmaticum , fuper zquali Bafe ®zque altum 5 ut 1, ad
¥ ey Unitate ancfurs :

*0que vel magpitudine Finitam 5 fi Index fit major -- G

QWi — 15 (putk — 3y — 3, 4 &)
el Infinitam 5 1 [Index fit — x <. - ‘o
¢l Plufquam Infititam 3 fi fit Index-minor quam — 13
(putd, —2, —3, &c.) o )
Qu:f.que funt magnitudinis Infinitz , (aut plufquam Infini-
%, ) Centrum Gravitatis non habent. N
<= funt finitz magnitudinis, fiquod habent CeAn-trum. (?r:.l-
VItatis , in e habentd vertice diftantia , qud ita dividi-
tr Diameter vel Axis, utpars ad Bafin, ﬁng parten
Gie oft ad Verticem s ut 1, ad Indicem fewiti Vnitate
““aum_ .
abent aytem Centram Gravitatis hujufimodi’ Figura.
Magnitudinis finite) fi fint Integre, (hoc eft, utrinque
Circa Diametrum vel Axem fimilicer pofit 5) Nempe ,
1 Axis illo puntto, quod;, ita ut diGtum eft, diftat.
Ey dimidiatis verd (vel qua harum inftar funty quz habent,
Quzque non habent, in Propofitione fequente dicetur..

Qua,

I..L.
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Quz , exemplis facile explicantur. o

Deque his Figuris Truncatis, aut alias Multatis, V¢
Aggregatis 5 idem judicandum eftatque de illis propo”
fitionis Precedentis. '

Atque ha Figure internrinabiles (plang, folidave 5 ) ad7#
+ raboloidinm genera {pectant , vel ad harum folida,
Ipfe autem Lizee Curve , ad quarum convexas adjadent

Interminabiles hujufmodiF’ igure Plane 5 ad Hﬂ)er/w/”‘
rum few Hyperboloidinm genus referendw funt.
Sed & qua ad Hyperboloidinm harum (ca fola excepta qux
eft vera Hyperbole Appolloniana) Concaves adjacert
" Figure plang , (concava & reis terminata) tum qua?®
~magnitudinem habent: hire determinabitur 5 cum
Centrum gravitatis datum erit. "

Ntelligatur, ad Diametrum vel Axeh AD, hujuﬁnodi figura ple

Fig12g. na folidave conftrui, A» BD ; cujusBafis DB, & huic parallell

B.

refte ant fuperficies plane (fignram complentes)’ ordinatim-applic®
te, fecundum feriem ex Reciprocis illis quamliber. :

Erit, propter feriei Direéte terminum primum'o, feriei reciproc®
primus terminus oo infinitus : pura :==ce. (Nam, ubi quantit®
quzlibet dividitur ; {i dividens fit o, quotiens etit cc : quippe nu

uantitas finita, pro quetiente pofita , dividentem, o multiplicans , ¢
?tltuct dividendam.) "~ Adedque Refta Verticis A S erit interminab?
lis : Sive, figurz latitudo, in Vertice, infinita.

Ciim vero Seriei direta terminus poft primum quilibet quantirate®
habeat finitam ; feriei reciprocx reliqui omnes termini fant finitis
adcé;{ue figur infra verticem finita laticudo. (Nam, quantulufow?”
que {1t ille poft primum terminus ferici dire@tz ; hic quantitatem fint
tam dividens, quotientem dabit finitum.)

Adeoque , utut tota & vertice ad bafin figura , magnitndinis effet in”
finite (PfOQt€r infinitam verticis latitudinem ;) fi tamen intelligatufs
ex parte verticis, vel tancillum truncari plano bafi parallelo ; reliquu®
figure magnitudinis erit finiee, (Erit utique magnitudinis data ,
titdo finita ; fed & truncatz latitudo vel amplitudo per jum oftenfd s
adedque tora fignra , {ive plana i five folida , fic truncata , magni”
dinis erit finitz.) ' '

Eft
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I Eltautem , 2 vertice ad bafintota, ad Parallelogrammum, vel fo-
ld;r.n;’rifmaticum (five fit Parallelepipedum , five aliud Prifina , five

m_ rus y
Y Adem ubique ; per totam altitudinem , amplitudinem habens,) fiiper
(quah bafe , xque altum; hoc eft, ad feriem totidem ultimo xqualium,
'hﬁﬁsdeﬁ 1. Cap. 4.) ut 1, aaindicem feriei Unitate auctum; per 1
I (;Adco'fclue, (propter Reciprocarum Setierum Indicem negativam,) fi
t Xy it 1 erit — 1 ~~1 =0, adedqueratio rado, Infni-
C(;m Ec Propterea fi feries illa fit Reciprocs primanorum , (quale eft,
g Pkmentum Byperbole Apollonianz, per prop. 95. Arithm. In-
) a?{ og)ura erit magpitudinis infinice,  (Quippe ad finitam datam, -ut

S‘ A . .. . \
—_ " Verd Index fic minor quam — 1, (hoc eft, magis negativus,) puta,

P2, —3, &t etiam addito 1, manchit adhuc negativus ; pura

adgs*l“:\;- It 4 —3— - 1=—2, &c.(per 8 Cap.l..)
G . } <

vi ad(ﬁ% tatio 1 ad —2; 1ad —1, 1 ad —2,&¢c.  Nempe; ut Polfiti

®Rativam ; que eft plufquam infinita ; (nam, 1 ad o,eft infinita ;

'eércgg?l ad minys qt?am o, eft major quam inhnita ; per 8EL. 5.) Ergo,
82 (quzr, ad datam, illam habeat rationem,) plufquam Infinita.

P index major fit quam — 1, (hoc eft, minus negativus,) puta ,

l . \ . 3
P —1, —1,&ec. addito 1, fiet Politivus Buta—-?-i‘ 1 =5
&3 =1 —i+r==% :—--}-1—1:,. .—--3-1:'1._(_13.
‘c. (pers Cap.1.) Adedque, ratio rad%, rad}, rady 1ad;,

s, &e. finita.  Ergo, & Figura (ut quee, ad datam finitam, finitam
hit:t rationem,) magnitudinis tinite ; utue, latitudinis in verrice, infi-

Cﬁ%& autem Magpitadinis funt Infinite , (aut plufquam ﬁﬁllﬁcj\)
intﬂﬁ“m Bravitatis non habent.  Quippe, fiin ipsi verrucxs red IE, >
fin . \ouetur , (aut fipra verticem ; aut etiam per I%a in, auy‘in dm a-
feung ~\SWatora (refpeftu Plani bafi paralleli per (,e(l{]trig:l i ill d t‘r.‘xrx;-
in ing ad unas partes pon'der:l\gct; adeoc».{]\;er_] ?lﬁ?time;ue h\tu:1 vzr\t icé
diﬁ&nt'a verticem & Bafin intelligator; q apralacunpu lit 4 vetice
fegm 85 planum bafi parallelum per hoc tranliens, riguram (1{\1{;1 et in
fing atma duO_; quorumillud ad bafin , Finitum erit, atquﬁex_n- i .mlttn
(qu-p’ Perjam oftenfa ; ) illud autgm ad verticem , In'niu}i,gi;n‘-
fecys o2 112 toto Infinito, Finitum anferatur : reliquum erxtd pfinin v
ﬁnituemma Finitum Finito additum, faceret Infinitum : ) A 6?1?}. ébn-
fin G loc adaverticem (in quant}l}ammque diftantid) Finito ili ad ba-
e S diftaneid quantacunque finitd,) preeponderabit : Adeogue non
- Hoplano Centrum Graviratis, Nufquam igitur, . Si

vel itinfinodi quodvis Solidum, fuper quicunque bafe, .

G.

H.
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. N A T, . - y4
Siverd fint magnitudinis Finitz ; puta, fecundum feriem cujus Inde

Fig.1 31.0it — 8§, major quam — 1, (ut jam oftenfum eft ) Oﬂendt‘mf (ot

K.

L.

, Ce K >
in prop.praced.rotam figuzam,five ferici fumomam effe — e NF,
- [»

(que, nempe fit ad paralielogrammum, vel foliduui Prifmaticur, NPT,
ut 1ad —S =+ 1;) & fummam momentorum, five momentum ©
. D : . 1
tivs,(refpectu plani per verticem A ¢, bafi -paralleli,) vt < NDP’
(nempe , ad momentum ipfius NP in diftuntii D fufpenfi, ut 1 2
~— O -~ 2 5 propter feriem Momentorum, uno gradu altiorem, 4.

: . . . 1
eft feries Ponderum: ) per 1 hujus. Adeoque, propter -—S/f 2

et

— 8-+ TP .
NDP — S,:_ - NPx—5— j D, erit diftantia Plani £qui
brii (per 20 Cap. 3.) adedque & Centri Gravitatis fiquod eft , (0¥

2§ Cap, 4

bt aal § ’ . - ‘L . .
——< 5 D ; adedque reliquum diftantiz maximz, "

bafeos eft,) — g, D. Hxcigitur adillam, eftur yad 5+

(in ratione finitd ; propter — S~y quantitatem pofitivam : ) S
itaque tota diftantia D (bafis avertice,) ita dividatur putainC; j
parsad bafin, CD, fitad partem qua eft «d verricem , C A, et ?
—S—1 5 planum per.Crranfiens , bafi parallelum , eft Planum f‘ﬂ'i
quilibrii. per 20 Cap. 3. Etquidem (l1utrinque ad Diametrum"ce
Axem fimiliter conftruatur ﬁ{gura) in ipfo Digmetri vel Axis punéto ™
(per 5 hujus.) Sinminus ; faltem fiquod eft Centrum Graviratis, i0 ¢
plano eft. per 24 Cap. 4. : g
Dico autem , [ig#od ¢ff ; quoniam, in figurd dimidiad (vel g7
iftiufimodi eft,) fieri poteft, ut Centrum gravitatis , utut in C &%
nitd intelligatur, intelligenda tamen fitabipfo C punéto in infinicd d
ftantid , (utin prop. feq. oftendetur,) adeoque nufquam crit., $
: Exempli gratia. SiﬁtADBg,
Ep L po Ly L P figura , ex ferie reciproci fubf
Wol" /i b AR cundanorum , conflata , (put®’
ode 1d 24, 44, ... D  cujus re€i vel plana fim i f.ecc,
o, 1, % 4, 3 "7 proci ratione ordinatim. apph®
'J‘O‘{P' IJP'JLJP'Vg'IP +e+..DP. E)arum in parabola: ) cuj?lg I.nl
vodp. v/ 1dp, /24p4/3dp... DD, dex,— 5. Adegque, ad infef;
) tum Parallelogrammum vel P¥
“NPD=2NPxiD. it

PUDRE e e
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;na ADB A, (quod fit NP, ) ur's ad — 21 ; hoc eft; -t 1 ad Fi 3129,
i); Y?}:}zi}.fl L ¢ nempe yt2 NP, ~Momentorum- feries’, indicern: ha: Fig.r g
ﬁrblt’i‘-'f‘g-ﬂh‘{"~‘vfe\,_~';;' (quippe o gradu“altxor.qt{am Pondetum ,
fe Ptt?r diftantias arithmetice proportionales : ) Adeaque totius mo.
ma:iun*]’ ad momentum Para,ll‘elo%rammx vel Prifmatis in diftantid
ad cna appenfi, (qued fit-N:P D,) ut1ad j~~yp ¢ hoc eft,ut s
13 vsl 2.ad 3: Nempe, N PD =2 NP xD. ‘Diftantia itaque
:ej;r’c‘l!_{iquilibrii (&, fiquod eft, Centri Gravitatis,)’ avertiee, eft + D,
ho ﬂm(llje'propterca a Bafi diffantia, 3D. Adedquehacad illam,
e C D 49 CA,)) utzadx: vel vad?, hoceft, 1ad —j+1.
Si fit ex ferie reciprocd Tertianorum ; cujus Index — %, Eritfumma
~9nd¢mm,(propter —i+1=3&,ut 1 ad}, fic 3ad z;)INP.Index fe-
R R ‘ - tlel momentorum — -1

.m “‘ r‘-‘s.-. PR B 4 3
s .“Q;;i 13 L \ .._i_ ::Adeoq; (propter ?—"l»“‘l
Ve ek vl ot Si&radgusad )
~°'\ni. ads i 3daieeees D ma Momentord, :NPD =4

LT P NP x:D.Adeoq;plani zqui-

Vet 7 dp. ‘75;41’-72—3 dp. - DPo ibyii( &, 6 qugépgﬂ,chrri
Veody, /1 d Ve 4dp/c 9dp. ... DP.  Gravitatis)diftantia a verti-

oS pNEATBNESR T e 2D bafe D : Adedque
" #NPD=iNPx:D. hzcad illam, (nempe CD
Ay A _adCA)urzad 25 velx
, g_;‘.hm; eﬁ"q ad — ;1. Atquein ahls ﬁrgu]xter. L
I‘"}- Itaque ined ratione dividatur AD in C; fitque ﬁgu‘ra utrinque  N.
Miliey applicata, ad A D Diametrum vel Axem: erit C Centram
Myyitatis 5 'per 5 hujus,  Sinminus s faltem planum per Ceft pla-
M Equilibrii 3 atque inhoc,; fiquod fit, Céntrum Graviratis,
f.POr_ro; Habitis hoc pa&to; tum figure totiis ADB, t.umy';ab-
o Tu( ACAP magnitudine,& Centro gravitxls 3 falteﬁnlmag?ltudme,

- Plang quilibrii, plane per axem motiis A & parallelo ; feumag-.
Dltyding g};g:g::;{ioﬁ: n Hibcntur refidui,five igure truncatze CﬁBB,
Magnitude, & Centra Gravitatis ; faltem ‘magnitudo & ponderatio 5
P %0G; diftantia Centii Gravitatis, Planiimve in quo eft, plano Bafis {eu

10.huic parallelo per axem motiss, parallelum.  Utin prop. praced.
timiljrer oftendetur de figuris hujufmodi alias mulétatis, vel aggre-
gat‘!s_‘;; atque in prop. prced. Co .

Figuras antem has interminabiles, ego ad Paraboloidium genera O,

rgf-_em';:;au:‘hor_um Solida;: . propter continuatam feriem fimplicem ,

Pteciprocam . qud difponuntor ordinatim-applicata: recte, vel figu-

T Plane, iplas complentes 5 ut in Paraboloidibus eorumque fohdl;‘J >
. ob-
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obfervare eft. ' Qui dé caudk; & comiuniem {often fubeunty éu 6

in propoﬁtionﬁ.{"pfxecfdente memoratls ; (nifl qaod-ex his aliqu® [Eilf
magnitudinis infinitee , & Centrum gravitatis non habeant.) Etq .
dem has in eddem cam illis propofitione comprehendifiem, mﬁ‘qﬂo“;.
his ( g‘ropt’er infinitatern) fpeciatim aliqua determinanda effent, ‘quw'eg
illis abfque aliqud determinatione proporuntur, Quippe npﬂ’»ﬁﬁ,
figis illis quigivel infinic (it maghitudinis,vel Centrum Gravitatis %
Wabeat, Lo sl B

- Ipfe tameén Cuiv, ad'quarum Gonvegas ‘adjacent hujufmodi fig
vz Planz , ad Hyperbolaram, vel Hypetboloidium , familiam ¢
tapt. ; ‘ : _ ,
- Etquidem, quz terminat figuratn planam, ex fetie reciprocd Prim®
norurn conflatam ; - (qualis eft media Curvarum trium in figurd adfcep
td,) eft vera Hyperbola; Apolloniana ;’ cujus Afymptotze funt A dﬁ,
A, (ut propi g1, o, Arithm, Infin. oftenfumeft.)  Arque peri?
omninoeft, five, fi ex parte: D trerminata, fit interminata verfus &3
five, ex parte ¢ terminata, interminata fit verfus D, Utrovis enjm Mm%
do evader figura impliciter infinita. ‘

- Reliqux vero, qua Hyperboloides dici porerunty dwabug itcn\.A'
fymgzbl‘is A D, A §,ibterjacent : ita quidem ut que, verlus D termind”
tx Ce-interminati; verfus &, figuras termihant magdituidine finitasi
cxdem terininate verfus &, & interminatze verfus D , figuras termind
bunt plufquam infinitas : Etcontra.. Quippe, fiad A%:) ordinatis®;
applicatz , & ipli A & parallele fint, verbi gratia, in: ferie reciproc®
Sublecundanorum ; ordinatim-applicate ad- A &, ipli A-D parallel®>
cront veciproca {eries Secundanorwm y - Etfignra ex illi conftans non 1
finita ; ex" his verd; plufquam infinita. . Er.in reliquis Gmiliter,  UF
ad prop. 105, Arithw. {sfimoftendimus, - 7 0

. Atque hinc etiam conftat, hujfmodi Hyperboloidium figuras Curv?
Concavil terminatas, quadrandi methodus ;. & Centrum Gravitat
inveftigandi. Cumeenim Frafti C8BD, (ut hic & prop. feq. often
fumeft,) & Parallelogrammi D'C 44, (ut notum elt) tum Magh#
tudo, tum Centtum: Gravitatis habetur : Habebirur & Hypetboloidt’
o5 8 B-d, magnimdo & graviratis Centrum, - “Arque hoc-quidem five
figura adjacens convexe , Anita fit, Tive plufquam infinita-; quippe %"
dem eft curva (utut: fecandum aliam diametrum confiderata) quz ¥
tramque terminac s ueinodo oftenfumeft. . At in verd Hyperbola (el
que,, ex jam traditis {0l non idem fet:; Guippead cujus convesa™
adjacens figurd interminabilis eft & “miagnngdine infinita « fige AP
$ive A, prodiametro.babestur, . - 7 M
. ' SCHO-
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SCHOLIWM."

.;Plﬂms. terminanwur, nihil addam,) oftendimus’in Planis Guarvi-

1:3“5 omnibus , que ad genus Parabolicum vel Paraholoidicum fpec-
l:‘B & horum Solidis ; atque ex Reciprocis, & Solidis horum , quot-
?i‘otl‘,(-cntr\}m Gravitatis ‘habent ; diftantiam Centri Gravitatis a Ver-
i Adedque , i pro Diametro vel Axe. Rectam habeant per omni-
W five yetarum five planorum, ex quibus (fecundum def. 1. Cap. 4.)

; ; ari intelligarar figura,, centra gravicatis tranfeuntem. ; ipfum Gra-
0 mtflsﬁcmfr\im fotivs ; utpote quod.in ipsd Diametro Axcve con%iu}-.
et ol . . Ay
s per's hujus. .
olf{.h")uimodi tamen figuris Dimidiatis (vt Semiparabold, Semipara-
Y Olde; &) aliifque ¢jufmodi ; utur dediffantia Centri Gravitatis

* Metro Ayéve diftantiam nondum traditam , nondum conftat.

q Yjus igicar, & Digmetro Axéve diftantia, propofitione {equente tra-

- eonta(arque, in folidis, reptiom adhwezquilibri planum,) e ipfam
R pun@tum determinetur,

PROP, VIIL
s’?”‘?pqrabolae, Semiparaboloidis, aut Complementi utriuf-
Vis ¢ ’Planive Reciproci (centrum gravitatis-habentis 5)
A diametrum axémve adjacentis : Diffantia Centri Gra-
Vitatis ab ill} Diametro Axéve, eft, ad distantiam inde
Puniti medii (wel centri gravitatis Bafis,) ut Index feriei
Initate anitus , ad Duplume ejufder Indicis unitate an-

‘I ”f}t‘ ' ) . B

1 Solidis autem 3 pro Bafis puniie medie (quod in planis
"¢l bafis centrum gravitatis) fumendum eft Centrum Gra-
Vitatiy Bafis 5 Eritque totius'Centrum gravitatis, 11 eo
‘PerDiametrum Axémve plano quod per illud Bafis Cen-

ATqu;e haclenys (ot de Redlineis Planis, & figaris Solidis que

Yettice conftet ; de ipfo Centri punéto , propter ipfivs ab illd Dia--

A;
Fig.1314

ttum-gravitatis tranfit 5 adedque & per omnium Bali .

2 © paral-
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Fig.129. parallelorum Planorum, (qua fimiliter pofita fuppont”
Fig131. myg,) centragravitatis, - = - - )
(Quod quidem planum, in {olidis ex Planorum femico?”
verfione (alidve converfione quivis imperfeGa) circ?
axem illum defcriptis 5 (qualia funt, Semiconus; Sem!
pyramis 5 Semi-conoides vel Semi-Pyramidoides Para”
bolicum , vel Paraboloidicum ; Semi-folidum ex con”
verfione figure Reciprocz circaaxem fuurm ; & horu®
omnium fegmenta quzlibet, ducbus per axem planis, I*
terjecta : ) illud eft, quod Bafis arcum bifecat. ) |
Atque, pro Indicis feriei Duplos ponendum erit Sefguialtt”
. rum ejufdem Indicis, o o '
_C.  Adedque’; hujufiodi Dimidiatarum figurarum Planaru®
Fig.132. - (quotquot habent) omnium s & Solidarum circa illaf
conftrudtarum ,- quarum Bafis Centrum-Gravitatis no’
. tum cft ; Centrum gravitatis determinatur....." ... |
D. Nempes; Tn Serhiparabold s ‘diftat 3 Tangente ‘Verticis
¢ Altitudinis 3 :21. Diametro, { Latitudinis (feu Bafeos)
Parallelogrammi Circumfcripti, vel 2 Semi-latitudinis.

In Semi-paraboloide Cubico ;5 diftat 3 Tangente Verticis
# altitudinis; @ Diametro, -# Latitudinis; vel ¢ Sem!
latitudinis. S '

In:Semiparaboloide Biquadratico ;. diftat 3 Tangente Ve’

- - ticis, ¢ -Altitudinis 5’ 3 Diametro , ,§ Latitudinis 5 veb

% Semi-latitudinis. ' o o ,

In Semiparaboloide Surdefolidali; diftat 3 Tangente Ver’
ticis, ;¢ Altitudinis 5 2 Diametro, ; Latitudinis 5 ve!?
4 Semilatitudinis. Et (imiliterin Semiparaboloidibus fer
quentibus, mutatis mutandis. ' .

In Semiparabole Complemento ; Diftat  re@a per Co?"
plementi Verticem (quz eft parabole Diameter,) s Al
titudinis 3 2 Diametro Complementi, (qu eft Parabol®

~Tangens Invertice,) 3 Lacitudinis 3 vel} Semi-Jatitud?”
nis, .
In
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n(ggm%lemento‘Semipa}rfaboloidis Cubicalis 5 Diftat 3 ver-
* Parallelogrammi circumferipti ( vel Paraboloidis
. .ametro) 4 Altitudinis 5 2 Diametro (vel Paraboloi-
li\ltsitu si!:]gsente in vertice,) +4 Latitudinis} vel, % Semi-
n gggp.le.mento Sem?arabbloidis Biqqadx~gt§éali§ 5 diftat
Tticls recta, (baft paralleld,) s Altitudinis 5 3 Diame-
In oo 59 5 1 Latitudinis , vel * Semi-latitudinis.
OMplemento Semiparabeloidis Surdefolidalis 5 diftat
Verticis rectd, 2 Altitudinis; 4 Diametro, ,{ Latitudi-
IS5 ye] «Gemilatitudinis. ~Et in fequentibus fimiliter,
Fimutatismutandis. o ‘ |
® Reciprocz dimidiatz, fecundum feriem cujusln- B,
€ non eft major , Choc eft, non minus negativus,) Fig.1 33,
Yam 1, conftitutz ; Centrum Gravitatis non ha-
.~ €0t,  Sin major fit index quam — } 3 fequuntur ferie-
g “mdirectarumleges. Nempe, . o
i Adex it — 5 Centrum gravitatis diftat a vertice fi-
- Bure, * Alritudinis; ab ejus Diametro, 3 Latitudinis
: A‘(.feu Basfeos) Infcripti Parallelogrammi 5 vel $ Semi-la-
~S.,t1Fudinis; o L
. 1h Ndey fit —? 5 diftat 4 Vertice ,. 2 Altitudinis 5 a Dia-
. Detro , # Latitudinis; vel, ! Semilatitudinis. .
Undey fit 25 diftat a Vertice ,'$'Altitudinis 5 & Dia-
Metro + Latitudinis; vel § Semilatitudinis. Er lic dein-
o SEPps, '
lll‘lcPl)ex fit— * 5 diftata vertice,? Altitudinis 5 a Diame-
. tro, 3 [ atitudinis; vel? Semi-latitudinis. ‘
Undey it — %5 diftat 2 Vertice, 5% Altitudinis 5 a Dia<
. Metro, ¢ Latitudinis 5 vel ! Semi-latitudinis. .
Undex fit — # 5 diftac a Vertice, .f Altitudinis; 2 Dia-
" Metro, 1 Latitudinis ; vel ; Semi-latitudinis. - Etinre-
+liquis fimiliter , mutatis mutandis, fiet ex calculo judi- -
Clum, ‘ ) D

In
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E. In Figuris Solidis , idem plane obtinet atque in Plan‘s,g<
' fecandum cafdem feries conftrutiss nifi ,;guogie@{l’,n
Semi-Latitudine in planis, ponenda erit in Solidis (l‘
illo plano quod per diametrum axémve, &Centl_‘-llm’z
gravitatis Bafis, incedit,) Diffantia Cerztri-graylfﬂ_’ ‘
Bafis, a Diametro vel Axe s vel, pro Latitudine in..ll.l’.s !
Dupla illa Diflantia in his. Atque, pro Duplo Indict
Indicis Sefguialterum, o : I
Putd 5 Si feriei Index fit , 3,3, 2, %, &e. 2, 3,45 55 &fs
T H T T &C-" — %1% &e. qui, 1n l:)l%[z]Cc
;(“f ﬁh&um,eﬁ) exbibet i, 4 o, 6 &eo oy odyih b "
Lbh&e 44,5 &eo Leotitudinis 5 vel 31, 12, & o7
C B8 314 R a0 &Ko Semz'latimdz‘m:“Subﬁ";
tuendum erit, o Fipuriz Solidis , £,3, 4%, 33, &e 5,15 @
5, &eo 4,08 & 52 &, Diftantie Centri gravitat?
Bafis ,-4 Diametro vel £ ze. ; -
F. Habet autem Cenerum Gravicatis Figura Solida, fi feriei I9°
dex faltem major.fit, quam—3.~ .~ . .
G. Siquandoigitur ad comm nem Redtam per Veerticem, (2°
aliam unam aliquarm rectis per verticem parallelam, Yco®”
trario fitu ponantur hujufmodi figura: {plan, folidzves)
fimiles & zquales : Erit Centrum Gravitatis in illaco®
‘muni re&4, atque in e communiiametro Axéve dl’
ftantid , quam ‘in . fingulis cafibus jam determinavimu
Sin vel diffimiles vel inzquales vel diffimili fitu pofit®
fint ejufmodi figura dimidiatz 5 cognita tamen erit con”
“mune f{imul utrinfque Centrum Gravitatis 5 per 27
Cap. 4. - ’
Quodque de figuris Truncatis aut alids Mul@atis, vel A’
gregatis, mn-duabus propofitionibus pracedentibus dr
¢tum elt: Et hic fimiliter intelligendum eft.

A. ESto enimad A D diametrum vel axem , adjacens iftiufmodi Figw
‘ A _raPlana éxmxdﬁ}ta > “Cujus parillelee reét figuram complentes; 11
fecundum feriem dire€tam cujus Index fic $ ; vel reciprocam, cujus 10

" dex
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puhgs" (;“mque*ﬁngu}arnm reftarum centra gravitatis fintdpfarum
s oy ragdxa, (per 2 hujus;) "atque perinde ponderant. fingula acfi ex
mid‘sen Is mediis fafpenderentur totz, (per 16 Cap. 4.) fintque di-
feries 693:5 Proportionales (per 5'Cap. 1.vel 15 El 5.) (imilis erit
P Orumi l\zntla.rum‘ centrorum gravitatis (a diametro vel axe) atque
vel__g agmtudinum {eu Ponderum , nempe_cujs Index fititem 5,
it ex poyi o que Momentorum fen Ponderationum ratio, compofita

N e;anombus; Ponderum & Diftantiaram, (per 18 Cap. 4.) Eric
hoc eft tOrSum {eries, ea quac Indicem haber S -+ S, vel =8 —§;
rum § 19, V?l —38S. Eft ergo (per 1 hujus,) ﬁn‘r}ma Popdc«
ultimeu. Mﬂgmtudinum', hoc eft Figura expofita ; ad feriem totidem
a2y 0 Zqualum , hec eft ad Parallelogrammum .fuper. eadem Bafe
f};e dltum {puta P ) uc 1 adS-+ 1 vel (inreciprocis) utx
Rﬂir.\ 1, (adediue, fi — S major quam 1, erit — Sd.— 13
. Ama“VHS; propterea figurz magnirudo finita ¢ fecus infinita,

. : -

:_ﬂ Plufq“m infinita ;) nempe g ,i_ - NP, vel —g==7NP. Et
r‘;’:;ma Momentorum, ad totidem ultimo xqualium ,- (hoc eft, Mo-

tom Sy expolitz ad momentum Parallelogrammi in diftantia D
e . : {'ui%')e(\;ﬁ,) \:t 1ad a(&-i- I(i

! , -+ 1 velad —28-+-1, (quo
S?‘3‘1 N P) ;S'E.T.‘{ NPD ;g‘:;; D jraque finirum L{'itq, fi
o N - 2 S mgjor fit ‘quam
—1,vel —S major quam
—381 —3 ; fecus, infinitam ;)

1
\\ “_'_—- TN,
= ;S*xNP):?S—k xNPD( b NFD,

295 1 !
: cmpe T
Nempe ==

el T
tiam\ 2 8 e el |

NPD. Hxcirque fumma, per illam divifz, diftan--
“hibet Cenri gravitatis ab AD, (perz24 Cap. 4.) Nempes in

U L o D e i e
ehyg dnre&is,-—;—;—l__——l D: In Reciprocis, — g7 D. (Wode-
2

rat peroﬁt\“vﬁ' o o L
W ititar qyeem, in Reciprocis, 410 Cc?m:rum gravitatis h&bﬁaﬂﬂ )
\g % O major fjt quam — 1 yel —35, r]najm -Clllaf_l} 5 Nal}h iz
er T {it tepminus afﬁrmagyus; nullum erit ‘(,‘entrum rawt.a'tb‘,
(ho'p"% Przced, Atque, nii& —2 S 1 {1t jrem aﬁmrfjamus,
Q-m;: > ~—~2 S major quam_— ¥, Per 8 Cap. 1.) ntc-dy\gl et cen-
Savitaris : quippe Affirmativi —S =15 ad —2 5t (\1\3

E.
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- finita 5 adeoque
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vel o fit, vel Negaivus ; ratio eric vel infinita, vel etiam plufquam 1

— il

Z2S+1 ‘
nita ; ipfamque propterea Cenrriim gravitatis Nufquam. Unde pate?
determinatio. )
‘Céimque termini ultimi, (hoc eft, Bafis,) centrum gravitatis fir 8
ipfius punéto medio (ut oftenfum eft, ex 2 hujus,) ipfius Diftantia » §
erit femi-Latitudo figurz , {ive Parallelogrammi fuper eadem bafi 295
alti.  Unde conftat particularium cafaum Calculus, quod ad diftant”
am 2 diametro fpe&at. _
- Sed & Centri Gravitatis a Plano per verticem , diftantia conftat?
ex 6 & 7 hujus. Exgo & ipfum Centri Gravitatis punétum ; (per?,
Cap. 4.) Quoditem erat Propofitum. Idemnempe quod in fingalt®
calibus defignavimns : Ut ex Caleulo patet ; ne opus fir ut fingulis ¢

D, diﬁantia.iriﬁnita , vel plufquam i‘;’ﬁ'

- {ibus immoremur,

In figuris Solidis : De Centri gravitatis Diftantia 4 Vertice, fimilite*

conftat atque in Planis ; ex 6 & 7 hujus. N
Quodque fit in Plano per Diametrum & Centrum Gravitatis B?ﬁs

(adesque & reliquornm bafi parallelorum Planorum Centra Gravi®’

tis ; propter omnia, quod fupponimus, plana fimilia, & fimiliter ad &
ametrum pofita ;) conftabit ex 4 hujus.

Qudd fit in e quam dicimus a Diametro vel Axe diftantii . fe ite®
conftabit. In fimilibus Planis (ex quibus conflari Solidum intelligt”
tur) Centra Gravitatis funt fimiliter fta; (quod ex 4 Cap. 4,63
Cap. 1. demonftrabitur: ) adedque ab homologis puntis diftant!?
ratione laterum homelogorum ; vel, re€arum utcunque in fiis rt:fpe&l.f
vé planis fimiliter pofitaram ; (quod ex def. 1. & prop. 4. El. 6.4
monftrabitur: ) Cumque , ob {imilem, quem fapponimus, planott”
ad Diametrum Axemve fitum ; homologa fimiliums Planorum pun&a
fint in Diametro vel Axe conftitara: Diftantie Cenzrorum graviea®
3 Diametro vel Axe, fant in ratione laterum Homologorum , fi%
reGtarum fimilicer pofitarum , in fuis refpe@ive planis ; Hoe efts
(quod ex prop. 2 0. El. 6. demonftrabitur,) in fubduplicat ratione P¥
notum. Adedque 5 Si fertes Planorum, Indicem hubeat S, vel —? i
feries Diftantiarum,, Indicemn habebit t S, vel — ; §: Et feries Mome®
torum {ut qu funt in ratione ex rarionibus Ponderum & Diftantiart"
Centrorum Gravitatis compofitd , per 18 Cap. 4.) Indicem habeb!
S+-18, vel—S8 — 18 hoceft 1S, vel —1S. Eftigiar (poli®
P, pro Pondere feu Plano wltimo , -N, pro numero Planorum , ex qur
bus conflari intelligatur Solidum; D, pro diftantia Centri gravffﬂf?f

Bail»



Conpus

e R
Prop;
s L3

o Bafis,a Diametro vel
gi?NP)gS:—r—i-NR’D (%%%D \Axe5)§7'r-LLNP’
-*L 2 | | :'_...28:}4: | vel;ﬁxp,
SEEND) (S5 ot Panderi
4. ve Aggreganm :
ISFTNPD, vel—y57-, NPD; five 5> NPD,

"vd ;\382:{—;2 NPD; fumma Momentorum, {ive Solidi Momen-
"Nel Ponderatio,  Adeoque divis? fummi Momgﬂ‘torum, per fum-
‘hap : . 2S84 o —2842
o Pondernty proitc S35 D, ¥l ={5==1 D, it
) Sntri graviratis Solidi, & diametrovel axe: Nempe, eaque fit
-~ Aiftantiam Centri Gravitatis Bafis, ut 2 S-+2ad 3.5 + 2, aut
284, ad — 382 hoceft, ut S=+1 ad 1S+1, aut
T § T1ad — 1§41, Quod erat demonftrandum. .
, ﬁoﬂ UMNque , in ﬁguris Reciprocis, quo antrum graviratis habeant,
P lom requiratur , ut— S -+ 1 fit terminus pofitivus , (per prop.
,vefqed,) Sed & — 3 § -+ 1, (ne ratio illius ad hanc (it vel Infinita,
it P ufquam Infinita adedque, propter Infinitam, vel plu{quam infi=
b W diftantiam , Centrum gravitatis nufquam {it: ) major efle de-
B (fen minis negativus) ~— 35, quam — 1 five — S, quam
i+ inde conftat dererminatio, ) ‘ . o
five 203 quum, in Figuris Solidis , fecundum feriem five:Directam,
2 Reciprocam conftitutis, oftenfum fit , tum, quantum diftet Cen-
b;‘(‘,n Bravitatis (adedque & planum Equilibrii) 2 plano per Verticem
quPtallelo , tum, in quo per axem plano- reperiatut 5 tum denique,
tis Mtm i iljo plano a diametro vel axe diftat : Datur ipfum Gravita-
o> Centyym . dummedo Centrum  Gravitatis bafis non dgnoretar.
.ugf‘rm Cap.4.) Quod erat propofitum. Nempe.illud ipfum quod
g‘g\ﬂis cafibus defignat propofitio : Ut ex Calculo patebit. 3
by Chique ; Quod,- de duabus hujufimedi Figuris Dxmx_d:a‘us, (fimili-
dns & ualibus,) utringue ad eandem rectam contrario fitu pofitis ;
dify W eft: conftabit ex § hujus. ngdque deiifdem (planis foli-
m e)ﬁguris dimidiatis (aut guaeharum intar funt) teuncatis, aliafve
5, vel aggregatis, additur, Conftat ex 27 Cap, 4.

Aa ' scHO-

NIV De Caléalo Centri Gravimatis. a3y
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SCHOLIWM,

M praecedentium aliquot propofitionibus ; in figuris Parab°.l'c§;~
Iomnibus , & Paraboloidicis, eorfimgue Solidis , Centra gravit? 4
‘determinavimus. Neque hoc tantum in Figueis integris : Sed & (@
‘nefcia an aljt nobis priores fecerint) in Figuris Dimidiatis ; nt g
“parabolis, Semi-pataboloidibus, &c.  etiam in figvris Reciprocis (‘l“is,
quot-habent) Dimidiaris ; * Atque in horum omnium Semi-folldisf :
?utt C'tiél}rr_l, Solidorum portionibus quibufvis, duobus per axem plant*?

De Figuris autem Reciprocis (ut A D B&J,) fpeciatim mO!;?ef,
-dumteft "Urur he nanird fud fint uéringue in infinitum continuab! p
(fontutique AD, A dY, adcurvam B &, Afymptorz ;) nos m}:ﬂ.

hic”eas confideramus ut Bafe BD terminaras , ad Diametrum Of‘i‘lﬁ'
tim-pofira *(ficur & Parabolas alidfque figurasindefinité continuab®”’
Bafe pro arbitrio claudimus ;) fed ad partes 8 & indefinité contt™

tas., , ' ' et

_Camque - harum "aliquas maghitudine “fimpliciter Infinitas oft®”
dimus (riempe, cam Index feriereft ~—~ 1 ; quo cafa B8 cutva, =3
vera Hyperbola’, cujus Afymprote funt AD, A .Y Aliais,""ﬁ1l
vel Finitas, vel plufquam Infinitas: funt quidem he figur= adcdfdc(,
curvas utreque terminatz. Quippe, i ADBS &, terminata b““
BD, interminata vero ad partes 84, it Finita; eadem ex P,“f,
A& rerminata, & interminata ex parte BD, erit Pluf'quam-inﬁl}M
& contra, Que verd ad veram Hyperbolam ponitur (fetiei indic®
— 1 habens) utrivis parte terminetur, (modo nentrique,) eft ¢
viter Infinita: Atque hxc fola. Quod prop. 105. Arithm. [nf"
oftendimus, N

Conftat autem , exhis Figuris Reciprocis , (quee inter Ggometf"

2

miranda cenfentur ;") Figuraslongitudine Infinitas (Planas Solidﬁ("%)\
Mugnitadine Finitas effe pofle.  Nempe, {i AD B 8 & ex parte” p
intermirata , ferfei Indicem habeat negativum- quidem , fed major™ -
quam — 1. : ‘

Eadémque figura, (longitudine infinita, fed: finita magnitudf“";
fi ntrinque ad A D diametrum fimjliter ponatur ; habebit (inipsi A
Centrum gravitatis, - .

Eadem ver0 figura dimidiata AD B g &, indicem habens negdti‘??rfl
fed majorem quam — 1 ; utur imagnitudine finita fit , “centrum g’: i

. . 1
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- Jtavitatis non habebit ; nifi & major fic Index quam — §.  Ne qui-

T quz ex duabus hujufinodi dimidiatis utrinque ad infinitam A & fi-
guliter pofits conflatur.  Diftabit utiquie ab A veilus &, diltantiy
Altem infinith | vel datd quéivis majore. )

Sin major fit Index quam — &, Centrum Gravitatis hibebit , tum
,5%@&5@ illa figura, tum & ex duabus utrinque ad A & pofitis con-
. Lem, Figura iftiufmodi plana , magnitudine Finita effe poteft ;
(Bempe’ ey Index major eft quam — 1 ;) & Solida tamen, qux
2us converfione fit , magnitdine Infinita: (Nempe, fi non & ma-
A dit, Index quam — .)  Quippe, fiferies Re€tarum, planum com-
"htium | indicem habeat — }; feries Planorum, quharum con-
tlione cirea AD fiune , Solidum complentium, (proprer Planain
;@9% gﬁﬂicatﬁ’ re@arum in illis Gimiliter pofitarurn, ) Indxqem

thebie " ( = —%—1,) eritque propterea magnitudinis infiniz.
sm'ﬁl‘ies Re@arum Indicem habeat minorem quam — § ; feries Plano-
tué{habeir indicem minorem quam — 1 5 ‘adedque Solidum erit mag-

Udinis plufquam infinitx, Quz omnia, ex fiupra demonftratis con-
) t ’ :

nj
Ray, '
Contr verd . Iftinfinodi Figura Plana, non modo magpitudm_e fi-
2 Quavis 5 fed & infinita, modo Index major fit quam —2 ; circa
'? converfa: Solidum exhibebit magpitudine finitum : Er quidem,
rl“\’d“’lndex major fit quam — 1 5 quod Centrum'habeat Gravitatis.
&u(’d ex prop. feq. patgbit. '
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e

PROP. IX.

A. si FiguraPlana (integraan dimidiata;) cujus ad diame”

Fig.129,
131,
133.

trum vel axem ordinatim-applicatz rectz Planum co®”
plentes fint fecundum feriem aliquam vel ex Direttss
(def. 1. hujus, definitis5) vel ex Reciprocis (def. 2
hujus, definitis 5 ) cujusIndex major fit Guam —2 5 i
telligatur, circa retam per verticem ordinatim-pofita®®
converti: Solidum converfione fattum , erit magnitud?
nis finitz.  Nempe quod fit, ad Parallelepipedum, cuj®$
bafis fit parallelogrammum fuper eadem cum plano bafe
zquéaltum, altitudo verd zqualis Peripheriz (integr®
vel partiali, prout converfio fuerit vel perfetta velid¥
perfe@a) Diametri vel Axis puncto quod in bafe eft, d¢”

Acriptee : ut x,ad indicen feriei in plano expofite binar¥.

antinm.

B. Ejulque figure, fi Integra fic (hoceft, utrinquead Dis*

metrum Axemve fimiliter pofita ; fitque converfio P

tegra; ) Centrum gravitatis erit ipfum PunGum vert”
cis Diametri Axifve. .

Si verd (figura plana) Dimidiata fit cjﬁ@uenrdjnatim’

applicatz fint , ad diametrum vel axem, ad angul¢
rectos 5 fitque Index vel affirmativus,;  ve] Galtem m%"
jor quam — 1:. Solidum illud , Centrum habebit G**
vitatis. Nempe, inilld, a plano. ad expolitum p]zmli‘11
recto, perque ejus Axem. incedente, diftantid; qua eft
ad diftantiam punti medii in bafe plani expofiti ; ut?”

dex feriei, plani expofiti, binario anddus,ad duplum ejuﬂ”ﬂ
Indicis binario autyy,,

C: Sin major fit Index ille quam —», fed non- item majo*

quam — I : Habebit folidum illud magnitudinem 5"
tam; fed non & centrum gravitatis.

Adedg¥’
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! eéque; fi.
’ Cundum fe
€t vera
nfinitum
]('ld&m Converfione factum , erit magnitudinis finite,
\Cltque Torticellii, Solidum Hyperbolicume Acutum : )
~ ﬁ)Ie.ntru:x\_ autem gravitatis non habebit. ~Eft utique
Idum illud, mquale parallelepipedo, cujus Bafis fit
ca.'a_lelogrammum plano infcriptum , altitudo aqualis
Ulvis ey peripheriis extimis Solidi: Vels (quod eo-
im recidit ) duplo Cylindri, parallelogrammo illo
C,lrca‘re&am verticis converfo defcripti.- Diftantia vero
eatri. G
Si.snzfﬂlciterlnﬁnita. L |
A0l feries Indicem habeat — 3¢ Solidum converfione
~oum , erit ad tale Parallelepipedum ( vel duplurp
&}'hgdr;’ utrady (=—%+23) veburzad 1. Di-
ral“tla Centri Gravitatis, effecad {emi-latitudinem Pa-

+ Uam infinita.  Quod itaque nufquam erit. .
S i feries In'\di(clém,haggat — qu (quz eft Reciproca

dimidiata illa figura Plana, fit reciproca fe-
riem cujus Index — 135 (quo cafu curva,
Hyperbo]a.;,) & convertatur circa verticem

. Mi-parabolz:) Solidum erit ad tale Parallelepipedum

- \vel Cylindriduplum,) ut 1ad% (=—;+23) vel,

W2 ad3, Diftantia Centri Gravitatis ; ad femi-lati- -

. idinem Parallelogrammi s ut 2ad 1, feuur3 ad 2.
Plani {eries Indicem habeat !5 (qua eft femi-parabol® : ).

. SO!idum eft, ad Parallelepipedum (feu Duplum Cylis- -

M, circumfcripto femi-parabole Parallelogrammo de-
Cripti,) utrad 2} (=%-+2:) vel, ut2ads. Di-

antia Centri Gravitatis ,- ad femi-latitudinem Paralle- -

Ogrammi 5 utiad 3 3 feu, utgad 6,
Etﬂue in reliquis fimiliter.” o
Mtque Solidorum ejufinodi , integrd convesfione deferip-
Orum.,. Centrum.- Gravitatis -(fiquod eft) in iplocon-

(qua elt Afymptotarum una interminata) o~

ravitatis, 3 Plano- per axem expolfiti plani, -

rammi -plano ‘inferiptivs-ut 4, ad — 1 -
le og i pl feriptisut % 5 ad — 1 plufs

verfionis -«



K.

M. Quédque de Solidis converfione factis dictum eft :

182 DeCalenlo Contei Gravitatis.  Cav» V'

wverfionis Axe ; ejifque illo puntto quod diftantia ,a;p
tradita defignat. o ,

Semi-folidorum verd, (autalids imperfe&i converfione de

feriptorum,) ‘Centrum gravitatis (fiquod habent)

quidem in diftantia jam affignata 2 plano quod ab#*
plani expofiti converfione defcribitur, & in illo P%
Axem converfionis plano, quod per Centrum Gravita!
figure planz , expofiti plani Axe deferipte, ranfit i
Atque inilla ab axe converfionis diftantid, qua efts p
modo dicti Centri gravitatis inde diftantiam 5 ue /74
feriei expofliti Plani Binario anltys , ad eundem Im/l”g
Ternario aucum 5 vel (quod eodem recidit) ut Iﬂdc'
feriei Solidi converfione faéti Unitate auGus, ade®’

dem auctum Binario. '

9
fimiliter intelligendum erit , de figuris aliis ; fi, pro Cr
culis (‘eorimve portionibus) converfione defeript??
intelligatur ex fimilibus figuris planis quibuflibet (€%
culis illis proportionalibus ) fimiliter ad conyerfio®
axem pofitis, Solidum conflari.

Quodque jam traditum eft 3 fupponendo ordinatim-np?li’

catas in expofito Plano ad hyjus diametrum vel 2%
ad angulos reCtos conftitutas ; adedque converfio® ¢
axem ad plana circa illum pofita rectum effe : per d

verum grite {1 ad axem utcunque inclinatum intellig”®
tur fimilia illa plana parallela ordinatim- poni.

N. Item; 8icjufmodi expofita figura plana dimidiata, cuf’

‘quem cum converfionis axe facit Diameter illa , acﬂ‘“’

ad diametrum fuam utcunque inclinatz ; converfio®
fui folidum defcribere intelligatur : deferibet exp"ﬁﬂ
Plani D.m,mete.r > (quaque huic funt parallele rcax’g
non quidem circulum, (‘ut hactenus 5 ) fed fuperﬂ‘;l
em conicam (convexam concavimve, prout angule®’

ordinatim-applicatz non fint ad angulos re&os,'{c

obt¥
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‘ ‘éam-‘ac’(z)e fuerit: ) ad quam taren fuperficiem Coni-
e Cira lmfn0dabgptm: omnia ( mutatis mutandis, ) qua

Denique wolllo, ejifve Plano tradita funt, '
tim.q 'l.(hl?e de figurd, circareftam in vertice ordina- O,
ad APPlicatis parallelam conversd, hic tradita funt 3
o converfionem circa reCtasalias, alio ficu pofitas, fa-
ra ¢ 2ccommodantur 5 Puta,circa Bafin, alia{ve huic pa-
clas , five infra five fupra figuram pofitass circa-
tasemﬁ aut .hic parallelas , ultra citrave figuram pofi-
i ve adjacentes, five utcunque remotas 5 aliafque
-4 multis modis variato.  Quibus cafibus omnibus, pro
¥ hata, principia jam tradita facile accommodabit pru-
DsGeometra,

cil

SF° enim expofitum Planum, cujus ordinafim-applicatx ad AD A.
cuius‘iimetrum vel Axem, fint fecundum feriem directam ADB\ ,Fig.129,
Qs | ndex fit [ vel fecundum feriem reciprocam , ut A DBB7, 131,
ing Mex(ir . Arque intelligatur circa retam ;. ad eandem A D, 13 2. -
fig-g,, Ordinatim-applicatam , puta A& ; converti. - Deferibent recte
~~quid°’,“’€rﬁe »_faperficies curvas Cylindricas circa. A d ut Axem ; qua
'Baf:m fuperficies curve zquantur totidem Parallelogrammis querum
:‘qu,of?quentur reétis converlis, altitudines vero peripheriis uno ali-
tun, S0rum punéto deferiptis : (Quippe, carva Cylindrica, expanfa ,
tigg (Vjnfinodi parallelogrammo coincidet.) Sunt igitur il fuperfi-

e hl}){va: Cylmdrlc_x , in ratione, ex re&aru‘nl converfarum, &
hop Lo tarum fic deferiprarum, rationibus compofitd : (per 23 El.6.)
Vet 2 (propter peripherias radiis pr9port1011a\e§,) ex reftarum con-
it m " 8 eqram 4 refta per verticem A & diftantiarum , compo-
tiex;‘) St autem (propter @qualem quam fupponimus rectarum craffi-
ey feries haec diftantiarum , _fcrlcs Primanotum, cajus index 1 ;
Ciey ue {proprer [, vel —f, 1nli1Fem feriei Re&arpm,) fer‘xcs fuperfi-
lely : Vlindricarum reétis defcripraram , (vel, his 2qualium Paral-
“g‘q“:‘(l}morum,). Indicem habebic /-1, .}Cl —[-1. Qu:}i
dep S limul omnia, (hoceft, Solidum converfione faGum ) ad toti
o, “}tlmo xqualium, -(hoc eft, ad Pa’rallelcplpeﬁum fuper A B paral-
fcript Mmum, altindinem 'h_abens.at_qualem peripheriax pun'&Q D (!e-

®; vel, quod Parallelepipedo lli zquale eft , a1 Duplum Cylin-

dri,



dri, patallelogrammoillo circa Verticis reétam converfione defer }’
nt 1ad [+2, velur 1 ad — 2. (per 1 hujus.) Hoc éft ,(polt

~adedque NP pro Parallelepipedo,) f_:::?N P. vel ""'l—?:;

184 DéCalenlo Centri Gravitatis.  CAP- 4

i
lto P
merds
NP

pro uno ex xqualibus patallelogrammis, & N, pro omnium nu

b

Quod quidem magnitudine finitum erit , fivel (fit Index Afﬁl‘ma"wsé
vel fi Negativas — [ major (it quam — 2. (Quippe tum ratio * :[‘i
[ 2, vel ad —[+ 2, erit ratio finita: nempe ut rermiAus e’
tivas ad politivam ; non ut Pofitivus ad o, vel minus quam o.) thLl
c?tu:i demonftranda.  Atque hinc particularium cafium calculus dedt
cetur,

Porro ; Si Figura plana fic converfa , dimidiata fit, (nam de Il{:
tegra, ‘du_bium noneft, quin Centrum gravitatis, abfolutd convef
one, erit in A punfto:) ﬁntque adaxem A D ordinatim ,apPlicat, ’
ad angulos rectos: Erunt {uperficicrum illarum curvarum Cy”dr.lcj
rum centra gravitatis in media illarum longjrudine ; (per 2 by
adeoquc (propter dimidiata integris proportionalia)"in rarion¢ £ a,
rum in plano, quarum converfione hz {uperficies Cylindricxd {d,
buntur : Hoc eft ; in ferie cujus Index eft f,vel —f. ‘Climgque 0% |
ficicram illarom, feu Ponderum, feries Indicem habeatf—+ 1> «
—f + 1, (ut fupra oftenfum eft ;) & feries diftantiarum Ccﬂ“‘"ru
Gravitatis a ?lano per A D, indicem habeat [>vel — [ (uto o
fum eft modo : ) Qua ex utrifque oritur (per 1§ Cap. 5 .’) Mo’”cﬂ:
torum feries, (refpectn perpendicularis Planiper A D,) indice®
bebit 2 f~+=1, vel — 2z f-~1. Adedque (pofito D pro diﬁﬂﬂcﬂ

* Qentri gravitatis faperficiei Cylindrice re@i D B defcripte; g%
femi-latitudo Parallelogrammi A B ; ) erit (per 1 hujus) _1_nb

j 2fr2"

I ) !
vel Ny ey NP D, fimul omnium, hoc eft, Solidi, Momeptum»
. 1 ,
Quod guidem fiper y—— NP fummam Ponderum , divida®’
[+ — [ 2

Rrod'bit e e SRLIE . . . i+
P. .l 2[5 D, vel ey D, diftantia Centri Grav”
tis a Plano Felil AD. Qux quidem diftantia ; i fir vel f Index Afﬁ‘;
mativis, erﬁ €gativus — [major quam — 1 , adeoque — 2z [~
.%er_mmu; zni’t‘;‘aetg'tus; (propter f] rmativi ad affirmacivum ration.e[;.
finitam, : atque, inilli, Centrum Gravita iod
dem erant demonftranda. ’ fads. - Q8

git



v I‘ ‘ [z
=T NP ) 575 NPD( ;77D

1 1 —f+2 ’
~[+2 NP)—zf iy NPD (:'27"-?—71)

Slln Tjor quidem —/ quam — 2 non autem major quam
‘gﬁen;.u abebiy quidem folidum illud magnitudinem finitam ; (ut
ad eft:) Sed non & Centrum Gravitatis.  Erit enim — [~z
diftany:’ ~ 2 » ratio pofitivi , velad o, vel ad negativam ; adedque
finit, b C"“FO Gravitatis debita , velinfinita erit, vel plufquam in-

%s Quod igitur nufquam erit.  Quod item Aﬁirmqt}lm erat.
deduc: Que hinc, ad particulares cafus enumeratos (aliéfve quotliber)

put;‘f“r + Excalculo patent. .

Ttiap g’ S AD B84 Plani feries indicem habear — 1, que eft
Afyyy U reciproca 5 (quo cafin, curva B3, eft Hyperbola ;" cujus
frrav; Prote funt AD, Ad: ut prop. 92, 95, Arithm. Infin. demon-
o Mys ; A_deoque, folidum iftius converlione circa A & defcriptum,
To Orricellii, Solidum Hyperbolicum Acurum ; vt ex hujus apud

‘licellium definitione conftat:) Erit Planum illud Magpitudine
o litum , ( per 7 hujus. ) Si tamen , circa A o converfum , intelli-
Stur Solidum defcribere ; erit hoc magnitudinis finitze ; tant feilicer
}:a‘\‘a in Propofitione deﬁgm;ur. Cam enim, fuperticies Cy].indric;},
Dy B deferipta ; vel, huic zquale, Parallelogrammum cujus Batis
huic";‘“mdo zqualis peripherie punéto D defertpre 5 it P.: atque
erecy Que-altum Parallelepipedum, foper parallelogrammum A B
Cyling,+ it NP: (cui quidem Parallelepipedo , xquatur Duplum
Qi pa) 0dem Parallelogrammo circa A & converfo deferipti: Nam,

"3tone circalus radio A D deferiptus , quatur femifli Parallelo-
defenl Cujos Bafis eft A D, altitndo wqualis Peripheriee punéto D
Pt quod notum eft: eidem & Cylindrus parallelogrammo

- defcriptus , eandem habens altitudinem, 2quabitur femiff Paralle-
Cxe 112 propter fingula hujus Parallelogramma fingalorum in 111‘0
nemu Yom , refpe@ivé fumptorum, dupla: & communem alritudi-
‘ defey; *). Sintque fuperficies Cylindrice reétis ipfi DB parallelis
TR (vel, his equalia Parallelogramma quoram bafes , exdem
Bb recte

IX.  DéCalenls Centri Gravitatis, 183 :

Fig.132,
134.
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reftz ; alritudines refpetivis periphetiis zquales ; (Series EQ“"‘hu:n'f

proptet — [ =1 = ——1-+1 =O0: S\vel etiam ; quia tum Pon’

pherize funt in ratione diftantiarumab A & directd , & rearum@ &

verfarum in earundem diftantiarum ratione reciproci, adeogque .
Parallelogramma invicem xqualia tom & Superficics Cylindricz 5 P

6 Cap.1.vel 14EL6 Nempe,quod ob minorem bafis peripheriam 0%~

d‘ecrementum.,' Ut in eadem ratione altirudine compenfatur 3 W i
perficies Cylindricze , reétisin A D B 84 plano ipli D B parallelis €

L. N . N 105"
feriptz, fmne invicem xquales: ) Erunt fimul omnes ille (uperﬁc

s . L p
Cylindrice, five quod ex his intelligitu.r conflari Solidum ; :J;:FLNPf
hoc eft — ,]_"[:‘2 NP = NP; xqule fcilicet ipfi .Parallelepipedo’

vel Duplo Cylindri, quod per NP defignavimus. At verd P,fog;
ter Diftaniias (& plano reéta AD defcripto) Centrorum g_l'ﬂ‘”tag,
haram fuperficieram Cylindricarum , reétis converfis propomo_nﬁ!"oj
adeoque fecundum feriem cnjus index — 1 ex conftructione: CrlfM‘,
mentorum fen ponderationum feries , indicem habens — 1 = 0~
(nempe qui ex Indice feriei fuperficierum cylindricarum, o ; & Ind! !
Leviei diftantiarom , — 1 5. aggregatur ). Adedque fumma mom‘n

I .
toram, ——— NPD; (nempe, quz fit ad NPD, ur 1 o

— 11 = o ; qu& ratio eft infinita ;) vel (I; N P D; guod p¢

NP (quod eft omnium Pondus, ut modd oftenfum eft) divifumé,
diftantiam exhibet , centro graviratis debitam , 1 D, infinitam, QU9
igitur nufquam erit,

Similiter : SiPlani feries Indicem habear ‘— [ = — 3 . (quod of
. b2 .
magnitudine infinitum ; per prop. 7 hujus.) Erir folidum , ho¥

Plani converfione fa&um, :_—_—TL_;; NP—=:NP, magnitudiﬂ"f

v . ~ 1 I
hnitum,  Sed fumma momentoram ——~;~ ::— NPD :-——NPD ?
— 2 — 1

M M . . .. . 1 |
plufquam infinita.  Et diftantia Centro gravitatis debita | — D

plufquam infinita. Quod itaque nufquam erit. \
Item: Si Plani-Series Indicem habeat — [ == — 1, (cujus 189

13 . e
ordin®
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°§dlnati?n-a plicate, funt ordinatim applicatis in Parabold, reciprocé
‘(?poruona ¢s:) Planum hoc eft magnitadine Finitom , (per 7
'J“SI~) Et Solidum converfione faCtum , item finitam ; nempe

‘ I

;\f:r:z NP = z-N P.  Eritque hujus Momentum,

- ::T_jf—:;
v . . — /-
IS‘P D=Np D, finitum, Et diftantia Centri LIS, T 2

=1{D; finida,
Ttem

o

i Plani Series Indicem habeat f :——;— » (quae eft Semi-para-

ol . . . . I 2 B
1) Solidym converfione factum, exit [ NP—= 5 NP. Hu
Jus Domenty T NPD — INPD. Diftantia Centri Gra-
i 2 2 3
xt;t:s, % D. .
Pl ‘0 ad eandem formam fict judicium, quxcunque fic expofiti 1.
D feries ftinfimodi ex definitis in def. 1, 2, hujus,

. . . ] .
graE'm Mutem, in Solidis hifce, integr converfione fattis C_ﬂ}ﬂ?mF L p
iuomatls > in ipfo converlionis axe ; per s hujus.  AdeoqueiniplinsFig.122,

 dunéto,quod diftantia ab A, jam demontftrata, delignar. o . Y33.

v mi-{olidorum vero, (qux femi-converfione deicribuntuy (,) alia- Ko

(‘Imve portionum duobus per converfionis axem planis interjectarum , Fig. 132,

bp“t:‘x, quz_converfionis integte Triente, Quadrante > &e. deferi- 34

t‘l“t\\r; ) Centrum gravitatis erit in illo per convcrhonxs:q;mn plano

3 4 per Centrum gravitatis figure planwe recth A D deferipta (il_dc-

a;lue Perreliquarum huic paraticlarum , utpote _(mulum:i & lllx)ni) gttr
N .o . robabitur

ex :;&;‘upohtarum, Centra Gravitatis,) tranfit: quod probabitur

5.

3 _ o B
co,%°dqt1e fitin ei quam 'dicimus. 2 converkionis angdlﬁ:?gﬁ 3 g‘; L.
foligy, Cum Superficies Cylindrica cx quibus conflari i relliga ;
milee.» (At fipra_ oftenfim eft ; ) adeoque & harum portiones fi-
ﬁllrfls Juantacunque jnregrax converlionis parte dc(gxwpt(x,( prp}(){t_cr arlcgf
ber %, Peripheriis fuis integris proportionales; ) imt _erles.m)xcemr ha-

SI1, vl — [+ 1, (adeogue fi extima dicatur P, ¢

fi 1

M omneg ut :i._ NP, vel iy rewy NP,) fintque carum ab

a " 2 - e

*® COnverfionis diftantiz adedque_( proprer fimiliom figurarum
> Bb - Centra
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Centra Gravitatis fimiliter fita)diftantiz fuorumCentrorum gt‘a\;’l“‘;’::.
retarum in expofito plano quibus defcribuntur diftantiis ab A Pu 0
portionales ; adedque ut feries indicem habeqs t, (utfupra often )
eft:) Erit momentorum feries (refpectu axis converfionis Ad) ‘
dicem habens (-2 vel —[-2, (nempe f-1-+1 vel — [+ 111 ;is
Ft fimul omnium Moementa (pofito D pro diftantid Centri gravxfaf ’
extme fuperficiei, re€td D B defcripte a converfionis axe A R

75 NPD, v _j%;mngper 1 hujus. )%od,perf:{,; NP

vel T NP, fummam Ponderum, divifum,exhibet -f«—j:; Dy

—/[+2 [+ 3

“‘"‘———L" 2 M 4 ~ . . . . .
vel __jfﬂ_ ; D, diftaritiam Centsi graviratis (fiquod cft) ab axe ¢o"

verfionis A2, Quod erat propofirum. D

Porro: Si pro circulis cizca A& axem converfione reGtarum A s
& huic parallelarum deferiptis, dum {it D A d\angulus reétus ; i’;deo
que, axis A ad iilos rectus : Ingelligantur cotidem circuli, his ¥
fpectivé zquales, circa eandem A & uraxem inclinatum , quocn§’ I
applicationis angulos circumpoliti; fignram folidam complere :
ctiam; {i, pro circulis , intelligantur alix figurze planz 1imiles&ﬁ‘
muliter pofitx ; circulis illis proportionales : Eadem urcunque, que
prius, manebit demonftrationum vis.

Vel denique ; Si, propter D A 4 angulum Acatum Obtufiimve, €0
versi circa A 2 ut axem figurd plani AD B, loco circulon®
retd D A & huic parallelis defcribendorum , deferibantur conicz ™
petficies Convexae Concavarve : Similiter ad {uperficiem hanc Co?
cam , reéta D Adelcriptam 5 arque ad civculum eldem 5 Uf prits de-
feriprum 5 (& de reliquis fimilirer buic parallelis; ) eadern accomm?
dabitur Demonftrationum vis. -

Denjque, quemadmodum in Propofitione hac egimus, de Solidiss
converlione Planoram ctrca re€tam per verticem Ordinatim-applicaﬂ’
parallelam , defcriptis ;- eorttmque Centris Gravitatis : Pronus et*”
wdem praftare in aliis Planorum converdionibus ; puta, fi Parabot#?
aliave ex jam traatis figaris, circa Bafem vel Axem, vel reftd®

Axi paraliclam converfa ,” intelligatur figuram Solidam defcribéf€
aliaque hujufimodi. - Abftinuj tamen ; partim, quia ad jam tradirot¥
modum poterit his fimilia Lector ipfe pro libitu plura {ubjungere u
Marte: partim ctiam, quia eadem, {equentium aliquot propofition
ope luculentivs & fimul univeralius rradentur : maximé vero ne ™

div
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f‘“{ﬂ' Crearem Letoribus (i nimius effem in hifce congerendis 5 pree-

(S s \ i : ‘ 3 pw
inrtnm cum tanta feges hic (e offerat ,, ut vel{picilegium carpenti nimis,
Ywefeat Caput hoe De Calcalo Centri Gravitatis.

SCHOLILM.

T&?ﬁiidimusha&enxas, ca praefertim que figuras fpectant , (planas.

lican idafie,) ad quarum Diametros vel Axes, que ordinatim-ap-

qQuas (tiug (reCtz aus plana) funt fecundum ordinatam aliquam (ex 1is

quid ef. 1&, hujus capitis definivimus) feriem conftituta, Qux
M ad cengy

aper um gravitatis in figuris innumeris d;terminan_du‘m viam
tame‘ﬁnt ¢ Exnoltea [nfinitornm Arichmeticd plurimum petita : Qu

cafiby, ?dh“c,facile ampliaabit peritus Geometra , & pluribusadhuc
" A0 lnumeris accommodabit.. o o
fore 2oniam vero non omnes Ggorx ordinatam hanc conftitationem
i AR mnes NE! 1
Weth g;ur : quo aliis ueat inordinatis conﬁ_llatur ; fequente _pr_opo‘ﬁuone
ingrd; Um adhuc magis generalem exhibemus 5 ordinatis juxta atque
Matis parier applicabilem.

\

PROP X

% Qividi intelligatur Libra quavis, in partes quotlib:t
~ =2quales, (numero vel finitas vel infinitas,) in diftantiis
2motys fui Centro vel Axe (aut perpendiculari per ax-
im Plano) ut 1, 2, 3, &c. arithmetic proportjonali-
US pofitas ; ponderibus, aut ponderum pﬂrt.l.CU[lSy
<33quillibus aut inzqualibus , ordinatis vel inordinatis,)
tcunque gravatas: Eaque quibus gravantur pondera,
leu ponderum particule, in fuam quaque ab axc mo-
Us (feyn plano per axem) di(?mntmm ducantur 3 hoc
eft toties fumatar quaque particula quoto eft ipfaloco
3 axe motys ; (Quod varils Methodis, prout cuique
@fli yidebitur maxime expedire , confequi licebit )

abetur (refpectu ¢jufdem axis) Momentum ompium

w3
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& hujus ope) cognita magnituding ) diftantia Centr!
Gravitatis, ab illo per axem plano.

C D, &c. quarum diftantiz (aut mediorum in illis puné‘tor}lm)j;‘
motus axe X, (aut, {1 parees intelligantur infinite exiguee, ab ipfo ¢
punéto) fintur 1,2, 3,&c. arithmetice proportionales ; fuis gu®d™
ponderibus (zqualibus aut inzqualibus) «, 8,3, ; &¢. onuft. Quo
rum quodque toties fumatur , quotoeft ab axe motus loco. :

Pua: 1e, 28, 39, 44, &c feue, B-+g, y+y+7)
PoA-p=d -8 &c. Hoceft (in partibus infinite exiguis) Om"‘E
onuftx retx BB, CC, DD, &e. Triangulumvel Ungulam AE
complentes.

Autetiam, @~ B+ N, g 4% -, o+ & Ho

eft, (in partibus infinite exiguis) omnes onuftz reétz A E,BE, C £
&c.idem A E E triangulum vel ungulam complentes.

Aut etiam, AF, AE—AB, AE—AC, AE—AD, &c. H%
eft, totidem A E demptis omnibus AB, AC, A D, &c. Hoceft, (i
partibus infinite exignis,) Parallelogrammum feu Prifina (onuftu®
AE E ., minus (onufto) Triangulo vel Ungula contraria A E ¢.

Aut etiam alio quocunque modo obtineatur aggregatum omnin?®
toties refpective fumptorum quoto eft quodque loco ab axe mosus ¢
motum. C

(Perinde autem eft, five ipfi e, 8,5, &c. quibus onerari cenfet®
libra, fint linex re€tz, aut curva ; five fuperficies plane, aur Curv®?
aut mifte ; five folida cujufcunque figura ; aut etiam vires , 1mMpe”
tus, &c. aut qualiacunque demum invicem homog
fint aut tanquam gravia habeantur.)

Dico 5 his politis, haberi momentum fimul omnium refpectn ipfiv?
axis motis X : Adedque (cogniti etiam magnitudine fimul ompiur®
diftantiam Centri gravitatis ab X, feu perpendiculari plano fuptf
X motus axem erecto.

Cumenim (per prop. 12. Cap. 3. vel prop. 18, Cap. 4.) cujifqre
momentam (it in ratione ex ponderam & diftantiarum rationibus o
POﬁt?; hoc. eft, in ratione faorum ex ponderibus iu fuas fingulis g
ftantias ductts ; Habito horum aggregato , habetur momentum, (P
18 Cap. 3. Vel 22 Cap, 4. Adeoque; fi porro habeatur magnirud,"
fimul omnium, habfb}mr (momento per magnitudinem divifo) dr
ftantia Centri gravitatis & perpendiculari per axem plano: per prop”
24.Cap. 4. SCHY

‘P;g_(‘ i [Nteuiganrur, in AE librd, partes invicem xquales, AB, BGs

enea, qua aut grav?
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SCHOLIUM,

' IS. teaditis : Monendum porro eft, Hoc,quod Centram Gravitatts
qualiy 1CImus punftum ; etiam alids utile effe, quo, quz ex fé fant Inx-
) 3

. valinm inftar, propter Equipollentiam cenfeantur.
Lulusfpedfg i ib pl'p on fp ionibus exhibebimus
en, in fequentibus aliquot Propofitienibus exhibebimus.

\\__

PROP. Xl
s‘a%lpcr Bafe qudvis Pland,erigatur Cylindrus,Prifma,Soli-
iﬁl]c?'lve quodvis Prifmaticum 3 Planoq; utcunq,;ad Bafin
.~ Mato obliqsfecetur: Frufti,plano bafis,plandgsfecan-
1 lmerje&um, (quz Ungnla dici {olet) zquatur Solido,
€T eddem vel zqualj Bafe , tante altitudinis, quanta
.Altitudo recte ‘in Frufto, qua bafis Centro gravi--
T tat]S infiftit fimiliter inclinata atque ipfum Soli'dum.
- “'Ultique Superficics , ( exclufis Bafibus oppofitis,, qui--
\is interjacet) equatur fuperficiei (exclufis item bafi-
3% oppofitis ) Solidi prifmatici, fuper eddem vel
Woperimetrs Bafe, cujus latus tantz fit longitudinis -
Yanta eft refz in frufto qu perimetii bafis Centro
g{;’“atis infiftit, fimiliter inclinata atque ipfum Soli-
"que hipe etiam, de Frufto, Frultive fuperficie , duo-
ciusmlltcunque Planis Obliquis, interjectos fiet judi-

Ntall:, . .
‘ telhgltur autem de Secante Plano , quod expofitz bafis
A0 occurrat vel extra figuram vel inipfius faltem ex-
prf.?'a 5 non, intra figuram.  Quippe hoc cafu Solidum

aticum expofitz bafi infiftens eque-altum recta
’ Centro-
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"Centro Gravitatis infiftenti ; aquabitur duarumfruﬁ'_’
portionum. Differenti , fub & fupra bafem expofitar®
fadtarum, continuato Plano fecante donec expofitu®
Solidum Prifmaticum item continuatum totum tranfvet:
fim fecat.  Et de frufli Superficie fimiliter. ‘

E. Hincautem Uwgularum , quasvocant , omne genus, me”
fara colligitur. ' 4

F. Item Ungularum fuper eodem Plano , Re&tdve, aut CurV?
in Plano defcripta , (cujus faltem magnitudo nota fir)
differentia , . prout acies(feu planorum interfectio) pro”
pius aut remotius abfit. ¢

Aut etiam differentia momentorum ejufdenr gravis 5 prov

Axis Mot{is propius abfit aut remotius. L

C.  Hinc fpeciatim habetur etiam Trilinei vel Polygoni cu”
vis, in Superficie Cylindrica deferipti (planis utcu?
que pofitis_terminati) magpitudo. Quod & de 21
corporum Prifmaticorum Superficiebus figurifque »
dem fic infcriptis, intelligendum.

A. INte]ligatu,r balis plana B D, (rectilinea, curvilinea, an mixf‘t
Fig.1 36. A qualibet ; ) qua (pofito oculo in eodem plano ad infinitam dift#"
tiam) projiciarur in BD retam: (adedque & huic parallela pia*
qualibet , in parallelas reétas proje&ta:) Super qui erigatur coff
Prifmaticam quodvis, ( puta, Cylindrus, {i bafis illa {ic circul¥}
fi re&ilinea, Prifma Euclideum ; faltem Solidum aliquodPr'x'ﬁﬂﬂﬂ'
cum fen Columnare , quod ex infinitis numero relts paallelis 29"
libus confari intelligatur , quo fenfu def. 1. Cap. 4. definivimvs;
BD db : fitque fuper balis Centro gravitatis C, (quod propius re”
tiifve a Bvel D intelligendum erit , prout Bafis figura & fitus poﬁ“'
laverit,) erefta Cc, iplis Bb, D d, lateribus parallela, Intellig’a‘fur
vero folidum hoc Prifimaticum , alio adhuc plano ad planum bafis o
liqué inclinato fectum ; quod fetionem faciar Bx o, refte C €O
carrens inx. Dico; fraftum BD 9 g, xquale effe Solido Prifinat®’
faper eadem bafe, (vel huic zquali ; proprer xqualia Prifmata & CY
lindros qua funt fuper xqualibus bafibus zque-alta ; ) altitndinem he
bsng elg.m qux e{}_rccl.‘he_ Cry l({_nl::mpt:', huic rle&x equalem, (iC* g
ad balin perpendicniaris ; vel faltem , xqualem perpendiculari 3 PV
éton dem%ﬂls ad planum bafis BD.) > perpendiculari 1P Jitg
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“:-eémell.igatur utique Planorum B D, &8, communis fectio X Fig.136.

o558 QU in wnicnm X punétum rojiciatur ; adeoque & huic
’E}“‘"ﬂ* refte, in totidexgl pun&a? Pérque reftam X incedat.
( alum X p, Plano XB D re@um: quod in X P-retam projiciatur,
1 Quam Projeitionis formam eo fine adhibemus, quem ad prop.
'a;i‘ Cap. 4+ infinuavimus; quo & phan'taﬁa plurium l}ﬂe-
‘ta'm' confufione levetur , neque turbentur Interim rationes: Quippe
X‘}E‘mdfﬂl a plano X P diftabunt f{ingula Solidi punéta; atque, ab

rc&ﬁ, cadem in plan() projﬂaa diﬂant.) . :
i Onaturvporro; Planum X B D, planum Horizontale ; reGta X,
oS Moths | adeoque Planum X I, perpendiculare Planum per mo-
US axer, dedque in e ratione Ponderant ﬁpgula Bafis punéta B,
hunc &c, qui dittant ab axe motls X, vel a perpendiculari per
XCC PlangX p, per 4 Cap. 4. Hoceft, in ratione rectarum X B,
den? XD, & Sed & (propter C centrum gravitais) tantun-
nia,m. ul ompiy ponderang , atque fi1n C punéto mtlehgerenmr om-
g er 14 Cap. 4. - Adedque (per 4 Cap. 4.) tan‘tundem funt {i-

Al OMnes X B X C, X D, &e. atque totidem ipli X C xquales,
br Sed & (propter fimilia Triangula ;) rectis XB, X C, XD, &c.
taoportmﬂa\esfunt B8, Cx, D&, &c. Adeoque (per 12 £l 5.)
"o dem fine fimul omnes B&, Cr, D& &c. (fruftum BD & 4

iy lantes.,) atque toridem Cx (complentes Solidum Pri{maticam

¥y, ipliC « re@xe xqué altum:) Adesque B D &€ Fruftum,

e folido Prifmatico BD r ey, xquale.  Quoderat demonftrandum.
tque perinde omnino valer hiec demonftratio, five bali B D inliftens
um Prifmaticum , ejufve fruftum, Rectum {ir, live Inclinatum :
rmmodo eodem modo cenfeatur recte C'x altitudo, arque prif-

atis 4 perpendiculari 3 d bafis planum de-
migg ¢ Pempe re@i pexpendmﬂan a puntto x a S|

Tolig

'ms “%P."nit autem demonftratio, communem planorum fectionem X, g,

f‘ec‘r 4 g“rlm, (faltem nonintra, fedin ipfo torfan‘fohdl extremo ;)
i'us.tm.“B non erit éadem Integri & Frufti Balis, quod fupponit

-+ TOpofitio, .

Qi Planum fecans, plano Bafis intra figuram occurrar ; intelligen- Fig.137.

&  erit coufque deorfum continuandum folidum , ur Frufti fegmenta ‘
O lint + alterum fupra & alteram infra B D bafim ; duxque reétz,

_ge ). 4orum bafis cgmentorum Centrisere(te, De quibus intelli-

nf)i? &t tum propofirio. tum Demontlratio, ' e

feor 8t Si Planum BD plano 8 & feceturin X ; fumptis utrivique
gmen:t.‘BX,'X D, cenris gravitatis C, C ; religuifque vt prius con-
. : e Cc frudtis 5

.
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firatis: Oftendetur Fraftum D X &, ®quale folido PriftiCy

DX+ xy (fuper eddembafe XD ;) & froftum B X4, ipli BXY ¥4

Fig.13% Vel etiam, conjunétim : Retento comrauni totius-Centto gravxtat.‘e

C. Propter XD @ fuperné (‘quod notetur figno —+) & E
inferné (quod figno — Eomur) qplano bafis B Dg& fecanti 89 01
je€ta ; & folidum prifmaticum BDy xy fuperné (figno -+ f,‘f’tax,
dum:) Etit +XDd—BX6E—=-t-BDyxy. Quod ex "
cedente Demonftratione , mutatis ue- res poftalaverit: fignis + 7
elicietur, . ‘ ' i fiC
Vel, fiquis ejufnodi averfetur demonftrationem ; idem ali® v
oftendetur : Duéto Plano ga ipli BD parallela; oftenderur, ¥
pra, froftum & A rquale folido 84 3 x5 : Et, ablato utrlﬂtlm‘
g XD s, minebicd XD axqualetoti refiduo aXD 22 hoc Eﬂ,, 8)
obus BXB-+BDyxy . Adedque (fubdudis utrinque gXb
erit # XD —gXB—=BDyry. Quod eratoftendendum. P
Porro: Si duobus wtcunque planis idem folidum Prifinaticwd s
cetur, (five eadem fit nerinfque cum expofire bafis plano cormmt
interfedtio , five fecus ;) fimile erit praecedentibus judicium : ?gu
fum feilicet ntrifque planis interjecum; iftinfinodi Prifmatum
folidorum Prifmaticorum Aggregato vel Differentize (utrespo I
verir) xquabirar, O

Fig.139. Puta : i folidum quodvis Prifmaticam , cujus expofita g,ﬂs Alig

4

plana fit B D, ejufque Centrum gravitatis C, per quod tranfeat ¢ # C%‘ '
Quod duobus utcunque planis obliqué fecetur ; purain 8=, & b¢ ‘1'
Dadtis Planis y xy, g cg, ipli B CD parallelis : Oftendetur, ut fp*’
Frufto BD &8 zquale folidum BD %%, item Frufto BDdb, ﬁ;
quale folidum B Dg g: Fruftum igitur 8 M d b ( duorurmi B DJ‘ ?
BDdb, fummavel diferentia, prout ex oppofiris, vel iifdem P
til?\gs ejufdem B D fumantur, ) Solido Prifmaticoy ¥ gg (duérumf‘;
militer BDy %, B Dgg, fumma vel differentix,) xquabitur, Q2
oftendendum erat. :

Fig-140.  Sin hwec duo Plana fecantia, fibi invicenvintra Solidum occurfdf

D

idem hic monendum  (atque fimiliter oftendetur) arque prius, putti
S.“Q 4, b d, plana fe mutuo fecent in X ; erityyg g foliduth prifma" '
ticum, ®quale duofum & X d, 4 X b, differentiz. AdeSque de B
fto duqbus urcunque Planis interjecto, conftat. Quod erat propoﬁﬂlm' ‘
Denique: De Saperficie Frutti, quod affirmatnr ; fimiliter opi®!
demonftrabitur atque de Frufto ipfo : Hoc pritis animadverfo : Ql.l"d’
Prifmatis. Solidive Prifmatici cujufcunque magnitudo 2ftimacur 5 ©
dudt altiradinis in Batin ; Superficies vero Prifmatis, Cylfxidri,‘SOiid;
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v: cujulvis Prifmatici recti (exceptis bafibus) Aream haber zqualem -
S -0 ex Lateris |ongjtudine in Perimetrum Bafis duta.  Unde, urex -
>oudi Prifimarici alritadine & Bafe cognitis, cognofcitar folidi magni-
M?; quaque quales habent tum Bafes (urcunque diffimiles,) tum
ia‘.ltm_imes (urennque inaqualiter inclinata fint,) funt inter fe Aqua-
A Sic, hujufinodi Solidorum Re&torum Superficies (exceptis bafibus)
*am habent cognitam, {i tum Lateris Longitudo, tum Bafis Perime-

E’;;_?Otzc fant ; quacque tm Bafes habent H{operimetras,(utcunque dif-
are;ses vel inaquales,) tum Latera longitudine xqualia, 2quales habent

ﬁrabiliaq"‘x quidem ex Elementis nota fupponimius, vel inde demon-
( Conftru&is igitur,ut privs ; nifi quod C fit jam Centrum Graviratis Fig.y 56.
fon qQuidem Balis, fed) Perimetri Bafeos : Quoniam {ingula perime-
'Puncta B, D, &c. in €4 ratione ponderant qui diftant ab X motis
(X’e 3 hoc eft, inrectarum X B, X D, &c. ratione : qua {imu] omnes
Propter C Centrum gravitatis) tantandem funt atque totidem X C
zc‘luales : Santque (propter fimilia Triangula) reé}is XB, XD, XC,
lc-progortionaies B 8,D ¢,C «,&c. Tantundem itaque ﬁmg (periz.
*§.) fimul omnes B 8, D &, &c. (fuperficiem Frufti reti BD & 8
WMplentes,) atque rotidem Cx, complentes fuperficiem Solidi Prif--
v mall_ci (demptis bafibus) BD » 7. Quod erat demonftrandum.
P oLVeo exponatur {uperficialis Ungula Scalena, cum ejufdem bafis
tifimarich, fimiliter inclinatd (hoc utique fapponimus in fuperficialibus,
Utut in {olidis id non erat neceffe,) comparanda : Similiter operabitur
imilis urrobique inclinatio, adeoque non deftruet equalitatem.
Vel etiam, (ut in Fig. 139.) praeter duo plana Ungulam Scalenam
tr“‘ljninamia, ut8x & b cd intelligarar tertium aliquod BCD, quod
Mdum fecet ad angulos rectos ; adeque duas exhibear Ungulas rectas
%e:é‘r}t“iibus procedet pracedens demonitratio) quarum  vel fummee dif-
Sl xquabitur expofita Scalena. . )
dei o 1quique, eodem modo demonftrantur de Frufti fuperficie, atque
®1pfo Frufto demonttrata funt.  Adeoque conftat Propoiitum. .
Atque hinc #ngularnm, quas vocant, omne genus (Cylindricarum, E.-
arabolicarum &c.) Menfuram, (cognito vel fuppofito Bafis Centro
graVitatis, vel h:]jug {altem & communi fectione plani balis, planique fe-
Qntis, diftantia . ) quam magno molimine plures funt aggre(li ; expe-
ttinys, fimplicids, atque univerfalivs, uni vice abfolvimus,
B Inc etiam patet ; expofiti Cylindri, Prifmatis , Solidive cujufvis
fifavici , (ue BD db,) fegmentum B D &8, quocunque plano, &
Eﬂoc‘unque fitu pofito, (dummodo totam figuram rranfverlim {ecer,non
Al inyrg fignram occurrat,)i per idem(in C ¢ recta)punctum x trun-
€2t 5 ejufdem magnitudinis effe, Cez Quod -



196  De Calcullo Centri Grawitatis., ’CAP-. V.
Eig.i4t, Q’u?td & de Frufti Superficie (itaut diCtum eft) pariter intelligen~
dum eft. ‘ : Tas
Hinc etiam innotefcit differentia duarumUngularum fuper eod‘em pla-
no,reétave(aut curvd in-plano deferiped Yeujus magnitudo nota fir;prout
Ungule Acies (few planorum interfectio ) propius remotinfve abfuertte
Nempe, Sifuper VA (plano, re@ive, aut curviin plano defcsif”
td) Magnitdinisnotz ; erigi intelligantur Ungole due, quarom al-
tera aciem habeat V feu V B, altera « feu« 7 (ipli V B parallelam
fitque eadem utriufque inclinatio (puta angulus F V A, angulo f= A
xqualis : ) Manifeltam eft (propter parallelas five lineas five fupet”
ficies V F, vf, ) Ungularum VF A, Vv f A, differentiam effe, {upe”
ficiem folidumve V £ fv, vel Vva A; boceft, factumexbafe VA I
altitudinem V v : Quz quidem altitudo V veft vel ipfi « V (diftantf®
rum ditferentiz) 2qualis ; nempe, fi inclinationis angulus F v A, fes
fa A, feu vaV, Lt femiquadranalis : vel illd major minorve, in¢#
ratione quam poftulat datus inclinationis angulus.

Adeoque,fi Ungula F VA nota fit; addito V F fv, vel VvaA, (faéld
ex bale VA inaltitndinem V v,) habetur Ungula VvFA.  Sinora it
V vfA, dempto eodem VEfy vel VvaA, haberur Ungula VE A,

Siveroipfe V B, « 7, acies, non (int parallele; {i tamen {int ine0”
dem plano, cademque utrinfque Ungule ‘inclinatio nota, atque innd”
tefcat faltem quanta fir diftantiarum & balis Centro gravitatis differen”
fia; idem fimiliter obtinerar : ur ex ante demoftratis pater. )

Quodque de Ungulis diztum eft ; Momentis gravium quornmvis
accommodabitur.  Cum enim gravis V A momentum xffimerur €*
facto a magnitudine in diftantiam Centri gravitatis ab V B, feu 47
(intellige, a perpendiculari plano per axem, V B, feu « 7,) differenti3
harum diftantiaram (hoc eft diftantia planorum paralleloram BV

_ar,) in eandem V A magnitudinem duéta, exhibebit Momentorum®
ejuldem VA ditterentiam refpeciu Axinm BV, & a v,

Arque hinc {peciatim , Trilinei aue Polygoni cojulvis, in fapesficic
Cylindrica delcripti, planis urcanque politis abfeifli, (feu quod eoder
recidit, rects, circulis, ellip(ibufve, quibufcanque terminati,) magpite-
docolligitar. Quippe maniteftum eft,hujufmodi quamlibet figuram in
{uperficie Cylindric deferiptam. effe ves hujufmodiUngulam,vel faltem

in hujufmodi aliquot Ungulys diviribilem. Adeoque (ii dari intelliga-
tur arcus circularis Centrum gravitaris, quod ptop. 14. exhibetur : )
iftius five Ungulr, ive Ungularum aggregati, magnitudo hinc habebi
tur.  Quod de altisitem Corporum Priimaricornm: fuperficiebus, fi-
gurifque inibi deftriptis, pariter intelligendum eri,

SCHOLIEM
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| SCHOLIKM.

NOtanclxm interim , Quanquam univerfaliter procedat p_ropoﬁtio,
iy de quacungue plano X B CD cui intelligarur ut bafi infiftere So-
i im Ifrlfmaticum; adeoque & quamcunque habeat ad bafin fuam
n\dmauonem; Expedire tamien nonnunquam poffe ; illud ex amnibus
infiaom eligere quod folidum sefté fecet ; cui itaque ad angulos rectos
il lgat folidum, - Urut enim vel Fraftum fecet, vel ne attingat quidem,
inu ABCD planum, idem interim de altitudine cx (hg. 139.)
telligendymy erit, quodde Cv (fig. 136.) ditumeft, :

\

PROP. XIL

S Figura plana circare®tam quamvisin eodem plano ex- Az
‘Pofitam (qua expofitam figuram non fecet) converfa, Fig.142.
iguram folidam deferibat @ ZEquatar *folidum hoc ,

Olido Prifmatico fuper eddem vel =quali Bafe 5 altitu-
lnem habenti @qualem Peripherize (perfedtz vel im-
Perfe&tz prout converfio perfecta fuerit vel imperfecta)
aum expofitz figure convertendie: Centro Gravitatis
- defcribitur.

ldem intellige,de Lined re@3 (vel curvd) in plano illode- B..
CTiptd que converfa intelligatur fuperficiem defcri-
bere, Zquabitur utique hec fuperficies, fuperficiei
Uper expofitam lineam ere@tz, altitudinem habenti
®qualem peripheriz qua Centro gravitatis converfe
linez defcribitur. S |
M0 reta | circa quam convertitur , expofitam - figuram G
lineimve convertendam fecuerit: intelligendum erit
de Differentid defcriptorum, abillis converfi partibus,

~Q utrinque ad rect {ecantis contrarias partes confti-
Tuntyr, . :

Hinﬁ‘ .
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Hinc itaque;Datd figurz plang,linezve in plano,tum Mag*
pitudine, tum Centro gravitatis, (hujifve ab Axe 0%
-verfionis diftantid 5 ) datur figure, expofitd convel”
fione faCte, magnitudo. S

Datdque tum converfe, ' tum- converfione expofitd fallz s

- magnitudine 5 ‘datur ‘diftantia centri gravitatis conver”

fz, b axeconverfionis. - T T

Datd denique ,, tom . magnitudine expofitd converfiot
faltz, tum Centri gravitatis converfe diftantidab axe
converfionis 3 datur converfe magnitudo. ‘

Converfioncn: autem expofftam hic dicimus, que quot
vel quanta pars fit integrz converfionis, aut ipfa 10t¢”

". gra converfio, exponitur. Supponimus item, pet
pheriz datz longitudinem datam cffe.

Eftque Centrum Gravitatis Ungulz (five folid fivel

erficialis) in illo per aciem plano quod altitudinc®
gifecan 5 Solidi, vero aut fuperficiei converfione factls
imillo plano quod. converfionis angulum' vel arcum b

Atque hinc conftat generalis methodus exhibendi folidu®
figurz planz circa retam quamvis i eodem plano d€”
feriptam ( faltem. qua ipfam non fecet) converfion®
“faCtum’; Superficiemve converfione linea cujufiis (¢
&a aut eurve); in eodem cum convetfionis axe plan?

_deferipte. o

Hinc utique colligitur 5 Solidum converfione femiparabo;
Je circa reftam in vertice Tangentem defcriptum ; ad
 Cylindrum_ qui fimili converfione Parallelogrammi ci
cumfcripti circa eandem rectam Tangentem defcribituf

:-’!"qﬁ.c? ;u?"l'vad,s"'.') . . . )

Similiter , G circa femiparabole bafin convertatur , ti®

~ femiparabola, tum Circumferiptum Parallelogrammu
Solidum 1llius,ad folidum hujus converfione fadtumyih”
veaietur, ut 8 ad 15. g

1



Prop
s.).’ Cireafemiparabole Axvem; ntrumdue plamith.converta-
3 folidum Semiparabolz ad folidum parallelogram-
g TLeonverfione fagum s invenietur ut 1 ad 2. '
* Clrea reCtam bafi adjacentem, Axi parallelam, utrum-
. 3;’; P(,lianum convertatur §, invenietut folidorum ratio,
aoad6, N
F’t ﬁ.‘“%“tér;%x eorundem corivérfione circa’ aliam quam-
zxs M eodem plario expofitam reftam (qua figuram non
SSet) in quacunque diftantia remotam, -& quocunque
- 1% pofitam, fiunt Solida 5 rationem infer 1& habebunt,
A methodo inveftigabilem.  Iderque in alifs figuris
h‘;‘“e_modis efficietar. | - O
€ Btiam fequitur : Si converfarum tatn Magnitudines ,
tum Centrorum-gravitatis Diftantie , fint vel utreque
Quales, vel reciproce-proportionales 3 Figuras, fimili -
Converfione factas, zquales effe: Sinminus; faltemin
ftione ex iljarum Magnitudinum & Diftantiarum ra-
li onibus compofitd, per prop. 6,7, Capyde
E mi‘Annulumquemvis., ®qualem efle,,. Plano conver-
0, in Peripheriam Plani Centro gravitatis defCriptam,
tucto. " Quod tum de Amnulo integro, tum de ipfius
. Dartibus, perinde obtinet 5 prout Converfio integra

} Yaerit, vel partialis.

fem 3 Circulum, zqualem effe, facto_ex Radio'dutto in -
& Miffem Periphenz 5 (nempe, in Peripheriam, Radii,
pel}tro gravitatis feu punéto medio defcriptam 5 qua
< Clipheriz Radio defcripte femiffis eft.) Quod tum -
Ztacireulo integro, tum ipfius Sectoribus, perinde verum |

ltem 5 ‘Curvam Cylindri Supetficiem, zqualem fatto ex.
~atere “(hoc eft, re@d circumdudtd,) in Peripheriam

Iplius pypéto medio deferiptam,. (quz Bafis peripheri:
;qll{llis eft.). Idemque de Converfionibus dimidiis, aut
Artialibus aliis, perinde obtinet atque de Integris, Ee
ICin reliquis“ ' Ttem 3
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Item 3. Cylindri Solidum, zquale ; Parallelogrammo, "t’;s
‘cumducto, dico in peripheriam fuo Centro gravitd”
"deferiptam 3 (que eft Peripheriz Bafis dimidia , Prof ¢
ter Parallelogrammi Centrum gravitatis in media five
 lopgitudine {ive latitudine.) o i
Item's Curvam Coni recti Superficiem, zqualem LAt
(hoc elly reCte circumdu@e) dultoin Peripheria® ’f;‘;-
fius punCto medio deferiptam 5 (quae eft dimidia P
pheriz Bafis) Quod & Trunci fuperficiei (plano
. parallelo abfciffi) etiam accommodabirur.
Item 5 Conum Rectum, zxqualem Triangulo circu
" dutto in Péripheriam ipfins Centro gravitatis defcrp
3ams - quz Peripheriz Bafis ‘Triens eft.) Quo¢,”
‘_gihnco ‘( plano Bafi parallelo abiciflo )"accommod“
_ bitur, v f
(Et in reliquis {imiliter,

mdutto:

ESto expofita figuta plana’B C D' (in B C D linearn rectam !’
. K_jecta, ed proje&tione qui in prop. pracced. uli fumus.) que et ?
“re€tam in eodem plano X (in unicum X pun@um projetam) eﬂf;
(faltem non intra) figuram expofitam converf, defcribat BD s
figuram folidam ; (fimiliter in planum projeam ;) Adesque b¥'
Centrum gravitatis C defcribat C ¢ peripheriam, , ,

Vel etiam B C D re&a vel curva linea quelibet jn eodem plﬂ'ﬂo’

{fimiliter in B C.D re€tain proje@a; ) qua'circa X converla defcsit™
BDdb fuperficiem €odem modo in Planum proje&ar'u’:"’subqué Ceff
« tro Gravitatis C, defcribat C ¢ peripheriam. ' '

Et fuper eandem bafem erigatur Solidum Prifmaticumn , vel Prifi®*
tica Superfities ; cujus re@ta, Centro gravitatis C infiftens, C x, #¢" 4
lis Dponatur,ipﬁ C ¢ peripheriz. * Plandque X o, abfcindatur Fruﬁ“m
BD&#»g, ’ ‘ i R L,
~ Gamqug tum Bb, Cc, Dd, &c. (fimiles arcus) fint radiis fo
XB, X G, XD, &c. proportionales ; tum (proprér limilia trian )

iifdem X B, XC, XD, &c. prqportionales reétx BS, Cx, &
erunt ha reéta arcubus illis proportionales : Adesque, propter C# 'i;

i€ e:xequalem, per conftra@tionem ; erunt & reliqua reliquis ¥4

lés ; & omnesomnibus : Hoceft,B D d b figura (five folida ‘hvc.fquf’
. ik
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dememg‘imi‘{erﬁone faQa,ipli B D & 8 Frufto ; adedque &(per prace.
Altitu dinp ‘BDy%y.ﬁgurx Prifmatice {uper eandem vel equalem bafin .
- Sin conem habgntl Co,ipfi C ¢ xqualem.Quod erat demonftrandun,
tofhen Verfionis axis X fecet figuram lincimve convertendam : fimili-  C.
XDy Stur fegmentum Frufti X D &, fegmento faéti ex converfione Fig.147:
et reliquum X B g, reliquo XBb: Ergo & differentia diffe- '
Priﬁna *qualis . Er utravis (per demonftrataad prop. pracced.) ipli

demmﬁign (folido, vel Superficicl,) BD yxy.  Quod itidem erat

dum
t Co .
Qe Dyra figurae plane linezeve expofira (BCD) magni- D;
By tudine qua fit B B, vel B ; arque Centri gravitatis C, Fig.1422
ab X converfionis axe, diftantit 5 adedque & periphe- '
BR \P riz Cc longitudine, qua fic P : datur expoliti con-
PE  verfione fadtw magnitudo P BB vel PB. Nempe,
Ite qued fitex B B, vel £, in P ducto.
Vel p 3 datd magnitndine fatx expofitd converfione; puta PBB, E,
N H lpsﬁque( ?onverﬁr: m{ggnin;dine B{B,Pwl (B : datur :ul'cfls -
B pecie expofiti ) Jongitudo P, (nempe quod ex
ngg B(P PBB vel P B, per B 8 vel Bdivilo cm_ergit)_(;lldcdquc
(P & radii quo defcribitur : qua eft diftantia Centri
lte, . s gpra;,vitatis Cab axe _conyerﬁoni?. . L
5 dath P BB vel P B magnitudine fignre converfione falte; P,
)PB & diftantii centri gravitatis converfx i converfionis )
B(BB axe; adedque & quae ab hoc defcsibitur Peripheril
Py (B P : Datur converfe magnitudo, B B vel B, Nem-
D... pe, quod ex P B B,vel P B, per P dwvilo, emergit,
onj g?clque ; Bifectis Dd in 1,11,& D& inp 5 duttifque per converfi- 3
Stavim vel Ungulee aciem X, planis X m, X e : Erun, in illo,Centra Fig. 1 42 ]
hog rzt\s fingulorum arcoum ueBb, Dd, converlione factorum ; in 43 '
1§, A (ingularumue B& D& ungulam conftiruentinm, (per y 4:

- Wus ; Jque in uu um, (hoc ¢
f“perﬁcie]i s:) Adedque in illoarcuum commune omnium, (hoceft, 14,

Yo, (h vel Tolidi converfione falti;) in hoc,communc omnium reta- y 46,
39 (O OCeft, Ungule faperficialis folidzeve,) - contrum gravitaus . pex i
P-praced, ~ Que erant ultimo demonftranda.

ﬁ°§erqpe hing conftat generalis Methodus exhibend Solidum conver- T,
defoyy rg“r‘f plana (lincave in plano) circa rectam in codem plano Fig.1.,8.
Exer s Saltem qua ipfam non fecet. ‘ . _
magnitui‘_l grati, Sit A D B femiparabola s cujus magnitndo ad L
dinern parallelogrammi circumferipti ADB & cftut2 ad 35
Dd Centrum
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. e . . e ge s o 6 UV
Centrum vero gravitatis a Vertice A & diftat. ';" Alritydinis,pet 6 huftss

-y

el
Parallelogrammi centrum-a vestice diftat , 5 Altitudinis : Ergo!

. . i , tcf
ad hujus diftantiam , m%g- ad;; wvel, ut 6 ad 5. Adeoque prof™

.. plani magnitudinem ad magnitudinem; u”id‘
2 6 12 4. 33 & Cenuidiftantiam ad diftantiam, “Eb0;¢
—%—=—=-— ad 5: Erit folidum ex converfione femipatds s
3. 5 15; 5- ABD ad Cylindrum ex converfione, A

circa eandem.A & ; in ratione ex illis comp?
ut 1zadrg, velq ads.

A . . . :Vi‘
Eadem fi copverfa intelligatur circa B D 3 (unde Centrum G ‘m’
g fatisdiftat 2 altitudinis ; adedque ad diftant?®

(it

2 4 .o
— % — = —  Centri Gravitatis parallelogrammi circumnfceip®
- Al
I5 2 1 .
3.5 > Zad -3 fiveur gad's ; et magnitudo’ad magnit”

o . . . opit

nem ut 2 ad 3 ;) Solidum converfione faGum, ad ciscumfcrif™

Cylindrum, eritut §ad 1 5. "

Eadem circa A D -converfa ; (pro;iter.magnitudinem, ur PF ’ i§
ficur2 ad 3 5 & diftantium Ceneri gra®™

2 2 . T. T , af
» abA D, g. -atitadinis , adedque ad dift? r

3 4. 1z 2 tiaminde Centri gravitatis paral]eloglﬂfdnum
) ) _circumfcriptiue 3 ad 4 : per. 8 hujus :)101’ :
facier, ad Cylindrum circumfcripum ; w6 ad 12, vel t adz.

Eadem deniquecirca B &, (unde Centrnm gravicatis diftat g lﬂ”m,'

42
dinis ; adecque ad diftantiam Centri gf‘f‘l},
2. 5 1o 5. tatisparallelogrammiut 5 ad 4, & magh™,
— #r— === do ut prius; ) folidum facier, ad cir"
3. 4 12 6. foipum Cylindrum, uro1o ad.12 5 ¥
ad 6. :

Atque eodem plane : . B,
AD j}) A pd:lm modo faciendum effet, etxginﬁ recte A Y & 20
WL, U.D, adjacerent, fed in remota. diftantii, vel etiamobJd"

quovis Lty uteinque in eodem plano ; dummodo figuram conver™

dam non fecet expofitus converlionis Axis. >

Er {imiliter quacunque exponatur Sour . pa

in_.eodem plano (gu ibun non (o aplana, circa reftam 4VC,,

#-codem pLing A qux. illam non.fecet) uteunque pofitam con?
! : :

eﬂdé

¥is
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t ’
»d?fggbﬁ%‘mf{gue de fignri pland di@tum , de lined quévis in plang
. iq‘ \;a l;ll lit_er convertenda intelligatur. ) . ]
. onfectaria, in ipfo propofitionis curriculo fais demon-
SCHOLIU M. :
IA“C_ methodum com ante plures annos inveneram ( nefeis
o us _x\d prjﬁs innotuifle) inveni tandem Torricellio, aliisque poft
> PLIUs tuifle; notam,

mn\tev:[? Figura.converfa, non fit Plana, ~vel non in eodem Plano cumy
f b &({ms Axe, (quod & de Lineis fimiliter intellige : ) pro conver-
Varf, Htuendy eft alia (in eodem plano cum Axe) in quam, Con-
> € projecta intelligatur, ut utrinfque refpectiva Pun&ta (ingula

tingy . o,
Ndem diftent 4 convetlionis Axe. .

\

ill

PROP. XIIIL
8 o : ;
e rectam quamvis, ut converfionis Axem feratur

®nverfione integrd vel partiali) Linea reta termina--

da\, in eodem (cum Axe)Plano utcunque pofita, (mo-
+One.axem fecet, aut illi fit ad angulos retos : ) Quze

Converfa retta defcribitur Superficies Curva, @quatur
SPPEr.ﬁcif:i Cylindri recti, qua fimili converfione defcri-
bitur 3 refta qua zqualis fit Axis Portioni duabus rectis
4 converfie retz extremis punéis ad axem perpendi-
by interjelta , in illa ab axe diftantid que zqualis
it Perpo::ndic:ul:1r'1a medio converfe re¢te puntto in-

ﬁﬁemi , ad .axem terminate , -circumlatd,

‘Quédque de und conversd reda dicitur, pluribus fimiliter
« A;eccommodabitur_. . o Cireui o
Oque , §j Semi-circumferentiz Circuli, velarcuimi-
Orl, circumponatur ex continuis rectis ( que mediis

s Pundtis peripheriam contingant ) copﬁatz_t l'mea :

b2 al hac lined compofitd , circa iftius circuli diame-
trum quamvis (quz illam non fecet) convergﬁ? deferi-
“Pltur Superfigics curva 3 quatur Superficicl curve

‘ Dd2 Cylin-

0;.

t
0

C:
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Cylindri redti , que-alti, bafin habentis expofito cue
culo @qualem. ‘

Adeoque & 5 Superficiescurva quz a Semi-perimetro (V"f
hujus portione, ex integris Lateribus quotlibet €%
ftante) Polygoni regularis | circa Polygoni illius dia¢”
trum (quz illamnon fecet) conversi deferibitur s ®9%
bitur {uperficiel curva Cylindri refti eque-alti, ‘bﬂ,{er{l :
habentis zqualem circulo qui Polygono il infcxibit?”
Et Partes partibus refpetive fumptis. 'd

Et, fpeciatim 5 Superficies Spherica, @quatur {uperﬁcli
curva Cylindri ret circumferipti: Ejifque Portion®”
refpectivis hujus portipnibus 5 five Planis per Axe™?
five planis ad Axem reétis, abfcifls. -

- Atque hinc fequitur s Superficiem Spheerw, zqualem eff

quatuor circulis in Sphara maximis. ,
Item 5 Superficiei Spherice Segmenta, parallelis planislﬂ‘

terjeta, Altitudinibus (velabfciflis Axis Pgnioniblﬁ)

efle proportionalia. ,
Et Segmenti Superficiel Spharicze, duobus aral]eh"

planis interjeti, Centrum gravitatis efie in Axis fegmeIl
ti medio.

Qui quidem Confe@aria , etiam Sinibus Reitis, & .5'1/5"
fenfis arcuam (mutatis mutandis) accommodanda {1
Cutpote illorum in Superficic Spherica Circulorum &
diis& Diametris.) Nempe, - | :
Summa Sinwum R ectorum totius five Quadrantis five ses’
circulis adeoque & fumma Chordarum vel Subt‘-'ﬂ{?.
rum arcuiim totius five Semicirculi five Circuli intcg”
xquatur Parallelogrammo circumferipto. Et part”,
partibus refpective fumptis, que parallelis planis abfel
~duntur. Nempe, '

Sum®¥
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Sumpig Sinuum Reftorum integri Quadrantis, @quatur M,

* Nuadrato Radii : Summa Sinuum rectorum totius Semi-

Cireuli 5 vel Subtenfarum arcuum in Semicirculo 3 duo-

us Quadratis Radii : Et Summa Subtenfarum in Cir-

:}110 integro, Quadrato Diametri, feu quatuor Quadra-

U8 Radii., ’ R
ltef“'(in partibus horum) Summa Sinuum retorum cu- N-
Jafvis Arciis particulis (infuofitu) convenientium, xqua-
tur Payallelogrammo &que-alto, bafem habenti Radjum
wreuli,  (Summagque Subtenfarum correfpondentium,
A dupla) e

‘0que ; Summa partiales, funt Altitudinibus (feu Ax- ©.
E Bparticulis interceptis) proportionales.

5 Summe (five Partialis, five Totalis,) Centrum-gra- ~ Pi~

Vitatis, inmedid Altitudine 5 Subtenfarum quidem, in

plo Axis medio 5 Sinuum, faltem @que-altum,  *°

Hie eadem etiam transferuntur ad Swperficiens curvam Qs
ngule, fuper Semicirculum, ejulve Portionem eretta,
% CujusAcies fitDiameter Semicirculum terminans,.Nempe,
'plani fecantis ad circuli planum Inclinatio, fit graduum
45, feu Semi-quadrantalis, (adedque altitudo maxima,
2qualis maximo Sinuum 3 ) Curva Superficies xquatur
Summze Siauum reCtorum 5 (& partes partibus refpecti~
S- veﬁlmptis.) . . . L »
PLVerd Alticudo maxima, fit ad maximum Sinuum, ut Pe- R
Upheria vel Semiperipheria ad Radium s erit Upgula
Lurya: Superficies , zqualis curve fuperficici Sphera -
Vel Hemifpharii eifdem- planis (Axi reltis) interjectz. .
E tque in aliis Altitudinibus proportionaliter.. -
1t Centrum Gravitatis (quecunque fit Ungule al.tltu'dq) §
0 perpendiculari Plano medio inter extremos Sinus:

f\“lue. hxc eadem , ad Figumm Sinnnm Rg&ér?im", {{{Vc MN,T, .
Ua-
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Quadrantis unius- five totius:Semicirculi, (qua quidem®
nihil aliud eft, quam illa Semiquadrantalis Ungulz Se-
micylindri Curva Superficies in planum expanfa,) fim!-
liter accommodantur. Nempe 5 Figuram illam Sinu-~
um re€torum unius Quadrantis, zqualem effe Quadrat®
"Radiis totius autem Semicirculi, 2qualem duobus R3°
dii Quadratiss & Segmentum quodvis duobus finibus
interjeCtum,zquale falto ex Radio in Diametri Cirgu]a‘
ris Segmentum duobus correfpondentibus in Semicirci”
o Sinibus interjeCtum ducto. (Unde & alia ejufdem pot”
tio queelibet, curve hujus particuld & redtd rectifve
terminata, fimiliter data erit. )

¥, Eadémque porro ampliantur, ad Summas Quadratoruts

Guthorum, Biguadratorunz, aliarimve poteftatum, eorun”

‘dem Sinunv Rectorum. Nempe s Ut omnes Sinys Redis
"Seémenté cuivis Semicirculi (parallelis Sinibus inter~
Jjecto) refpondentes, zquantur facto ex Radio in Dia*
metri Segmentum interje¢tum ducto : Sic.& eorundem
Sinunm Quadrata omwia, zquantur Radio in omnos
ordinatim-applicatas (eddem ab invicem diftantid fum-

ptas, qud diftant in arcu circulari Sinus ipfi) fegmentum
‘1llud complentes ducto.: Et Sinuum illorum Cubi omnes,

2quantur  Radio in harum Ordinatim-applicatarum

Quadrata : Sinuimque Biguadrata, Radio in harud
‘Cubosdutto: & fic deinceps. ’ A

. Atque hincporro habetur, Momentum Superficiei Ungu-
- I iftius Semicylindri, ejifve fegmenti, refpettu (aciel

{uz) Diametricircularis.” (Nempe, in Semiquadrantali
Angula, Sinuum illorum Quadratorum Summa zqua~-

fe: in alils, pro altitudinum ratione.) Ipfumquie
gravitatis Centrum, . :

& Jrem; Figure Sinnum Retorum, ejifve Segmenti, Mo~ -
’ ' mentum
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mentum refpetu re@z cui adjacent Sinusilli : Vel, Se-
Miquadrantalis Ungula (unde & de alils Ungulis fiet
Judicium pro altitudinum ratione, ) Figura Sinuum

e.@fofum, ejilve Segmenti, aciem habens rectam illam
cut adjacept. (Nempe, Semiflis Summa Quadratorum
€orundem Sinuum. ) Adeoque, Centri gravitatis Plani

It 1 ﬂntiz.lvab ipfa cuiadjacet rectd. .

3 Hujug Ungule Momentum, refpettu cjufdemadja- Y. .

centls retp, aciei fue. (Nempe, Tricns fumma Cu-

Otum eorundem Sinuum.)  Adeoque, Centri gravita-

Us inde diftantia: (Intellige : Si pritis cognofeatur 4

-\M ordinatim-applicatarum illarum Summa , hoc eft,

Iplum Semicircult Segmentum 5 tum fumma quadratas

fam eapundem ordinatim-applicatarum : Quorum us
Mumque methodis jam notis cognofcuntur : atque hic
tfra docentur,) ‘ '

erca Axem X S, refta t t (ineodem plano conflituta) convertatur; Al
ings s medio Punéto T infiftens perpendiculars T C, axi occurrat Fig.1 493
un Ab  extremis autem punétis t, t, perpendiculares ad axem du,
T g d,td atque, a Tmedio, TD.
’eH\S’ﬁf t Tt axi parallela : Manifeftum eft, tum T C, T D, eandem
Yre@am, tam d.D d, ¢ T t, (parallélas parallelis terminatas,) reas
“Wales ; adeoque conftare propofirum.
\ Sin parallela non fit ; occurrat Axiin A ¢ Eritque (propter paralle~
(s, & (imilia triangula,) t Tt, ad dDdy wt ATad AD; hocft,
'trp:“l"ef fimilia triangula,) ut G T, a\.d T D Adedque, fa&tum ab ex-
ter S ttin T D5 xquabitur fatto a mediis, d d in C T.  Et (prop-
> imiles Peripherias, radiis fuis proportionales,) Fattum ex tt in
Upheriam radio DT defcriptam.,. ad fadtum ex d'd in fimilem perix
l() *tlam deferipram radio C T, vel qui huic ‘;rqualls\ fir. . Adeoque .
'trp t prop, praced.) Sufpe_rﬁcieS curva que 4 converfa -t t (cujus cen-
h: Sravitatis eft T, ejifque ab axe dlf’cam:a T D) defgrlbltur 5 @qua-
b, JHt enpye fuperficiei Cylindyi,que re®td dd vel huic 2quali defcrx-:’ :
nar:;‘éin diftantia ab axe qua fit ipli C T xqualis.  Qgod erat demon-
T yytum, ‘ i .
d dNempc ; qui fatione-C T longior ¢ft quam D T, eddem brevior eft
Tl quagy o d - e =2 -
e Dica
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B. Dico attem ; mody ne eAwems fecer 5 quoniam (Bt ad prop- p[ri'xcciﬂﬂ
di@um eft,) hoccafu, duarum curvarum differentiac, zqualis eliet 75
Supetficies Cylindrica. _ o 0
C Ttem 3 ne it ad axem ad angwlos refos : quoniam, hoccalt
' Carvam fed Planam foperficiem defcriberet converfa reta , culln ot
va fuperficie Cylindricd nihil relponderet, Nec, deilla procede
demonflratio, ,

nod

-

Pyl " "
D. Quodgque de uni converf3 rectd ditumeft ; pluribus fimilite’ .ﬁg
Fig.r yo..commodabitur; dutis,a fingularum punétis mediis, ad axem,l‘C‘Pe&? of-
rectis. Quippe fiin omnibus cadem fit, vel zqualis, reta T C 3 chig
dem Superficiei Cylindrice fegmentis xquales erunt quaa tEH,
delcribentur: Sin mints 5 diverfarum. —
. Puta ; Si circa Semiperipheriam (arcamve adhuc minorem) circt o
ponatur, ex reftis conflata t t t linea ; quarum fingularum punctd nlal
dia T, T, fint in T T peripheria ; adeoque T C, T C, invicem quhi ;
les: re@isautem tt, tt,xque-alte dd, d d, axis portiones ; atque
xquales & &, N5 quarum ab axe diftantia d& fit equalis ipli n:
(que cam fitinferipti circuli radivs ; eundem tanget & & ) Oﬁ.ﬁa[
detur, ex jam demonftratis, Superficies reétis tf, tt, deferipras, (igh"
tim xquales eis effe qua retis & &, & &, defcribuncuy, Er897
quee totd t ¢ ¢ deferibitnr, toti deferipie ad ¢ & Quod iridem P¥
bandum crat. - .

iy

R Adeoque ; Sit tt fit tota Semi-Perimeter Regularis Polygani : Dj
hac item conftat.Sin ipfius faltem aliqua latera ; De fuperficie faltem s
lateribus deferipti conftat.  Sin forte, ad complendam Semipel‘im.e‘f
arum, defit Semi-latus, ut td ; quod perpendiculare fir ipfi dd A%
(vel etiam utrinque inter lincze compofite 1 rtextrema, & axen, I
le fit interftivium : ) faltem tora fuperficies Curva qu;é 2 Semipeti®™®
tro defcribitur , @qualis jam oftenfa eft deferipte Cylindri Cur
A PSS Quippe'que 4 td defcribitur, plana erit: nec magis hic#
~»conﬁd.emuoncm venit, ql‘fam Cylindri Bafes. De Curvisutique S
perficiebus procedit Propofitio.

' (Atque hinc facile ded ucerentus, non modo ea prope omnia que ﬂ,bv
Archinsede, d¢ Sphara ¢Cylindro; fod & eorum plurima qux 3 for™:
cellio, de Selidss Spherazibm,demonftranmr.)
_G Denique ; Cum Circnlus aliud non fit quam Polygonum regularc»
Fig.x 5 1latecom anmero infinitorum firque Semiperipheria, iftius Polygof."
- $om

el
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sem' -

1 v - . A .

Sri Petimeter ; (Gukta def. 1. Cap. 4.) etiam hic fpeciatim verum
.ph‘érg;md de omnibus -demonfirawim eft. Hoc eft ;- Qua Semiperi-
I

ey, _ circa axem DD convc;rﬁope defcrib,l}tur Superﬁeigsﬁp'{-m
te S 9AUr fuperficici Curvee Cylindri@qué-alti 3 retd & & deferip-
o 5tc§0m0nes illius portionibus hujus refpeive fumptis ; puta,
Yo ’emi’c“(’;" DT deferibitur, illi quaa refta # d pque-alta ;. item ,
% alijs ﬁm.illli\[/erﬁonc;umus_,, 1111. que a’fem‘;cc,)ln;erhor}e_alterxu's., (&
m‘quﬂndﬁ; er converfjonibys imperfetss,) Que itidem exant de-

lmisilus 'hlncfEQ§litllr; ‘Superficiem Spharae , quatpor circolis max-  H.

®qualis Alem efle.  Eft utique Circuliin _Sphxrg maximi peripheria ,

Que'raglipmphe,rxae bafis expofiti Cyl;qdr;‘,(lurop;cr xquales utriuf-

Sphere ¢ ) €ague ducia in latus Cylindri, quod pquatur Diametro

Quoq o) SXhibet. Cylindri fupexficiem curvam, utnotum eft ; (vel,

de.fcfi’pt" M regidie, reda 44 in peripheriamiiplius punéto medio

Cnden Vs qua eadem eft cum peripheria cirenli in Sphara maximi,

Com i xbibet fuperficiem curvam Cylindui,, per prop. praced.)

tur Circq}‘m quod fit ex Semidiametro m Semxcxr.cqu;e.renm}m xque-

Punc’to'n-‘1 105 (five,: quod fit ex.S-en_udmnet;:O; in pcrlﬂherlan}lpﬁus

Quod B tdio deferiptam, que dimidia eft peripherie rotd defcripta :)

Berficie €Xtota Diametro in rotam Peripheriam, (hoc eft; Curva fu-

dey Cire (_:Yhﬂdri, adeoque & Sphera,) aquatur Quadruplo ejufs
’fcuhmaximi,. .+Quod exat ‘propolitum. . L .

l({d' - Sllperﬁciei Spheericze Segmenta, Parallelis planis abfciffa, alti- I,

v

“‘u!l us (five portjonibus Axis abfeiflis) funt proportionalia, -,
q@lﬂ feilicer tefpeciivis fegments Superficici Coryx Cylindrice
Sat, 8¢ alitudinibys proportionatia, Quod iridem demenftrandum .
kAd“l,:u\'i."x (-,’."1:1 : :‘ “ x . (,‘...r" RN . B
hujug QS)qu 3 ut Superficici Cyrvg Cylindrice, (per: F;‘Qp,{ 1&5 K.
Bravigyi: ¢ & Seumenti Sphievicar, parallelis planis abfcifh, Cenprum Fig.y g2
l.i% v et g Axis Medio.. Nam, quotcunque plam,s.paral{c;-
Uque ﬁ](-l“.* fecerur faperficies curva ; requalia erunt refpedtiva hujus .
1‘:’" .d“s Segmenta; & (fi intelligantur numero Anfiniga, juxta
ey 50BP: g, ) equaliteridn. medio plano remotd, adeogue & aqua-
Pﬂxiwﬁﬁw ejnfdem pondsransia, - - Eftigivarin plano medio: (hafibus
WE0) Bk o hujuss eltque in AXe, per 5 hyjus 5 ergo in
X by ber 4 hujus; eitqu 5 P ) s
dung, *0%k0 medio , per 26 Gap. 4 -+ Quod crat etiany demonttean-

b

Ee Qux
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fa-

Quz quidem Sinibus reétis, 8 Arcunm Subtenfis five ChordlS;,
cilé accommodantur. - oo
- Intelligantur ‘enim, tum a fingulis punéis five particulis ’“.ﬁ n
exiguis Diametri circularis five Axis A, Ordinatim-applic? m:
ad & Tangentem circuli parallelam pertingentes, (pawallf‘:log”ﬁg
mum circumfcriptom  complentes: ) tum a Semicircular1s _ar.l is
AD . fingulis punétis, five particulis infinité-exiguis (particw® lﬂi
Diametri zqualibus) Sinus recti ad Diametcum vel Axem A ¢ !
(Quorum iraque numerus feu multitudo, reputanda erit ad numerﬂi‘
fen multitudinem ordinatim-applicararum , ut eft Longitudo Ser?
pherix ad Diametrum Circuli.) m

Cum itaque fingnle archis Particule ; fen earum Tangentess cum
particulis illis exiguis quali coincidentes ; fint (utjamjam oftenfu® et
in el ratione magis Oblique, feu minus Alre, qui Brcviores."ﬂe
Smus're&i inde demifli: adedque , Arcuszque alti, in eddem }’aﬂ 0
Longiores , indéque Sinus demiffi €0 plures in eadem altitud!®® &
breviores funt ; (& quidem €0 pluresquam fint in eAdem altit“‘.ﬂr
ordinatim-applicatz expofitz, quo breviores funt quam illz ordi o
tim-applicate Radio zquales: ) Eruntubique, in eidem altit“dm ;
omnes fimul Sinus re@i, omnibus fimul ordinatim—app]icati57 ,
q[\;a;es: ( fupplente fcilicet Multitudine quod in Longitudinc ¢
efl,
_Adeoque ; Omnes Sinus reti Quadrantis A CD, omnibv 0
dinatim-applicatis Quadrati AC a §\ '

Hoe eft ; (Si intelligatur Arcus A D in retam extendi , Ciqaear
angulos reétos infiftere Sinus reéti in fuis refpetive pun&i’s s &%;
i T R L o, e s

. ; ) Figura Sinuum re€orum %"
Quadrantis, A CD, Quadrato Radii xqualis erit. p

_Item ; Omnes Sinus recti, in A « D Semicirculi, omnibus o
d,maum-al phlc:z_ms in Parallelogrammo A « & 4\, ;

Hoc elt, Figura Sinu ius Semici ¢
oS %;dratgis Radiis;um rectorum totiu Sc?mxctrculo, AC

Adeoque 5 Si, continuatis Sinibus, compleantur Subtenfee dupl"rnr:;
Arcuum ; manifeftum eft (propter Subtenfas Sinuum duplas) OM
Subtenfas Semicircali , equari duobus Quadratis Radii ; & O/4 1
Subtenfas totius (-lrculi,quatuor Quadratis Radii, five (hgdrawp g
ametri. Quod erat etiam probandum. ‘

Climque hoc ubique obtineat ; Idem in pattibus non minus VI“)L‘;



w200 X111, De Calenlo Centri G,’_‘W”“”g EB’CbI g e
Putt, omnes Sinus Reéti in portionibus Circularibus A B licatis - i B4
SBEG, G FHK, &c. zquales omnibus Ofd‘"at-lmé?gp ’
Patlll rammis A Bs », ¢BCA, +BFy, y FHS;'% bus, & com- Fig.154,
Hoc off, (expanfis Arcabus in Rectas, exe€ifque ané FG in figura 1 55.
‘s’!“e‘ UEprivs figura) Figura fignra equalis. P;l_ta. ~terie. Guod |
e:i[; UM, 2qualis Paralle ogrammosBFy; Et ficinc
M erar ) .. R
6‘2 Prgib Xl}il;n}& a in Circulo, jam conﬁ.derctur Ut-Lllbrsax’ Slr-l Fig(-)l 53.
fltu HOriz:)ntali ofita, ) fimiliter oftendetur ipfius Pamcuﬁ‘m %r;.- :
> fingyjy infiftentibus (in fo fitn) Sinibus rectis, i'qua;im-appli-
& effe -’non minus quam, e€x oppofitd parte, Ordina
. attg, ’ ' ‘ N
Adeogue (five tota A , five pars ut BF Qonﬁderetr\:)r,)z(ésﬂ‘} Fig.t54.
;1{1;?]15 Quilibsii erig in aflumpre Lil;!rr?iaoglli:dlg H F(%ff 5‘ a};;itu s
b e 5 S 7 (v ad el v oot
g rat midem =
o Poantgy oty E B FG) Quode

‘ intelli in figura
. Dico iam {1 intelligatur (ut in
: ay : Quoniam L 4
Smuum, grnI » I”)%fﬁz in%e&am extendi : r?lgn fecusE%Te, G(gb
::::!ms ﬁnuums giﬂantias,) manifeftum eft, Nilt cum EB, GF,
que ualiter diftant, , &) hic
Otlimque nltx?cxcﬁmd de Sinibus Reélis (Arcuimve Sd‘;btgg‘gcr)ﬁde
tsradi[ul‘ codem plané princi& nititur , atque i
3
Pharic

i 1 Sub- '
i i inus Recti, Arcuimque
i, ejafque partibus, pippe Sinus Reéti, e etinhe
Yeng ?n’fueg ﬁ:lu e;fiftentcs, non funt nifi Radii Diametrique P
Tiax.u >

iffantii iem illam
m , zqualibus ab invicem diftantiis remotarum , fupe'rﬁcxzrrll[l1 Lam
Spharig i Atque ut ill omnes Peripheriz, omn:
Cypeam complentivm.  Atg ! ioberiis Aquanar ¢ Sic &
Ndrigam fuperficiem complentibus Peripher i
lagy Omnes Radii , & Diametri, omnibus item >
‘letris, E]

Ead

S'a M Cyrye Superficiei Ungule fic aggoggigagfl\g: o EBFG, FieS
.(rcel}if“p ¢ A « D Semicitculo, veliplius Seg

ol t ad angulos rectos 'A.xx-A o, }nter-
le&",s) ¢ iGF’ quxbuf\‘I;S, ?&ljts[}gc{aes (feu communis {nt‘gr'fief:thBIi‘
ﬂ?Plani “rgfatur 'ungfL‘I: A, firque Planorum '(Bah‘s mi- & s
Rigue °gneti§“}““§1) lam abféindentis,) Inclinatio , Sem )q -
Hls. (‘l‘lﬁﬂ; fS'ucmzp gzadmntahm Hngulam appellamus

€ 2 »
Y



212 DeCalenlo Centyi Grawitatis.  CAP- V
EB, G F, reliquifque hifce parallelis,) infiftér Triangobum Reft™
galum , & quidem (proptet Inclinationem Semi-quadrantalem) iz
{celes,  Adeoque ( cum hoc ubique obtineat ) lingulis Periphes a
AD ., vl G, pun&tis, infiftent recte (curvam Ungulxe Superfictés
“complentes) fuarum diftantiis ab A 2, fen Sinibus refts, 2g% &
X Eritque, propterea, Curva Superficies Ungule, wequalis fqmmg
Fig1s 5'Sinuurm rectoram ; five (extenfo in rectam arcu A Da, vel /
erectifque Sinibus, & completd ut prius figurd, ) correlponde®y
\Fz_gm'x Sinuum_ retorum , ejufve portion corrc{pondénff' M
wrique Figura illa Sinpum Redtorum A o C, nihil aliud quam it
- Ungule Superficies curva, in planum expanfa.) )
¥ig.154.  Hocelt, per modo demonfirata, Parallelogrammo o A # (fig: I f:{'s
Q’Ba(xs‘ Ungale (it A« D: vel, Parallelogrammo BF >4, fi B
_ I EG.  Etpartes partibus refpeétive fumptis aquales. .
Fiz.154, Nempe, Qua mlifter arcui EG curva fuperficies Ungulz Serﬂx
155, quadrantalis (aciem habentis B F) ®qualis erit fuperficiei plaﬂ[
EBGF in figura Sinwum g hoc et BFv e Parallelogrammo-
fic ubique, , e
R Sivero (pro alia Plani fecantisad Bafin Inclinatione) alia fit ali‘t
Fig.i54. tudo: puta, altitudo n E, ad diftantiam E B, (& fic ubiquf)‘u
Pecipheria vel Sémiperipheria ad Radium : Pro Sinibus Snmeﬂ,dx
erunt Peripheriz vel Semiperipheriz hisRadiis deferiprae (f’altemRe
his Peripheriis vel Semiperipheriis ®quales ;) adco’quza ungulﬂf ‘,""
va Superficies , equalis erit Superficiei Spharice, vel Hemifph;fflf“x !
(hujufve Portionirefpeltive,) ejuldem Arcis A Da, vel EG, '1‘.03;
verlione vel femiconverfione (circa Az) defcriptee, Atque'iﬂa,
altitudinibus proportionaliter. (per prop. 11 & 12 hujus.) )
Adedque , pro Parallelogrammis o A ) BF 3¢, fymenda e
alia ®que-alta; fed quorum Bafes, ad Baln A4 véICA (Rﬂ‘{.‘o
Circuli zequalem,) fint in ca ratione qua eft Aldtudo in E )(velau’
‘ Peripl/icri:e‘pun&(),) ad hujus ab A « diftantiim. : oy
S Eritque, propter candemre@e EB, reCtaque ipfiin E'inﬁﬁe“tﬁé
(& de r@hqux’sb {imiliter, ) diftantiara a2 Plano Spharam taﬂ%eﬂ[b
ne, (vel huic parallefo quovis ; y - Centrurh Gravitatis in eadef? a'
illo Tangente Plano (Plandve illi parallelo) diftantii , qui eft qeﬂe
trum gravitatis Summz Sipaum, vel Superhciei Spherica: ("j v;
_ portionis, ) correfporidentis, Hoc cft , in:Plano iner  xité®™,
is’:"nusd, (puea inter BB, 'GF,) medio. Quz itidem erant den?”
randa, Q0. St Hdem erane 6
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buH“J“Sﬁ;lutem Figurz Sinuum rettornm A « C (quamtotamduo- T.
dudbu:dlltquadratis aqualem_oftendimus, ) i portionem aliquam., Fig.1 55,
fiiry weanque rectss Bafi perpendicularibus interjectam , libear

€5 pua EBF G : Sumptis in Semicirculo (huic refponaen-

&ﬁmil' @ ‘f}g.fs.q.) Sinibus rectis E B, GF ; qua mquales fint ,

D; et;;eg_lmphs_ EB, GE, infigura Sinvam {fig. 155.) Interje@a. -

exhibebit h U{f{ularls portio BF, In qufd‘em C{l"cull‘ Rgdmm _du&a;

2qug)e. . ectangulum, expofitze portioni E BGF in figura Sinuum,
5 Wtin fupra demonttratis oftenfum eft.

-y Vero aliam quamvis cjufdem portionem , reélis urcunque abfcil-
add-’-s utue non {int bali perpendiculares,) menfurare libeat: id fier
Pt fvel ablaris (hujufimodi Portioni perpendicularibus interjectee)

oilineis s prout cafus expofitus poftulaverit,

larfﬁielldum porro eft ; Summam Sinuum reétorum, portioni Circu- V.

plere; FBG refpondentium , dici pofle alio atque alio modo com- Fig.1.54,

ficu e;;\dE BFG in ﬁgur;_1 Sinuum , tun EB EG in Semlcxr;culo‘; 155.

Dy ﬁlmem portionem Cx_icul.arer‘n compl_ere dicantur, mén B:llé Si-

mterje&arg‘;, tum fumma Ordinatim-applicatatum , iplis E B, GF,

ﬁgég?g}g\mtur utique tum Sinus omnes iplis E B, GF, interjectiin Fig.1¢3,

it i Nuum tam_omnes Ordinatim-applicatz ipﬁs EB, Q P,lmer- 154,
“2In portione Circulari; zequalibus ab invicem diftantiis remotz ; 55,
Quafi zequaliter craflee fen latae = five (quod codem recidit) exigyis-

Videm fed xqualibus balis vel axis particulis infiftentes ; quarum fea-

1;‘; xqualium particularum non alia ratio 'h:\beri folet (in‘mcthodo

Wilibilinm) quam quod limul-omnes toti @quentur.

m“e‘d n EBEG portione Circulari, Sinnsrecti (proprer Arcum,

valli Xem, in xquales partes divifum) inzqualibus ab invicem_inrer-

Ming .bm0vemur; adecque inequalibus axis particulis int;ﬁ?’nr;
1o : s inde: ) fraque haben-
42 ragy Us prope polos, quam longius inde : )- quarum 11aq

1 -

i‘pﬁsp erie Particulis (quae, cum m.ﬁni_te-.exiguz_e ﬁlpponat}uflr, aum
\ Xis Ifmg?ntibus reputanda funt iog_lceldeie-,) 111.?1“41@; de.f?f;téﬁf
gﬂntur Sal.rtxcul@ qd, dd, (‘quas L dicemus,) quibus in tere in
: inus re@i refpeétive fumptt. - o S
Sin AC autem confideratione mt_erpoﬁta_ , non minys dicetur SUMMy
UM, quam fumma Qrdinatim-applicataru , - complere ex*iif;

P Eualibyg utique Tangentibus tt, tr, (quas T dicemus, ) five Fig 150,



i, e . .
Fig-153 ?Omnes autem iidem Sinus s, in Arcls fui, Reéteve, EG,

154,
155

Fig.149. Quantaautem fit d in fingulis, fic colligitar. Cim fir (utin®

“quantur Omnibus Ordinatim-applicatis o in 7 duétis, qua comp
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nus s, in fas £
P—

(quas o dicem¥
m GF
mcﬂ:ﬂ

tam portionem Circularem. Tam enim omnes-{i
fpectivéd dudti, quam omnes Ordinatim-applicatz
in fuas fingulz [ parriculas xquales dutte , eandem portione
cularem complent. (Supponimus autem , quod & prius di¢tum &
particulas Peripheriz quibus refpondent Sinus recti, ‘particulis Dix
metti feuAxis quibus refpondent Ordinatim-applicatz , quales € e)
Hoc eft, Omnes s d zquales omnibus o 7', (lifdem EB, GF, in”
jetis,) portionem E B F G in Semicirculo, pariter compll‘;"ﬁ
a
culas 7 3 hoc eft, Omnes s 7 ; zquales fpatio EBF G in ﬁgllfﬂs“
nuum : -adeoque Parallelogrammo (ut fupra probatum) ¢ BF» po¥
tioni CirculariEBF G (vel huic fimili & zquali e BF g) que-altds
bafin habenti Radio qualem. (Differentia que extenfo AscY "
Reétam oritur, eft egve.) Sic, in portione Circulari GF K
Omnes Sinus re@ti s, in fuas refpe€tivé d, portionem complentes;l n;
¢
(illi fimilem & zqualem) portionem g FHk : Omnes auren sidet®.
sin T ducti, (complentes fpatium G F HK in figura Sinuum,) 2qual’
tur Parallelogrammo % F H x5 excedenti fpacium Circulare gFHk’
fpatslp ylg k o Et fic ubique. ‘ '
imiliter ; Sumptis tumn Sinuum omninm , tu i inati®’
applicatarum, Quai:irati’s, Cnubis, &c. crunt,OmI::? Iﬁsl:muonglg;ﬂf'
mbsns 0T : Item, Omnes s> d = Omnibus o> T ; & Oq e
Omnibm o* T, &e. ’ et d
'
prop. § A. demonftratum et) tt ad dd, ut CT ad TD, Hot
eft, Tadd, utRads; Adedques T == dR: Eritd:—_% |

Ad 4=
coque;; sd= R Et Omnes 1d, hoceft, Omneso T, #

g8 ‘
qQuales Ommibws —g—: Et Omnes s T, zquales Omnibus o TR’

Sive , Omnes 5% 5 xquales Omni X :
s inibus o Re  Hoc eft , Summa Q¥
dratornm  Sinvum Re&torum in fpatio Circulari E B’F(; .n;a ualiss

Fig.154. Omnibws o R hoc eft, ipfi fpatio E BF G in radium R dulo, = Et

ubique.

Item, Omnes 0> T = Oy, s*d = Omn, {-3-1: Adeoque on
”'.’0/1&: Omw. s3 «
Teem s



PRO0 XTI, De Calerlo Centri Gravitatis

hem s Omnes o3 1° == Omn. s*d = Omn.
heg alR —
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+T i

‘T. Adeoque Om-

Omn. 54, Etfic deinceps. - Qua oftendenda erant.

Atque i ' .

_Semi,guf. hmF porro habetur Momentum Curva Superficiei Ungule W,

infify enyt'mdm > Semicirculo A D «, ejafve Segmento cuivis B E GF, Fig.154.

OMineg Ilz’ Aciem habentis A «,) refpeétu aciei fux. Cum enim

il et fuperficiem illam complentes , fint Sinibus rectis qui

atig ﬁ%txrcus punétis refpondent Equales, (nempg fi Planox'llm Incli-

éta i feemn-.quadranmhs,) vel faltem Proportionalis, (quacunque

Cantis ad Bafin inclinatio ; ) fintque earundemab A a di-

hopyp, 2 lidem Sinyg Retti: Erunt earundem Momenta, ut Sinuum
Perﬁcie?\“adrata ; & Summa Momentorum, hoc eft, Momentum Su-

T gV, ut Summa Quadrarorum illorim : Nempe huic fom-
Laleey alis fi Tnclinatio Ungulz fit Semiquadrancalis ; vel ad illam
f“perﬁc-um‘,“am eam habebit racionem quam habet retarum quavis
tiam, ®m illam cyryam complentium ad fuam refpettive ab A « diftan-
Viﬁ?\; 0(1 Pidem Momentum, per Magpitqdh}em (jam traditam) di-
Yedkis 7, Xhﬂ’?t diftantiam centri gravitatis 2 Plano per Aciem Az,
e Plper tiem carvam complentibus parallelo. Sed & in eo per
hifec Ano effe conftat, quod Reétas fuperficiem curvam complentes
Tay o, ¢ PEE prop. rv. hujus. Acque in Plano inter re€tarum illa-
Ce Xtremas medio,ad axem refto, jam oftenfum eft. § S. Ergo, ipfum

Itrum datur  per prop. 26. Cap. 4. s

ménte'm; Momentum Figure Smmgm Be&orum A Ca, cjufve Seg— :
de tiug B EG F, }'efpe&u reét cui ad]acer}t AD« : Seu (q}‘Od ¢0- Fig.155-
tj{lfv:eqdlt) Semi-quadrantalis Ungula ejufdem Figrz Stnuum ,

pmp‘efgm_enu, aciem habens eandem .A Da reftam. Cum _enim
'Sy (L J0que Reétae Cencrum gravitatis In medio fui) cu;gf'qu_e
gUadratu OMentum, fen Triangulum eidem infiftens, fit ejufdem (em}.

Mm; M, duéto fcilicet unoguodque Sinnum in femiflem fui; Jerit femt-
ungu]aQ‘ladratorum, ipfum Plani.Moment\Alm,l feuéﬁemyquafiranmﬁlxs
l“dicimn‘)(unde & de aliis Ungulis, fervatd Altitudinum ratione, fiec
fuy e hoc Momentum , per Magnitudinem (jam inventam) divi-

2 Xhibey Centri gravitaris diftantiam , ab ipfa A « reii.
t!\ime fque | Hujus Ungulz Momentum, hinc etiam !\ab\etur.“ Cum Y,
Comgy. Wque Triangulorum horum Centrum gravitatis, & reéta 5A a,

N omniwn Acie, aut huic potius infiftente: pe{pendxcularl 1‘ ilén;)
' : aty
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diftar, duobus Trientibus ifins cui infiftit Sints ; firque lgﬁlf(n roptet
gulum (uti jam often{um eft ) Semiffis Quadrati ; Erir A%eo p
? 1 — 1) Cujulque Trianguli Momentum , Cubi Triens: (Serm-
I'viens Cuborum " Sinuum illorum omnium, eft ipfiun Ungule (+
drantalis) Momentum, ] '
qm}&cque ho)c Momentum , per. Magnitudinem ( modo mveﬂ“‘%
divifum , exhibet Centri-gravitatis Ungule, abipfo, in A4 &
Plano. v &
Cum vero , pro inveniendd Summa Quadratorum, Om#. ¢ Jqp
Summa Cuborum, Omn. 5° , habenda erunt Omi. o R 5 & Omr 2
- (per § V. hujus : ) hoc eft, Summa Qrdinatim-applicatarum, & ‘ihll
ma Quadsatornm exillis, (in R ducenda : ) Heec quo habeantufhf; i
Impedit ; cum & jams notis methodis , haberi po(zﬁnt; & el
anobis infra tradendis.

SCHOLIN M.

I)O{Tet quidem hzxc Propofitio , prout'Superficiem curvam exf g
cumduéto Arcu Circuli ortam fpectar, ab illd quw fequitur (@ a
de demonftrard ) infersi. Nam dati Arctas Magnitudine elu'qod
Centro gravitatis ; habetur rum Ungulx fuperficies curva, '(ﬁve,“lu‘,g
codem recidit, Summa Sinuum Rectoram ;) cum Superficies oW
illius converlione fa&a: per prop. 11 & 12 hujus.  Sed pex‘iﬂdgdp
five haec ab illd, five ab hac illa, inferatur § dummodo harum fal 1
altera aliunde probetur. Ego hanc potids praemifi, proprerfeq®.q
ex hac demonftrationem perfpicuam, & quidem fimpliciorem %

- apud alios hactenus viderim. “Illa enim (me merhodo) djrectc ¢
.nlx_r_ & immediaté, a demonflratis olim ab Archimede y & poft ﬂ“’"’
alifs, . ' IR
- Qua autem hic tradita funt de Curva foperficie Ungule Scmi—f)’llg,
d}'i, aciem habentisiametrum bafis circularis ; feu, quod codefﬂ'g
~cidit, Arcus Momento refpeQu iftins Reétr : facile (per eaqﬂx ?,,
prop- 11. tradidimus) transferri poterunt ad lngularum  aliaru® 7o
lindricarum Superficies curvas, alios habentes Axes » feu Arcau v
- menta x:e(pe&g rectarum aliarom. Camgque omnes in ﬁlpgrﬁcié, , 1lif‘
drici Figure, planorum fe@ionibus terminatx, refolvi poflint ¥
curvas higuras Cylindraceas, vel falrem Ungulares hujufinodi: Poﬁ,
rant propterea ejufmodi Figure omnes in Superficie Cylindf“"‘ f
i

4

hac methodo, ?‘dr certas menfuras revocari.  Quod cum foli‘.ﬂsﬁaw

op”
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opus fit atque etiam in fequentibus aliquanto fulitis tradendum .

flon erig necefle ut hic pluribus exponam. ' ‘
e A vero Linea Curva, quae Figuram Sinstm rectorum (rflodp Fig.rgss
e\\imomtam ) terminat, A Co fig, 155. alia non eft quam Semi-
Oligﬁg’ fectione Semi-Cylindri fata, in planum expania. (Quod
Pag ggcsu mnmeo de Cycloide Tractatu; & in fu_bjun&a illi Epiftola,

nn(?\ulppe fifaper AaD Semicirculo (fig. 154.) erigatar Semi-cy-
p“nms, altitudinem habens , in D, wqualem ipfi D C, perque

Gum 1Ipli D (in ea altitudine ) imminens , Bafifque diametrum
Sea" tanfear Planum (Ungulam Semi-quadrantalem  abftindens ;)
S 100em jilam, Plano fecanti & Superficiei Cylindrice communem,
ﬁ;‘n"e pfem efle conftar, Eadem verd abftifle Ungulx curva fuper-
% 8, in planum expanfa ; eft ipfa quam Esgsrans Sennnm rectorum
. CAmus, AL o lpfaqué A C e illam terminans , eadem eft linea

2 " oy e ;
tllipf?s.planum expanfa, que, in Sgperﬁcxe Cylindri, fuerat Semi-

Sin . .o
abfein £O110, Planum idem (quod Ungulam hanc ex Semi-cylindro
?:gc.mdl ) C(,mtinuetur per gc?tum Cylindrum, integram Ellipfin
hacmrne_ Perficiens ; eaque integra Elhpﬁs., codim modo quo
Cor ~“W-ellipfis ; expanfi in planum fuperficie curvd , expandatur:
Y “uata curva A C e it A & o , exhibebit (utrinquea C) curvam
s-m ((luam ERipfin expanfams pridem nominavimus) que Figuram
0‘""”’0 verforum terminabit. Quod in Tractatu de Cycloide tufius
ﬂ?fldimus; quzque in iftius Trattatus Fig. 7 & 3o0. exhibetur;
t“\{eq\\elnt_fb;_us_ vlerivs confiderabitur , ad prop. 17 hujus,

e o
ey

PROP.
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v

__/

PROP. XIV.

AB. Arctis Circuli, Centrum gravitatis,‘ eft i‘n Axis {ui eo 1_’”;
&o, cujus diftantia_a Centro Circuli, eftad Radi%
C.  ut expofiti arcis Chorda, ad Arcum fuum: Et4"
dem , in Semiperipheria, ut Circuli Diameter %7
Semiperipheriam 5 feu ut Duplum Radii, ad P&
pheriz Semiflem. » fir
D. (Adeoque; Datd ratione Chorde cujufvisad Arcum &
um; datur Arclis Centrum gravitatis: Ee¢, Dato A "
cfiscujufvis , totd Peripherid minoris, Centro gravi®®"
tis 3 datur Arclis ad Chordam faam ratio ; Et, €OP
fequenter, Circuli Quadratura, feu ratio Diametr!?

Perimetrum.)

r. Eftque Diftantia Centri-gravitatis, Superficiej Solidive’
converfione (perfedta vel imperfeta) fadi, ab A%
converfionis fue; ad Diftantiam Centri-gravitat®?
correfpondentis Ungule ( Superficialis Solidzve, ) *
Plano per ipfius Aciem tranfeunte (redtis in ipfius C0*’
va fuperficie parallelos) ut eft, ad converfionis

F cum, Chorda fua: Etquidem, in Semiconverfione, ¥
Diameter ad Semiperipheriam 5 feu, ut Duplum Rad
ad Peripherix femiffem. _

* . Atque hinc habetur, Superficiei Spharice, Zong dimid?®
(alitifve imperfettz) Centrum gravitatis. :

A, Y5 Sto Archs dircularis BAB, qui non fit major Semiperiphef‘ltf
Fig.isg Chorda BB a cujus extremis punétis B, B, demiffz (ad parﬁl o
*lam Diametrum D CD ) Perpendiculares fint Bb, Bb, ~ Adeod™®

fi circa D C D ut Axem, "converti intelligatur D A D femiperiphes’® ;

quea D B defcribitur portio fuperficiei Spherice, 2qualis erit 2%

ex bD in Circuli Peripheriam, (arque hoc utringue’; ) quxqugg
_ : o AB
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Circull? ngfcribigur , @quabirar fattoex bb, hoc eft B B, in eandem
x e, eripheriam : (per §. G, H, I, prop. praced.) Hoc eft, i Chor-
eric Bafis BB magnitudo ponatur ¢ ; &, integrz Peripherix, I
pal ab Arcn deferibitur curva Superficies, ¢ P. '
faty aautem, que ab illo Arcu deferibitur Superficies curva ; mqualis
12 g feuin Peripheriam Centro gravitatis defcriptam ; per prop.
¢ 895 fi per magpitudinem Arclis, ut 4, dividatur ¢ P ; prodibic

« " Peripheria centro gravitatis deferipta.  Adeogque pro Peripheria

\ I) f .
3 lbﬁxtuendo Radium, ut R ; erit £ R (cuixqualis ponatur G ) Di-

ANty . .
Atentri grayitatisa D C D diametro.

a) cp (f-P.' -a)ekR (ﬁR:G. ac:R.G.
a

ﬁsi{;autem, in Arclis Axe AC ; per prop. 3 hujus, Ergo, i{] illi-
to,) U0Cto quod 3 Diametro D C D, ejiifve puncto C, (circuli cen.
¢, Madiftar, per prop. 26.Cap.4. Nempe, ut 2 ad ¢, {ic Rad
Yy Ce OCelt, ur Arcus B AB, ad BB Chordam ; fic C A Radius,

Mo Ntri Gravitatis i Centro Circuli diftantiam, C G. Quoderat
Pofitum.

Iy Xponatur deinde, 'Ascus circuli Semiperipherid major, BeB.
(MQ;\{O , wt privs, refidui arciis B AB centro gravitatis G erit
Qen-t\:ter totus Centrum gravitatis C, per prop. § hujus) expoliti
B Aﬂﬁlmgra\iltans ¥, in G C continnati : Atque ut B«B, ad
ad 3 e CG,adCy: (perprop.27. Cap. 4.) five, uea=P—yg,

% leg ¢ pog y = (.‘.‘ xifz) £ R, Adeoqueut «ad
¢, ﬁcR ad -’ &% 4 &® li-
%Q ¥: Vel utB « B Arcus, ad chordam iA'uam BB; ﬁfl Rﬂ( {-
S&nt:’ ad C o, diftantiam Centri gravitatis arcs expofitiy a circuli

G, Quod erat propofitusm.

(A . - .
,"&:d::G:-—-f‘R' y:‘% “oC::Rry'
4 *®

iy Hliﬂclanm verd, in Semiperipheria, (quam ad urrumvis duortim ca-
- ¥leramus , “perinde eft ;) cum ﬁft propter¢ = D,) cP=DP g
nde cl T !
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fi hoc per Arcom 4 = o =} P dividatur erit 1PYDP (2 D p¥*

M M H . . . 2 D hoc
pheria Centro gravitatis defcripta, cujusitaque Radivs 5~ R, ,

eft, ‘i—lf—a* , eft Centri Gravitatis a Circuli Centro diitantits

"G =G =3
CC=G=—F.

4 R 4 R*
4 R:ﬂ./"

4.6::P, D=2R:u:R G= 5 7t

Corollarium item patet. Cum enim eadem fit ratio Arcus B A?'
ad B B chordam fuam , quzeft Radii CAadCG diftantiam Centra
gravitatis inipfa C A : Dard rationum un, datur alterd, Datd v
unius Ascits (cojus ratio ad totam Peripheriam nota intelligatu) ”
Chordam fuar ratione ; dabitur ejufdem, adeoque  totins Periph¢®”
ad aliam quamvis Chordam, adedque ad Diametrum ipfam.

Item illud 'de Ungulis, Solidifque ant Superficiebus convel'ﬁond

Fig.157. falis, fimiliter pater.  Si enim Superficiei Solidive bd db (converﬁo‘

ne Linex Plantve BD fa&i) finguli Arcus bBb, d Dd ( plav?
XBD bifecti) extendi intelligantur in totidem (ibi zquales recas 6B%
D g, eifdem plani X BD punétis ad angulos rectos in(iﬁeﬂ“?f
atque ab eodem bifedtas, (equalem Ungulam, vel ex duabus comp? b

tam, complentes ; per prop. 132 hujus: ) Rectarum Centra Grav:ratlj
in ipfis B, D, punétis conftituta, ab axe converfionis X diftabunt,

fpe&tivorum arcuum Semidiametris X B, X D, Ipforum vero ArCuufrl
{ingulorum (Reétis zqualinm, & invicem fimilium,) Centra gravifa“,g'
{propter curvationemn) in eddem ratione omnia (propter arcus in
les) propius admoventur ad converfionis Axem X . atque in ede |
rationg minuitur Momentum (refpectu ejufdem X a}’{is) ﬁngulorﬂmi
adedque & fimul omnium ; &, propterea, communis ommivm CE™
graviaauss diftantia,  Nempe (per modo demonftrata ) ur Ar®
anus. quilibet b Bb, ad b b Chordam fuam . fic Diftantia Centri g™
vitatis, adeoque Momentum , tum ﬁngula;um, tum (imul omni®®”
Rectarum & B, &, &e. Ungulam complentium ; ad Diftantiam el
ti graviratis, & momentum . tum fingulorum refpective, ram 67

omnium , Arcuuin bBb, dD d, &c. (Superficiem Solidiimve o’
verfione circa X faétwn , complentium, ) ab eodem X convetfi0 ¢

1
p
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ﬂﬁnt‘iampl:ua’- vt Arcus 4, ad Chordam ¢ ; fie X G diftantia illa, ad di-
anc X,  Quod item demonfirandum crat.

s e eft; In Semi-converfione; wt P ad 2 R; feunt Pad F..

Sph::{&f SC“m oftenfum fic (ad §. K. prop. preced.) Inportione  G.
"848 gy M“Perﬁclex integre parallelis planis interjeta (quam Zo- Figer 547
?“tegra % r”{ appello,) putd, qua Arcus EG circa BF converfione
: fleribitar ;. Centrom gravitatis effe in Axe medio, (pusa,
W copyert Pun&to medio: ) Adeoque in Zonis imperfectis, (puta,
foona. —oHone dimidiatd, alidve imperfe@td, deferibuntur,) & cor-
tantyy, :2:‘1{“5 Ungulis ; Centrum Gravitatis in_eo planoefle, quod
inter g P lﬂ:e.t 4 plano Sphxram in « tangente, few, quod medium eft
S axiretum: :
AXemq € (per prop, 12 hujus) in illo plano quod (per corverfionis
lari)er'e‘gl ngule Aciem A « incedens) bifegarz in ﬁlf‘erﬁcic‘wlguf
¢ Qonv:s Omnes rectas illan_n con{}ltuentes ; inSphxra i, omnes Ar-
%ravitatis Tone factos : Quippe, in quo Plano funt Ominium Centra
Waryy 1,1 I eodem eft commune omnium, (Quod autem rectarum.
s bffecaffn bifecar, bifecar omnes ; Arcuumque \X\}m b;fecgllns, om-
CUndemy . PYOPLET fimilia illic Triangula , hic Arcus {imiles; ob
i gy, nclinationis Angulum ad Aciem vel Axem A o : ) Adeoque
m illorum Planornm communi fe&ione =
i‘m o lgfum Centrum determinetur.(ih Ungulis hifce, & Zonis
tanfzfl‘fe&;s ») Querenda erit etiam ejufdem (in boc plano per Axem
“Meunte) diftantia ab Acie vel Axe A w.  Quod f{ic habetur.
gmlfltelligamr Arcuicuivis, vt EG, iuliflens Semiquadrantalis Un-
:.;:n(a(giem habentis BF) fuperficies Curva: Cujus fingulas rectas
Vis Si&éﬂ:n{es (fupetficiem curvam complentes) aquales efle refpecti-
T“Perﬁci WS teftis (ad §. Q. prop. praced.) oftenfum eft'; ‘(adeoque
dine - m illam Summz Sinuam xqualem 5 hoc eft, fa&)o X Atlmu-.
Prop, 2. % / dicamus, in Radiom duétwe 5 hoceft, I Ky pers. N.
Aep, pl?fccd.) Sed earundem diftantiz a pc.rpendncularl plano per
J{une ftem iidern Sinus re@i.Momenta itaque fingularum (mag-
i in diftantiam du@A) funt ur Sinvum Quadrata.  Adeogque
dratlum Momenta (refpe@tu reéte BF) ot omnia s ,_fumma Qua-
i Ror‘!m Sinvum.  Hoc eft (per. V. e';u(dcm) ut {patium F.B FG-
tefy leurpdu&um, Quod quidem {pacium EBF G (cum fatis inno-
ficio: ) dicamus £ %, adedque &* R eft Momentum expofira fuper-

b
"ty Ungularis, refpectu recteBF.  Arque hoc Momentum

ine

pes
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. N . k*R vt GOl
per Magnitudinem [ R divifum ; exhibet T = deﬁammm :

tri gravitatisa perpendiculari Plano fuper A « ereto. Y.
Camque eadem fic ratio (hoc refpe@n) Ungularum cujufet q "
ot Altitudinis 5 (utcunque enim auéti Altirudine, adeogue et
nitudine, & Momento ; paca, in ratione Pad R 3 erit adhuc eadt™
. kP *R : . - Llngw.
diftantia ; 75~ = -l%-/z— = %—« :) Erit cujufcungue Superficiel ung .
. . . .. ivcali D
latis, fuper Arcur Circali ereft, (Aciem habentis, C{fC“l‘(?eg

- metrom A «,) Diftantia Centri gravitatis i perpendiculari piat
A /
. . R

iplam Ae, l% ; boceft, qu oritur ex plano EBFG ad reftam
applicato. : ’ . )i
Eademque effer, (demptd curvitate, quz converfione orituts) o
Superficie converfione faétd , i converfionis Axe diftantia ; (ps cié
fingulos Arcus in hac, fingulis in correfpondentis Ungul fape” A%

curva relpetivis reétis, zquales ; atque in ecadema converfionts
Diftantia, qua fant illz & parallelo Plano per Aciem fuann) ..
propter cutvaturam converlione factam ; minuenda eft ea Diftat” ¢

pro Rationg quam haber Converfionis Arcus ad Chordam fuami

jam oftenfumieft, Puta ; in Semiconverfione, ut Semiperipheri2 3 !
-ad Diametrum 2 R 5 in converfione Quadrantali, ue § 2 ad & 'zﬁc
Et, univerfaliter , ut Arcus # vel 7, ad Chordam fuam ¢ vel#s ™

diftantia in Unguld (jam oftenfa) %—-, ad %fvel@;-’-:-” di[tanﬁ“?‘

Centri gravitatis Zonz imperfe&ta, 3 converfionis Axe. .

Sed & in duorum Planorurm, pritis memoratorum, communi el
one reperiri, fupra oftenfom eft: Ergo, in hujus fetionis co Pu &
que fic (vt dium e(’\t) diftar, Datorigitar, tumin Unguld, 0%
Zoni utut imperfe®d, ipfom Gravitatis Centrum, Quod erat W
mo oftendendum. e :

QKOﬁ
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\

« PROP, XV.
S * »
Qoris Cireuli ( duobus Radiis & Arcu comprehenfi)

A.

entrum gravitatis eft in Axis fui illo puncto, cujusa Fig.i 58

entro Circuli diftantia, eft ad duos Trientes Radii,
] expofiti Arcfis Chorda, ad Arcum faum. .
Oque , in Semicirculo s Ut $emiperipheria ad Dia-
- 2etrum, (ic 2 Radii ad diltantiam Centzi gravitatis Se-
Ag YCiteyli 3 Cireuli Centro. ] _
inc etiam Segmenti circularis (recta abfciffi) Cen-

fufn gravitatis colligitur : Atque de aliis Portionibus -
1milj

ter, Cgteraque qua hinc dependent. .

Nempe . « . A
gﬁes Si ponatur, in expofito circulo, Radius CA vel

B,

C.

= R ; Peripheria integra, P5 Arcus BA=4, 2- Fig.150;
) geoquevB?ABng 243 Chorda BA=¢ 5 Sinus rectus 260

A =y, adeoque Chorda BB=2+s: Sinus verfus
=, reliquifque Ve =2 B—2 = b 5 3 Centro

Diftantia 'V C= x =R ——ofi V fit fupra Centrum, .
VWVCex=o—Efinfra, vl VC=x=0 fi

Er;:‘-Cent«ro: Itema—s=¢3 a+s=f3R+v=2,

o totius Semicirculi AD & - Magn’itudo, LRP:cen-

hfﬂ\le gravitatis, fived 7« , fivea T A, diftantia, & 5

Pmeflfum refpectu 7, swl TA, ;R?P: Diftantia

: 1 . e R~

, ,1ent:1grav1ratxs'ab Aay 733
Aoz - 31

SQ& %3R3, : . T

s Be A magpitudo 3 4 B+ Centri gravitatis di-

. 285, s 285,
ﬂantlaa[)ca_z__"ﬁséTa,R+§7‘Rsa'TA,K-'—3—; 5 -

a .34 , .

o G, 1 R TR
entum ejufde {pectu 4R —1% 2
i ejufdem reip ) Contrs

1

Momentum  refpettu .

D

D, 1,



224 'De"Czilmleemri‘Gra?vitdtis. “Can V-
QW. Centri glavmus diftantia ab Aoc, Momentum rc

fpe&u Ao, 50 R > ra”
E.K. TrianguliBC V., mag mtudo % s x: Diftantia CentsL 'lg A

vltatlsaDCnx aToc,R+3x-_iRM__v 3 !
Rifxr=14 R+’v; momentum refpe&u LN

L :xR""wcLJR 225 x5 refpe&uTA,zIxR+3
__’Lt;_"_’; x. Diftantia Centri *gravitatisab Ae,3
R.T. Momentum refpetu A}, = x;

L3

Sem1fegmentzBVA magmtudo teR4z1s5v: Momf;
FL  tum refpe&u T8, geRPopmgs0 li"l~3 573 refpera
TA, s¢R2=+1%5 vR.._'M’ Dlﬁantxa centrlg
23 25
vitatisa r a, R+ i aTA,R — K*gi
s3 25° *7/7
abC, 3:R-+—3:v7aBV gek—l—gs'v k Y

momentum refpetu BV, —1e¢R ?+ % s avR -3 ’M,
‘\ ‘Momentum refpe&u Ac, tvR? 152 RA4 ¢S
RTV. —io2R+2s52w; dz&antxa Centri gravnaus b AP
v R -+t '
3¢eR-4=350 .
Trianguli B AV, magnitudo s v.: Diftantia Gentri gf
F.N.,  vitatis aTA,zv, arta, 2R —~%v: Momem;umy.
o fpeftu T «, s VR—3s5v%; refpeé’cu TA
Diftantia Centri gravitatis ab A «, 53 1\/1mncnﬂ1‘ﬂ
R. refpetula, 5%
Segmenti A B A maguitudo$ e K.  Momentum refPf&;
G.N. Ta, 2R 21 % J"I)R,rcfjpe&uTA zBRz ,._;-'Zl!f/'

diftantia €entri gravitatisa D C, 7 5 ate, B {i 3’

Q A TAR* ~ ¢ Momentum refpedtu_A %, £0° E ; &

ftantia Ccntrl gravitatisab A «, o
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Tiiﬁmxllt.er de fegmento « B «, mutatismutandis.
Crobguli BQ ¢, magnitudo s s K : Centri gravitatis di- HM,
P A0tia a ¢, R _rv30 TA,R+ 203 infra DC,}v 5 momen-
‘llm relpedtu ro, tsR*—tsvR; refpettu TA, S.T.
frs‘R *~+%soR: Diftantia centri gravitatis ab A«,
ras Momentum refpe@tu A «, % s* .
08Ul BY o . magnitudo x4+ Diftantia centri gra- HM.
Atisare,3hy aTA,2R—3h3; momentum refpecu
SERLEE refpedu T A, shR —3sh?: Diftantia ST+

: ftztzi gravitatis ab A a, 1 55 momentum refpectu A «,

eitaorilsza A, magnitudo ;f & : Momentum refpectu H.M.

.&3 R2t-2,hRy refpetuT A, S fR* ¢ shR;

. ~1b€mt1a centri gravitatisa'roc, R-—l—‘;—'}’,saTA,R-——;;?S S.
ADCe . ' '
G, ";'; Momentum refpett Ax,3 v B2 -+35 2 R

‘ . : ) . 2VR-s2
M entri Eravitatisinde diftantia, ————.
0 . »
[fIllenta autem eadem funt ubique & Semiquadrantales Q.
£ Dgulz . Solidaque refpeltiva integrd converfione
a&a, funt ad Ungulas illas , ut P ad_ Ry & Sfemifo.llda )
®rum Semiffes 5 quod & proportionaliter intelligen-

Q{:‘gm eft de Solidis aliis imperfectd converfione fatis.

» Jue de Momentis & Solidis refpectu re¢tarum T A , O,P.X.
ré‘@,‘ C, BV, diétafunt; facile transferentur ad alias
he " Bifce parallelas: Et, qua refpettu A, ad alias
p,lac Parallelas : Aut ( propter ipfa Centra gravitatis
%ee orym, data) ad alias etiam yeltas transferentur.
d:‘l;;e de Circulo di&afunt, ejifque Portionibus; ea- Y.

dantufin‘ipﬁ , & portionibus hujus , facile accommo-

Nigyp : g
antihgat.“r Circuli Se@tor CBA B, vel CBa B, (major, minor, A g
" o Alis Semicireulo , perindeeft:) ex infinitis numero Sectori- Fig.158,
oni; Sive quod (proptet infinitarem) eodem recidit, ex
T o G ' totidem



B,

C.

160,

Do

Big.159,= R: Integra Periphetia, P: Arcus B A= s : Adeogue BAAE

226 De¢ Calenlo Centri Gravitatis. CAP~V;
totider triangulis , invicern @qualibus ; (quorum commuiis Ve’fzg‘
fit C Centrum:) per def. 3. Cap, 4. Qua totidem rectis (Pt e
rundem Triangulorum Axibus) reprafententur , ut CB. C-umd(ilnﬁ
(per prop. 6 hujus) Centrum gravitatis in Triangulo , Alrit s
Triente a Bafe diftet, (five, a parallelo plano per Verticem, uo
Trientibus ; ) Si Radio Cb = 2 C B, defcribatur peripheria [o:
(expofita B B fimilis, & fimiliter pofita) tranfibit haec per Trlaﬂg“aa.
rum fingulorum Centra graviratis, Cujus itaque com fingula por 4
(qualibus ab invicem diftantiis remota) 2qualiter onerentur (% un‘
Jibus urique Triangulis, quorum Centra gravitatis {uftinere inte ].’gﬁug
tu ;) idem erit arcis b bfic onufti Centrum gravitatis, atqueé’f
Setoris BCB, per 16 Cap. 4. Facto itaque; ut chorda b 2
arcum fuum , hoceft, ut Chorda BB ad arcum fuum ; ﬁc(‘G’Eﬂ'C
radium Cb, hoe eft, ad 2CB: (Hoceft, CG=22R:) 7g
G Centrum gravitatis Arcus bb, (per prop. praced.) adeog¥® ¢
( per jam demonilrata ) Sedtoris BCB.  Quod demonttrand’®
rat. . qf
Hoc eft, fpeciatim in Semicirculo ; Ur Semiperipheria 57 ;T?“"
Chordam fuam, hoc eft, ad Circuli Diametrom, 2 R : ficdw0 ™,

8R* . . . . A
entes Radit, 5 R; ad 37 = C G diftantiam Centri grayitatss S

cirenli (inaxe fuo pofiti) & Circuli Centro C, .
Corollarium , de Circuli Segmento ; conftat ex 27 Capr gf

Quippe coguitis turn maguitudine, tum Ceatro gravitatis, ¢4y

CBAB, vel CB«B, & Trianguli BBC: Cognofcitur inde®

Magnitudo tum Centrum gravitatis Segmenti BB A, vel B B a¢
ldemque in aliis Cireuli portionibus oftendetur.

Exempligratia. In expofito Circulo, fit Radius C A (velcw

=24: Chorda BA=¢: Sinpsreftus BV =3, adeoque Chorﬂ‘i
BB=12s: Hujulque ab A yertice diftantia, (hoc eft’, Seg?%
BB Aaltirado , vel expofiti arcus B A finus verfus) V A — v+ e}-ci
que Altitudo eu diffantia a bafe, Va =12 R —v = h; ei“@“fz
Cenro Cdiftantia vV C =, (etitque ¥ = R —v, fi V fit {ui’ﬂ,
Centrum C,adeoque BAB minor quam Semiperipheria ; vel #==97,
v fir }nfm Centrum, adeogue B A B major quam Semiperipf‘,ct, )
vel denique ¥==0, fi V fit in Centyo, adeoque BAB Semiperiphes’*’
Item g —s—=¢5 8t s—=f R5—v=z. "

Eft itaque Setoris BCB A’ magnitndo 4 X, (nempe 3B 4@56&;
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f:tr Prop. 12 hujus ;) ejufque Semiflis BC' A, % 4 R, Et, fpeciatim, Fig.i59;
ius Semlc_eruli, (propter s =% P) £ RP. . _160.
hoétefrlrl TrianguliB B C magnitudo £ BB x CV (per prop. 6 hujus ;) g,
linfe $%: (Nempe, s R—sv, {i V fuerit fupra Centrum ; vel sv—sR,
vl o) Adeoque BCV = s Hocelt, s R—3 52, fifupra;
K""*%; R, Giinfra. _ .
B} deoque, Si 3 Seftore BCB A =4 R , Auferatar Triangulum F,
Coros = R — v vel Addatur Triangulum BBC =sv—sR;
mP out fueric v/ fupra infrave Centrum:) utrovis cafi habetur Seg-
Azmum BBA = (aR7sx=) aR—sR+sv=¢R=4sv.
QU BVA— 1, R7t e —=2aR—2sR-t3w=}eR+1sv.
ABOCYeﬁ: Si inferipro (in Circuli Segmento) Triangulo xquialto
fey = sv) addatur Triangulum alind (4 R— s R=¢ R) cujus
—, 2¢ Bafis i zqualis Circuli Radio (=R&) & Altitudo (=24—2s
B g ), %qualis exceffui Archs fupra fubtenfam : Habetur Segmenti
Semice: Magnitudo ; @R—sR--sv=¢R-+sv. Ejufque Semiflis,
‘ Algegfnentum BVA=3aR—}sRA-5sv=3¢R-+3sv.
infeyj S0Que | duo fimul Segmenta abfciffa AB, AB, (quz, com G,
& eofto Triangulo,complentk Segm%mum BBA,)xquant e R—sR==¢R >
‘ Utrumvis teR—%sR=7%¢R. .
Y oc eff, sn;\ VI(S};Z__;-_—_: ) exceflus Arcus BA fupra foum Sinum
"M BV ducatur in (2 R) Semiffem Radii: Habetur magnitudo
ToMeNtiBA , —LgR_i;R—LeR. . )
R 1 vero Segmento BB A (=¢ R4 sv,) adjiciatur Triangulum H:
2 Oa (=hsi:) Habetur Seétor B2B A (angulum habens B « B
n peripheria, & B A B arcum, ) eR-t-sv-sh; hoc eft ( propter
1*5;-2 R,) eR+2sR ; vel (propter e=a—s,) aR-+sR=fR,
deoq\\e BeA—faR-+5sR—=3fR* ' ' ..
“\(Idem proveniret, fi Setori BC B A = a R, adderentur duo Trian-
:‘;ff‘ BC . BCe; quorum communis Bafis eft C «= R, & utri-
Bvxs Altitydy BC = s : adeoque fimul utraque $ R. Hoc eft,
,QBA:"R-i-sR-:fR: Et B2A=jaR+3sR=3fR) :
3\1}0‘-‘ eft, §i (a+s=f) aggregaum Arcus BA, & Sinus Rects
wub ducatur in Semiffem’ Radii (=4 R: ) Habewr Scltor BaA
“R+1sR—1fR,

Simil; jratis procedendum,
Niliter de Centro Gravitatis procedendunt, L
ti porope , (per jam demonttrata ad hanc propofitionem § A,).Sebto-
SBCRA (five Semicirculo majot fit, five minor, five ipfi 2qualis)
~trum geavicaris eft in C A reétd, fupra Centrom €, quantum :‘ﬁ
SRR .:_‘ PR S G g 2 "



Fig.159,2

160.

- : » y . . ~ V;
228 De Galculo Centri Gravitatis,  CAP:

S R. Nempe ei ratione ad R, qux ¢ft Chorde BB=125 1%
a .

——

. gy . d&
svcum BAB=24; five uts ad 4:) Adeoque illws, a punéto !

h . - 3
feu 7« “tangente, diftantia eft R -~ g’% R— 2331;-3-: R. Adeoqu¢

T A (rangente veiticis) R — %_E.R = 3—‘-’:%2—-:"1?. Eademque eft !

abeifdlem7 e, T A, diftantiaCentri graviratis femifetoris B,(,;A ’
Propter dimidias BV & huic parallelas femilectorem compkﬂ”buj;
totis BB & huic parallelis complentibus Se€torem integrum PrA'
portionales ; & in eifdem cum illis diftantiis fivea 7=, fivea
(Quod & fimiliter intelligendum erit de Semi-conis, Semi-fegmentt®s
quorum Centra gravitatis {ive a Bafis plano, fivea Plano vertict 7'
parallelo , tantundem diftant , quantum inde diftant Centra gravlmod
integrorum fuorym’ (ive Conorum , five Segmentorum, &¢. ° ‘3[“
feme! monitum efto, ne opus fit idem {xpius repetere.) - Et, fpeciat! nf
Semicirculi A D «, Centri gravitatis (utpote in D € jacentis) difta¥
tiafived ra,fiveaTA, et R=Ce=CA. . &
Adeoque { propter magnitudinem Seftoris BCB A = 4 K )
BCA =%4R,)) Momentum (refpectu re&te 7 4 ut Axis - Lib®

Sectoris BCBA , et 22227 R* (magnitudine feilicet in dift™"”
tamdudi ;) & Semifeoris BCA, 34 2IR 5 Ee, refpe
re&z T A, Momentum Sectoris BCB A, eft: 3;?;3::_”:,’ R, & iPﬁj
us BC A, 32— 2R Etfpeciatim, totius Semicirculi AD#

momentum five refpetu = 2, five refpectu T A, (propter g — & P, %
s=o0,) etz R*P. ‘ LPEOP 227

.

. Eftque (pers & 6 hujus) Trianguli BB C, Centram gravitats 4
CV, ejulque a C Centro diftantia 2 CV = 2w, Adeoque a f’{’
Rtz prour infra fuprave Centrum fuerit; (nempe R —4-2* (1
fupra; R —3 x fiinfra Centrom ;) Hoc eft (propter ¥ — R —¥ ‘
fupra 9entrum » & x = — R i infra Centram, ) utroque cali?
£ R—%v. Adeogueejufdem a T A diftantia, RiZx=31R+4-20.
Eft autem (ut fupra, § E, ) magnitudo Trianguli BB C = ¥/
Choceft,s R — s 2 {i fupra, vel s w — s R fiinfra Centrum.) .
- Quod duétum in Centri gravitatis diftantiam 2 r ¢, R¥ 26 3R 74
exbiber cjufdem , refpedtn rem 74, moMenm cx K237
St} e ST 87T -~ ‘///
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= &"ﬂm s Hoc eft “Rz—“’]w;KJﬂ ovel=S R:—Pms‘URbZWIS g

Proyg ﬁsxpra infrave fnerit. t6o.
EXhibemqu'e duftum in eiufd?m a TA diftantiam, Ry2v=1R+jv;
¢ ejufdem BBC Trianguli momentum refpedtu. reétze T A,
;:UKI $9%° 5 hoceft 5R1+S2R~2’vl vel ””RL‘—”;@"’“'UZ >
“t f“P{' ainfrave Centrum fuerit, )
rop;;:?itéam (propter Aw, AB, AV, hoceft 2 R,e,v; continue
A nales ; adeoque 2 v R=¢*=s'=rv’:) Hlic quidem

\:__3_J£~253,V€1—S:R‘+250R+233-

spe -~ 5 ~ Hicvero
i A ek A Rt E Sl ELE e
>

; prout fu-

Pra infr 3\ . . 3

, tave Centrum fuerit hoc Triangolum. . ‘

Opus lé?rﬁ lf\ic monendum duxi ; qxgcli&(i)gr?eldo.x:o(tandur? l;rclufn’, 1’{1{? it

Ceuprey Eplus repetere : Hancre E_. z_[l;l u Squen 1 us xpi n.n.e
¢ yg) 7)1'3. Nempq , propter 2vR=c = +vt q'uoltmkzoccmrﬂxr
20" 3 Pogt ﬁ1ch1t}11 2R ; &, prov*, fubftitui ¢*—s*, hoc eft
quam fs * Omnino enim expedire compertam habeo, ur umam ali-
g l‘l)fmam defignandi eandem quantitacem adhiberem ; ad quam
rierasp Ollentes alize reducantur quum opus fuerit 5 ne fymbolorum va-
lihy Sonfﬂﬁonem pareret.  Quod memineris velim, ne, in reductio-
anobisfubinde crebro faciendis, aliquando hzreas.) )

{que hoc TrianguliMomentum, refpective Subtratnm Additam- -

o (prout fupra Centrum infrave fuerir,) Momento Se€toris BCBA, )
Ympe, 4 R*~-25 R’ refpeture@tz r a, & aR*—35 R* refpettu refte
‘reA,) exhibet (utroque cafir) Momentum Segmenti B B A refpe@iu
& 7a, gRT—s R4V R+ 25" =¢ R -+su R+ %53
Etfemifegmemi BVA aR s RP+Lsv R+ =3¢ R A3 R+55 e
< se"PQCt\\ refte T A, Momentum Segmentt BBA, a R* _ sR*
iﬂR;”?\%‘ 3—¢R?*1s5v R—253 . & femilegmenti BV A,

\zst.-[_%wR__%ﬁ —_—_—%eRzﬂ—‘%W:R——%H. .

S%Exf Quidem . momenta , per m;gxlltlxldinem. ‘&gmcrm‘ BB A
diig, -t 5w, qut femifegmenti BY A=3e¢R-+4 350, (refpective,)
* exhibene Segmenti, aut Semifegmenti , diftantiam 4 7 &

R : 83 . N 253 . ‘
« $3\0m Arque a T A, R"'m: Adeoque

iy . . ol '{!;
; altitudinern fupra Centrum C, aut C D rectam, JeRT30° hoc

3eR S35 RT 350 - a1



160,

-Sectotis B a B A momentum refpeétu r2, g R* 4+ 35 R?* —

af, que a punfto « ad medium re&te B Cducitur, ejufdem 4

230 De Calewlo Centri Gravitatis,  CaP: Ak
2583 . R "i“”:

. 253 — : .
ng"SS’;;m — Rt v= R T35 R 350

\ . . . .2 . ibet
Arque haxc demum,a BV, diftantia 5 in n}agmtudmem ducta,cxl;llir
promentum, refpedtu retez BV, Segmenti BBA, 353 —4 . B
sR*+avR— 25y R+ 502 —emeR?>?4 gy R—35""
femifegmenti BV A, ~2¢R*+34vR—}3. —=3lex R-+527

Deinde , Ttianguli B B #, aut BV a, diftantia Centri gravitas? ; ,
ra, et3h=%R—%v: adeoqued T A2 R—3h=3R-r37: ng
in magnitudines (shy}sh,)dudta ; exhibet Trianguii B B «, mommé” tue.
refpeCtur a,3sh® =2 K> Ly Rp 202 =& RZ_EwR—34% 5 &)
fpcctu T A, 5h R_2h? = 3+ K>3 R_s0h = 3s k220 RA 07
& Trianguli BV« momentum refpectu rete 7, tsh* = ?IR”?W
—153 ; &, relpectn rete TA, shR—3sh*=2sR*— 3w R+

Quz quidem momenta, addita refpeétivis momentis Segmegm
BBA, & Semifegmenti BV A, (§ L inventis) exhibent Secto
BaBA, Bu A, momenta refpectu earundem r «, T A. Nj’“ ECK,

s
3
=fR*+1shR ; & refpettu, rete TA, a R* 4+ {5 R? +3 ’”z
=fR*_3shR: Et Seforis B« A, momentum refpectu

T2, $fR*—-%shR; 8 vefpe@tu T A,4fR*_ LshR,

Eodem modo ; Trianguli B Ca, Centrum gravitatis eft in fjiz
U
textias verfus wabfcindens.  Eft autem ipfius medii pundti 4, €2
aliitndo fupra 72 quam habet retz C V medivm punétum 5 ©
peay=R*% % (prout fuprainfrave Centrum fueric V punétad! e
hoc eft, (utroque cafu) 2y =34 R— 4 v. Adeoque di&antia C
tri gravitatis Trianguli BCe, are eft 2 ap =R — 1y, a1’
TA, R-+*u. P :
Adeoque (propter magnitudinem Trianguli unins B C g = £ ¢ KJ
& fimul a}mbox;um 2BCa=sR,) erit unius momentum refP‘ar
reter e,z SR? —¢5v R & (imul uerinfque s R 2 —4sv k! Ei
refpeu retx T A, momentum univs 35K 2+ 2,0 R & fist
utriufque s K 2 < 15U R, ’ :
Qua ‘Imdfﬂl addita momentis Se@torsm BC'A, & B cBh
nempe 3aR*I4s R2 & aR2t2,R2 (per $1.) exhibent “‘f
mentum, refpectu rediz = o, Sectotis B o A, £4R*—42:R2__ 2087
Sfir-rish€s & eltoris BaB A, fR*--10bR: Et refpectn &0
TA, momentum Sectotis By A, 24 R2 +4-25R>~2WR—2fR?—% bR

& Seqoris Ba BA, momentum fR* —$5h R, w prius,
. e . v Atquc



;pk"m : . ‘ : N
ROP. XV, "D Calenlo Centri Grawitais, a3t
Aque hee demum m ver fi etive planorum mag-
Ritud: x omenta, per fuas refpetive planorum mag- giq. _
tudines GFfR, f R)) divifa; exhibent wrrinfuis Sectoris Bo A, 1?0259?

«B . .. .y sh , sh
A, Centri gravitatis diftantiam ar ¢, R+, & a TA,(R—-—T 5

d . ) : 3
:;,eoque altitudinem ejus fupra Centrum )(, , vel CD reltam,
\::: —y .
= Tam g

Similiter T . . s .
gfavi‘?;l}m\’ Trianguli A BV, magnitudo, eft s ; diftantia cenuri - N, .
i, Us a TA, elt zv, adeoque,d 7a,2 K — % v, & propterea
& mmomenmmrefpe&u ra, s R —3sv?P =4sv K +$s3:
>refpe{‘m’r ,g—;yz—__—;—;—f’t‘lk——--;'!3- .
feon® Quidem momenta , fubducta ex refpectivis momentis Semi-

gmem’.lB 7 ,, X 2 kN o +1.3 « &
reling BVA, (nempe,3a R* —3 s R* 350 R 7§73, per§ L)
3 quult Segmentj A B A momentum refpedtu 7«, 3aR* — 3 R* -
Steps 3¢ l}“ +2sv R; &relpe@a T A, $ak>—3s R —swR-

\E‘,v R

At(l“_e e momenta, divifa per feGtoris AB A magnitudihem, 1,R.

per | i . Lo s
g 5G.) exhibent diftantiam Centri gravitatis 4 7¢, R+27;

3¢
&
v 5V
PTA) R— "-?5 adeoque fupra D C,';—e e
Tnbﬁz-mter" deSegmento =B e judicandum ; puta, proarcu AB =4, .
& , uendo arcum reliquum 2d Semicirculum « B ==« =} P — a:

Pro finu verfo A V = v, fubftituendo- a V = b = 2 R— v ; item
Q:“ T A tangente contermino arcui A B, fubftituendo 7 « tangentem -
o srminum iphi « B ; &, viceverfa, TA prore, Quippe fic mo-
%fﬁ“{‘ Segmenti . B e, refpetu Tangents oppofiti T A, eric
ey, cmisR2+LEshR; &, refpeétu Tangentis contermini 74, .

; A"‘RT\%:R’—-»“;JI:R. ] .

o U etiam, ex% P R * momento totius Semicirculi A 13 @ rrf'ge&u
mot‘,%:nus utrinfvis r @ vel TA, a}lfercndo 3aR* g R*—gsv R
reﬁduiﬂtum fectoris B « A refpectu ipfius 7 (per § M.) habetur
Yo ¢ ad femicirenlum Segmenti ¢ B o refpectu ejuldem 7« momen-

_ 5P z-—-%akz——f,‘sz‘f“.'gi’yk 5 hoc eft (prop?er %P-——a::ac, &
eﬁz R\__;,,) i R isR*—ishR : Atque fimiliter inde fubdulcendo :
“a\ngm B A feftoris momentum refpetu T A, JaR*45sR* 435w R 5
ippt fegmenti 2B, refpeétu ejufdem T A, momentum .
v R —sake_ g swR; hoc eft ( propier fP—a=2; &.
TAR—b,) yak* —3sKP bR, W privs, Et



232 De Calculo Centri Gravitatis. Tar. Ve

, ) . . o~

O. Et Gimili ratione , mutatis mutandis, eorundem exgoﬁtoll‘gum .
Fig.1 59, nium Planorum momenta refpeétu alius re€ta ipfis 7 &, T A, BY,
160,  rallele ; cujus diftantia infra vel fupra harum aliquam datut. 1

Quodque de horum. Planorum Momentis refpectu rectartim dru?l
T A, BV, authifce patallelarum, di€tum eft ; pariter intelligen .
eft de Ungulis foper eadem plana ereétis, qui plano abfcindantit P°
eafdem refpedtiver 2, T A, BV, vel hifce parallelas, (qua eXpo lmo‘,
planum non fecent,) tranfeunte. Nempe ; Si fecantis plani ad esp "
fitum inclinationis angulus {it Semiquadrantalis fen grad. 45 » ( ‘J?i)
Semiquadrantalem Ungulam dicimus ;) eadem erit (per 17 pujuo
Ungulz atque Momenti defignatio. ~ (Erit enim Ungule altit¥ ﬁ’f
foper quodvis expofiti plani punétum , eadem arque cjufdem P“’LM
ab illi re@3 quz eft communis planorum interfeétio quam #7E7.
aciem dicimus, diftantia.) Sin major fuerit minorve Inclinatt® g
Angulus 3 major erit minogve illa Ungula; & quidem in ratio ’
‘Tangentium Anguli Inclinationis. Nempe Solido Prifmatico fev Co‘,

- lumnatizquatar ; cujus Balis, fic expofitum Planum ; Alrirudo, 280
lis altitudini re@la: Centro gravitatis infiftentis ; (utad prop. 1 1. off¢ )
fumeft ;) Hoceft, (fi angulus Inclinationis fir Semiquadrantal'5;t~
xqualis diftantize Centri gravitatis ab illa re&a qua concipitur‘fe .
Axis motiis, velut planorum,expofiti & fecantis, communis fegiiof"
Acies Ungulz. '

Denique ; Eadem qua diximus Momenta, exhibent etiam Mggfﬂ;
tudinem Solidi, quod expofitorum Planorum circa expofitas remd
converfione defcribitur 5 (per 12 hujus.) Nempe , in ea ration¢ ,
momenta ut jam deﬁgnata,yel_llngulas Semiquadrantales, quam hab‘ :
Peripheria (integra, vel .dlglldla., &ec. prout converfioilla eft integfi
vel dimidia, &c. ) ad fui Circuli Radivm.  Eft enie diftantia Ce™
gravitatis plani, ab expofitd re&td, Radius iftins Peripherie (five f° ’
fe@a, five imperfe@te) qua converfionis Centri gravitatis circa il#"
rectam defcribitur, ‘ -

Puta , Se&oris‘ B C A, refpeQturefte 7 « Momentum, vel Semig™
drantalis Ungula,eft Cur fupra, § 1.) 4 R*+ 1,£% ; & refpectu ffaf
T A,z4R "f’R - Ergo Solidum Annulare, illius integra conve?’’
one cixcat & attum , eft, £4 R P+ L5 RP; &, femiconverfio™’
14RP-+%5sRP: Et: Crea T A, integrd converfione, 32RP—isi47
& femiconverfione, 34RP—1;Rp, .

dtem, Sectoris B a A, relpectn refte 7 #, momentum, vel Semiql;;f‘;
: drantd
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gtalis Ungyy, ut § M.) eft 3R>+ e R* 4w R=3fR*25h R | Fig 1 5 o,
S reipeqyy r'g&ae’TS&,%iR”)vi-*ésR"*"éwR:‘-%fRz'—é’.hR' Ergos 160. |
lidum 0 integra converfione circa 74 defcriprum, eft,
g"RR-ﬁ-%,Rp___pr____;fkp.i—%;hl’; &, converfione dimidii ,
Tt TARP sy PEAfRPS 3P+ Auque, circa TA, con-
verﬁone integrd | 14 RT-{—%;RP-:——%wP:-‘-fRP—-éng ; 8, con-
“ione dimigiy, §aRP++LsRP-+5:0P=3f RP—;3shP. | Se2

iquady, Semilegmenti BVA, refpectu ipfius 7« momentum, ve e
E"l]lladrantalis Ungula, eft (per§L.) 22R*—3s sz;sz‘f‘isR
A T W Et, refpedtu T A, 34R* —3sR*+35
~3a feRpa e s Ergo Solidum illius mte%ra converfione
Lt Z 3% 53

) ' L ——5=%¢RP -

ea T% deleriptum, eft , 14 RP—$sRP 40P IR R op
4 3 o I'A 1 S X e
hwp* ;\l[;s & converfione dimidid , 34 RP—3sRP-+svP4-
SieRp +iw1’+§%: ‘Accirca TA, convetfione integrd ; £4RP—
§5RP+

—

$ip . d' X 1. 9

. 3 A imidia

%lvP__’;:#RP-P%WP"ggi & converfione dimidia,
L

s4Rp

5P 2P,
~ — .

irRP-i—ﬁwP-— y R:ioRP—i—ﬁwP-——é %

%) tem)- ¢juldem Semifegmenti BVA, refpe&tu reétz BV, momentum,

¥ x Lav R—2s3,
‘Miquadrantalis Ungula, eft (persL.) e—3 R?~tav &3
0 Soc%i:i E?l?ui circa gBV’, converfione ‘integra , defcriptum , eft

\%eRP—;-%avP——b ——g}, & converfione dimidid, —te RP—+14avPoem
N

NG
"-R‘

e *agep
'~.ﬂc%§)d°h\e ‘hic de Semifolidis, (intel}ige, que cz?;gggqnés ?:n!?ll::;
1bungy, ft . qua funt Integrorum M
" oftenfum eft ; qu A i,&c.
gzrilrl,'ﬁ’ quk,zonvcrﬁonibus aliis imperfettis, (P“tfitQ Wgﬁﬁ%& in fcz
A . b4 . e - -
Huentil:ll?smr ;. ferVataupro%oruczlzict, judicandum
Pariter intelligendum erit. - ; ST,
T 4y deSolids, Planoram horum converfione citcu ectas .,
Mogp: Y> Oftenfum eft ; fimiliter ad alia, mutatis mutanc n codem
lgdablmr » Que eorund,em planorum,, citca aliam qu::{m‘fls n {ecet
1ahg e u planum convertendum non fecet,
0 g, oot llis parallelam (9 fione de-
\ P o wam, convexri 3
Caypgqeieabilsdiftanti  ifis fuprave, pofitam, con
e XY

1 !1 'Atgﬂg



P.

Fi.159,& integrum Segmentum B BA, &c. quornm non modo Centri gF

z60,

Q. Nompe; Centrigravitatis Sefioris BC A, hre@ta A, Jiftant

- eajufvis expolite utcunque in illo plano fitz (falteth que conve

234  De Ca(culo Centyi Cravitatise CAP. Vv‘f

: . A’!
Atque jam quidem, quod ad Setores integros B CBA, B dg?ita):

s alritndo s (puta quantum diftar 2 v, T A, BV, vel €D &
v ~ pary . . . AEH deﬁgna[ﬂ,
fed ipfa Centra jam detexmu:amm ut quie {int, in altitudine ’
inipfo Axe, putd A e reti, per 5 hujus: ) Ilioram Moment2 oter
gulx, & Solida converfione facta , fatis determinantur ; non MmO 2{1@
fpectu recte qua fic iplisr«, T A, &c, parallela, fed ref] pc@f“r’[’enda
Plana, feu, Ungule Bulin, non fecer, Nam, proprer datum 1p “0‘,
gravitais Centrum, datur etiam ejufdem diftantia a quavis 1€ e¥pv
f1td redta : Unde reliqua confequuntur. -
Quod etiam, de Sectore BC A Segmentis AB A, « B #, T o
gulis BVC, B Ce,&c. fimiliter intelligendum eft : utpote qﬂ?é ,
1pfa Centra gravitatis non minus determinantur, quam ipforum BC
BBC; quippein illosum axe pofita. o
Sed Semifeoris B« A, & Semifegmenti BV A 5 quorum Cean
Gravitaris nondum ipfa determinantar, fed ipforum tantum & 7 % 196"
vel qua hifce parallelze funt re@is , Diftantia: Momenta, Ung" "
& Solida converfione facta , nondum determinantur, nifi refpeét? lg,‘
farumr @, T A, ‘refaram, aut hifce paralielarum, ~ Quum ves©f
rem item Centrorum diftantia ab A 2 determinata fuerit (quodlaﬂ:
fatturi famws ;) adeoque illorum Centra ipfa determinata ; eadeﬂo
etiam ad rectas ipl(i Ae pavallelas, aut ¢tiam alias in eodem ph
tectas, fimiliter transferencur, T :

Utigitur , de hisetiam, eadem univerfaliter deterrninentur : Cofum
iph Gravitatis Centra jam determinabimus, (per 26 Cap pra’cfd'g
TN . . . el - !
exhibitd corum etiam ab Ao diftantid, que iplis 74, TA, &
parallela non eft.

]

Fig161, .4 ¢* _2vR

E62¢

== Quod fic oftenditar.  Bifedlis BA, BA, arcub”

duds erit Cpropter arcum 84 xqualem arcui BA—a Chofdﬂ
J‘f\::BA:c;. ejufque femiffis Me—1c,  Irem Se&or’is) BC'A-;
Centrum graviiatls G, jn re®i C & ; ejufque a Centro diftan?

205 :
LCG:—’;;R ; (per hujus § Ay Atque (propter {imilia Triang“]az
0 Coz=F, ad de=ic; fi CO=2R, ad Ge=7" diftansiam G
SRRt A= ditantam

o
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;:Sg::;it.a.tis a"o A= ; vel (propter wR::v’) ?%-I-{ Et, fpeciatim ]

‘ circulo ADe (propter v=2R, & a=4P,) diftantia Centri
gra.vuatis ab A, eﬂz—’;. In Quadrante vero ADC,(propter v=R, \
&a:ip ) diftantia Centri g;avitatis ab Ax, eft fimiliter "OL[;—,Z.

refﬁ&ﬁ%“.‘f”’ (propter magnitudinem, 2R, per §D.) Sectoris BCA, Figaso,
‘ agni‘tudl}&a_e A<, momentum Zel Ungula Semiquadrantalis, (duétd 16e,
tegyy e in diftantiam,) sc*R=3v'K*. Adeoque Solidum in-
figpe o 0Mverlione circa A defcriptum, 2c*P=4vRP ; &, conver-
oy midid , =22 P=¢wRP.  Et, fpeciatim, Momentum Semicir-
Conyey refpedtu A«, vel coirelpondens Ungula, §&3 : Et folidum
Semi 11.one carca A+ faGtum ( nempe Sphara integra ) FR*P ; &
' L:)ldum’ fen Hemifpharium, $R*P. o
S Tque Quadmnt_em fge&ant, funt eorum Semifles. )
Meny ;ﬂ:‘-x hoc Sectoris BCA momento ;;CZ{Q::;«W‘R’ s auferatur mo-
Bafiy A (refpectn ejufdem Ae) Trianguli ABC, hoceft (proprer
§:,) N ZC‘:R; altitudinem BV=ys, adeoque a bafe AC dxﬁaqtmm;
’Au) ej K: Habewr, fegmenti AB'AJ momentum  (refpectu ejufdem
CLp AURE AR =167 R 25 R— P R Quod, per magnitudic
v \Per § G.) divifum ; exhibet Centsi gravitatis ab Ae diftantiam
S 2VR 2
ST

S~

. Solidumque cjufdem integra converfione circa Asxy

) 3q-—
/] x z . A age . . R
;RP—E‘zpzz”’P; & converlione dimidii, tv RP—2s°P
Ry 72 -
Ui P, .
f: %rcnli)hrcr de fegmento « Be, mutatis mutandis : Pata, fubftitutis o
>X b pro v, - ’
~hu‘]u:§‘de> Trianguli BVC, diftantia centyi gravir'atxs _ab Ae, (peré Ri
A hfi’c 1By—in Adeoque (propter magnitudinem , ur prius
flleri’t 0c Q_ﬂ,i;-;R’-,’iw, vel $1w—35 K, prout fupra m(mve Centrum
lig un3 ejufdem, refpectu recte A«, momentum, vel Semiquadranta-
T“Pra g‘ﬂa, eft 2s*x 5 hoc eft £* R— 45?0, vel gszwm 254 R, prout
. 18 Infrave fueri. Adeoque Solidum integri converfione circa
] 2, R—w R o
. fa&um’ eft, ig%g; (hoceft, ~2—"s" P, wel Um “s2 P, prout fus

P . s*xP .
"ftave fueriy ; ) +Ft, femiconverfione, 1717{5 hoc ¢ft (prous fs
4

Prajyg. v—R ,
nﬁ?\veﬁlerit) R I:/:”P,vcl —Ti P,
12 % ’

Ly Hha Hindgue
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’ . 1
Fig.159, llndque Trianguli BVC momentum vel femiquadrantalis Ungul?s

160,

il

momento vel Ungule femiquadrantali Sectoris BCA (refpetu €Y “‘f
Ao retx,) fublatum (i fupra Centrum fuerit, vel addieum f1in11a 5
exhibet momentum. (refpetin ejufdem Az) vel femiquadmmalem t
alam correfpondentem, Semifegmenti BVA.  Hoc eft, [i 'm()mC;I[
ectoris BCA, £6* R=4vR? (per § Q.) auferatnr 25> R—¢’ 44
ve) addatur — 25> R-+-2 %y 3 habetur Semifegmenti BV.A moment™®
(vel Semiquadrantalis Ungula) refpettu ipfs Ag,tv RE2s Kjf:
2520, Adeoque Solidum illins integra converfione circa A defcF”

sl . 2 P4
tum , %vRP——;}s"'P—km: & Semiconverfione, LvRP—7%’ P
Z,UP

3;—-;—[(. Centrique gravitatis , ejufdem BVA Semifegmenti dift

. . s . 1
ab Aa, ( divifo Momento per magnitudinem § F inventam )
TvRP =25 R4-45%0  qyR% 52 Rts?v

3AK—3s R-t-1s5v =T 3eR-3v v
Aut ctigm, proprer 29R—s*=¢*—s>=v?, Momentu ¢
)

it

i ", s
£¥° Rt35%v 5 Solidum converfione integrd fatum $o2 P g}
gonverfione dimidid, 3502 P22 & diftanti : seatds 3P
> 13V P75 5 & diftantia centyj gravitat

. . PRA-s2w wRy,2
fius Semifegment CATHY PR
‘ cgmenti BVA, b Ae, 36RA-3507" 30 Rp350”” o

. Siantem, ex hoc Semifegmenti BVA momento fo* R~ 2,29, ¥4
ramus momentum Trianguli BAV (refpettu ejufdem Aa ) 22 (¢
enim Bafis AV=w,altitudo BV==s, Centrique gravitatis él'béafe diﬁ“ﬂ .
tia 3s 5 adeoque momentum ¢5*v: ) relinquityr Segmenti ABA {7
fpetu ejufdem Aﬂc) momentum, tv*R. Ut priys, : -
; Similiter Dxﬂa?tla Centri gravitatis Trianguli BCa, 3 refts A
eft (per 6 hmjus) $BV=1s, ejufque magnitudo —2‘~;R.° Ergo ‘imu[;
(‘refpe&ﬂ re&te A;c)_momencum » vel Semiquadrantalis u’hgula-; ¢
g R: Adeoque Solidum integrd converfione circs A 4 fact 12 hi
& converfione dimidia, 7247, Raactim, e
Triangulique BC2 momentum illud %52 R, additum Sectoris BGA
momento (§ Qrepert,o) LyR*=L;3R ; exhiber S &oris B‘A
(refpeétu ejufdem Az) momencum. vel Semi nrale [t
PN A e 5 miguadrantalem Ungw, 4
SUREA-gs" R=30" R4=452 R Solidumque integra converfione &% 7

As faltum, TV RP+252p_s 2 pra2 i (] s
: , l =12 P32l & S 1y
Ayt P=p3 Parss P, ° Fes™ 5 & Semilolidum, 3

<
#

/*As/
. /‘
£
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&%ut eti.am 5 Propter Trianguli BVd. magnitudina'n %J;J:J'R———‘;‘Sv; Fig.l 59;

“ENtri gravitatis ab Ae diftantiam § s 5 erit _ejufdem, .refpe&u_Aa, 160, -
Mum &s2h— 1,2 R-—252p: Etfolidum ejufdem circa A inte-

A 25 yp . . :zh
ged CoﬂVesﬁonefa&um, %%:—;_ 52 P-—J”g%ii & Semifolidum, ;2—;
Xtep s*vP

T i ﬁ‘. H 3 X H M
Ry angulique Bya momentum illud 397 R—¢s*v;  femifegmenti
i Momento £y R*.24* R-+£s*v (§ R.reperto) additum €X~
@ * Sectoris BuA (refpettu ejufdem A.) momentum, feu {emi-
us§dra‘}ta1€m Ungulam v R*--¢s* R, Ut prius.  Adeoque (ut pri-.
) Solidum, 1y RP+£52P 3 & Semifolidum 30 RP—+54,2 P,
mvemtque ( Momento per magnitudinem jaR—+3sR=3fR, §H
%Rﬂztam, divifo,) Sectoris B2A diftantia Centri gravitatis ab Az,
T 62 R 2R oPs”

LT AT AN . |
tug o Minavimus igitur (inreralia) tum Sectoris BCA, tum BzA,

“Miftgmenti BVA, Centra gravitatis, (per eorum tumh:_;. 7 ;, feu

-“tnri WBY, feu DC, tum ab A=, diftantias,) quaque hinc epeg ]

. A
Onjfy

'que ad eandem formam, mutatis mutandis, de aliis cigenli portis -
U judicandum erit.

t PE)ﬂ'unt autem hzc eadem, que re&am Ae fpettant, (§ Q,R,S, T,
“dita ) hac adhuc alis methodo explorari. . .
Sunt utique (per Noftra Arithmsetica Infisitornm, prop. 111,121,
o3 &c. ) Quadrata ordinarim-applicatarum in Quadrante , (vel
d“btﬁnfarum in Semicirculo, ) Series Aqualium mulétata ferie Secun~
Ratzxowm. Puta, ut R*—o0, R*—1, K *—4, RE—9, &ec. ulque ad
SRz Hoc’ eft, ut Plana Cylindri Conice excavati, (per prop.
s, eiufdem,) Vel, (per ejuldem prop. 1 12,) ut Refte inSemi-
Parabolﬁ diamerro parallele. . . . \
Dy Shim Quadranti ADC, circum(cribatur AODC quadratum,quod Fig.y 637
olagonali CQ dividatur ;~ ducanturque. ordinatim-applicate VB,
dtcurrentes ipli DO inM, ipfique C O in N: Manigeftum eft, Qua-

é M ordinatim-applicatz BV, zquart quadrato CB ratnus quadrato

¥ (per 47 el. 1. Euclidis : ) Hoceft, Quadrato VM minus quadra-

VN funt enim VM=CB, & VN=CVv: & fic uoiquc. ”

; Adeoque Omnia quadrata BY corplentiam ADC quadrantem;

Engnmr omnibys quadratis VM complentiun AQLC quadrﬁ;npi

1
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Eig.163.minus omnibus qﬁadmtis NV complentinm ACO Trianguluit

: Er lingula fingulis refpective fumptis. \ nit

Adeoque i1 ex Parallelepipedo ODCA (quod compleant Omn'

Mvq,) eximiintelligatar Pyramis OCA (quam compl¢ant om™

NVq ;) quod reliquam eft, xquabitur omnibus BVq. o

Aut criam ( proprer Circulos Quadratis Radiorum pfol’f’mon;

les) Cylindrus ODD O, exempro Cono O CO,; aquabitut 1

mifphxrio, D AD. i)

Sed & (propter fingula BV q, fingulis MVq—NV{, qualth

etfam pagtes partibus refpetive fumptis xquantur, : 00

Nempe ; Parallelepipedum O MV A dempto pyramidis m":ﬁﬁ

ONVA ({i V (it fupra Centrum ) vel dempta pyramide 857

OCNVA (fi infra Centrum 5 ) hoc eft,dempto GCATNCV : fE.qule;

¢ur quadratis ordinatim-applicatarum in ABV,fegmento, Et fic ublqlo

Et fimiliter : Cylindrus OMMO, dempto ONNO vel OCN N,
(hoc eft, dempto Cono OCO, mulétato vel aucto fimili cono NG

prout fupra infrave Centrum fuerit punttum V) @quatur Segme™

Sphaerico ABB.  Et {ic ubique. i

His pofitis ; erit (propter MVq=R*, & AV=1,) pagallelé?

pedum OMVA=v K=, : )

étem ;l(Kpropter OAq=ACq=R*, & AC=R,) eft nyf‘m[‘ /

Item ; ( proptex N\/q:—_VCq:x2 , S VC=ua 5) pyrﬁf“}?

NCy=4xa3, .

Eft ergo, Summa Quadratorum omnium Ordinatim-applicﬂ‘“z

fum , (puta omnia »*) complentinm ipfum ABV femifegment ‘

OMVA —~OCAITNCV —wR* — 3 R3 T1x3,

— o
’

) Eft autem, fup?a Ce)ntrum, = R—w ; infra Cex_utrum,x:._..ﬂ‘fvs
Adeoque illic A3 = R3—3vR*~392 K03, hicverd ad—

2 3 . : " T
~+3vR*—~3v* R4+ Ergo (cum illo cafu habeatur ~3x3 ; h[g,
v e LIPS o 2 1 1 1,.,3 '
vero —4a3 ;)zem?(R —$R3¥3x3 = 0® R—495 (utroque caft) {un‘k
ma omnium o ; feu Quadratorum ordinatim-applicatarum compl‘3 '
tium ABV femifegmentum. £

Vel etiam (propter v'=¢*—s*==29R—s"; adeoque v*'R=2"
. v S N Y : - oade®
Sy XSV =1 Ry = Tu R SR — i v ;) erit b
Omniom o* famma v‘R-—%vS:V;-lelm%;"R«k%}‘w .
h - . . 3 A 3 K ° P
Sed & manifeftum porro cft, cujufque reci ut BY,(arque de huxCPO’
rallelis, Scm1(egmentum BV A complentibus fimile erit judicion,) of
smentum _refpecti 6@ Ae equari femiquadrato cjufdem (pl"’?c)
Redte Cenrrd gravitatis In ipfins medio 5 adeoque VBx3VB=7; VBQE';
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comml"hter QU femiquadrantalen Ungulam ( aciem habentem Aa ) Fig.153
to, brontPlana , ipfis BY infiftentia , aquati ejufilem BY femiquadra-
erit i t}a né’ Propter angalum in V femirectum ; altit‘udc in B, wqualis
ua(ﬁ.l- v b.a(}i lpiumque Triangulum Reétanguium Ifofcg‘.es, erit
Ome H d’m‘dmm-) Et confequenter , tum Semifegmenti BV A
VA Ntum refpeciy iplius Aa ; tum femiquadrantalis Ungu}a e.u.{em
I Infiftens | aciem habens A= ; xquabitur eorundem s femifum-
(Iuo(i {I:l oc cft, VR Ly lyR PR 2 =20 R +25v, Idem
DR (9 R, pepertum erat.
inven‘&c YEro Semifegmenti BVA momento (refpettu reQte Ax) fic
Aaypy o ! addantur Trianguloram BVC, BVe, (l'f?fpfau ejuldem
4, S OMlentg, (§ R,S,reperta: )Prodibunt M?_m_cnta (refpe@u g.ml@em
fa&is ﬁﬁ‘orum BCA,BxA : Cxteraque de bo,ld1§ c011\{:ef110{1e _clx_z C.l' ,?_,5
Sienm; entrifque gravitatis pl‘anorum'ab Ac dl{l’an‘tllb , {?11‘1.1 iter eli-
A . 3que prius.” Ut non fit opus eildem \_dtcnus immorart,
metho(l{nte“m hand erit incommodum hic Iou monuifle ; cidem etiam
Am, haﬁe _riangulorum BCV, BaV, BCe, momenta refpedtu iplius
S iy} p “ .
gulf;flm enirfxo f‘?neéglarum BV re@tarum (fen huic para\lclan}.m) ll"rxapE
ﬂemni] complentium, momenta vefpeltn As ; fou Tu;\n:gu aAex -
o ]n[i(ﬁemia, femiquadrantalem Ungulam (aciem haben’tnm 'd“)
Scmi ®Mtia s fint earnndem BV, &c. Semt)quadr{%t:}: (Lu_:ajl qui Cliﬂ
tiy, dquadrata, Pyramidem complent, cujus Bafise »_,:IEVqE,s 5 anf
tum% CV=x, Erit ipfa Pyramis (per 6-hu)u§;). oc elt, momen-
4 Mud, feu femiguadrantalis ungnla BV C aciem habens A o ,
0 ’:3’::%5’.‘6.' ut prius § R, o -
ﬂen:é“> (pari de caufa,) Momentum Trianguli BJxV, feu Il_l;lccm- i
Bal‘\s tNiquadrantalis Ungula aciem habens A a ; T yranis _enl, u]&s
»zBY =2;2  altitudo Va=h adeoque ipfa Pyramis (hoc eft,

m A . . H ¢ - .}.2,}_:_[2;}. *th
Priyg ;’gllml“ud, feu femiquadrantalis Ungula,) 352 x3h=1¢s

Yitgr 9¢ Triangulum B Ca'y idem atque BVa dempto f‘&‘
“Al;zve Prout ﬁ?pra infrave Centrum C, it V P‘“‘Q“m{) B_(('i\“
g (refpectu iplins A=) momentum Trlanguh‘B Ca; i em.
:l}‘e OMmentym BV «, dempto, additove, momento BCV AdequF
| llnlangllli BCa momentum (refpetuipling Ax) feu nglquadranta f'lts
(ng“l“ eidem infiftens aciem habens A, eft 15> h3is™w. ‘H‘E{C‘e >
infrg e h—sy kv &, {'upra Cemrum, x=Remv, aufc!leznkl n&z
By %0 2= Rofrw addendud s adeoque hge=K 3 ) 4* K. Us

 Fadens .



240 ‘De Calcnlo Centri Gravitatis. CAP. V.
V. Eadem item oftendentur ex prop. 112. Arithm. Infin.

v Fig.ry4,  Cum enim illic oftendutur , Reétas in Semiparabola,
777 Axi parallelas, effe ur Seriem AEqualium {erie Secundanoru

. gam 5 (font enim Omnes V4, parallelogrammum ACAJ co

feries Aqualium ; omnefque 84, complentes Semiparabolz

mentum AAS, feries Secundanornm ; Ergo, omnes refiduz V4 @

rabolz diametro C & parallele, funt feries Fqualium mulétats £
Secundanorum : ) HoC eft, Ut quadrata ordinatim-applicatapum i =

culi quadrante ; ut modo oftenfum eft, b atf

Si igitur, fuper eadem ‘Ae retd, (ut communi Bafe,) df{r‘f‘ba s

wm ADe Semicirculuss tum A A« Parabola reéta (W9 iy

C 4 zqualis fitipli C D circuli Radio:) Et ordinatim-appict
Semicirculo quzlibet BV produéta, occurrat Parabolein 8¢ Efot‘
o_mnelsV@Re&x, omnibus Quadratis VB refpective fumptis prop™

tionales. . e

_ Adeoque duftis omnibus V 2 reétis, (five totam Pagabolam s, [Z,Vo

ipfius fegmentumut AV@ complentibus,) in communem altitndt? "
R=Ca=CD : Frunt omnia Vgin R parallelogramma (Prifm"vg

rabolz, cjufve portioni, infiftens complentia,) ®qualia omnib®,
.quadratis ( & fingula fingulis refpedtive fumptis , ) Hoc eft (gni'

ante demonftrata) Duplo momenti Semicirculi, éju(ve cui inﬁﬁw

portioni, refpectu refte A e ; feu, Duplo femiquadrantalis U7 aw;,
correfpondentis , aciem habentis A a. ( Sunt enim hxc pasali®y

gramma, propter communem altitudinem R, ipfis quibus in_’“ﬁg

Redtis V8, proportionalia ; adeoque, per jam oftenfa, proportt? any

ipfis VB quadratis: Sed &, propter CD=Ca=R, Parallelog” 5

mum, C A in R, xquatar ipli CD quadrato : Ergo & reliqua 1o "ﬁ
refpective.)  Eademque, V8 in 3R (utpote illorum. dimidia,) i

momento plani ABV refpectu ipﬁus Ax 5 vel Semiguadrantali Ung”

Lz correfpondenti zquantur, , - o
_Si igitur, Parallelogrammo AVOG ; anferatur Agpo vel Aok N
(hoceft, Semiparabolee Complementum AA#, dempto additove Y l;
prout fupra infrave Centrum fuerit V punétum ;) habetur Parab?”
fegmentum AVE=AVH _AdAFEALD, ? i
e (Broper AV=v, & VA=K, ) Paralllogr®™
. Item ; ( propter Semiparabolee Complementum fubtriplu® "f,‘
;urpfmpti Pfxrallelo:%rémmi, per prop. 23.e4ithn, ,lnﬁn. vel Proi;‘a 2
ujus 5 =Ca— : '

{ametr0 ve!
Dl?n Muléts

mplent®
comp®
i¢

Gl
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R g (propter AC.:.:CA;) Parabolz Latus reGum ezrir xquale Fig.1 64,
‘ PICa=R: Et (Pl‘opter ﬂb:VC:x) erit BJ\::I)A:'?T; Adeo-

‘1‘.}& Semiparabole complementum #ad (utpote circumferipti Paralle-
*OBrammi ghas triens) =%, |

] Ergo’; }’arabolx segnient\im AVB=AVN—Asdtgan—oR
\?R’i;\k- Atque hoc demum in R duftum ; exhibet $9R*
IR '

3 . . .
Ay Tgus Semifegmenti Circularis ABV momentum refpectu retz
)

d“plur;d Semiquadrantalem Ungulam correfpondentem :  Ejufque
L3 A3 e L3 —2 2___ L. kY
Prius»§’T2:Rz""?R3i3x =0 R 03 =§v R —3* R-{s%v

meﬁt(]ue hinc fimiliter elicientur, tum Se&orum BCA, BzA , mo-
tun: : re.“ femiquadrantales Ungula refpetu refte A« , tum Centro-
~ Bvitatis jnde diftantix ; ceteraque ut prius. .

Badéy ‘e A |
UCmqye adhue alids fic inveftigantur. :
Seg! l{ltell(}gacurSphxra,velSe&orSpghxricus,(putaBCB ex gqnverﬁonp Figa59;
dul-orls circularis BCA circa Ad fa€tus,) ex numero-infinitis Pyrami- | &',
verls (juxta def, 1. Cap. 4.) conflari: Quorum omnium communis
& % fe C Centrum ; & communis altitndo Circuli Sphzrzve Ra-
g _Baféfque compleant ipfam faperficiem Sphaefncam > vel Seéoris
% 2tici Superficiem curvam, (puta BAB que arclis BA circa Aq con-
\"'ﬁ‘)ne defcribitur : ) Eric (propter, Pyramides Prifmatam fuper
spd‘m_ bafibus zque altorum Trientes, perprop. 6 hujus ;) Sector
« %lﬁls BCBA, zqualis fuperficiei Spharicz fegmento BAB in Tri-
adii dutto. : .
‘tn‘:;thc;“r“ a‘{] t:(m Superficiei Spheericz .fegmentun} illad BAB, fidn-
defe,: s AB—4, in Peripheriam ejufdem arciis Cemfo gravitatis
iy Thtamy per 12 hujus.  Eft autem ejufdem AB arcits Centrur/n ' '
Vitaris, ;mta G (infig. 161,%63.) inre@td C& arcus axe ; reétd- Fig.167,

5[: CG:_‘_R, (pes 14 hujus) Retaque de=73c, (ut§ Q.16
N iy eﬂ:‘:) Atque (propter fimilia Triangula) Ut CH=R, ad
z . - - I3 3
‘§%c , fic CG -_—{-R , ad f’_-‘::Ge diftantiam Centri gravita-

i g . ¢*P IR
‘.QA‘C“S'AB, ab Ae; Adeoque 37?7{ eft Peripheria ejufdem antegri

Mg iota., Inquam itaque fi ducatur AB—4, ha-
“Hone circa Aw defcripta, ) q“ Eh i)etut



Fig.159, Velenam ({‘

160,

- prop. 26. Cap: praced. (proprer datas eorum a duabus in €9

243 . Del alenlo Centrs Gravitatis, Car. V;
: ‘ xp o i et
betor Spharica Superficiei fegmentum B AB :.—_E—Z—R + vel ( prf?P?e.rﬁ
¢*=—=22R,) - Superficiei Spharice fegmentum BAB=vP, o
er 13 hujus ;) Propter integram {phere fuperﬁ_‘?’ .
quatwor Circn is mavimis qualem ; hoc eft, 2 RP: aque abfc!
fegmentun AB B, in ea rutione ad totam , qua eftipfius alte
AV=2, WdAezzzR: Erit ut Ae=2R, dd AV ="
tota fuperticics Sphaviea 3 R P, ad iplivs fegmentum BAB="
ut Erms, ) : . “ . . eX‘A
Quod itaque faperficiei Sphetice fegmentam , in R duftums, -
hibet Sestorem Spheericum BCBA=3vRP: Adeoque Semiquadfé1 2
talem Ungulam, feu Plani BCA momentum refpeiin Aq, %’” Ty
Idem quod fupra, § Q; repertm eft.  Cateraque hinc, ur ibid
deducentur. o “

g

Exhibuimus itaque Semicirculi Partimque ipfius expofitarum, .
o

Magnitudines, tum Momenta refpe@u reftarum aliquot expofital
corumque diftantiam Centri gravitatis a re€ts illis. Adcoqué i

. .. . ; . . el
plano re@iis, noninvicem parallelis, diftantias,) ipfa graviratis GC

- tra. :

Eddemque methodo , de aliis Circuli portionibus, cortimque Moo
mentis, & Solidis converfione faQis fict judicivm. Puta, ﬁ‘[’ﬂ
fectore Ba A, (ad verticem terminato ) exponeretur. fe&orr-D’A,
aliafve hujuimodi: Cum enim tum  Sectoris Be A, tum D4y
fnagnitudines & momenta (reliquaque qua hinc dependent) jam® i)
beantur ; etiam feétoris DyB(qui illorum vel differentia vel fumm? e
magnitadines & momenta (adedque & qua hinc dependent)'f“
exhiberi potetunt. "

ltem 5 efidem methodo qui momenta , verbi -gratia femifcgmeﬂ 2
BV A, a refta7e, ad rectas TA, vel BV, transferantur ;,, po i
fimilirer arecta Aa,ad Trr, vel Ba, teansfersi, Eaque , quz fric”
duntur, mille modis alifs ampliari, o

Quzx autem de circulo ejifyue portionibus dicta funt ; eade® ¢
elliptin, hujifque portiones, facile transferentur. Nempe, fi intelligalz ;
axium ellipfeos alter Awalter DA : Manente, ut prius, Aazs ot
{adeoque AV=", Va—p. Y erit DA inea ratione ad 2%, ‘1“%\/;
ad Az ; adeoque BV in eadeyn ratione ad ». Adeogue ubicung# 4
aue huic parallelc in calenlum venione 5 pro s, fubflituenda exttd oy
titas quac fit, ad 5, 10 ¢ ratione qua eft D& ad Ax; (méjore qmdf fi



PROPUXVL' De Calciils Cintri Gravititis. 243
DA it axium majot ; minore, {i minor;) Adeogue, pro 52
fhantitatem quee fit ad hanc in duplicatd ratione rete Daad Ag: &

" miliver, mutaris mutangdis, in reliquis ejufdem poceftatibus. -
PROP. XVL
Sectoris g

pharici Centrum gravitatis , eft in Axis fuiillo  A:
‘Punflo, quod a Centro Circuli diftat Tribus Quadran- Fig.165.
by Radii, minus Tribus O&antibus altitudinis fu-
Perficiey Cu’rvae: Scu Tribus Quadrantibus Radii,
A0S Tribys O&antibus finus verfi: Seu, quod a
fentm Circuli diftat, Tribus Ofantibusaltitudinis re-
v fuperficiel curva 5 feu Tribus Oftantibus Sinus
Hocerﬁ refidui. . . .
At &, in Hemifpherio 5 % Radii. '
ue hinc Segmenti Sphare (planoabfiffi) Centrum B
gravieatis colligitur: Et in aliis portionibus fimiliter.
- thuaa hinc dependent. o R
‘ , R - R ; Fig.a 59,
Nempe 5 Si ponantur Symbola ut in propofitione prce- 16o.
dente 5 erit, Semiquadrantalis Ungule totius fumi- C.

circuli, aciem habentis A, (unde de Solidis conveifio-
2‘;{5“1&33 & Semiftlidis fier judicium, ) Magnitudo
%. 3 Diftantia Centri gravitaiis, fived e, fivea T4,
c Momentum refpctu 7, vel T A, 31*: Diftantia
. *‘ellt]m gravitatis ab A « ¥3 P35 Momentum refpectu Ax, P
\ TP, |

A'C»lc:mﬂué, habentis r«, Magnitude ;7P 5 Momentum I,

?épe&u Ay, 7R*;5 Difiantia Centri gravitis ab A«

37 ¢ Momentum réfpeé’cu To, 7iR3P 5 refpetu TA, T
Z}{R?}’ 5 Diftantia Centri gravitatis 3 ra, i&3 a TA,
. % Co

-

Ii 2 Aciems



244  De Calenlo Centri Gravitatis, Car: Ve
Fi 1-1 Aciemque habentis TA, Magnitudo FRP 3 Momenw?
Iég(;' 3% refpetu Aw, 3R+ 3 Diltantia Centri gravitatis ab A '
T. 8;7.}: Momentum refpettu T« , $¥R3P 5 refpectu (i

s:R3P 5 Diftantia centri gravitatis 3 74, 3R 3 aTh

2K

4its

C. Semiquadrantalis Ungule , Setoris BCA, aciem hab®%’
tis Ae, (unde de Solidis converfione fattis, Befer”
folidis., fiet judicium ;) Magnitudo , fvR®; Difla®
tia Centrigravitatisa D C, 3 5 are, R+35; 2 TAf".

‘ R——3%h 5 Momentum refpetu ro, %vRH—;‘,—ﬂR’;f‘,,
P. fpetu T A, jvR3 —§s*R*: Diftantia Centri gravitam
3 ! 5

ab Aw, -R+i¥s; Momentum refpedtu A, sk,
:‘l-g'—sz. _ e

1. Aciemque habentis r«3 Magnitudo faR:-+-2sR*; M"

mentum refpetu Ae , 3v&-+§*R*; Diftantia Ceﬂ‘ﬂ
' e .y 8vR-+3s* :
X gravitatis ab Aw, —;—;;—*_%; : Momentum refpectu ’”"
MY
§aR+ 14 RFsvR s relpeGu T A, %‘a'm___.;:f%
+*_|’ .Rz . . . A . . LY ts’ﬂR‘i"gJR/; 4
¥3svR* s Diftantia Centri gravitatis 3 e, ——=—="
R Re-3sv | p2a b
s A 94R—31RA- A
3 TA, 124~ 05 : 4

I Aciemque habentis TA 5 Magnitudo, 3aR*—3sR? 5 M‘;

¥ mentum refpedtu A o, $vR3—3s2R? 5 Diftantia Ceo*

. . R'UR-—.g.(’L "
gravitatisab Ae, ——~_ Momentum refpedu sl

. x- ¥ a
%aRf-—-g.fI?'l"g.r.’Z)R 5.'rcfpe&u TA, $aR?—3}/ £
—3svR*; Diftantia. Centri gravitatis 2 1%
M. ATA 15aR—13sR—350

12885 22 L4 I24~—8s5. °

D. Ungulz (Semiquadrantalem intellige) Triapguli BV‘%
ac
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Actem habentis Ax 5 Magnitudo, §s%x3 Diftantia Cen- Fig.159,
trlgravitatis aDC,ixs5 a7Tx, R¥x5 aTA, Rizxji60..

Momentum refpettu 7 o, 3s2xR55s%x? 5 refpettu T A,
*xR33s7x? 3 Diftantia Centri gravitatisab Ax,3 43
Ac‘i’;z]mmtum refpe&u A, risde, .
que habentis 7o ; Magnitudo §sxR—3sxv s Momen-
tm refpety Aw,s? 2 xh—3+*vx;3 Diftantia Centri gra-
Vitatis aby Ay 1B3?
220R

. s : Momentum refpetta «, 3sxR*
—DT

A ¥ [ ¢] . .
T Ret-25x03 3 pefpedtu TA, £5xK*——4gsx% 5 Diftantia

Cengrs e xREtzx* s p—qxRE3x’
' Nt gravitatis 3 1o, R’l“i@—;g aTA’R"‘I{EﬁZ{ .

Clemqye habentis TA 3 Magnitudo, tsxR-+{sxv 5 Mo--

Chtum refpecta As, sis2xRA§5*xv 3 Diftantia Cen-
tri A e . R-t+3v
Savitatis ab A 280

X L - 1
R _2ix3 5 refpeltu TA, 55X R*335x? R4 oa? 3 Di-

. - - . - X R * x2 >
ﬁanua {Centri gravitatis 2.7« R +47+3 salA;

T 6RT4x
R;M‘KISW , '

6Hygx
u“,%\l\ae Semifegmenti BV A aciem babentisAesMagnitudo,

O « tado,
S B-2s%0; momentum refpeftu 1a, JORI—{2R*
R34 s refpetin TA , JoR3—s Ro-HivR

) SR —

~ e e e e 68—3v .,
81" ; Diftantia Centri gravitatis 3 rw, B+ 29R 4 =5

\ 2

. R=e30 sh=3h™v

ATA g 8R—=37 ., 3 pCiRBle iy,

4VRT AT,

'31 BV) 3 bz

k o
g, R g2t Momentum refpectu A, 3R

3Ry yrissay Diftantia Centri gravitatis ab Az, .

171 R-—}-‘*qu o .

s, Momentum refpeftu 7o, -

GoR+45? " T quR+qub®
R-+» 35 Momentum refpeftu BV

Aciemque ..

L)

M.

ch

X
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, 2,3, MO*
K. Acxemque habentis 73 magnitudo, seR?-3 wR 3475 al;ftiﬂ
Fig159, mentum refpettu Au,3vR— 55 R*+¢s'v R-4s Dl
5 C favitatis ab Ay, 425 4 EA3s zb M
T. Sentrig D A I2efi“+12wl{+8:3

mentum relpetu Ta, FeR-+EwR-2i0R— _;«z:;{,"
fpectu T A, 3eR+2m R 2 R3sv refpeé’tu
el Lav R+ sy R 7};5313-}‘?——57'0 Diftantia Centris

. LT 5 g.fab iﬂ/
VS & T o R o bt 1A
gﬂb \ SR—h 343 )
6t1{2’1"(.f7}l{+45 32 BV, 3 ; +6efij'+'6wﬂ’r K
———'LR ';33;)
+w+6e& 65 RA~48" Mo.

‘K. Aciemque habentis TA 5 Magnitudo §eR*+3swR—3s b
mentum refpectu Aoc, $UR 5" Rt v R—gst 5 DI
[qUR'45" R— §:2h 0? M
12¢ R*~4-1250 R—8¢° ll
mentum refpetu 7, je -+ 8wR‘ P R+idy rech b
T A, Rk —‘I—;ER' 1, refpe&u BV, /”vy
LR 3y R 535 Rmiisiy 5 "Diftantia Centrlg

IR/
tatisa o, FRA— R‘—z—-in 453,z1'I‘A ﬂ

T. tia Centri gravitatisab Aw, *

35 35 A
6¢ R+ 65v R—45 33BV, R—h+ 6:R‘,-1-—6WK/4
R 35 . ,
ot 6€Rz+6w1<-—-—4s" "

K. - Acxemque habentis BV 5 Magnitudo, —2eR'+ avﬂ’ﬂlz
Momentum cfpeé’ru A, SwB—2oR_srd=b ‘
Lytpe ]

# ¥ g ; Diftantia  Centri gravitatis ab ¢

4UR. ¢ it

V. rzek ]\mv. Momentum refpectu 7%, ” P

5
et 2av R* 5w R* -——J‘P“P—~ L3 rcfpe&u TA /gfﬂj

-2 RE— ——wRZ'\—-—s3R-~~—:?fu 1efpe&u BV, y
v R as® R4 3 R—rh 3w ’Diftantia Centf’g s
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Vitatls 3 g, SN rzavR 3R 6 RIarw - P,

~ —12¢R*124vR—443 ? Y160,
TA, ZI5¢ B+ 120uR 350 RP s R—1570 | 5 B
. 53 BV,
T3eR3 =12 Ry 20 Ke—gs? v
' \.\\Dj_!vRit*IZﬂJZR’f‘ZJ;R-——*-213'U
: 126 R*~1-1 240 R—4s? .

ngule oo . . . .

§ﬁ1& Trlanguh BAV, aciem habentis Axy Magnitudo,

f‘/l 5 Centri gravitatis Diftantia a 7 0,2 R—3v;d4 TA 303

lszomemllm refpeCtu T, $isfvR-ist; relpeCu T A,

$ YR_44. Diftantia Centri gravitatis ab Aw, 3535 S

OMentum relpe ~143. .
A um refpectu Ag, 75422 ”

tgmthaheméw“ Magnitudo, §swR-+43; Momen- N«
tefpettu A, 352w R-+3s+; Centrigravitatis diftan-

‘. X > . . - - RS

ab A, %%2—}:%‘571 : Diftantia Centri gravitatis d e, Y,

4V R .

ros* R—astv - 4 R?en ? RA-25%0

: 5 Mo~
m 4UR-t-4s 40 R 45 ;
o oBtum refpetu Ta, LwR® + £ R—1dv; refpedtu TA,
VR a3 pyaisg,
Qlem 4

6 .
‘Mque habentis T A 3 Magnitudo }s¢* 5 momentum N,
epetta Ax, 3*vR—3s 5 Centrl gravitatis ab A« di-
Vantia, §s: Diftantia Centri gravitatisa 7 «, 2R-3v5 Y.

- ATA, 395 Momentum refpeltu 7, 30* R’ 5 re-

fpﬁé)t\\ TA_., 1503, 3
Un, : : -
dg(:xlaez Segmenti AB A, aciem habentis Az 3 Mﬂglzltu- G,
ref sU*R? 3 Momentum refpetu r o, 4v* R2-+ris* vk
Peftu T'A, 2v*R*—;2%9R; Diltantia Centii gra- S,

ra, R+3h; 3 TA, R—3b; 2 DC, -;-b: M(_)- E
atum refpe&u A, 3R R* 5383 R Diftantia
- . . 30 R¥ 4350 R—2s3

c‘ *htri gravitatis ab A, e premroa

ie 4= vt .. .
mm‘llle habentis 7«,3 Magnitudo, seRe-FiwR 5 Mo- NN,
Chtym refpedtu Aw, 2v*R* 53520 R ; Ceptri gravitats




Y.

QZQ' De Calenlo Centri Grawvitatis. CAp.V

Pig.159,

160.

N .

M.

; . , 0
Aciemque habentis TA ; Magnitudo, %ch,..-ng;M

129

Ungulz Trianguli BCx, aciem habentis A« 5 magp

. AR*—thRs* an
ab Ax diftantia 4R?—2hRA o Momentum refpe :

6eR-+t25v o

&, §eR3--3isvR*-1is’ R refpectu TA, je R+ .

— 253 R, Diftantia Certri  gravitatis a
15eR*+75vR+263 TA 9¢R*4svR—243
TeeR—gqw 0 2 > T r2eRbgsv

”

. t
mentum refpe&u Ax, %w"R’—-r%;’vR; Centrt grﬂv’

. . . &RE_ahR—s*
tisab Ad dxf’cantla’f——é—e—lei’fz—%—f—v. Momentum reff° )
T®, jeR 433w R* 5583 R; Refpetu TA, gek’f’:},u
. _— . NPT vk
7153 R 5 Diftantia Centri gravitatis a m,WR ts i

126 R4

3TA, I 5eR*—gsu R-t125%
T 126R—gq5v :

itudw

, angul] : 31
¢s? R 5 Diftantia Centri gravitatisa r &, $R—37 5 aT /
$ \ > z b "C
3R+:v 3 Momentum refpeGtu 7« 352R2_axg20k)
fpectu T 2.2 P22 oy 2 24t —12’ 'fztls
pectu TA, §s*R*+72s*vR : Diftantia Centri gra"

ab A«, s 5 momentum refpectu Ax, 35s3R.

y ; . o
Aciemque habentisr « 5 Magnitudo, $sR*—2wR , Mo? i

tum refpeCtu A«, is%é’R"—-ﬁ!"UR ; Centrique grs¥
‘ . . —2 - . - . l
ab A« diftantia, = R—-‘W: ¢ Diftantia Centri gf"’

. s gR*—3vR—s* — > oh®
tisa T, R o5 3 TA, wid’om

et o 6 R—2v Tﬁ:

flz]:?zafﬁiv }le ! fi;s?m —30R* 739 R ; refpelty
Iz X% 12 *

Aciémque habentis T A 5 Magnitudo , s8>+ ¥

g
mentum refpeCtu As,, #5°R'4:2vR 3 Diftantia e

itati Rt2v p
gravx-t_z—tfls ab A, 1371255“ Momentum refpet” ¢

';;-'IRL’I ;-“'URzi'x .zsz ;. I'C{PE&U‘ T A ) T};R”Ff’ »!
—s3s3 R; Diftantia Centri  gravitatis 4 * 51“



Prop, XVI. DeCalenlo Centri Gravitatis. 249
S'-Rzﬁ;y]{hz .
S ATA, BT

u“lg\f’x& Trianguli BV«, aciem habentis Ax; Magnitudo,
35 5 Centri gravitatis diftantia 3 ra, 53 aTA,
28—~3hs Momentum refpedtu 1o, #5%A% 5 refpeftu
Ay $2hR_357h . Diftantia Centri gravitatis ab A,
Aéé r;1 Momentum refpectu Ax, i:"iﬁb. ,
. Que habentis 7« 5 Magnitudo $s4*5 Momentum
1+ PEU Aw, 1,2)% 5 Diftantia Centri gravitatisab A«,
1“\;1 * Diftantia Centri gravitatis 3 7, 3h 3 A TA,2R-3b 5
ACE“ =55k b .
MqQue habentis TA 35 Magnitudo, shR—3%sh* 5 Mo-
entym refpedtu Ax, 1s*hE—is*h* 5 Diftantia Centri

8MaVitatis ab Ae, 2,845:‘3" s : Momentum refpetu 7 «,
2
$R3

2 ~3soR i3 RS v= 35 R—3shd =5 5sh3ts3h
ClpeQtu T A » 2R3 LsuR*+1s8R+4s30 5 Diftantia

Cent . . U 3511’ a
1 gravitatis 3 re«, It—-m: aTA,
. 352y . 3o*
aDG, AR —gquR—A-45" 7 12 R—4bh
- .

Qoo .
v'ég;;lfSe&ons BxA, aciem habentis A«; Magnitudo
2R 5 Momentum refpettu ra, jvR3 157>
?212.'0115 refpe&u T A, §0R3+;%I?7JR5 ,Dlﬂantla
“ehtrj statis 3 _n
e g?aV1tatxs ar cc:h R+4v‘R o
%R\-g_,jz_; aDC, Zw‘Ri—T—'z's’ : Momentum refpectu A «,
: B’ ysvR24-253R 5 Diftantia Centri gravitatis ab
. AO{, 3R 3 sy Repma s o :
+ \\——w
SvR——42 *

—

Kk Aciem-

s Dum refpettu 7, §5h? 5 refpeltu TA, ob?Rt

3TA, R—

R'-5uR—s* . Figasg,
e 160,

" F.

_pd v

z € =

=z

K.
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. . e e yo_14R
L. Aciemque habentis r«5 Magnitado, 3fR*+{shR= zfﬂ,
Fig.159, -+3iR*—&roR 5 Momentum refpectu AxtvRI T3

160. __1%0R 5 Diltantia Centri gravitatis ab 4%’
W. 4vR45 R—s"v , Hlﬂ;
R Momentam refpettu ra, @ e

. 1€

l;‘;rH3—--§}f?}flz-——-r",;fﬁi:’"ﬂﬁ#’%jb[i”-—qiﬁﬂ9 )
fpettu T A, %JIU+;1~;l{3+ﬁ;vl{2+riﬂﬂ‘%ﬂ{
33 ih Rz 115300 5 Diftantia Centri gravitatis 2 7%
15fRgshR—28 s 9f R*-- shR—4-12 5
— s aTA T T
. lsz 4—45/7 szK+4,cb , l{l
L. Acicmque habentis TA 5 Magnitudo, a2 —%§shR=5",
~+2¢R*+%coR s Momentum refpeétu Ax, toR3i58°%
Ww. Diftantia Centri gravitatisab Ac, 46?11‘1 *:: : Mome?
mentum refpetu 1e, %alia-f-;},rl{%—i—;ifvlisz’fé”l:
=3R3—33ehR> iR 5 refpettu TA, §aR3—+7+ 4
F3lwR— i R= Rl hR* 53R Dmﬂﬂt
Centri gravitatis 3 7 «, 9f1:;;;t’ii:f;,2 2 32 TA’
15fRt—7shR—2 s
szK~4]}J~°

7. Adeoque exhibuimus, Sphzricorum Seorum &Segmeg,
torum, Ungularum itemaliorumque Solidorum e3¢,
torum tum magnitudines, tum momenta refpectu o’
fitorum_aliquot planorum , eortiimque Centrdrum £,
vitatis 4 planisillis diftantiam , ipfaque gravitatis ¢
tra.

Qua omnia,.ad alia etiam Solida, ad Spheram cjﬂ(f;
partes fpectantia, facile poterunt accommodari? 24
etx:ém ad alia Solida ex Circulorum portionibus ¢
unda. Lo,

Quaque , de Ungulis Semicirculi ejufve portioﬂumj
Spharaque &_po_ruonibus hujus, dicta funt 5 eade?? ’ .
Ungulas Semiellipfeos hujifve portionum 5 & f%,

10

4
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roides , ‘portion¢fque  hujus 5 faclle accommodame
INtenigatur BCB Se@tor Spharicws ; (intellige Figuram Solidam A,
0 Sphzr)

Citeg T 145 que converfione Sectoris Circularis BCA, feu I}Q‘a,‘Fxg.m;.
@ ACe, defcribirny - ) Ex infinitis numero Pyramidulis fimilibus

Ver;‘rq\‘ahbus (juxta def. 1. Cap. 4.) compont: uarum communis

pergx' ?‘“ phere Centrum C; Bafefque componant :‘wph;rrlcm {u-

o~ ffgmentum Se&ori fpharico conveniens. Erititaque,, Tum

tudip: O 0nium Magpitudo, xqualis Trienti Radii ('commucms Alti-

Vmiels Omnium) jn Spharicam fuperficiem BAB, vel BB, feftori conui

6™ (utpote Bafium Aggregatum,) ducto: 1(%;%1 £X 1%

iy 1S nyg abimr; propter Parz}lle]a Pyramidum P ana fimi 1.;1,‘ aut

Tat] Pacallelas fediorum {phacricornm curvas _fupcrﬁgcs fimiles, in

Supers undanorum : ) Tum Centra gravitatis ompium , 11 Simils

Celﬁ-ﬁc‘e S}?h:rricﬁ, deferiptd Radto (;b:icf;B:‘th: (l}zixopttgi

€jufde g,l‘avxrati.s Pyramidum, in A{c‘e6 11101' Lﬁo)na : u}'ggs q&ii{ ei:xnﬁx-

Perficie: ad verticem abfcindentia ; per 6 hujus. jus q T

XQue o bab, radio Cb deferipta, com fingula punéta intelligantur

ng?ft Wa, Cor que equalivm Pyramidom Centra gravitatis fuﬁ}_—_

Sphe, 2 tdem erit hujus Centyum gravitatis , atque expofiti Sectoris

iy tici, Puta (in fectore BCBA) in G, medio pa.mé?o\ic&ic é E‘;

\lus verfiarchsba) per 13 hujus. Eft autem, (Propte; Cb={CB

SiR:) re@ta av=%AV=21v 6 Adeoque aG=jav=3}v, & CG

3G —aG=1CA—JAV=3R—{v=1h, (propter 2 R—wv=h.)

~ 8;flmiliter oftendetur, in oppolito Sectore BCB ; av==1.V=1%h,

23 0=gv=dh; & CG=Ca—aG=4R—1h=1v, (proprer

q (T =v.) Hoceft, Diftantia Centri gravitatis Setoris Sphari-

\ dran‘:\ibse&ms- Axe politi) a Centro Spharz, axqualis Trx_b}ls(: ()%1\:1-

Tty > Radii minus Tribus Oétantibus altitudinis ﬁzpexﬁc;g’rl}_xgu:c

Oz SPnvenientis ; aut etiam (quod codem recidit) xq“‘? 15 tumf

Poﬁtu:r:bus altitudinis reliqua faperficiei fphaerice.  Quod eratp

Hoe

~ip eft, fpeciatim in Hemifphario, ( propter v—h—=R&,) 1R

A
=ip

8 f\e . .
BQC"m“arium conftar, ex prop. 24. Cap. praced. Nam Seftori 5
BCp > dempto BBC Cono, habetur Segmentum BBA ; & Seftori

itagque 2 addito eodem BBC Cono, habetur Segmentum BBC‘i- ‘f‘}m
- . . H . ! ads e
Conj E“m Seétors fpheerici (per jam oftenfa; ) tum demptt additive

Per 6.hujus ; ) magnitudines & Centra graviratis aﬂignant\}l‘ 3
Kk 2 habebitur
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Aé B : . . .. -Magf
#bebitur & Refidui , vel Aggregati, Segmenti Spherict, i -7 o,
nitudo, tum & Centrum gravitatis. Er fimiliter, (mutalls o
dis,) in aliis Sphzera portionibus. y
(co¥

Exempli gratia. Centrt gravitatis Seftoris mtegrrBCBAWMia

Fig.159, verfione Semifeftoris Circularis BCA. , circa CA, deferipti) d Ve
=%

160.

2 C, (per modo demonftrata) et ZCA—JAV=1A,—FAY
in ipfo Axe AC, ity
Hoc eft (pofitis ut in demonftratione propofitionis pr:rced‘.
Radio CA=CB~—=Cas=R ; integra Peripheria, P; Arcu B v
chorda BA=¢, f(inu reto BV=ys,; & verfo AV=v verligé "y
fiduo ad Diametrum Ve=2R—v=h ; a Centro Diftantia V~%,
=R—v vel v—R,; Item a—s=¢; ats=f; &c.) &7
=%h. - . )
. Adedque ejuldem Ceneri gravitatis ab e, vel r «, (intellige ; ‘3%}3;,

in e Sphaxram Tangente, ) R-rih=3}K—}v. Atque a
R»—g}/]::’;R—F}’;v. . rﬂ'
Eadémque eft ab iifdem = «, vel T A, planis ; diftantia Centi8
vitatis Semife&toris, (puta, qui plano per A tranfennte , it
bifecante, determinatur ;) aur Seftoris Quadrantalis; aligl¥é f
perfecta quivis converfione deferipti, (adedque duobus ejufmo o
nis , quorum communis fectio fit Ax, interje@li; ) proptet y
plana, Sectorem integrum complentia, ipforum partibus , Cé;fﬁ,
partiales complentibus, proportionalia , atque in itfdem a 7¢ g
planis Tangentibus, diftantiis. Quod de femi-conis, vel femifeg! .
tis Spharicis aliis , aliifve Solidis imperfeti converfione deﬁﬂpmgl‘
& correfpondentibus Ungulis, &c. fimiliter obtinet. Quod ¢
moneo, ne {epius [it opus idem repetere, ol
_ Eft autem ('per prop. praced. § Q.) Sphertici Setoris ",”!.eg'
BCBA, magnitudo, #¢*P=4vRP ; (adedque femifectoris ?"g";}c
tdo, ric'A=2vRP ;) & Ungule Semiqﬁadranta]is, qul bﬂ31
refpandet, (intellige, qui Seori circulari BCA infifti ,aciem
bens A4,) magnitudo 261 R*=4$vR", o
Duttd igitur diftantid illd in magnitudinem ; Habetur mom®” zan/
fphx'rxcx {edtoris integri BCBA (refpe&u Axis motus, Plaan‘%p:
gentis, 7 4,) 50" RP-+~32rhP~ 1y R* P 3v* RP=uR*P+¥’ Jiss
Semifectorts, ¢ ¥ R*P—+-3% 5% R P : Unguleque Semiquadrﬂ”m
JVRA- SR ) eg(i
Et, refpectu iplis TA | momentum fpharici Segroris ’?t pi
BCBA, R =5 NP =73 R P30 RP== Ly Rzp/%f&m_i;

A

4
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%;‘%{efffll; $VR'P—34 s RP - Ungularque Semiquadtantalis I;jog(;l 59,
VR 1 A ‘ .
g“‘Ef'fEBciatim , quee toti Semicirculo infiftit Semiquadrantalis Un.- .
’\"foliz dclem habens A « ; (propter v=2 R, & s=0,) Et;R, &
Seme D converfione faétum, hoc eft, Sphara integra, $K'P ; &
ylolidum , few Hemifphzrium §R*P. Diftantia Centri gravitatis
in’ Yl TA, R: Momentum Ungulx refpetu 7, vel TA,
s Sphare, s Riep | Hemifphaerii ADs; 8P,

Yinde (per prop. pracced. § R.) Coniintegri BBC, '(mnvetﬁ(;&e -
o BIBYC, circa Au,) magnitdosft T 5 Semicond, o 5
Dol Semiquadrantalis, 2xs% Hoc eft; Si V it fupra C Cen-

tuy , I~ R—v R—=v;, v v—R |
b\'}; GRP s P T : Siyinfra Centrum ; —5-5'P,
?;F"lp, v—T—RJz
. ’y 6 > . . ‘
HocE& Wtem (per 6 hujus) Centri gravitats ADC diftantia, 32
t ‘fﬂ $R—2v, fifupra Centrum ; & 2v—2 R, fi infra Centrum,
g]iA"quue cafn, ejufdem a 7« diftantia, 7 R—2v=R¥ix: Atque,.

4 R42v—R72x,

t propterea (ductis magnitdinibus in diftantias) Momentum, re- -
m“ ipfius = o, Coni integri B CB, gvs'P f%%{); Semi-coni ; _
upp 42 5P Semiquadrantalis Ungule, *vs? Rf}?"-"f’ : vel,

' 71:;1{3 vx:f‘P > §iv* R—yas*y, Hocelty fi fu-
Pra Cemmm , 7R*—4vR—3s* 7 R*—quR—3s*

24K Py gz—-—-———sz P?-;,{f‘RT;
e . ' 7 R2 =gy R3 5
\ss 'aR\ﬁx*; Si infra Centrum, z: 3 2Py
7R2+4'D,IL+3_'2 .

L X4
48R 5P, 3l R4 'U.I.Q-i'a: T
> Rlpelty ipfins TA ; momentum Cont integyi, Semi-cont, &

LT K32 P y2RP
adeantalis Ungulee , &¥5> P TR, B Py R
Hxtp R—+3v
U vel, R—4-3v -+ 3

——S—x5*P, — X1 P, sixs? Rebixs*v, Hoo .
oAk W h R APy it Repite Bog



Fig.r59
160,

‘AE.

'v ‘ . . . ‘ V4
284 De Calculo Centri Gravitatis. CAP:
'R* —gvR+35% R*—guR-3$” 20

;,cﬁ;’Sup'm'Centmm; a4k P, 458 2
L e e - —R?*~-gvR—3 ),
7457 R v R-Eds% vel, Infra centrum ————=——" 72K .

—R*4guR—3s?
T 48R
“Hae itaque momenta Coni, Semiconi, Ungulxve, BBC,
momentis Sectoris, -Semifectoris, Unguleve, BCBA, BC o
fpectivis ; Subducta, Additave, prour vel fupra vel infra €0

fuerint ; “exhibent Segmenti, Semifegmenti, Unguleve, BBA, ", p

o , i
momenta . refpeGu iplius 7@, JvR?P—2s® RP--2520P 5

Py 1R 22 R—gst, VC :
JAAZ
1

4p.

16K?
TV RP 12y R4,

. *
. [

: . o : 3 ' 2 R g’ N

(:"UR P—- 'I"";_.‘ RP"‘#‘ ";";J ’UP-—‘* “;'URS -—‘6' 3 f\ ~} ':-)'S v +

o
f /)
Et, refpedu ipfius TA, fvR*P—1s*RP+Ls2vP— gk

S ‘ -
ap . p

VR P’*T%I‘RP-J;—';%_;”UP——-YG—E, ivR%-»é;’ Rz 4—»3.,1-;)1?/”
== ©* R*+Ls*y R— s+, '
Adeoque, momenta per magnitudines dividendo (puta, uﬂfpl‘
momenta, per magnirudinem Ungulx, £2? R+ %sz:évgz/fgﬂ'
~t+25%v, prop. praced. § R. inventam,) habetur diftantia Cf”‘felsc'
vitatis Ungule BVA aciem habentis A=, (adeoque & Seétoris K g

3s* -

SUR> — 43 R-45°Y

TA, R—s— 1__3"4. ——_ :1DC mgsi_/:th’
PN YR —45* Rgstu” MY QuRE 4 R

st 3¢ U
M,Az_é};’A—r—4s’v+R—b’“8’0&’-——4;’1(—1—-4:‘11'—]3* 5
| s 6R—3v . T4
Vel (qued codem recidit) a 7, R+;m! ; 4
6R—3v | 2pR--3s

mifectords correfpondentis,) aze, R+

R——A}‘Uﬁ‘*‘ 45 :4'7)&’.-1—4:‘”/5 DG, 4oR+g4’ T 4’%

sh'v _ 3b* . 1h* 4

= ——2 — : h="F
m 4R-t=4h' 4 BY, 4R-+—4b+ R—h 4K

Ry,

_gV!
Et (reftituendo magnitudines) momentum (refpectu ipfgi:ggenﬂ
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. - SP o
St‘gmmu Spharici BB A, %vR“Pm{;s’—RP—-—;‘;R; Semxfegmem

. , .
WBya N észP—._;~;—;IRP..—-§§-};~\,., & correfpondents Ungule ,

A
30R3\_1_ 1PD2 1
~gs* R —~3ist,

Sed & offunt hxee e fic altas haberi. '
r%?“m e}:ﬁm (ut o?}eﬂlell;: et prop. praced. §.V.) Semi-Quadrata Fig.1 64
ﬁ“tar““T BV & huic parallelarum Semifegmentum AVE corr’\p]ennum s
mm“&ls 3, &e. (fig. 194-) parabole portioncm AvE con)ple'n—
X “S’Prpport'iona‘ia , & quidem ipfis Vg, &c in 3R duétts figillatim
t?{ lia atque ineifdem a7 =, T A, D C, diftantiis : Eadem crunt
( S‘e&“. plrum ra. T A, DC, momenta Semiquadrantalis Ungulx
at‘l Am iy complem> Scmi’quﬂdmm) Semifegmento AVB m‘ﬁﬁenus ;
p]que tiftguis pottioni Parabole A V g inliftentis, quamgllg com-
X batg] elogramma 8V x 3 R, Eademque urriufque Solidi diftan-
NisY ookl Btavitaris, (puta G, & 5,) abiphs 7e, TA, ?C, (pla-
, Pﬂriioe Pettive, Hoc eft (per 5 hul,u?)- quantum inde diftat iplias
SParabolz AV 8 centrum gravitatis . ) .
§§Rzaurem Semiparabolz AA Cgmagni[udo (per 6 hojus) 34CxCA
%ASQ 5 ¢jufque Centri gravitatis ab Axe Ca dl\ﬁantm (pcriS hu;;xs)
Adtol'%[?‘; adeoque a 7« R-§R=2%R a"lr é, Rf-{:sg::s R,
§%R‘ Que jpflius momentum refPe&u DCo, ?& AR re petu 74y

5 rélpectu TA; + £ &Y. s
1k . g P 22X __.g_'\'"c
%m Semiparabole 8ab, magnitado 3 abxbg=7pr=""7%: Cen-
g 3 3,
i%‘* gravitatis a CA diftantia 2b8=4x : (adeoque a 72, Rtix,
b R3dx; prout fuerit fupra infrave reftam Ca.) - Adeoque mo-
Mty L Cav .
m eJels,refpcc‘ftuipﬁus Ca, TR Cui addirom momentura pa-
¢ . "y o ’ —
X! °1§.‘E‘mmx VCbe, hoc eft (propter fb=x, & Cb=R—
e P TR e .

51{\ \R‘—i ; Centrique gravitatis 2 C4 diftantiam, 38b=3% ;)
~ky g2 s ' .
\“ﬁ:%‘ix“, exhibet portionis VAAC momentum refpectuipfivs
QAI_‘JR] "Ny 2:,: : " S S

B A e

A R INAJINE T S, : ionis VBAC( ‘rop-
4R Y x .Hu)ufq,proptcrca pomo:msv,» (P

m M ’ ‘ ' x’} . . . R R
- BNitudinery '”_R"‘E'R) diftantia Centri gravitatis 2 Ca, et
62
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6x R 2x"r~ 6R 3% R —3% x;
Figa64. (xR g 12K 4x‘x Adeoquear«, R 1z R'—4%

: , .y
‘TA, R+%—'Sf— “(prout fupra infrave Centrum fuerit:) £

(reftituendo Magnxtudxmm) Momentum e)ufdem vEaC, f‘rpcm

T, & refpeCtu T A, xR’—/” g

‘Ta, .xR.—»v~r’+

4R
-2R——x .

4R % ditatt

Atque hxc portionis VEAC momenta ref‘pe&wa , dempta 4 ad o
(prout fupra infrave Centtum C contigerit V puné‘tum) re fp
bemlpalabol"e A'AC (refpeétu rearam 72, TA, arh

L1R ) 24 RY: exhibent Portionis AVE, momentum 1efp€‘5t »

TERERR +‘.x5 Eﬁ‘ﬁ'{i— ; & refpectn T A, ;;R‘}.’xk 5
+2R2. x*
, 41\, x

o
Reduione autem fai, valorem xpﬁusxrcﬁxtuendo, fepeﬂ
tur hac momentis fuperxus deﬁgnaus convenire,

E{t enim x=XRjw; prout fupra infrave Centrum coﬂ”g
(Hoceft, x—R—v , fupra Centrum ; vel x—=—R-~g {i mfra
trum. ) Adeoque +xR2 -—R3+v1<2 »

Similiter #*=—=2R'730R**302 R25, Adeoque +L x’———K /«JK
~-v*R—%v'. Hoc eft (propter v*=2vR—s* & 7/’/4
2? Reg? v) Mot iR —vR’-—-—-—:"R—P»—; v..

%)
Etutroque cafu (hoc eft, five xo= +R—-'v ﬁve X — KA; ,,

et x* :R”—-—wR-i—v-:R’e:". Adeoque——B—:'-///

R R e S
=TIR *I=TOR f;R——ZR. . 1’»’
Adeoque momcntum Portionis AV#, rerpe&u Ta, ﬁR* -
e 0 o

"3x,~ R x _37/R —%8 R+'s v-:—r & refpe
-sf.R +xR" ’+1Ri~::.‘xzx?'.'_. tyR‘L ; ‘2R+ Z.v___;f:‘ , ‘V o
4R 3 4R

Arque hac mOm““‘a(Pfopter prifinatisipli AVA infi ﬁenﬂs ol ;no'
nemy R)duéta in z &; exhibent iftius Prifmatis momentum,
mentumn S¢m1quadrantahs Ungule Scmlfcgmento Circulari AB ﬂeﬂ'

fi
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;gnfls’(aciem habentis A o) refpedtu ra, $v&— 47 R+45%uR
\ us‘“‘ s & refpetu TA, jo& i R+-24fvR—§sh Ut pri-
In

dic deque Centri gravitatis diftantia, five ar e, Gve TA, fivea BV,
€tur, ut privs.

910 s Coniintegyi BB« (Trianguli BVa, citca Aa converfione F
3

Qefire.. e R—v F'.'9
efcrlptlz) Wagnitudo (per prop. pracced. §S.) %—RP:%K—— £ ,;go:s ’

——

o 2% 5P Unguleque £5'h=1s* R—§s'v.
\ e

ATA Wique gravitaris diftantia (per 6 hujus) are, th=%R_1v,
A> R_3

Que g wh=3 R+%v. e .

¥ Quidemn diftantiar, in magnitadines dudt, exhibent momenta,
tefy . tpip R*—gv R+ vt
ple&u Iplivs 72, Coni : 4 +

TR .. 4R—20R— .
tali 3 s*P , Semiconi GR s'P ; Semiquadran-

? Mhgule, 3P =35 R'— 'y R—yst,

; . sh*P
zta tefpectu ipfius T A, Momentum Coni 3s'hP—

SR =
2V R R avR-3s

24K —s*P , Semiconi , i——-"}ﬁ‘*—"j—ﬂ’; Ungula-
que éIZRL—T%ILWRﬂ-éI‘t::%I’hR——i‘I’bz‘\

Atque hae momenta, momentis Spharici Segmenti, Semifegmenti,
ben%rrefpondenus Ungulz , BBA, BVA, refpective addita ; exhi-
%vgfgomﬁmaa tefpedtn iplivs 72, Sphzrici feltoris BeB A,
a0 T3 RP—34s20P . Semife@oris Be A, ivR*P—+is* RP
) ?rgl'.Pi & correlpondentis Ungulz , tvR3+15* R*—13s*v R,
j"‘,\;,zwplg&u TA , momentum Sectoris Sphxrici BaBA, vK* P
TR S S%mife&oris BeA, tvR*P-3zis2uP; Unguleque
. Ve X2 UK, .

“rangf"“m s Intelligatar, fuper BCa Triangulo, Ungula Semiqua-
&baﬁ's> actern habens A= : Qua Pyramis erit verticem habens « 3
(ir? T“‘mgularcm fuper BCretam. Hujufque Bafis Trial}%ula:.
Q ( &am CB projetz ) Centrum gravitatis puta g, dif abig
(P\angert,‘c_'t Trizmguli) ?C B, (pCl’ 6 hujus ;) ejufquc ab Az
?IS‘an ). di antia , fy=3BV=2%s; &, in recti inde ad = duita,
e g“llﬁe.ﬁtgmgravitatis ut g, abftinder g = 228 Cujus itaque
’ Ll

ab

f
q



160,

Fig.159,2b A o diftantia gG==3fy=%x}s=3s: Ejufque A T‘; by

soP . i <l
& Semiquadrantalis Ungule £s*v. Centrique gravl!“[ i

' . y . . : Yy
248 DeCaltulo Centri Gravitatis. CAP'Y.-
—dx2 diﬂ'aneﬂ’

Ga= 13y« hoc elt (proprer ye=R}zx=$fR—4v, e
adeoque ejufdem a TA diftantia § R v, . 'pcl‘
Quz quidem _diﬁannx, m ¢s* R (pyramidis magnitudu}f{n ’ ((cﬁ
prop. preced. §5 ) duékx ; exhibent momentum ,Pymml,dlsii iR
Ungule B Ce, aciem habentis A «)) refpettu ipfivs 72, g
—ris*vR &, relpedtu iplius T A, §52K* +-¢ie2v R, Ad,eogr-
So'id; fil. Coni, conicd excavati,) converfione Trianguli BG o
ca Aw fadti, momentum refpe€tu 72, 322 RP—22wl 5 ©V

fpe@tu T A, %5* RP-53s*vP : Semifolidique momentum f‘ﬁ’,
va, 352 Rp— iP5 &, refpedtu TA, I—%x’RTﬂ--—z—ﬁ:"{/l" Jié1
- Arque hae morenta , momentis Sphrici Sectoris, Semife ot'fﬂi
& correfpondentis Ungula, BCBA, BC A, refpective ?‘dB A
exhibent momenta Seftoris, Semifeétoris, Ungulaque, B Kﬂl’

Ba A, refpedtn iphus 7o, J0R?P-r3s? KPz2220P, "
gt RP—s35%0P 2o RGP RP— 73 vk wl’"
Et, refpeCtu ipfios T A, 20R*P1320P ) 2oR2PEid’
JVR 522y R, Ut privs, ng'
Qure quidem momenta ; per magnitudines divifa, (prop. erm

§ S. traditas ) exhibent diftantinm Centri gravitatis , * s

§0R3+ 35" R 3sw R 25 R—s'v 2 gt S
VR ~-35°R - 4V R-25t3 &aTA,R-f

1 DC 24 R—s'v hst

’ > 4VR-4-25" T gv Rt

- o A e

~ Similiter ; Coniintegri BAB, (Trianguli BAV converﬁonef‘ i
Aa defcripti) magnitado (per § R, prop. praeced.) LEiig sem“"‘
6R > ,

s?uP &
ftantia 3 TA, 4v (per 6 hujusy ) arque re R 27 M

quidem diftantiz in 1mzugmtudmes ducrxi , eshibent , re{pectu ,

momentum Coni -,  Semiconi e 35’
oni ~g%~;  Semiconi 16k s ungueque 5‘1’ ,
Rt . sof &
=350 R—ys": Refpe@a 1 @, momentum Coni +5'vP—"gk °
J"ZI"P . "
41,

. + g1 LK 1
mi coni g5 vP—775; Unguleque 45w R—is'v ks okT §
Quz quidem momenta , ex refpetivis momentjs chmeﬂ‘i{’gm‘cﬂ“ '
gt
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ﬁgfflentx, Unguleque, BB A, BV A, (§ E. traditis,) fubdutta ,Figt5g,

NQuane Apnuli ) i A circa A

it Annuli, (converfione fegmenti A B A circa A'a, ) mo- 160.
~r D refpectn 7 a, 2R P L RP~4-145v Py Semiannuli fv R'P

S RP-pcroop Ry correfpondentis  Ungule 3vR-—gs R
iy 1, o8¢ KA+ ris?vR. Atque, refpettn T A, momentum
g 3VR P12 Rp_ _r2yP o Semiannuli 2wR*P— i RP
A(\ztg vP: uugulzeque Ty R K273 PV R—3v? RP—pys R,
L que propter Ungule magnitudinem § Q, R. prop. praced.
Eb’ 0 ) . - . = 4
‘ R\§Z’R2-252R,) diftantia Centri gravitatis a 7 a, R+

v
R , . s
‘1-72‘/:’; aT A, R—-—«’zh; atquea D C, ;h:;'zf'

huil:()rro’ Com jam exhibuerim , Momenta refpeliu rete7a (ant  H.
Yol rfaljallelm) ut Axis Motus feu Libr 5 Solidorum ex conver(\!onﬁ
R, AmlconVerﬁone Semifetorum \:Cl Semifegmentorum BCA,
Migy,d. > ¥ A, circa A e ut axem CpnvchOpxs ; & Ungularum Se-
Eﬁde Sntalium | illis correfpondentium , actem habentium Aa..:
MOIAS OPex"ﬁ.euam exhibuimus, Momenta refpeftn A« ut Axis
Sry de e berm, Solxdorqnl ox convetfione VL:\ Sefmconverﬁont
tey am Semifectoram vel Semifegmentorum B CAB«ABVA,
tuy g (vel huic paraliclam) ut axem Converfionis, Er Ungula-
g OtMiquadrantalium illis correfpondentium , aciem habentium
e} Vel huic parallelam.  (Quod &, Solidis ex quavis alia converlio-
o perfectd , non minus quam ex Semiconverlione ortis ; Ungulif-

s quam Semiquadrantalibus ;- mutatis muandis, accommo-
iy

ﬁ()ni'\sl.‘ppe idem omnino momentum erit ; five (it A 2 Axis Conver-
ibry. % 7o axis Libre ; {ive 7« axis converfionis, & A« axis
Pngul;er Bt fimiliter in ungulis ; idem momentuim Crit, {ive Acies
S by 1 A ety & AxisLibree 74, five Acies Ungulw= o, & Ax-
um A.d-, & (imiliter alibi.) )
i gy $Nim | (verbi gratia,) re€te BV momentum refpe@tu Az,
¢ ,,,é‘z ¥, (propter ipfius centrum gravitatss in fut medio,) hoc
miq;ad V‘]: Atque tantundetn etiam _ﬁt T rmng.ulqm in UngulaSe-
Ofteng tantali (‘cujus Acies A, ) eidera BV inliftens, (ur d\ldl{lm
(brg, gmeﬁ:) Exit hojus Trianguli momentum refpeétu PES
‘ﬁli-f SrVadiﬁdntiam) 1BVqxVa. Sed & in Ungala Semiquadran-
W 0 JUs acies 7a, eidem BV infiftet parallelograpmuim cujus altg-
- \Propter angylum Semiquadrantalem) xquals exit ipll Ve di-

2 frantix ,



Fig.159,
160,

360 . “De Galeulo Centri Gravitatis. Car. V'.

- : ’ H -
ftantix ; cujus itaque magnitudo eric BVxVa : Cumgue h“l‘.:lseg(;w
trum gravitatis.fit in medid fui. longitadine (per 2 hujus, ) 3e,
illins diftantia ab A, feu perpendiculari plano huic infiftent€,
1BV ; erit ejufdem Parallelogrammi, refpeétu axis Libr :A‘:‘ o
mentum , 1BV XBVxVa=1BVqxVa, ut privs. Cdmque idem i
tineat , de fingulis re@is ipfi BV parallelis, Semifectores vel Seuﬂ_
fegmenta BCA, B« A, BV A, complentibus : Idem de o™ gy
gule Momento obtinebit: Nempe idem omnino efle M9m§g e
Ungule (fuper ecodem plano,) five fit Azacies, & 7a axis I
five 7 e acies, & axis libre A=, e

Arque idem plane obrinet de Solidis converfione , vel Semico? 05
fione deferiptis : Quippe hae tum magnitudine ; tum & mOf,ne‘; i
nihil alind ab Ungulis Semiquadrantalibus correfpondentibus dlﬁ?} 4
quam quod fint ad illas in ratone £ ad R, vel L Pad R: W ‘Po.
oftenfum eft.  Adeoque tum facti ex converlione BV circa A # o
mentum refpedtn 7 tum ejufdem converlione circa 74, M

1BVQxVa Bvqxve
=

o

~ . V {c’
P fen —L—p; falique ¢

tum refpectu A s, eft TR

. . BVqxVa o
miconver{ione , utrobique , "”;IR_“P' Et fic ubique.

. . . v‘m
Eft itaque Semiquadrantalis Ungule fuper BC A feftore acrl;)
habentis 7 «, momentum refpectu recte ( planive perpendicula,on‘
Az (ut§C.) R 4-32 R* 5 Solidique ejufdem integya conve jig
circa 7 « facti momentum ( refpedu 1pfius A ) 3vR2 P3¢
& Semifolidi JvR* P -+ 45> RP. - i
Adecoque , propter Ungule magnitudinem (vel momentum e o
tis BC A refpettu 72 ) 3aR*-+-3:R> (per prop. praced. § I")!a-
N ) o +37
iftivs Ungule Centri gravitatis ab Az diftantia %
12
14R—3v  SR-3h P s
s V=150 rg,v- [Eademque eft diffantia ab A d(f‘aa795

nove perpendiculari) Solidi converfione ( perfectd vel imf’erfc
BCA circa 7 « defcripti, : (e
Unguleque Semiqgadrantalis fuper eodem B C A fe@os %0
habentis T A, Momentum refpetu ipfius A=, eft “(ur§ C ) g,nff
—3s* R* ;5 Solidique Correfpondentis, vR* P—ys* RP '
folidi, {vK*P—rgs*RP. Adeoque, (propter Ungule m3§
nem ), 3aR?—3s K", per§ L prop. praced.) diftantia Cent¥?

ni( :
14

",
' gﬂ‘f’
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s iftig Ungulz (adeoque & Solidi feu Semifolidi correfpondentis) Fig.1 59,
b Au, ¢t 8vR—3s5" SR—3b ’ 160..
} 124—8s " 124—85 ° ) )
gulE t fpeciatim , que toti Semicirculo infiftit femiquadrantalis Un-~
eﬂ? Saem habentis five 7, five T A, Momentum refpectu Az,
ke SO\idique correfpondentis 3 R*P ; & Semifolidi); X*# : Cenurt-
flu: 8tavitatis ab An diftantia , %T""
ey Semiquadeantalis Ungule faper BV A Semifegmenta , aci- K.
f‘\,“lhgbemis 12 , momenmmgrefpe(tu Ae, eft (ur) E ) ;vK’.
moﬁ‘ R‘+§:‘v K-+}s+, (Solidique correfpondentis , & Semifolidi,
la ﬂlent:?"gd hoc, ut P, vel 4P, ad R.) Adeoque, propter Ungu-
L ng“‘t\\'i\inem (vel momentum Semife€toris BY A re_fpe&p Ta)
tej gy 22 R +25p R+-253, (per § L. prop. praced.) Dittantia Cen-
gl"“’ltau’s iftivs Urlgul:i‘(adeoq-’folidl Semifolidive cqrrefpondenns)
WA, SvR_yrki-rasvhrss 4R Ramgeh
’ l\fnR‘:. 25R* 41259 R+ 8571 zeR’-t-xz;v1§+8:’ .
ace ng\\\mque Semiquadrantalis fuper eodem I.3V.A Semxfegnﬁt‘mo 5
§.}3m ,h& entis T A, momentum,rcfpe&u_ gufdem ‘A o, el (ut.
rqf") VR L FREp-Es2uR—3st 5 (Solidique ant Semmifolidi cos-
tephMentis momentum,ad hoc ; ut Pvel 3Pad R:) Adeoque, prop-
{ o 1BUle magnitudinem (feu plani BVA momentum refpectu TA,)
;:'R ~— R+ 1 vR~—1s , (per § L. prop. praced.) Diftantia Cen-
lg"avitatis Ungule(Solidive aut Semifolids co’rwerhox}e facti) ab Aey,
8{1@—412R‘+43‘vk~:x4 __ 4uR 445 R—3¢h v
lz‘fﬁ‘-1zsﬁ'+lzw1€—m’ T iae K 1asvk—8s
haﬁ‘mi}iter, Semiquadrantalis Ungule fuper codeny BY A, aciem
\ff‘isB V, momentum refpectn Aa, eft (ut§E,) tvR—2s2R%
ity S3vt R*—53v2h? ; (Solidique &  Semifolidi converfione
Bl mornema, adhoc,ut P & 3 P ad R:) Adeoque proprer u;;
3, Shitudinem (vel plani refpeftu BV momentum ) —34k]

" TiavR -t =Ttex R+Lsvx, (perK§ L.pr(:kl)\).zprmc;) Dis
vantia . . SR —ys o § .
Centr gravitatis ab Ave, ——r— T TR
Ve ¢ 52 AR—v =2 R+
& om recidit) s ovT feu s -z -3,fen
(‘1 od eodem recidit) ART1zen R Jfeu T ien O
O 4VR 2
TR
'Itﬁm 1240 R 45

» Semiquadrantalis Ungule fuper B4A , aciem habentis 7, L.
| MOmENtHm .



Fig.aso,
160,

vitatis ab Aa,

T A, momentum refpe@tuejufdem A« (ut§F.) tvR-73s

962 De Caleulo Centri Gravitatis. CAP‘,\Q

N . ; l‘A
momentum refpe&u Aas, (ut § F. ) fyk’,+§f’ﬁ”?‘=_,§p_
=L,2 R*++50*R 5 (Solidique converfione facki, JvR> P+ 3’ )
—sidyP; & Semifolidi-ng’P+3‘~ﬁ.Rp__;:;.,zyp;) Adw;ld
proprer Ungile magnitudinem (fen plani momentum x:ef'peé’cu. r’a
3, R+ % R*— 2w R per § M, prop. prazced. )  Diftantia Cente! 8
' 4R 452 R—s5*v  4R*+4hR—s*
6aR+t+10sR—25v "  CfK—+25h
Ungulzque Semiquadrantalis fuper eodem B« A, aciem

fyabent
12708
_szrz/h

( Solidique & Semifolidi, converfione falti, 3v&*P-tis (i

sVR*P451520 P 1) Adeoque ,» proprer Ungule magnitudineh e,

plani momentum refpeétu T A,) $aR>4+45R* 4w R ,)z(ﬂli’_ffw -

prop. preced.) Diftantia Centri gravitatis ab A, 6,;;’:: ,]\’/r”v

_ 4 R* 4% .

TO6fR—ash i i
Eodem modo, Semiquadrantalis Ungule Triangulo B Ca' £)

* ftentis aciem habentis 7=, momentum refpetu A, eft (Ut i

75 R* —s52wR ;- (& Solidorum, converfione vel femicon™” g
ne deferiprorum , his propottionalia ; nempe in ratione 2 £ i
ad R: quod & m fequentibus intellige.) Adeoque (proprer mﬂri
nitvdinem 3sR*—%tsvR | per § M. prop. praced.) di&antia G

§sR—asv §R—av .

gravitatis ab A, eft - TR a0 T i1 R—g Ungslzque S

drantalis fuper eodem B C « infiftentis, aciem habentis T A ;3115
mentum yefpedtu Aa, eft Cur § F. ) §5° R*~+p25%0R ad¢ P
(proprer magnitudinem 25 R* 4250 R per § M. prop. pr:rced')

W

"

ftantia Centri gravitatis ab A«, ,iﬁ.ﬂ)’"
o D 12R-4v o
Ungulzque Semiquadsantalis fuper Triangulo BVC, aciem pab¢ p
tis r o, momentum refpetu A«; eft (ur §D.) M; 2a
2
, R— oo
magnitudo (per § K. prop, praced.) etk GEWW: Diftantiaguc
) _— R—3v . . 0"
i gravitatis ab A « 570 R—~38v” Aciemque habentis T A, 00
R340 R i
tum (refpectu A <) '—;Tﬂx; Magnitudo, —;2-2-?: x5 D’,[t an
v | o
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Et Semiquadrantalis Ungulz fuper Triangulo BVa==BCafBVC , Fig.15 9,
‘ ) L R _qmy. . R—3 Ge.
e habenti 1 &, ‘momentum refpeétu A< sR z v . R+7 {24\ 3v 160

$? . . )

*3 hoc eft (propter x—R—wv, fupra centrum, addendim ; vel
prop > P ) \

X,

= : < - R—2v
~R-+v, infra Centrum, auferendum ; ) i-r s2 R4

W , nRe—120R¥30* s
: 24 8P e wvel{propter v* =27R
?}é")%"li’—-is” vR— 3st=35%h* ; (we § F.  Adeog; (proptes mag.
Y, L 9 R—aw 3IR—v sRZem7vR-t-20*
ey R ARy g aRRE
Eﬁ:é& PR+ = $sR*—FsoR—F == 3sb* 5 ut § M. prop.
beny; ) Diftantia Centsi gravitatis ab A #, 5. Aciemque ha-
5T 3 momentum(ut95.);:2/71{«%%;‘132 } Magnitudo{ut § M.
e 2R -
FO0iraced,)ubR— 24 Diflsisgue 11—y =R
bcmi“sgulxque Semiquadrantalis fuper Triangulo B AY; aciem ha- N,
¥ m 7{“, momentum refpeg‘tu .A“’ CQ (u[§-(.3’ T3S vR—j-gJ";
Cent‘*gmwdo (propter magnitudipem Trianguli $sv; diftantiamque
M gravitaus a TA 29, & a re 2R—3v, ) wR—po?
20R+-3s%

$¥R--45* ; & diftantia Centri gravitatis ab Az

e . e T
N Mque habentis T A, . momentum - refpe@u A&, 2s2vR—is*;
Bnitado , §svi=$svR—1s, Centrique gravifatis ab A « diftan-

g 6vR—3s" » o

) ——e—g s
L 16vR—-8s1 TS

tis « Semiquadranralis Ungula fuper ABA fegmento, aciem haben-
oo Momentum refpeftn As, eft (ut § G FoR—geR”
TR 10 R p 45w Rymagnitudo (per § Nopr.prae.) 34R — 3R>
thop T R s R
A5, Centrique gravitatis ab A « diftantia, ~—n—2 3707
~R 2
= 2})R-{"J . . 1 3
SR V- Ademque habentis T A, momentum §# R
i 2w . .
& R"\ﬁ,_zvR—;%vﬁRhﬁ-}ﬂvR; magnitudo , $aR*—3/R.
. 2_~52R 2 2»__‘<th_ 2
SR, difh e guR? 2 "R~V 4R 2pR—s
: 3 diftantiaque GAR_GR—150 = GR350

" Arque jam (inter alia) Solidorum Semife@oris, BC A, BeA, O
e



LYY De Calenlo Centri Gravitatis, CaF: Vﬂ;
Fig.1 59, 2ut lemifegmenti BV A, Segmentive ABA (nedum Tria"g“loﬂgo,,
160. BCay BCV, BAV, BVe, &) circa Ag, integra convc'lmus'
: ‘ne defcriptorum, Centra gravitatis determinavimus : end! e
«tique, diftantiam Centri gravitatis a 7, T A, BV, &¢ A[quc
inipfo Axe A« fitum efle, conftat, ex prop. 5 hujus, ~Ipfum itaq
punétum determinavimus. 1
 Ecfimiliter, Centra gravitatis Solidorum integrorum , quff( in
modo. Sectoris BCB, vel BB, vel Segmenti BB A, vt & 5
medio Axis converfionis effe manifeftum eft; fed &) St’m’(ech ,
BCA, vel BA, aut Semifegmenti BV A, Segmentive A o
circa 7 vel T A, aut etiam Semifegmenti BV A circa B Y (}uﬂ‘
verfione integra defcribuntur , determinavimus. Cum enim &y
-diftantias ab A plano defignavimus , eaque in ipfo converlions ¢
T2, TA vel BV, efle conftet (per § hujus:) ipfa Axis punct
+Centsa gravitatis funt, determinantur, i
Verumin horum Semifolidis , folidifve imperfecti quivis CO”Ynaﬂ'
one defcriptis; Ungulifque correfpondentibus : nondum detef,m'),[f:t
tur 1pfa Centra ;, ut que non iniplo Axe polita funt, fed alibh
axem, in plano per axem tranfeunte.
Cum ramen in quo per axem converfionis , feu aciern Ungy!
feunte plano conftituta fint, jam confter ex § G. prop. 12+"
(nempe, ineo per converfionis axem plano quod folidorum , g
one factorum,, arcum converfionis bifecat ; eoque per Ungular™ ;e
em plano, quod bifecat ungule altitudinem : ) “Atque in qui ‘l“i”ii
‘hujus plani rectd, jam (it dererminatum 5 nempe in eis quord® 3
feu Acies eft A, per Centri graviratis diftantiam , & 72, T 5§
&ec. & in eis quorum Axiseft 7a, T A, vel BV, per ejus ab 1 fi
ftantiam : Id folum fupereft , ur in quo iftius rectze puncto rrCioﬂ’
determinemus per iplius a converfionts Axe diftantiam in eis §*
verfione deferibuntur Solidis ; & , in Ungulis , per diftantis® e
pendiculari per Aciem Plano.  (Unde ipfam gr;vitatis Centtu®
, fiqinarum irt conflat, per prop. 26. Cap. preced. ) Id aurem fi¢ %
muy.

nl
G
T 81

i i

: »
P, Ut Sectorem Spharicum integrum, BC B A, § A, (plant Bifi;?’“

circa rectam A« integra converlione defcripti,) fic ejufdem (emﬁoﬂ.‘
fen Semifectorem Sphxricum , alifimve imperfectum (C‘?”vcridul"
dimidid, aliive imperfecti deferiprum,) intelligamus ex P Yram()l,‘"’
(fimilibus & xqualibus) componi , (juxta det. 1, Cap./%') qﬂpef'.
xwm communis vertes it Sphara centram , Baféfque compleant ™ i



gé?‘(’ﬁ‘mxvulf' De Calculo Centri Grawitatis. 265
‘v“l;lSPhxricx portionem Semifectori huic, Sectorive imperfecto, con- Fig.1 59,
'p:?]'lg [l)l_te'm: nempe Trilineum Spharicum, quod Seftorés Bafis ap- 160.
Sabimys, o
E C,l!fn‘l“e (per 6 hujus) Centri gravitatis in Pyramide, dn_&agua
0 ttice Pyramidis fir 2 rotius altitudinis ; Pyramidularum fllarom
in‘:ml-a Centra gravitatis ( arqualibus ab invicem diftantiis remota )
e ﬁlhgamur complere Simile Trilineum Sphericum, utba, fig. 165,
P Tadi fit Cb=3CB=2R. Cujus cum fingula punéta,- (ut-
'f?te *ualiom Pyramidgm Centra gravitatis, ) aqualiter onerata
Se%nent“‘; Idem erit Trilinei hujus , ipfitifque expofiti Semxfe&zrlg,
1 T - . . . O.
Que gafrl]zem;mpﬁlgegh, vCentr%rgnér:Zéth&;b iSper 16 Cag. 4.) 2 e
tma conver . - .
Cir, Nod & ﬁmiliteraaccommodabitur Ungule elde“m BC A fe&ori
id Culayi infiftent; . Cujus utique (pari ratione) -(,eqtrum gravitatis
ac?m it atque Stpgtficiei Ungulee Cylindracez arcai ba mh{’cintls
e i N h] (g T B 4‘ ‘ llo
diftg}:}a entis A 4 ; adeoque tantundem ab A e perpendiculari pla

G o dtem ( per § V, W. prop. 13.) Semiguadrantalis Ungujz
idep i falis, arcui B A infiftentis, momentam relpectu ipfius A.u-?
Conye que famma quadratorum [(innum  reftorum ipli AB arcus
R“dVe “ntium 5 adeoque wquatur fatto ex BV A femifegmento, in
Qed B! 0; hOC Cﬂ', (propter BVAZ';jﬂR-f‘ :::j'v’ per § :E Prop. px:;g_
4; ) 2R 1R Atque hoc, per Ungule fuperficialis )pag‘pltu-
en‘:m divifum ; hoceft, (per § N. Q. prop. 13.) per v R divifum ;
Bibet iftins Ungule Superficialis B A, diftantiam Centri gravitatis

A - %R—x’ﬁ:. Adeoque (propter Cb=—{CB=4%R)) arcui

taa) "fiftentis Ungulae fuperficialis, & propterca (per jam demon‘gmf

: u“%\\lx Solidee ipfi B C A infiftentis , aciem habentis, A «,
itap,: ‘ . o
N Miam-Ceneei gravitatisab A o plano, %;R* & (Et, fPe‘.‘

", Bins cree oo ‘. .0 iftantiz
Qe‘:?’ Mtiyg que toti ADa femicirculo infiftit, Ungula, D:f})ﬂﬂ&:
z'§thrélVitatis ab A «, propter s=—o adeoque e=—=a=131,

2 erit ..3-7). ' - 0 .y . a
quﬁadcﬂlq\\e 3eszer,) diftantia Centri gravitatis Solidi, 1mp€ﬁfﬁ‘&g
&xedm‘ CA circa A « converlione deferipti , abAa goaavecll 10?ﬁ

5 demptd cypy, A, Sed, propter carvatuam , minuendd
Pro”, - Pta curvaturd, 5 : (  per
Prop . oNe quam habet ad converfionis arcuym chorda 1(1‘3 2p B
Wegp o4 hujus) hoc eft, in Semiconverfione , ut 2 R ad 3P, d?q“
ey in aliis.converfionibus fimiljter, mutatis mutan 1";
. Mm



E

ig.t59,

160

femel moneo: Cum enim magnitudo ad magnitudinem fic Wt ;

266 DeCalenls Centri Gravitatis.  CaP v
in ratione Chorde ad Arcum ;) Adedque Semifolidi, ipfius Bcf:
ferniconverfione circa A« deferipti, diftantia Centri gravieats
. 3eR—+3s50 ) uad‘
converfionis o Axe A« , eft ~—="—R,  (Et, fpeciatiifh i
Semiconverfione Semicirculi AD « defcribitur, He‘mifphxrii:
ftantia Centri gravitatisab A a, cft 4 R.) I
Arque hz diftantie in magnitudines ducte, (nempe Ungula, 37 M
&Semlfohdl, -;-WR[’ , per § (Lprop, pr;gced,v) exhibent S@m’qun‘
drantalis Ungulz fuper BC A fectore, aciem habentis A ¢, momfh‘
tum refpectu pfius A« , e&'-+5s0k’, Semifolidique correfpo”d;i,
ts, teR-+1wR', Etipeciatim, pro!Llngula Semicireuli, &
fphzerio ; +2R'P, & §R3 P. ‘ ‘ il
~ (Atque hic obiter notare non erit importunumy, momentum sem o
lidi refpetu fui axis converfionis, duplum efle momenti cort® {jaf
dentis Ungule Semiquadrantalis refpectu aciei flx feu Planiper! 00
perpendicuiaris, quod in hujufmodi calibus femper obtinet, ,I,ﬂd
4
R ; Centrique diftantia, propter converfionem dimidiam; " o
f?}, 3 l; ; erit qux ex wrifque componitur ,. momentord® s
3P 2 2
R X—‘{[—,:‘I—.)_

Deinde, que Triangulo BV C inliftit Semiquadrantalis Uﬂg"rl:;
aciem habens A ., Pyramis eft; verticem habens C Ceﬂffu,rr;,
Bufemque. Triangularem reétz BV infiftentem ; cujus quide®
anguli Centrura gravitatis ab Ay plano, diftat $BV =25 Centfﬂmq is
gravitatis Pyramidis (utpote inre@4 , a bafis Centro ad C pyram’c
verticem duftd , qua eft Pyramidis axis, tres quadrantes ver®
abfcindens ; per 6 hujus;) diftabit- ab A a plano, %3 o
Quz quidem diftantia, duéta in Ungule magnitudinen’] ex (g‘ :
§R. prop. praced.) exhibet ejnfdem momentum refpeétu ﬁd, ! y
Et Semifolidi correfpondentis ( cujus magnitudo ad magnimd!r;;1 p
Ungulz eftut £2 ad R Centrique gravitats diftantia, ad diftan”
bujus, ut-2 Rad4 P ;) momentum 4%, > Lt

Arque hxe Ungule , Semifolidique momenta ; momentis uﬂg,ﬂ
Semifolidique Sectoris BC A, (" P, repers .) Abluta, fi l{gi’
Centrum ; vel Addita, i infra Centrum ; exhibent Ungul® cfe,
{tgmenzo 8VA mﬁﬂfﬂ!is,, aciem habentis A o | moment™”
edta Aa ) e &-r v R irka s Hoc efty ( proprer #7 Eoy}
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a‘?d‘a Centrum , auferendum ; & x=—R-+v, iuﬁ'a} Centrum , Fig.159,

,.,,;f“‘d“m;) Pe R+ Riesls' Re-52 30 Er Semifolidi, e 160,
MR e = L R 2w R 2P R-+25w, Adeoque ( proprer

ﬁti%ﬁl‘m Maghitudinem , SR 2 R-+-¢5dv, per § R. propo-
3’R‘i Precedentis ) diftantia Centrj gravitatis Ungule ab A e,
\\3%5’R+z:’v~_2¢R‘+qrv&’11s‘x. Centriaue S

8”/{“-@4:‘R+4;-'z, T R entrique Se-

M ' AS*YU .
Wl inge diftantia, ad hancut2Rad 32, 2 4Rad P,

g convenientiym , fic aliter concipi. Nempe, i omnes
letesl}? aPPl‘Cm’: BV &e. xqualibus intervallis fumpre, (com-
My T A fpacmm,) ducantur primum i ﬁllfCH}lﬂQ% ut habe-
(e g, tangula -eidem infiftentia (Ungulam complentia, ) que func
e hpra oltenfum eft) ordinatim-applicaturam Semiquadrata: A
dugg s demum Triangula ( femiquadratis aqualia ) in rectarum
%Od rxenth, (pro diftantia Cenrri gravitatis a vertice tn Trian ‘ul‘o )
angy Podir, BYx3BVx$BY=4BVc, exhibebit momenmum Tri-
i itz BV infiftentis, Quod cum ubique fac: Erit Ungulz
"Qadrantalis fuper BV A infiftentis , aciem habentis A «, mo-
refpe@u ipfius A & ; fumme Cuborum ordinatim-applicara-
i fiens; Pura >3 Omn.o3. Quod perinde verum oft, {1 pro Se-
quh%menFo BV Ain vertice rerminato, f.u{ﬂ@,l‘?mr BVCD, vel
~i§& 15 al;a'Semlglrcul'x portio:, duabus loxdmaum-apphgatgs. inter-
lb:h Quippe, & hic, 4 Omu. 03 momentom Ungula (imilitey ex-
D, .

\Sj & idem momentum jgm modo repertum eft, §eR} 4R
*_‘f“: R--3363v,  Hujus itaque Triplum, FeR-+{uR— 23 R
“Pg\ic;’ ®quator Omm{;m o3 ; hoc ei.’t, fumma cuborum ordinatim-
ipg, ¥um , que Semifegmentum circulare BV A, in vertice ter-

(i v > Complent, o . -
Tongg '%0 hxec ad fummam Cuborum _ordumnm-aepl;c;xtarum inalia
laye m:, puta BV-CD, non ad verticem A terminatd , accomma-
T, %5 id fer, ut qlus modis, ficha¢ faltem facili ratione ; nem-
Yoty ’A moc} jam tradito, habeatur primum fpmma 983 A0S 8 quff
Qe C»Semifegmenmm fpectant ; atque deinde fuimma omsism ¢
’“bduk &ant Semifegmentum ABV 5 atque desum haec fumma, ab itla

tigy ¢ 1 5 quod reftat, etit amscikns o portionem BV C 1 fpectan-
Whmg, ) ’

P cer s
% §t€(’c dutem hoc momentum Ungule & Semifolidi, - Semifegmen-

* gy
tyg e

Mm 2 Vernm
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160,

- JxSe€tori Ba A inliftentis, aciem habentis A, momentam celp

Pl

Verum poteft & hocidem Ungule femifegmento BV A iﬂﬁﬁenm;
aciem habentis A «, momentum refpectu ipfius A « , fic adhut '3““‘
concipi. Nempe, {ire€tz omnesipli AV payallele Semifeg™®
tum BV A complentes , .ducantur in quadrata diftantiarom {947
relpedtive,, a recta AV (hoceft; propter aqualia que fuppon’ s
parallelarum illarem interftitia ; in feriem fecundanorum, w 5 ! ’9’
&ec. quorum maximum fiv remotiffime parallelarum iftantia ¢ .
drata:) Nam rectarum quelibet in diftantiam fuam ducta, 2 Jb(c,
parallelogrammum eidem infiftens in Semiquadrantali Ungul2 e",'ql;
ta; idémque iterum in eandem diftantiam ductum exhibet li“‘L
parallelogrammi momentam refpectu Axis AV , feu Aae Adeod’
fimul omnia, iftius parallelogrammi momentum, "
Quaxque de Ungula dicta funt ; folido ejufdem plani BV A CO“V;L
fione imperfe€ta defcripto facile (ex premonftratis ) accommo™
poterunt,  Sed de his hadtenus. ' :

A Progredimur ad imperféctum Seftorem . Sectoris plani B 4 Ald;fi
g @ imperfecta converfione defcriprum ; Ungulamgue huic correl? b
}fntem. Qu;;ptum {cilicet, in his , Centrum gravitatis i Ecu«
S M

lari.’ converfionis Axe, feu plano per acnem.Uxxgulz perpcﬂ )
A Ql_z; Trxangulo BVe i}]ﬁﬁit Semiquadrantalis Ungula aciem hﬂtgtl/
. F , Pyramis eft; Cujus vertex 5 Balifque triangularis it b
infiftens. Centrique gravitatis diftantia ab A o, 2x3s=1%s. 60\70
eodem modo oftendetur ,. arque in § Q. de Pyramide trianzgulo' B
mcun:xbentc.) Ejfque magnitudo ( per §S. prop. praced. sz[
Adedque momentum refpectu Aa  ciip—1g K;—L’;v 02
quxdc:m a:idxtlum momento Ungyle Semifegmem? BVA z( ; d_imc,ﬁ;
£0) §e R+ 3svR'—i38 R 1130 . exhiber Semiquadrantali U

ipfins A e, Je R+ $wR2+710R,

1démque lic habetur. ~Semiquadrantalis Ungula Trianguli Bcdi,’
aciem habens A, eft item Pyramis cojus vertex, «; Balifd’ Trfw
a:}gu]an:- (’PﬁzCB inﬁﬂentis) Centrum gravita,tis ,ab Aﬁ. ﬂlﬁﬁ
diftat , $BV=3s; adeoque Centrum pyramidis inde diftar )
Adeoque, Proprer magnitudinem 3s'K ( per § S- pro;;.;fpfxcai},
Momentum 735 R.  Atque hoc Additum MOMENto Ungul® Bg p

A i Lo Rt .
{$ P. invento, ) $eR—+%sv R*, exhibet rmomentum u“guk" s

vadtantalis Scctort ] i is  aci abares o
quadsantalis Sectort Ba A iufiftentis , aciem habentis A 4, rei’hw‘
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Plus A ,,

h , LeR—+twR>-37R, Utprivs.  (Hujafque duplum, Figa1 59s
‘1}S€lnifo

Holidi correfpondentis momentum. ) . S 160,
ho Z?E“e hoc Ungglx momentim, per iplius magmmdmeng‘gm{um;
Uy L per Ju K +-;~:f&, (Qer § S prop. pra:‘ced.) exhil eF wjus
Bulz Seqori BaA infiftentis, aciem habenns3 A, diftantiam
: eR =350 R4 25 - .
'(Z ei‘:;“ Stavitatis ab A 4 plano, —3-——8%_;;,:2}“ Adeoque S‘fmf'
W Correfpondentis, diftantia Centri gravitatis ab A« converlionis
3eR? 3
:e’ '\5—;%!;:;—23—]% nempe ad illam Ungule, w 4K
L8 p, ‘ .
inﬁs‘mﬂi_ter oftendetur , Ungulz Semiqu.adrantalis ".friangu\(o: BAV. S
grivient.lg aciem habentis A «, (qua ctiam Pyramis eft,) ﬁnfx:ym
o Matis ab A o pleao diftare #x3s=%s ; magniradinem- effe ¢'v
Se ni’eentum refpeétu A e, v Atqlue hoc exl rlngomgnto_ Un{gulm
{ { J i g adaran-
L et B A o hntsy aciom habens Ay mo-
Wepy,, OWE , Segmento A B inhitentls, ac & >
U0 refpein A, e R +ywR i3 R, . ,.
Atie ¢l etiam , Ungulz Semiquadrantalis Triangulo B A C infiftentis,
d W habentis A « , (qua vel Pyramis, vel faliem duaram Pyrami-
tg ; ?ggrcgayulp vel ditferentia, quarom communis balls triangula-
4, M BV inliftic,) Centram gravitatis fimiliter ab Aa dx(taitev;,
\ ts‘tis ; magnitudinem, $s* X ; momentum refpedtu A «, 736 R,
1 Jue hoc ex momento Ungule Sectoris BAC (§ P. invento )
;{n‘{“ﬁ—ﬁ—s‘v R*, fubduttum; relinquit §eR3—2150R2 37K,
fpRentam, refpectu A« Ungule aciem habentis Ay, ipfi AB A,
;\(E?lto infiftentis, Ut P"""_‘S' (Hu)u}qﬂq .(!uplum ie[(:s..l.in,ﬁ_-
fﬁu§’ momentum Semlfohdicorreﬁ?oqdcnns.) o
Yoc e Que Unguke momentum , per 1p_lms magmcudmem dwxﬁggx ,
iftigg g ¢ v R=30R*—4s'R (per§ Q prop. praced.) exhiber
. gulx Segmento A B A infiftentis, aciem habentis A g, diftan-

Yy 43 it
Centrj gravitatis ab A « plano, g 5 ez . Semifoli-
tig ‘ | 3¢ Rt~ 350 R—253
U8 Coppe i . Iy CEantiam s JSY 2
- Co#lcfpgng\cxxtxs, Centri inde diftantiam %~ 5= &.

cirgeﬁ“, ut fimilicer expendamus Solida, imperfe@td converfione T,
T, % TA,B V, deferipta : Ungulifque correfpondentes: Lo-
Q‘:miqgmenm refpedtu 74, TA | BV, tefpeive, determinando

¢ gravitatisinde diftandam, Tawelligarue
<
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complentia ; quorum altitudines fint ipfis Ve refpectivis
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oacar taque fiper A D & Semicircalo, Ungula Serignid™
Intelligatur itaque fuper A D « Semicirculo, Unguwia ¢ Jicathy
talis , aciem habens =« - Cujus itaque fingulis ordinatim-app ala®
ut BV, toridem infiftunt Parallelogramma Refangula , gggaleﬂ
eoramque a T A diftantia V A.  Eritque propterea Rt‘&ﬂ“g“k;i )
horutn cujufque momentum refpe@u T A, (oppolite m”ge\me’ﬂ"
xquale fafto ex Bale BV, inaltitudinem V ¢, & diftantiam? VA
ce V A, continué dutd: Hoc oft, BVxVaxVA, Eft autem "",l-x{e ’
=BVq, (propter BV mediam proportionalem inter Diame!
menta AV, eV :) Adeoque BVxaVxVA=BVc. Er ficubiqué: 1o
Jdemque erit (eddem de causi) momentum, refpectu 7o, UP gl
actem habentis T A, .Quee enim eft, in alterd , altitudo ; ¢ihs’*
‘qua, Diftantia : & vice vetfz. ala
Sunt itaq; Parallelogrammoram horvm omninm( five que U
totam ipfi A « D infiftentem ; five quz iplius portionem iplt 5
vel BV CD, infiftentem complent ; quippe utrobique eadem i
110 ; ) momenta refpeétu, TA, fiacies [t 7 «; vel refpectur i
it TA, Summa cuborum ordinatim-applicatarum bafin.complet”
Puta, emninm o3 | refpective. : : mA
Et quidem in €4 que Semifegmento BV A infiftir, (ad verti® g,
terminato,) Omn, 03, —3ek3 -+ 350k —i83R+20, u 9 o
oftenfum eft. (1démque, fi opus fuerit ad aliam portione™?
BVCD, facile accommodabitur ; utibidem etiam oftenfum e/ o
) Qllud iraque momentum ; (i dividatur per Ungulz mag”im‘glﬂt
ipli BV A~ Semifegmento " infiftentis , aciem habentis 7 » ’encﬁ‘
~+35vR+ 353 (per § L. prop. praced. ) exhiber diﬁamiarﬂ*égﬂ’

.. N R¥4-gsvR1—6s3 KT

ravitatis ab (Coppofit? Ad 9 =3
8 3( ppoticd ) T4, T2 R+ 125wkt 8
1R 653 R—13s3v 33h Adequ

— 4 1 R Rero - _ .

6¢R*6s5v ‘f‘q.x;b 4 GeR 165 R-433 P

. 38 b

LR A

ab ipfa 7, $ &~ 60 K~ G5V K~i-453 3 & a BV, iR/
363h vV il
Bt K650 K-+4,3", Ungulzque propterea refpeSu ipfins BY? ~

4
) \ . ief
mentum —-"fsz; TR o R 23 R iy Ejufdeﬂ‘%',sﬂ
. ; gt
fpedu xphus T’ﬁ , aciel ﬁ]x’ momentum s é‘tA3+§JﬂR ~A73 o

—3s29.  Hujulque duplum $eRI LR 22 3 R 33y S g

‘tum femifolidi, {femiconverfione femifegmenti B V A circa ¥ % re{?mdif
ipfius 7 a ayis converfionis: Awque hoc, per Semifolidi m38"
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e gy e LR 15wR A2 R—60v 5K pFigrgy,
Sl exhiber e Rpa g P R=p R EI5Y

10@.
toot2R—68y o Re 60k R
SellglfR‘_[’jl_-gwaPa—zﬁPR:-‘ T3¢ RP+-35vR P23 P 7
) tolidi iffigs ,. diftantiam Centri gravitatis & 7« , (nempe ad
Uy . 2P §R

™ Ungulze , o 4R,ad P.) Adeogque, a TA, —5—R
™~ 63 . e aps . :
T Asekzp,r3 oRPT2 PR Semifolidique iftivs, refpedtu ipfivs
\iiv&eXi oppofitz ) momentum 3¢ R Pt3svRP-+ 53 P— e O
i ]dem \ﬁé’gk’ki-‘sv-

| o que (quod prius) momentum keR3 -+ F52 R — 13 R4-43v
hag?n‘ﬁa‘“f p(clfr Ur?gu];e) magnimdinegx iéyﬁ BV A .infiftentis , aciem
Q“hibeés A, LeR 340 R"T';;-” per § L. prop. ‘prxced.)
9eRy- uug, Centri gravitatis diftantiam ab ( oppolita) 7e,

957/['\“-_6;3'R—+f6531) SJS'ZJ .
2 M > M £ a
R0 R_85° "ik'i—ém‘-—réwlx——arﬁs Arque
3 iR 1 3“/3';{/4 — s + e 3‘{,3{_._.,__. R
L ~h "_6:R2+657JR——-413""'*R 'vTéeR’-i—éwR-—a}ﬁ }
Ta 353w '

by FR— §e R F6suR—gp Ungolaque propterea, refpeéta
s Momentum —§z 434t av R—gsv R g d 3 R— 130, & re-
w Vipfius TA (aciei fux) momentum geR3+5wR—75s% R
i : Hujufque duplum, 2o K3 +3wR — 3 R—4%3v, momentum -

Wolidi correlpondentis.Hujufq,proprereaSemifolidi diftantia Centri

Ravitg: 5K 6s3v

atls ) Ne 2 : s . .0 .
saTA (axefuo)eft <5 R”;ckﬂ’-ﬂ-gmﬁ‘]" —ypRsadeo

Jue . —5 R 63w

a: . i 2P .
i N » (axi oppoﬁta) 5 R+3:R‘P+3JW'RWP—T%:‘PT‘ E;
Saw R1°1}1enmm refpetu hojus 7 ¢, feR'PHyswRP—3° P—3%eR

G 1307 o .

bap,> 'Peciatim, qua toti Semicirculo A D~ infiftic Ungula, aciem -
%02 Mve 7a, five T A, momentwm habet ( propter s==0, &:
Y v\?P ») refpecta earum alterius, nempeacictfuz, ;2R3 alee--
g &g O, qux aciei opponity, 15 A3 P Adecque Centri gravita-
dic ANtiam inde, K, hinc, 34 Et correfpondentis nglfohn-
9 tlione farti, momentum refpetu.axis converlionis fux,
fp

. . . T Y A
i Centrigne gravitatis inde diftantia, evie —5— Unde haberu

eju{dem -



Fig.13g,¢jufden ab altero extremo diftantia, & momentum refp

1760,

V.

ag2  ‘DoCalento Centit Gravitatis. UK
_ et

iftins. .

Deinde ; ut hec ad Axem BV | transferantar ; (per §F: Pf"p’f!;.f
fujus: ) Ex Ungule Semifegmentt BV A, aciem habente - 1 £ | 4/
mento refpectu v« , modo iavento, R ~+3Fsv R~ 18 R+73 43;'
fi auferator factum ex Ungnlx magnitudine ¢ R*43+v R—%535 1{‘ i,
—=bh du@d, hoc eft, %ehR‘ﬁth_»;‘jsh:%cbkl-kfﬁli/?"ﬁ
(propter hv=4s") hoc eft, eR3—tevR*t4s3 R— 23 RT%""’;.’@K’.
v R 4550 R — £3 R{43 v Quod reftat — ¢ K3 12av R~ 4
— 1358 R—738v, eft ejufdem Ungulx B V Aaciem haben e
momentum refpeQuB V4 (quod § T. aliter oftenfum eft : )3 EJ“Z Bl

~ ] . . —15eR3412av R qsu RE 28" R
Qentu gravitat. diftan. a BY, =———— yyaT 2531/R--853

: . Ceﬂ‘“i
N R o R Tdemque habetur , fi ejufdem ™

o ] S o
diftantia a T A, auferatqr ex AV=2, (autabejus 2 7 diftant g
f\’cratur h—2R—wv ;) ut habeawrillinsa BV diftantia ; agv o
a BV diftantia ducatur in magnitudinem Ungulze , ut habeat™ ‘g

- v R 3830

- mentum: (ur§ T, faCtum eft.) Et, utrovis modo, habe lceﬁfri

mifolidi correfpondentis momentum refpe@tu ejufdem BV ; £
AT . . . 3
ue gravitatis inde diftantia : Nempe i g i
q ger i Nemp ’d‘ﬂantla’3eR‘PT3vaP*"f §
§ 3yP S405
—*5>tv 5 & momentum, ﬁfwKP——iﬁP—%;{—i"R;/*[ ’

20 Y0, » | i
x Ungula vero Semifegmenti BV A, aciem habentis 7% 4 i
VVEA (tig 141.) auferendum .primb’fa&um ex plano B f?,e'
2V, puta Prifma Vva A, uthabeatur vaf, feu VAF ung® a2
jufdem bafis aciem habens BV : Acque ex motmento idivs Uﬂ? ’
refpeciu ejufdem 7 hoc eft, ex fer3tiswRHL3R—577 1
§T.) auferendum illius Prifmatis refpectu ejufdér; 7¢m?)mf mm;
hoc eft, plani BV A momentum, in Vv, feu «V =~ ‘ua‘;

hoc et ( per § L. prop. praced. ) %:bR‘HwaTg"I”’; o
—3av RP3URY L3 R £330, ut habeatur momentum unge
BV AF (Semifegmento B v A’ infiftentis, aciem habentis BV/Jje8
fpedtu ipfius 7e, ~—%eR3tLav At so R'— 43 REp4530. *ho‘i
arque momentum refpe&tu B V', aciem habentis 7 2,) I ‘Arquf et e

emun . momento refpediu Ta, auferendum quod fir ex ip fa u}?%'A f
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2¢

SR 1
2t tavh R—3583h = e R34-5ev R34 R—3 'R
iy . *

. . 1 o 5 3}&___.—.‘-530
Et habebitur feR3-+ fsvRi—2as2 R+319 R—vis
?Qn.m?‘“m Ungule BV AF (femilegmento BV A infiftentss, aciem
h‘i‘b@’!“sv BY,) refpe@tu aciei fux BV : Adedque (per mag-
l‘mdmem dividendo )  diftantia Centri gravitas a BV,
Q\R;‘migﬂ!.—-x 2 as5R -&—zszk-—z:avi atque Are,
_"\9eR3 —12e¢R 4124V R— 43

S L2VR A R 6s? Rt263w

; T — . (Semifolidique cor- .
t:lquﬁd“‘“d{—f-l 24U R—453
¢

Al entis momentum, five refpectur ¢, five BV, eft duplum mo-
um Y '

X entsi gravitatis diftantia five a 7« five a
) ngula : Ejufque Centsi gravitatis,diftantia e,
SV, et & iﬁantiam, szri Ungulx, wt4Rad P.)‘ Centrxg;Ungula:
d’ﬂ&ntia ATA T13eR3 126V R'—35VR—2 53 R—2s7v
kU ’

5 ejul-
& w126 R 128V R gsd 5 Y
’ : / : Py
<,m°mentum refpe&u T A, —-—g‘eR3 +—;'“WK1-—§I’ZIR‘—-'-1 zfs R
tis 3153311. (Idem arque, refpeftu BV, momentum aciem haben-
Afep,)  Similiter, fi Semifolidi diftantia Centri Erav!mus aTe,
x:rf““f ex Ae—2 R ; habebitur cjufdema T A diftantia. Atque
n
T

Semifolidi magnitudinem dufta, exhibet cjufdem refpectu
4 Momentum,
P

e Otto ; Triangulo B V « infiftens Ungula Semiquadrantalis aciem
Dens raeft Pyramis; Cujus magnitudo BV xVax{Va— 1h*—%,R*
e RA-350* =35 R 35vR—353 : Ejulque Centri gravitatis > a

5:1;3 diftantia 3Va=1h: Adeogue Ungule momentum refpe@ur o,

SR RS R vt =2 R34 3 R—35v3=25K3
X "-~53R-+*i53'v. . X .
habe;g}‘ehoc additum momento Ungule ip(i B s~V A zxnﬁ{?‘eqtss, acxxegm
(ut Mfs re, refpedtu cjuldem Te , JeK3 -+ fov k4t :’K“‘;‘R{’
toag o) fon a3 R34+ 3w R 41405 R—2s3w ;. exhiber RS
b o IR 33 R, fu R dshRi LR, momens
i ﬁnsungulze feGtori Bo A infiftentis , aciem habentis ra, refpetu
Ui T2,  (Hujque duplum eft momentum corr_equndemxg Semi-
by, > relpedtu ejuldem 7 e.) Iderr:que per magnitudinem divifum,,
Bp s per ARG R= SR LR Dok (w § M.
A qpél{’r&ced.\ exbibet diftantiam  Cenryi gravitatis a 7Ta
TR —0wR—28 15fRPtgchR 2 Adcogue cjuf-
) ““R‘t*zod{-:—q.w T 1n2fR4gsh T

Nn dem

R vl‘A,f: magnit\ldinc > in V o b 5 hoc Eﬁ) (?Cr § L. Prop' prxced‘ Flg.! 59,
R

6C.



Fig T s —
g ;59.¢dcm Centri diftantiaa TA, ARt ZosR_q70 = K“ﬁtjﬁ’
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274  De Calculo Centri Grawitatis, ‘C"}Pf;s’:
94R’+7:R‘+J'UR+213’9sz""hg+

& profterea ejuldem Ungule momentum refpe@tu T A’E:zof‘

—+53sh3+3 LR 738K :%fRL;;:lej—;;s"R, (el't o
refpondentis Semifolidi , diftantia Centri gravitatis 4 7%, o fdem
illam Ungulz, ut 4R ad P ; ejofque refidwumad 2K, eft € <hie
diftantia a T A 5 atque hxcin Semifolidi magnicudinem duéts,®
bet femifolidi momentum refpectu ipfius T A.) (gifve s
Ejnfdemque Triangulo BV « infiftentis Ungule, Pyram! ogt
Cenrrum gravitatis a TA, diftat 2 R— 2h=1R+3v: Ade i
ipfius refpectu TA momentum (diftantid tn magpitudinem d‘,’ 1R
R 2R iR i3 R iy —2sR3 kY
? 1_.3,,__3_1 2 2:' _5,6. 1 d 3 ____3
—3v=34h* R—4sh3 =1Lih3+ 135 5 proper 2 =hv. ents
Atque hoc additum, momento Ungulz ipfi BV A infi 1R
aciem tem habentis r 2, 24 R?— 358 (= $eR3) —1~§;v1<’/”,;z
3830, (uw§ V.) exhiber 3aR3-+51sR34-z5w R0 0
feudfR3 —z4hK34--33 R, momentum Ungulee fectori B4
fiftentis, aciem habentis = «, refpeétu iplius T A, ut privs. 14,
Eidem verd Triangulo B V ainfiftens Ungula, aciem habef® g
conftat ex Prifmate eidem infiftente cujus altitudo AV=73
fuperjacente pyramide cujus-bafis Triangulum BV 2 (ant hui¢ :fj B

1¢,) altitudo, perpendicnlaris fupra « punétum xqualis ipfi ;;1{’

Adeoque ( propier BVa=1sh) Pyramidis magnitudo £sh*= i[a’;is
2R+ 4V =3sR— 3w R—%5° : Er, (yroprer Centri gﬂwﬁvi”
bafis BV a,. a7« diftantiam , 24, pyramidifque Centrum A
ta:is in rectd inde ad verticem 1pli « punflo fupercmipente™ s
abfcifld inde verfus verticem, % ipfius;) diftantia Centri gf“":ﬂidis
pyramidis 3 7 plano, erit x3h=4h; & propterea PV,
momentum refpeln vo . 2K suR2410? K3 0g
= 49K3— 4 VR—353 R~ £y, Prifinatis vero, eidem BV 97 g)
bentis magnicudo(propter bafem BVa—2h ; & altitudinem V,A o
elt hv=1353 : E}ufque Centri graviratis a 7 2 diftunria (quif ccp'
dem qua 2.b.i(f ifrtalguhns)ﬁ:’g adeoq; Prifinatis refpecu 7 @ P
wm 35vn*=35'h== {53 R— 1530, Atq;hoc additum Pyramidis ™ T»A’)
to 15:h? 5 exhibet Ungule (ipfi BVa infiftentis, aciem habent® &
momentam refpectara, ~Loh3ttpht — 5 h3 Ais3h==%s Kz’?gﬂ"
~+33R—33v. (Idem arqus acien habentis r «, momentam X pV'A
TA.) Atque l}oc additum, momento Ungnle Semifegmeﬂto ;,ﬂ’)
infiftentis,aci<m item habentis T A refpetu r & 3. K3 _ 35 R3(=, ﬂeﬂ‘E
T § YA 43R 350 5 exhiber, Ungule Se@ori B« A inf acicﬂ‘
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1:‘{‘ l;z}{bentis T A, momentum refpe€tu 7 &, 2R3 525 RS + 540wh* Fig,159,
Tg8IR—

L0 1 ’ \
3 if 83 —52hR+143 K. (1dem plané arque Ungulx 16cn
é‘ﬁ;?ugabemis Ta rﬂomentum refpe@u T A: Quippe que illic eft
‘ o

Per o hic eft Diftantia ; & vice verfa.) Atque hoc momentum
fgule mag, divifum, hoc eft, per 3fa2 —%:bR:iaR’-h‘,;I\:
R R2 475 R*4-suR~413
iR L 7
;fRi (“;§ M. prop. praced.) exhibet Ak Rtam
§ = R-‘—z 3 . . . -
Bo , 1R 4,5L; diftantiam Centri gravitatis (Ungulz feltori
-4 . . .
A fiftentis , aciem habentis TA,) are, Adeoque ejufdem
ey . o 15aR*+sR*+ 75V R—243
ofia 'TA diftantiz eft ———T7aRF 4 RF 257

—

mm_lllz; Ty ; & Ungulx refpettu iplius TA (aciei fux) mo-
(%?em §“Q_3+;'—,';:R3+;‘{WR’--;_";‘J? R:{;fR?.*;i;hR’.——,—iﬁR.
€0den, Omnia correfpondenti femifolido, facile accommodantur :
Vel Wodg quz in iis que aciem ha})eht 7 « faum eft.) . .
habemﬁtlam; propter Ungule Triangulo BV « infiftentis (aciem
s TA, ex Pyramide & Prifinate conftantls ) magnitudinem
\3111910 exhibitam ) 4sh?—+1shv=3sR* 30 R+§s3 s =shR
i R, Momentum ejus refpedu r (modo oftenfum)2s&3 —3swR?
' 3T A—18v, per magnitudinem illagn dividex:do; ‘habebltur
lg Qentri gravitatis 3 7 « diftantia 8k m‘;”f‘:;z:f;"ﬁw

SR e 357
‘ IL_SR:"’“‘WR"-‘PZ 3 &aTAa, R+3/("-——4'UR-1—45’ 5 (2
deq, e 35%v I A L

Qt;la a DG, AP — 4V R-+-45* 12 R—4h~4R+—4'y 5 & prop-
~a ldem . refpe@tu T A momentum, 2sR—4wR*—+ 43 R
inﬁﬁ ev', Arque hoc additum Momento Ungulz Semifegmento BVA
~gezr s Caciem item habentis TA) refpectu ipfius TA, 34K
Meng, (= R) “+ 5 vRE—5E3 R—4s3v, (w9 T ;) exhibet mo-
fhegy, . Ungulz fefori Bw A infiftentis, aciem habentis T A, re-

"1plius T A, §4R? 3y R 51w R2—1383 R urprius,

fub?elngie ; ex his momentis Ungularum fectori Ba A infiftentium , X,
Vig s Ungularum Triangulo B C « infiftentium momentis refpedti-
Mabenpyy momenta Ungularum fettori BCA infiftentium refpectiva,

auem Triangulo BC e infiftit Ungula femiquadrantalis,

Nn 2 aciem
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Fig.159,
160.

aciern habens7 e , eft Pyramis : ‘Cujus verteX a Baffs, Trap -
refte BC infiftens, duabus re&tis plano circuli perpendicy a[l"}lnii
& invicem parallelis interje€tum ; quarumaltera , puncto Cinfl CH;
xqualis elt etz Caz==K ; alter:, inliftens puncto B, uam
re@te Va=h quas itaque, in planum replicatas, reprafen®
retx C 2, Ba. "Quod quidem Trapezium, (quo Centrum gra"“;
tis habeatur,) dirimi intelligatur in duo Triangula « BC» a B
Que (propter comrmunemm altitudinem e a fen BV=¢,) funt %,
Co, Ba hoc et Ce,Va; fen, R, b Puta 45R, 4sb. D,ﬂaf‘lus
illins Centrum gravitatis ab A (re&ti planove) +VB=73 hu&u,
vero, $BV=2%s Eriintque, propterca, eorum momenta re[?e%
Aw, wisR, 14, Adeoque momentum totum ;;‘—iﬂ{*Tsz
per totam magnitudinem 412~ %sh divifom , exhibet rotius ff‘Pecw;
diftantiam: Centri gravitatis, guod puntto 8 delignatum intellif )

* (toto {cilicer Trapezio , in retam cui infiftit, BC projciw,

$R-25%h__ R+2h e
“ BSK?Q_IJ_"‘?R?EH:‘@”' Adeoque (propter ﬁmxllﬂ;;
angulaBVC, 85 C,) ut BV=s, ad VC=#; fic 8, ad?*"
Ay 2k Reiah o T gk
Et )em:Rif*-;Zx. ‘Sumptaque a,gri’?‘ﬁ:( e f

3R-+3b" 3R+ 3
qQue, ut By, ficgG, ipfi 7« paralleld,) erit «aG=23a¥=4 f

R-1h Re—av .
3R AR R ediftanta Cenu gavivas pyra
(plano Tangente) 74, Hoceft (propter x—=£—, fupra Ce"m]uﬁ’
addendum ; Vel ¥==——R4-v, infra Centrum, auferendum ; 4 5;09
*x=R—v,) iR+ § R—7vRt-20" — 7R2_._5—7/K*'v Z

12R—
7 R'—3v R—s* ) 4 6R—2% ot
TGR 5o+ Arquehzcdiftantia, in Pyramidis magnimdm .‘

dufta, hoc eft, (per§ M. prop. prxced.) in 2s R—twR eshid e:

Pyrﬁmidis i”ius refpe&u T 2, momentum 7_51_].:_3_'21_&:“2‘1?;;%‘ '
—47R%—13¢ R, Atque hoc demum momentum , fubdu®?® ;ﬁ
momento Ungule Sectori B« A inliftentis (acim; irern habe%s
Ta) refpe&y}:gﬁus ra; hoc et (ut § W.) ex g—w?—r*ff‘. y
—3wR—730 R 5 relinquit momentum Ungulee Sectori B ch 1;2;
fiftentis, aciem habentis 7, refpectu ipfius 7o, §aR? ,,;%:%fdu’

—~—$wk:,  (Semifolidique corref; ; 5
1 : pondentis momentum , hu¥
pum.)  Quod quidem Ungule (ipli BC A infiftentis ,mome”“;:;
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H% magritudingsy $aR*4-£:R* (ur § 1 prop. praeced.) divi- Fig.159;

Lap:, Xbibet ejufdem Centei ~ gravitatis  diftantiam. 3 7,160,
~ ~‘"\*’!95R.7_.3_;7/ o

120n{3; . (Adéoqﬁe‘ Semifolidi ‘éorrefg}dndeﬁtié,‘ Cen-
t:tng;;lzitaris inde diftantiam , IMF; :}:‘.‘:i}ijﬂw]"s ,uf,}_vore adil-
g e S R i Ot
riBCg:f,-aTA et 1_2‘“,4_& 3 Ungu]?cgue iftius (Se&o-
YR ,mﬁﬁemis, aciem habentis 7 2,) momentum refpeéiu T A,
\ur;)\E‘RL\ﬁwRZ, (Q\;od S}emifolido facik:: accommuodabi-

befﬁ;l; Ctiam > Propter Pymmidis iuius , Triqngﬁlo ‘B _Cdi'i“ﬂ_lm""-
i ’ magl}émdinem isk’»éwﬂi Cf‘““"‘l“‘f' graviratts 3"7,";
. 2 Rt o T : IUERE ST
Mtigyy 78 —3vR—s" (ut di6um eft,) adeoque 3, T A,
‘RL\!)R 6B—2v 7 ) T
~|~s® : : Ce e
f\'_éﬂ\ul d , erit ejuldem, refpeétu T A, momentumy 13:R%
lncafl;g' le}l;_ﬁij, - Qliod gridem moniento Ungule féctori Be A
o ®tis (aciem habentis 7¢) refpeltu TA, Fa&-31 K3
*iB'&vR; f-r3£R, (ur§ W.) fublatum relinquit Ungule Seéa-
Ve A inliftentis, aciem habentis7 ¢, moméntim ' refpedtu T A, .
—§sR--dsv R, Utprive. - ' S o
U, wux verd Trianguloilli B C « infiftic Serniquadrantalis Ungala -
%mhabgns,I A idem plané habet refpeétu 7 « momentuin, quod |
D;&t'f?fpf&l{ TA ea qu aciem habet 7« , (propeer altitadines &
(y "Mias ubique reciprocatas , ur pridem Aliquoties : ) Hoc eft,
e "odo oftenfum eft) 1 $5K3 —;2sv Rl-r2 R, quod per Ungo-
. nitndinem 4R>-1-2wR (ur § M. prop. praced.) divifum 5 |
i . . . g NETTN Ri—2Re=s" | i
be fai Centyi gravitatis diftantixm ar e W 3 Advo-
qlle . : e I Rt SALEEL
a_’ ATA, %%i; & proprerea ejufdem refpetn T A
QIQ\ (o ] ) . : e ‘ R Coah
fBoncll f“?’) momentum 77sR3|wrswR*—135°R (Solidique corre-
“\qm:“ U momentum eft hujos duplum.)  Qux quidein Ungulz -
“tiem-‘t\"‘ > momentis refpectivis pngu}x {feftori Ba A-infiftentis,..
tefy 3 thentis T A, (hoc eft ; FaR3EZLRIpy ZAREPTIER 5
1&{@; rél&‘ refp_”f A,iﬂRg*lr‘iffgz“l:‘ﬁ . (Rl i ;%IB‘R;‘U_I 9W')fub- .
fquune Ungulx Settoti B'C Al mfiftentis, acier habentis .

N o
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Fig.159, T'A, momentum refpetur e, %41\3—§:R3—l¥-%!7/R2 (iderm eitd

160,

~ quod Ungulxz eidem B C A infiftentis , aciem habentis 7 # el g6

T A propeer altitudines & diftantias ubique reciprocatdss £ ° gy
fpeft (aciei fow ) TA, $iRI—3hiRI—poR? 5 (RO
plum, fﬁ_momentum correfpondentis Semifolidi, refpea}‘ “}AR‘
converfionis : ) Ungulzque hxc momenta, per magnitudine®?
—+R* (ut § I prop. praced.) divifa; exhibent ejufde™™

R . R-3Y.

i s 94dR—3sR+357 , . 1;43,13513//,

grey diltanc. a7, ‘124—38s ;&,a TA,- 124~ gjerum.)
t

(quz, obfervaris obfervandis, Semifolidis accomimodari facile PO
_ A . , o
Eadem haberi poterunt, ope Trianguli BVC, & Un gulil
huic infiftentium, g 5

‘O\\u:e autem huic infiftit Ungula femiquadrantalis, aciefl (;ef"’
D C; eft Pyramis: Cujusvertex C, altitndo CV=x, Bafis U,

B M ~inf}[‘tens ) BVxCV=—sx ; adeoque pyramidis magnfﬂ‘d" ;raﬂ“"
Diftantia Centri gravitatis a D C,3# ; adeoque momentu® *7"
dis refpeu D C, 2x3, | o

Si-ver. ponatur Ungule axis 7, fitque V fupra C‘.n[ru%"m !
acies T A, [itque V infra Centrnm ; Pyramidi huic (ubjungel ch

(€Mt Prifia, faper eadem bafe, altitudinem habens C 2, Y6 4]

“hoc eft, R,

;. cujus itaque (propter Trianguli magnirudifc? e

“magnitudo erit 2:xR ; Centrique gravitatis a D C diftanti? V'p (s

‘quippe qua Trianguli, ) 2x ; adeoque momentum refpe
Tx*R. ; o g
 Totivs jraque Ungulz ipfi BV C triangulo infiftents o Ff
habe_nms 7a vel T A, tangentem remotiorem ; ex Prifmatf!xi.
ramide conflate : momentum refpeétu D C, eft, 4a?R-7 ;1 ¢
Atque hoc per Ungulz magnitudinem £saRei-tsx? divifas®? P
$ERA3E gog®
R , 6Ret-qx * . 3 fF
Ungulz acie , fen tangente remotiore, (intellige,, ut alibtr o
j

. aad | 0
pendiculari plano huic infiftente,) R ..y.‘%%’f—‘%—z; apr®

o et b . igth
R—"Ro~3= 3 Adeoque momentum refpe&uremoﬂom, g

. .- . TN ‘

tis (aciei fu) Js¥RAi2aciR-dex? , & refpedtn range™ y

‘pioris (que actet oppolitaeft). LsxR? 2543, " (f
Sivero ponatur Ungulx acies s#, & V infra Centru® 5Py;af“’”

o

TA, & V fupra Centrum y Prifmati auferenda eft illa (e,u(“l“e

’

hibet Centri graviratis 4 D C diftantiam
. | =



V'*.‘U‘!i_o‘:li‘v"-f. D Calialv Contvi Giwneritatss. k Q7Q~
(flllfqu

iy ¢momento momentum hujus: ) Adeoque Ungulx magnitudo, Fig.15g,. .
1 3R —3sx* . momentum refpeétu D C, 3R’ Cen- 160, .

™ o . s

e gravitatis 3 DC diftantia PRI & ab Adie, feu
_ ) ’ 6R——-4x ? o
! z " : » :
gente Propiore R‘"‘i’c%{{;—:% ; a remotiore (que acici oppo~
b ) 2 '
; o) Rf%—ﬁ—i—: Et momentum refpe&tu aciei ( fen tan-
Pf’?itri E’”Opior_is) %;x‘}{".——;-:szﬂ—;‘;m3 ; & refpe&u‘tangeljltis op--

o, romotioris ) 3swR>—2ex3, L ..
te, « R Ungulz Triungulo BV C infiftentis, aciem habentis™
w r&pl:;o.memum refpectuipliust @ ; et 350 K5 " Ref-fea, (pro-
(Giye (“‘“ﬁ’ﬂve Centram fueritV: ) Et refpetu TA, 3R =,
Ragjyp 2 five infra Centrum fuerit V, propeer alurndinum & di-

NN reciprocationem.)  Centrique gravitaris a 7 «, diftantia, |
RigiRE, 4xRE35 I
i -6R+\°&hTA R—’ﬁ"’o : -

U % 7 772 >TF 6RZg4x - C .
T A_g“lmque eidem. Triangulo BV C mﬁﬁentlxs, aciem habentis .
Cenes: OMenrum refpe@u 7 « (oppofitx) FsvR'—3ew’ (five fupra
Ta "W, live infra, fuerit V punctum;) &, refpectn Acici fz
v Pil)h {;;xR T2 Rey-2sx®, (prout fupra Centrum intrave fuerit

Mum Y Centrique gravitatis & 7« (oppofita ) diftantia .
- RetRyad (o AYRY3x2 ’

 6Ryax s 2 TA (acie) R*ﬁj’.:’;' :

‘“\ique hzc momenta, momentis Ungularam  ( refpective fam-
pmhtﬂ\f) fe;mfegmento BV A inliftentium , Addita ) vel Ablata,
e upra-inirave Centrum fuerit V puntum ; exhibent momenta.
D3 Ungularum Sectori B C A infiftentium, ,
“\tnt: s Ungule Semifegmenti BV A, actem' habentis 7 2 mo-
Sy, efpedtn Ta | FaRI—ER3 (—§eR3) ~-fsvR*H40R
g s (ot § T.) "6 addaur , vel anferapar, (prouc fupra infrave,
ig,_‘,;) tefpetivum Ungule Trianguli B WC momentum , 3wR* -
?ldden(?“l~._’;;x3; Hoc eft, ( propter ¥ —=R—v, fupra Cenrrum,
e W5 & w=—Re~v, infra’ Centrom, auferendum: adeo-
d“?n, =RI— 30 R~V R =3 R3O R? — 2R 0., adden-
Me"m y = R URA =302 Rp03 == RIpR2 - R — %7,
~a.odm ;s que gantendem vatent s Sed, %2 = 12 2 wRs|-v2= RA
tantu;ld "qQue vel o~ a2 addendam, vel — x2 auferendum, quod
Mvaler:) Siaddatur £3sR3-—% vR2 2234430 «"bﬁ&f -
e,

1



Fig.vsg

160,

AR, Palalesls Coniri Oravtsushe Gﬂll’béﬂiis‘
1

betur momentum Ungule fe&ori BC A infiftentis , acicm

ra, refpen 74, FaR3PIFRI—FwR> Ut privs. ot

A-que cjufdem Ungule BV A (aciem habentis * o) 'H;R’fﬁ’w
refpeétn TA, 34R3—3sR3 (=4¢R3) Lo R*—3! ) 0
(ucs T.) fiaddatur vel apferatur (prout fopra infrave fuertt v,. oty
méntim correfpondens Ungule BV C, iaxRe—243; OCLJW;
(ob caufam modo dictam ) {i addarur j;[{s_iwwﬁﬂl{’ﬁfﬁ,
Yabetur , Ungule fectori’ BC A infiftentis aciem habents

-.momentum refpeuT A, FaR3- §sR3tisoR2, Ut prins. e

Ungulzque aciem habentis T A, momentum refpectu ras giné
eltarque- illud aciem habentis Tw, refpe@uT A, propte alutd
.& diltantias ubique reciprocatas. 7 : bcﬂd}

_Ungulze vero infiftentis femifegmento illi BV A, aciem Eamv)

A, momentum refpeu aci fux T A, faR3—5K3 (?"Mrz
FoR2—5R— 23 [f agdatur, vel auferatar, ( prOY R
Anfrave fuerit V,) momentum corivipondens iingule BV ¢ ddae”

FHaRtEexs o Hoe ot (ob caufm mmodo dictam) f aSecf"'
I RI—ZwRAr£9R 14030 ¢ Dobewur momentum Ungul® “g ff
11 BC A infiftentis, aciem habeuisis T A, refpectu ipfius T 5’
—55sR3—3wR2% Ut priuvs, o,

v B

Denique : Fx momentis eifdem Ungularum Semife’gmeﬂfo 5 \Tlrf'
infiftentium, i auferantur refpectiva momenta infiftent™®,
angulo B AV ; habentur momenta inliftentium Segmento AL b

Que autem Triangulo B AV infiftic Semiquadrantalis V"VA
aciem habens T A; eft Pyramis. Cujus vertex A, bafis Ly
=sv; altitudo AV=wv; adeoque magnitudo %wz;:%ﬂ/ﬁw ‘
Diftantia Centri gravitatisa T A, jv ; adcoque i 72, 2R-# i
propterea momentum refpectu TA | fspi—spRz 2R
& refpectur 4, 3502 R— 3523 =3s0R*- L3R 44030, i 0

Hac itague momenta , momentis refpectivis Ungnlae Seo eg%‘&
to BV A inliftentis, ($eRi-gswR*—513R—160 , %
A=svR - 33R—gs%w, per § T.) fubducta ; relinguunts = )
fegmento AB A infitentis, aciem habentis T A mom""’tiﬂ
fpectu T A, $eR3—2svR%|~;253R ; & refpecrn 7 a: 3R o
—135R: Et (proprer magnitudinem , 2.R2—2,oR, ut 911[{ 5

iftanti T . 15eR*—95
praced.) diftantia Centrigravitatis 4 T A, erit Lli,/‘/

I 2:R"4ﬂ

&.é Ta g ——, ngqu‘
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h&%“?q\le Triangulo B AV infiftit femiquadrantalis Ungula, aciem Fig.15¢

Wi gorv 3. 1dem habet refpectn T A momentum, quod habet ea 1o,

Ptotarale.s T A refpectur e, (proprer altitudines & diftantias reci-

(“\pt: B hoc_ eft, (ut modo ) tswRz—23R-+%s3v: Adeoque

, T magnitudinem svR—tsv2=%sw R-4s3, per § N. prop.

L . . . . . R2__202R 1 a2
Qd')dlf’ca.‘ntm Centri gravitatisa T A, erit et o [;_4_4123‘ v,

ky o N N i
! tre, 00100k 30y ideoque momentum refpe@u r«,
MRay s 4V R 4442 i’

anu ¢ A—g 302 s KA—5 502 R sv3. -
by A_e Momenta, momentis refpectivis Ungulz Semifegmento
&C %e Ri“ﬁﬁentis, aciem habentis 7 e, (-é—g R3 —l—f;ﬂ/‘Rz—-iJB R-f—i,;v’
ungm *HWRZ—I—{%;; R—2gy, w§ T.) fubducta ; relinquunt
Whegy,, ~8mento AB A infiftentis, aciem habentis 7, momentum

g A SR st Re— 730k ;s &, xelpeliu 74, feRs
Ber § T13s3R, & (proprex magm_tudmem_, ';{R"'—l-‘gwki
9'R2.,,'J Mopofitionis praced.) Diftantia Centrigravitatis a T A,
T g, 15eReryRaan

By 4Y 5 &are, 12¢R+45v ‘
?“*.Segmq“e Segmento « B o tefpeltu retz v «, accommodantur,
“\’&ituengm" AB ArefpectnT A ; & vice verfa. (Nempe, pro 4,
k P“ta TQe=ipP sy & prow, fubftitvendo h=2 R—wv.
ﬂbens N ngmemo « Be infiftens Semiquadrantalis Ungula aciem
Nip: SMagpirudinem haber 3o R*—4sR*—%shR=% R*P—3aR?
:1,\?%‘3 TewR . Momentum refpedu 72, faRs—FiR3—FshRY
"R rERI P §a R Rin-hsuR? 13 3R refpetu .T A,
\Ei;a SR R — 53 Ry KOP— i R3—33s K sv RE
NS
kﬁlsi‘ Segmemo aR o infiftens Semiquadrantalis llngulazacxcnl\ lﬁ;
&1 gaMegnitudinem habet 3« Rui:ﬂ%g:bx?iz; 1;—-1;;1eg
N Eﬁ:},Rz\%s'y R : Momentum refpedtu re, §a ‘—-—3:
\ o, -—1iOR=12RP—HaR3-—31R3—510R?— 73R ;&
Ny, LA, RS R 53RO TR =T SRIP— JaRs

“3jvR2+220R.
Rhik o )
Eegmet}:lllmus itaque , expofitorum Seftorum Sphericorum , & Z.
U ¢ XU Unoylarumque €0 fpe@antium, & correfponden-

0] <
nlt“dine;d“mm fen Semifolidorum converfione fattorum, tum mag-
» Wm momenta refpectu Planoram aliquot expofitorum;

Qo : corumque
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F ‘6‘5'159>eo§u.mq_ue Centrorum gravitatis diftantiam a duobus ﬁlffm,Pthﬂ
160.  (ibi invicem non parallelis ; atque inquo tertio per Ungul® acxmﬂ.,

converfionis axem duéto, ncuri priorum parallelo, idem 1
atus : Adepque (per prop. 26, Cap. preced.) ipfa oraviratis. o
determinavimus. = o
Quaque ad calcem Propofitionis pracedentis monuims ‘%is,
Illlc ‘monendaerunt: Nempe, hec omnia aliis Sphrz port mM
imi.f methodo accommodari pofle, Puta, qua de Se&tore g

fac

(ad verticem terminato) ejuf i i

. '  ejulque Ungulis, &ec. dictafunts,” jof

gnnmodarl poffe fectori D, B ( duorum ad verricem termi® o
2 A, Ba A, differentiz,) ejufgue Ungulis &c. Mg

Et, prout hic que de Ungularum aur Solidorum madﬁi‘“dx W
& momentis docentuy , arefta7 e, ad TAvel BV trzﬁlse ﬂtﬂﬂf
fimili methodo, haec aur his fimilia, areta A« ad T7 o g
;ﬁnsferrt poterunt. Aliaque qua hic traduntur ,, mille od®

ari. ‘ 4
Qureque de Ungulis Semicivculi, ejufve portionibus SPhxraq%’
& portionibus hujus; dicta funt; ad Ungulas Semi::llipreo;éoﬂ"
gi)r(t;onum hujus 5 Spharoides huju(que portiones facile ac'ﬂ‘
DOA ancur. Nempe i intelligatur axium ellipeos alter A Pin

.._manente Az—2R, (adeoque AV=v, Va—h ) eyl if
ea atione ad 2 R, qua eft ad oce quidem £ fitD 25

! , quielt ad A, majore quidem fi1itD 2
major, (adeoque Spharoides converfione defcriptum Sl
latum ; ) minore, fi fit DA axiom minor, (adeo ue 59 s
longum, converfione defcriprum:) & BV’ in eadgm gatf y J
Adeoque, quoties B V in calculum venit pro; fubftituends '“"j
qQuantitas , qu {it ad hanc, ut eft DA,ad A’u- & uoﬂ’amﬂ'
{itad hanc, ut in duplicari ratione refte D A ad A,“p.r &Weyq

poteftatibus fimiliter, muratis mutandis,
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\

PROP. XVIL

Pars Priwua,

1Y Simnym Verforum, ut Av«; (que eadem eft & A,
Fiswra dreunm : ) Eft Semicirculi correfpondentis Fig169,
g"Plas & partes, partium ( refpeltive fumptarum, ) 170.

Mo 22 5 Puta,bfa A = 2B« A, Et fic ubique.

OMenta verd illorum, ad momenta horum, refpectu  C.

Midem r « tangentis, funtut 3 ad 2 feu ffguidltera,

Atque hine, eadem refpetive determinantur, tum quod
Vlagnitudines, tum quod ad Momenta, & Centra
favitatis, in hac Sinuum Verforum Figura; que

}:’Pra in Semicirculo (prop. 15.) determinantur. Nem-
e

5 (retentis Symbolis ut in propofitionibus prace-
. dentibus.)
i}

linei At a5 Magnitudo 1 EP : Momentum refpe¢tu B.C.
Ta, 3R 5 refpetu TA, {R°P; Diftantia Centri
gravitatisata, 3R 3 AT A, R : Momentumrefpedtu G-

~Ae, §RP*—2R3 5 refpe@u T'r, § RP*-1-2 K3 5 Diftan-

H - - - 2

- ta Centri gravitatisab A, iP--‘*R 3

o
48
B

2T,

Mionisb A 5 Magnitudo, £ & : Momentum refpeétu B- .
% 3fR*-+-30hR 5 refpedtu TA, fR*—2hR 5 Di-
Wtia Centri gravitatis 2 7« -;li-{{;é‘, ITA, IR
*h
\‘ﬁ: Momentum refpe&u Ao, 242 RA-asR—vR* H.

Oo 2 (i
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o . . . itg-
Fig169, refpe@u b 24°R-+oR* 5 Diftantia Centri 874"
170. a4245—29R | 3bp a? +29R B

3

tis ab A «, a0 " (e&u
B.E. Portionis AbK3 Magnitudo, e R: Momentum ¢ P
T A, 3eR*—450R 5 refpeftu 14, feR*-+isvhs g
ftantia Centri gravitatis, & T A, i f% dre?
‘ ‘ ’ 4 e , *
sV ?

H. —i—;—; : Momentum _refpe&u Ax s %421{__{”5,]»7/ '
n : . . . . avr

refpectu $bK, 34*R—oR*; Diftantia Centti 8*

: 2__24a5+27 N z_
tatisab A «, ﬁ,._;;___;_@s 3 8bK, L2,

; s . : 282 f
B.E. Portionis b7 ; Magnitudo, « R— s R Momcﬂ%’
iefpcé’cu Ta, taR*—3R*—215bR 5 refpectu .y
A“f"—'fg R*-+31shR 5 Diftantia Centri gravitat®
H. AR 3T 5 sh mf
2R praprl aTA, 4R+4%__ - Moumentt i
fpeCtur T ja*R—asR+hR? refpeGu B b, 1o A~

Diftantia Centri gravitatisa r T, 517119‘5_*3/5 '
a*—2hR B
. 20—2§ "
B. F. Parallelogrammi bB« #'5 magnitudo, ab—2aE~"
- Diftantia Centrigravitatis 3r«,34; 3 T A, gﬂ/;/,ﬁ
Momentum refpettu Te , $ah* 5 refpetu T A 2

’

i
sh3

L. -fdbz:?ﬂﬂ’—l—iﬂv’. Diftantia Centri grzivitﬂ"b b
A “] , feub B, % 45 momentum refpeGtu A« , V6
”;,'112 e . 04

B.F. Portionis bB A, Magnitudo fR—ah=—eR-+av " 3
mentum refpectu e, — ieR* +avh—iroRt iy
refpectu T A, —JeR*--1wR-4svR—3as® 5 g A
tia Centri gravitatis 3 7 o, iR_____f”R_Z“‘_’_ 5 2 T

fvR —2as* C ek ' 4

5 abB, v—3R foR—24 4

1L
—4¢R-l-4av —4eRet4s? | yf
meh
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- Dentum refpetu b B, %eR’-\%,wR_.—;as* : Momen- . L.
- tum refpetu A, —ja? R+asR—vR*~-1a*v 5 re- 1‘8«“9»
‘rpe&tlbﬁ:‘miﬂﬁ—l«fuﬂ“—i—%a“v5 Diftantia Centri gra- 170 -

s, : 2vR—as \ L
Vitatis ab A«, ya— —p e R5 A bp,zat
2UR—as

20Re2av " L .

Adeque determinavimus , tottus Figure Sinuum Ver-
Orum , arcuumve, ejufque partium expofitarum mag-

' Ditudines, & momenta refpectu rectarum aliquot ex-
Pofitarum,eorumque Centrorum gravitatis ab illis rectis
iltantias; adeoque & ipfa Centra gravitatis, per
€orundem 3 duabus faltem in eodem plano non paralle-
Is rettis, determinavimus.. R .

'que hinc Ungularum , & Solidorum converfione fado- KL, R..
‘Tum, horumve Semifolidorum, momentis jam traditis
Correfpondentium , magnitudines habentur. _Horum-
que omnium rationes , ad his correfpondentia Semi--

Circulum ejufve portiones{pectantia. Quaz & ad alia -
facile poterunt ampliari., :

Pars Secunpa..

Atque his Analoga, in Figura Sinuum Reorum etv, M.
fimiliter determinantur, Nempe,
llinei « r %, magnitudo, 2R* 5 momentum refpeftu 7a ;
§R?P 5 Diftantia Centri gravitatis dr«, v¢P35 4 T 7 vel
- o Aw, 1P 5 momentum refpettu T v, vel A &, 3 R*P.
Trllineiocé\ng magnitudo, R* 5 Momentum refpedtu 7, N,Q;’
T6R*P 5 Diftantia Centri gravitatis 4 7«, 74P - Mo=
Mentum refpettn A, R 5 refpedudin, tR*P—EK? 5 PiQ.
P iftantia Centri gravitatis ab A «, R, adw, p—I. o
"MMionis « v, magnitudo 2 R 5 Momentum refpeltu O,Q: -
%, feR*-isoR 5 Diftantia Centri gravitatisabr«,

R

Fig.170. .

4
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: . o 1e
P,Q. R, pomentum refpectu A, —eR?--a0R f
Fig.169, ' 4v . . . . . e ab At

170. fpe¢tupu, ¢ R * 5 Diftantia Centri gravitatis 2

— —AY eR
___‘:R,j___- 53,,61)’ .
)

R. Adeoque determinavimus, totius Figur® Sinuum R_e&g ‘
rum, ejufque partium expofitarum , magpitudi®®’
& momenta refpettu reGtarum aliquot exPoﬁtaf“’,n;
eorumgq; Centrorum gravitatis diftantias ab illis ¢ lus
Adeoque & ipfa gravitatis Centra, per fuasd di%;
faltem in eodem plano rectis non fibi mutuo pﬂ'raue
diftantias, determinavimus: .
Atque huic de Ungulis 5 Solidifve converfione fa&'”
corumve Semifolhdis, aliifque qua hinc depend?”
calculo debite adhibito, judicium fiet, ot
Quaque de portiogibus hic expofitis dita funt, pomllds
& aliis portionibus facile accommodaris alidfve P
modis ampliari. .
Eademque (horum ope) ad «xr figurz Sinuum rcﬂfg,
rum unius quadrantis Complementum facile tra®
retur. Fir
S. Quz antem de his Sinuum Verforum , Re&orumvf”&ﬁ,
guris dicta funt ; ad eafdem Protratas, vel Contr3
facile accommodantur. s
T. Quaque de Figura Sinuum ReGorum unius quadf"%,/
traduntur, eadem ad figuram Subtenfarum five ch 4
darum Semicirculi, fimiliter transferentur. Quod
de Solidis inde oriundis etiam intelligendum erit-

49
A [Nrelligamf Circuli Aw, (Fig. 169.) Semiperipheria 4 gn‘*‘
Fig.169, Lin partes quotlibet zquales dividi, in punélis X, Z, D, E, & rilh;
170, ducantur XO, ZV, DC, Ex, &c. Sinus Rei arcau * ¢
metice proportionalium, AX, AZ, AD, AE. &g, quoruglemi’
nus Ver(i A O, A V, AC, &c. adeoque arcuum refiduorum ’i rcluul”

¢



P_ROP-XVII. De Calculo Centri Gravitatis. 28y o
: :mcu_lum Sinus verfi (fen punétorum X, Z, D, &c. altitudines fupra Flg{-‘ 69,
% tangentem,) O a, V «, C 4, &c o N A
1. que Semiperiphariz in reCtam expanfe, wgnalis ponatar (i’:g»
in7fo' AT, fewa r, fimiliter divifa, in punctis €, ¢, &« & q}“&“s
ftant ex uny patte,) €0, {v, Mx, &, iplis X0,2V,D G &e.
inﬁlg" 160.) xquales ; fignram Situum Reftorum «n7 (fx pumero
W2 inelligantur) complentes, (juxta def. 1. Cap.4.) & (ex
Parte contraria) ipfis O «, Va, Ce, &c. mquiles rete x £, 27, dd)

- himiliter complentes A 7 = figuram Sinuum verforum ; ipli A«
rculo yquealtam. )

e quidem AT Fignra Sinwam verforwm , fumptis arcubus
AUlthmerjce proportionalibus 5 eft etiam, alia confideratione, Figura
p rczmm,fumptis nempe Sinubus Ver(is arithmetice proporrioqalibus.

"Mptig utique AV, AC, Az, &c. Sinubus verfis arithmerice pro-
POltonalibus , (divifa fc reta A « in partes quotlibet xquales) qua
s ocouprant retae ZV, dC, e =, &ec. requalibus intervallis diffice
ﬂg“mm A7e complentes ; hoceft, 2 {,ad e ¢ & C. xquantur arci-

" correfpondentibus, AZ,AD, AF, &c & licubique.

Dugg jam in Semicirculo reétis X ¢, Z «, D =, &c. divimi intelliga-
B Semicirculus in totidem Sectores A 2 X, X.o Z, Z « D, & quo-
“Umareys A X, X Z,Z D, &e. fint zquales ; adeoque fectorum XzA,
Z"A,D +ABc. arcus XA,2A, DA, &ec. arithmetice proportionalés.

Quibus quidem arcawn zqualinm Seoribus A = X, X = Z,2. 2D,

¢. refpondeant, in figurd Sinvum verforum , quadrilatera A «&x,

X ¢z, 2 d, &c. bafium = §,£¢, {4, &c. wqualiom, tum inter fe,
tam ipls AX, X7, ZD, &c. arcubus (proprer retam «r ,
Semiperipheriz A D a, zqualem; & fmiliter diviam.)  Adeoque

arcaum arichmetice proportionalium Sectoribus, XA, Z« A,
Do A, &c. fimiliter refpondebunt quadvilines xE« A, zCe A,
48a A bafia

m arithmetice proportionalium « £, « 3, a4, &c.
Sungne haee Quadrilinea, Setorum illorum. (Singula fingulorum
*efpeftive fomprorum,) dupla.  Quod fic oftenditur.
. Incefligarar vel tota "A D o Semiperipheria , vel ipfius arcus A3,
1 partes zquales numero infinitas dirimi ; adeoque (duftisa dl\’lfl‘Ov
W punctis ad & rectis X -, Z a,&cyveltots AD o Semicireulvs ,
E}fﬁpﬁus Sector B A, in totidem Sectores ditimi, Ductifque, &
t,e“‘imnum punctis , rectis X D,Z P, &c. tangenti r = pavallelis . in-
& c‘c’:"\tur Sector Infcribt ﬁgum ex tondf:m Trmngulxs, 00X ;3 P 7&5
(Pl“od Dgcnfquc poIro eidern t:mg.c‘r}tl garall@xs , A'Q,' ’ I\., c.
fecib ECtlfque 2 X, oZ, &c.) fimiliter intelligarur Scctos Clmmgg
gura ex Triangalis A Qu, X1 «, &ec.
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: .. o . iolits
Fig.169, "Et fimiliter Figura Sinuum verforum A7, veltota, vel ?P‘

170,

. . NG it -
‘portio b8 a'A, (Sectori B A correfpondens) intotidem Quadeh™:

. . . . :3ethill g
nea, .bafium mqualium , (Sectoribus correfpondentia ) diftrib™ i
(recti fcilicet « v, vel = 8 fimiliter divisd , prour dividicur “5
vel "A B, arcus ; ductifque rectis correfpondentibus, £x, {2, &%/

Buctifque x O, 2p, &c. ipli 7o parallelis ; inferibi jn[elligatufF"

gura ex Purallelogrammis O x £« pzlE, & (Triangulis & )
PZ e, &c. correlpondentibus.)  Du&ifque eidem v parallellSA ?’
xi, &c. (produdtifque £x, ¢z, &c.) Circumfcribi intelligatuf
gura ex Parallelogrammis A g€ «, xi ¢ e, &c. (Triangulis A 4
X 1, &c. correfpondentibus. ) o
. Suntque hzc Parallelogramma Triangulis illis, (propter Xy
A e, xt, 2, &c.iplis Az, O e, V o &c. ex conftructione xq“ales’i,
fingula fingulis refpective fumptis, zquealta : Tum quz Cirur

_Ptas, tum qua Infcripras figuras complent.

\?unt autem [nfcriptorum Parallelogrammorum Bafes , baﬁbgz
Triangulorum inferiptorum correfpondentium , ubique majoress o
propter Parallelogramma Triangulorum, (fingula fingulorum fe.fpw
Qive, adeoque & omnia omnium,) plufquam dupla. Eft uid”
Parallelogrammi O x £ «, bafis x 0, feu £ « re€ta, hoceft (utpote iph xli
qualis ex conftrutione) arcus X A, major finu fiao X o (bafe T Tiang
correfpon.dentis ;) utpatet. In reliquis autem s utpzlE, Pafalle':
logrammi baﬁs z p, fen (&, recta; (xquali, arcui Z X, ex cénftf“ali
one,) eft major quamZ X chorda: fed & hac major eft, quaﬂ‘Z )Z '
balis triangulis correfpondentis P Z« ; propter angulum %,
(Trianguli PZX) illi oppofitum majerem angulo huic OPPOH;}‘
LXP. Eft enim angulus Z P X, vel huic zqualis PX O hacfij
« X O, angulus in Peripherid arcum fubtendens (in oppoﬁ’to 50

circnlo ) xqualem arcui Xe, & angulug Z O X6
angulus item_ in Peripherid , fuBtendeng ariuﬁ ES’ ?:rcc; %Z ¢Ztﬂi“‘1’;
rem; ) eftigitur angulus P X O, hoc eft angulus Z P X majof 3“gu){
ZXP’; adeoque Z X recta, major rectd ZP: & multo magiszig
Curva, feu huic zqualis {£ feu zp bafis par,allelogrammi', “”?ﬂ
erit quam eadem Z P balis Trianguli ; adeoque parallelogra® u,,
Trianguli plofquam Duplum, Et fic ubique, ItaqueFigurﬂ"? g
rallelogrammis, five tot Figurx Sinuum verforum., five iplins Porﬂch
Az{ « inferipta plufquam dupla Figurz ex Triax,agulis infcrip® :
toti Semicirculo, five Se&tori B 4 A, 16
Sed Circum(criptqrum Paralielogrammorum bafes Bafibu’ f
angulorum circum/fcriptorum correfpondentibus, min(;rcs funt- e
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fn"i"“ Patallelogrammi A q £, bafis A q fen§ o, hoc eft arcus X A, Fig.169,
fwnor.Tangeme Q A; (cujus femiffis, eft rangens f{emiarcus , 170.
} n:“{.‘ e Centro ducta occurrens : adeoque femiarcu illo major.)
ot Ciquis verd  ye xi¢ £ ; Bafis Parallelogrammix 1, fen€ (s h?c
'fPO'nt{R“s‘ ZX , minor eft quam re€ta X1, bafis Trianguli corre-
*ts.  Dudti enim tangente Zy , (qua refte X1 occurratin
X’Z Tquales erunt anguli (propter eundem arcum Z A interceptum)
o &Z 2 A (angulus in peripheria) fen T« O: adeoque &
pm“m ad reétum refidni xZ1& x1Z feu O la, (eft utique,
\‘;Pter A Z a angnlum in {emicirculo, etiam AZI, hoceft x Z A
duox L1, rectus ; &, propter 1O 2 triangulum reGtangulum, ad O,
rehiqu anguli O Y -~120 retum xquant.) Et propterea
iguales funt Z 5 & I reftz ; & (fampta communi x X,) reta IX,
¥ Iy -5 X, wqualis duabus fimul Z x4~ % X ; adeoque
b;’,"r aren ZX. Eftitaque Z X arcus, hocéft refta gf, feuix,
den‘ts' arallclogrammi , minor quam 1X bafis Trianguli correfpon-
Dy 5: By propterea Parallelogrammum  Trianguli minus quam
ﬁvept“tpi, ~Et ficubique. Eft jtaque’, Figura rex parall'elqgir)ammxs,
tircugril“A‘ T B vlgrfo;ur%, o ﬁaﬁot:ngorrffucﬁ’
dgngj. " tipta , minor quam Dupla Figuree ex Triangulis corvefpon.
fcﬁpiéﬁve toti Semicirculo, five ejuidem SeCtort Ba A circum-
., U itaque Figura ex Parallelogrammis: inferipta,  fit infcripta
riangulis major quam dupla ; & circomferipta circumfcripte
linor .quam dupla : Cumque, multiplicatis fectionibus, infripte
& circomferipte differentia continué decrcfat urrobique, donec tan-
bm dari qudvis minor evadat : Nec tamen unquam Infcripta inferi-
%‘&.mmnt quam dupla; nec Circumfctipta circumferiptz major quam
wDla effe poffic: Continvard in infinitum feltione , evanefcer diffe-
g.“tla y infcripeis fimul & circomferiptis coincidentibus illic, com
Suz Are, ejufve Quadrilineo bBa A, hic, cum Semicirculo
A, % cjufve Sectore Bx A : Eritque illa Sinuum verforum Figura
s B“, ¢jufve Portiob B« A ; Dupla femicirculi A D =, ejufve Secto-
“n*A. Quod erat probandum. :
o eft s Trilineumn A7 e, duplum femicirenli AD o ejufque
fk{:‘"/:b@ %A, dupla Seltoris B4 A; Et, propterca, portio re-
Seq D87, fegmenti @B, dupla erir. liem, dJEx, dupla
Eol cotrefpondentis D « X 5 & fic ubique. ’ o
i, 2tem , (retentis fymbolis, utin propofitionibus duabus prox- = E.
1Pfifcedentibus,) Semicircalus ADa = 2 P & ; ergo, Figura
Pp Stnuum



Fig.l69
170,

Sinvum verforum feu Trilincum A 72 =1 P R,

260 DeCalenlo Centyi Gravitatis, CAP:
Trem Sectot E"’/,
—=2aR -3 R=2%fR, {per § H.prop.15.) Ergo, (pohm "
BA=—a; adeoque BB=aV=bh, &bK—=VA=73) ggg
tio bBa A (utpote Seftoris dupla ) aR—+-sR==fR, Itefs go‘
mentum A BA = 3aR—$sR=13¢L (per § G. prop. 1§-), E
AbK=aR—sR=cR. (Eftutiqic AzK: fimile, & fimilitet 5;;
fitum ad TA, ut regad 7a; ficur &, in Semicireulo, Segm‘?“[
AZA2d T A, it eEoad 7e; & fic alibi,) Ee limilite o
mentum ¢ B & = faR—3sR=1PR—14R %5 R:i,uR/%i g
Ergop'ortio bBT—_—:d,K_V...c’R:%pR____“R___:"R:_;_PK/ £

. ficalibi, :

Fig.186.

Et confequenter ; (1exb 8« A portione , auferatur l’aranelog;:;’i’?
mmibBa=—=sh—=12aR—av; eritSegmenrum refidwC oy
=fR— ab=-—aR}~sR-}~pv=—reRe}~av. Et. {peciati® i
mento AdC, (propter s =4 P, & s =w == R R2 A

Item Quadrilineum 2 k C A=2¢ = A —k{2C(proprer ZC‘A//,
- R&KL*C =aR)eft s R.Et zkd == R2— s R, Nempe, (proptt? k b
ditferentiam Radii & Sinus recti arciis Z A, aqualem lnui verlo ¥,
ZD,) fatum ex finu verfo arcus DZ in Radivm dufto. b
avtem zK C A potivsquam'bkc A, ur diftinguam plm‘f.w u
fupra Centrum’, 4b ilto’ infra- Cenerum, « Quainquam & 'alteﬂ’eﬂkb
b, re rire.intellectd, idem accommodabitur : *Nempe, ¥ dﬂ;
xr_ltra Centrumhoceft d ke, exponatur negative -;Utpotcjé 1°ﬂ[qi¢
rias partes rete Cd e & extra hguram A ra; ég_fppe fic, “tff(}f
ficn, erit bpeA—k82C=bkCA; idquod reétis bks kb
C A & curvi A b,coriprelienditur ; nempe,utrobigue, A d c-4 o
{enfu pofitivo.)- RN ? o

Et Gimiliter de aliis porrionibus urcingue rectd abfeitis; ™
mutandis, fiet judicium. R : _ A

Potefique Trilineit AbB ey Abv ﬁg. 170. {quod uxiq“e‘dﬁ
plent rectz bV aquales arcabus B'A =4, quornm Sin% v('
AV = v lint arithmetice proporrionales) ma’gnitudo fic AiF *
arcuum ad {inus verfos ratione) explicari. - ? ‘ ey

Duétis .enim.,g,ut ﬁg._ 186.) B gf"f Semicircnlum mng‘“‘f,ﬂf'
(Tangentt verticis T A in T occurrentibus ;) divi(‘aquen‘*""d: ¥0
tro in partes zquales infinite exigunas, quaram una inte)lig? ,b'w')
= B; (adeoque fomptis AV—uw , arithmetice proportionah“iﬂ’ﬁ
duétaque reta 0 X g (re@te BV-pardileld) qua femicif‘“io§ﬁ'
oceurrat, & tangenti proxima B T in g: Brit ubique (9 ‘gﬁ
propofitionis 13, ) W BV=y, ad R ficVo= 5, ad: ﬂ-ﬂ
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Pongrtion.
re&ﬂg&;):ales.) Et,
Plcutibus

, . B R .
VQ’ WVo: eunt fingole V o, (hocell totidem 5 fumptis v
?nth“}etice'propdrtibnalibus',) fingulis B g tangentibus (relpective
(“mpus,) hoc eft, (in pattibus infinite exiguis,) ipfis BX arcubus
B“I’{mm BA complentibus ) zquales. “Adeoque, ut Omses

5 G refte Ve, complentes AVaew figaram interminabilem ;
a

o Pdens B complentes AV OO re@angulum ; (few ut Figura
;lclla,; ad hoc r’egiangﬂmm ;") fic omnes BX arcum B A complentes,

: “idens V o complentes re€am V A ; fen Arcus~ A B, ad ejufdem
S yerfum AV, o

fi “Mque hoc ubique obtineat; erunt, Omnes A B arcus (fiper-
pl

lem Ungulam Semiquadrantalem BA., cujus acies’ BV, com-
2 dfntcs,) vel (his zquales) retz bV trilineum AbV\cqmplentes s
Avomes AV refpectivos finus verfos arithmetice' proportionales vel
§ V Semiquadrantalem Ungutam aciem habentem V', hoc eft, ad
*"Miguidratum AV ; ut funt omwes AVaoo figurz interminabiles
Wrteipondentes , hoc eft, Ungula AV @ aciem habens V' ad

;;»m AVOO, hoc eft, Ungulam A V O O aciem habentem
YO. :

confequenter ; i intelligantur O, velV O,
m A2 OO complentes, fingulis Vo (retam A« com-
) =quales ; & fumantur ubique , ut BV =y, ad &; fic

(Et, eadem ratione ; Momentum fuperficialis iftius Ungple, ar-
W BA infiftentis, ad momentum iftins fuperficialis Ungule feu
t‘:,;lftiqua\drati AV, refpedn ejufdem bV B ; ut ejufdem Ungule foli-
lig AV v momentum, ad momentum correfpondentis Ungulz So-

\'\\k AVOO, refpeuaciei V4. Et fimiliter ejufimodi aliz folide-
"M portiones huc fpe&tantium, facile exhibenturi)

Srim, cum precedensilla figure A 7« confideratio , fit calculo
c:ﬁ‘s accommoda, quam hzc figure interminabilis , (Secantiums
ti:’l’"menti , ﬁnibus‘verﬁs arithmetice proportionalibus convenien-
ingey ) priorem potius profequemur.  Atque inde , fi opus fuerit,
dug Winabilis hujus figorz dimenfio ;ehquaquc quz eo fpeétant, de-

"Poterunt, - Quod hic fufficiat innuiffe,

Ory

. P

i A

ﬁm.“s umero Seétoribus conflitutis vt AaX, XaZ, &c, vel
Pp 2 eriam

» (Nempe, ut Secantes complementi , Sinibus reétis reciproce,

o5 Si intelligatur Semicirculus (juxta def, 1. Cap. 4.) ex

C.
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roxm’;
tionem , tantundem valet,) ex infinitis nymerc T:iangulis, gqrﬂm,
inferipram complentibus , ut O aX, PaZ, &, (ive, € [oud,‘x
Triangulis figuram circumf{criptam complentibus , ut Q28+ 17 ;’
&c. aut etiam figuram infcripre & circumfcript’x intermedia® uut
pore partim infcriptam partim circumfcriptam ) complenti?®? 4
YoP, &c (quereQiseX, oZ, &c ut illoram: gxibus 1 "
fententur: ) Intelligenda erir limiliter Figura Sinuum»Vci(On"
A:r;t«, ex totidem conftitui correfpondentibus Quadrilineis aA¥ #
X557, &ec. Seftorum illoram duplis , vel etiam (quod code,
recidit,, feCtione ininfinitum continuatd,) ex totidem paraudog’gf;.
mis, figuram inferiptam complentibus, we Xx&a, p2s®i 'y
aut ciraynferipram complentibus, w Aqée, xilé, &¢ “,
qux figuram’ partim_ iflcriptam partim circamfcriptam comPle.g,;
qualia py #¢, &g, (qua restisx§, 2, &c. ur eorum ot
reprfententur ;” quee triangulorum xquealtorum 4 X, « Z c,qu
mntelligantur.) e $
Eft autem Diflantia. Centri gravitatis in -Parallclogramm’sﬁis:
{z, &c. ad Diftantiam Centri gravitatis in Triangulis x4 v o
aX, aZ,&c (are&tava ;Y uriad 5; feu ur 52d 4 (P)
prop. 6. hujus.) ~ Adeogue, (proprer magnitudines u? 2 881
Erunt momenta {’;trallélogrimn1br11;n (tum ﬁ“glllol'um'?mrﬂhﬁmu'
omnium,) ad Triangulorum refpectivorum momenta (’tlim ;n;g:)
Joram , tum fimul omnium ; ) uc 3 ad 2, (propter £ x5 Zy
Adeoque Momentum Trilinet A7o , ad momentum el
AD .; cjufgue portionis, (ut AbBa feuxEdd, feu bA% W
mentum , ad momentum fc&drié"correfpondentis ’ (ut:B abr’
XaD, feufegmentia Ba, ) refpeSurette r a .,uf éd 30 il
- Eft autem-Semicireuli A Do, refpectn e« mor’nemim (Pof}’
magnitudinem 3P K, & Centrj gravitatis diftantiam, £ ) & 'ﬂl"!
ergo Trilinei A7«, refpettu 7o, momentum ( at ot,c d |
Sexx_}icirculg, ursad 2,) $R2L. (Hoc eft or)nnia i%’ Cfen
totis femicirculi, "fou femifumma qlladrator)um fnuum Ve}(oru »
tius femicirculi, fumptis arcubusarithmerice proportionéliﬁtﬁ') ﬁsi
deoque (propter magnitudinem § PR, diftantia Centri gril"’ta o'
ra 2R . 1deoquea TA, LR, ef ; entti £ ¢
4R 5 1deoquea’TA, 2R ¢ ejulque momentum refpedtu 1 277 o1k
. Ergo & Semiquadrantalis Unguks eidem infiftens, aciem.h f g
R & actem habens T A, §R*P ; Solidum l;e e;u(demcoﬂl,,ca
fione circa 7o faétum, FRps, & Scmifolidumq._a RP*: O “

TA, Solidum §RP*; & Semifolidum TRl ' e
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I'Sh)en}; Sectoris B «A momentum refpectu ¥ e (per § M. prop. D.

2R 5; K22 R=1f K-+ 1h R : Brgo, Portionis bé« A, Figa €9,

(onentum refpeety 7o , $ahts §iR—wREAfK+ B 17,
qem‘l‘le eft Ungula Semiquadrantalis, portioni b8« A infiftens,

e |

~sp labens 7a:) Adeoque (propter magnitudinem , aR-+sK
‘\lf R>) diftantia Centri gravitatis portionis b8 A, a re, 2R

4,71; &aTA, R_..%'zf; & propterea ejufdem refpetu TA,
‘.Ii(’mﬁ.mum (feu Semiquadrantalis Ungula, ) 2aR*—+2sR2+42wR

wa A1 R Etconfequenter, Solidum, portionis bB«A con-
Ver{lope cfm 7o fatum, $fRP--2,pP . & Semifolidum, 3fRP
i ﬁ;}hl’: &, circa T A, Solidum $fRP——3shP ; & Semifol
MO P,
ey .8Snggnti ABA, momentum refpeftn TA, (per §N. g
Prop, I’g“) oft Lahr—ts R2—LsWR=3¢R*_2wR, ergo, Trili-
"l AbK ‘momentum refpectu T A ( vel femiquadrantalis Ungula
3em habens T A,) eftiek*—4wR: (Hoc eft, omnia 2v2; feu
f?mlfu'mma quadratorum {inuum verforum arcuwm arithmetice propor-
tlonalium>ab A,ufque ad AB.)Adeoque(propter magnitudinem ¢ R )di-

o svo,
ﬁantm_(}entn gravitatis a T A, iR——ZE; ideoque & Ta, IR+
oy _ ;

idum ,

4:; ejufque refpe€tn 7 momentum , jeR*+%4wwR: Er confequen-

ter ; Solidum ejufdem converfione factum circa T A, ¢ RP—35vP
& Semifolidum , 3¢RP—4wP ¢ &, circa 72, Solidum LeRP—+
3vP 5 & Semifolidum, {2 RP-+2wP,

- Similiter ; Segmenti @ B «, momentum refpe@u ¢, taRz- 45K2
pbR=§R2P—3aRP— SR+ 2R Frgo, Trilinei béw,
Momentum refpettu 72, 3. R*— 2 R*_ 3shR=} R*P— 2ak’- $4k3
FisuR, Adeoque (propter magnitudinem «K-—sR ) diftantia

Centei gravitatis 3 7« 2R~ : ideoque 3 TA, {1 R+

b 4.64-———41’
S
“’?ZZ,; ejufque refpetu T A momentam (vel correfpondens Un-
a) faR2— LR+ 5shR. Er, confequenter, Solidum ejufdem
rarg converfione fadum, 1eRP— 3 kP—20hp . & Semifoli-
‘$‘>%aRP.~§;R‘P._§JbP . Eg, cnica T A, Solidum aRP- $:RP
T athP o & Semifolidum, $aRP—Es RP -+ 3shP. .
L ¥ero ex momento Quadrilinel b 8 2 A | refpeftn rey v T A, F.
‘ anferatux



*
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e 8 » . '8
Fig.169, auferatur momentum Parallelogrammi 8 b B « ; habebitur (re@ﬁ@ :

170,

4‘.6.

earundem 7 «, T A,). momentum Segmenti A b B. _h
Eft autern Parallelogrammi 8 b B o (propter o — 4, & bé= !
magnitudo a b ; & (propter Centri gravitatis a 7 « diftantia® e

- adeoquea T A, 2R—1%h,) momentum refpedtu r o, Lah?=

?
—iah? =24R2 —1avi =24 R —av R+ }as?,

Adeoque (fobduttione fackd) Segmenti bBA momenté® ;ﬂ
fpeGtu 7 (vel correfpondens Ungula Semiquadrantalis, ) =%,
-‘l—i'.\‘Rz -+avR —-—iﬂ}R _-%4;2 :“'—i‘Rz—i"d'UR.—-ifUR 3 i3
Sifﬁl‘f";‘;!hR——%ahZ; refpe&u TA R -—-—%AR’ _i_illzﬂ /rﬂ ,

—a2avR+3av3=24R* —auR—2as* ; & relpedtu T A, 240"

A3 VR — 343 = SfR*—24h R— 2sh R={-4ab%  Et (propfefm:fgi

nitudinem, —aR-t-sR~+av,) diftantia Centri gravimtis .Seg‘j’
) Y e r T 2 ’
AbE, are, ;R_SUE—242 g g, SO

: 9
}—-4416-1-—44'0 ’ .-—4:1("*;4"“
. R—2a* foR—2bl .. V'
abv, sR_p IV s o ‘
LI __._4,}{.4-—-441;“— ‘R+'v W)ﬂ’,
deoque  momentum  refpe@tn bV, JaR>- 35K 3e0R g

=3eR?-3wR—34% Etfpeciatim, Segmenti 3 motmé e
sefpeltn DC ( propics 437, & si=vek, Sl Y/ B
-Centri gravitatis 2 D C diftantia, 2P, (Vel ccligm e T{'l' p
AbB momento refpe@tu r e, fubdutto quod fit ex n;agnitudl‘-‘;)t
aV=h, nempe —ah R-+shR+ahv—=c3 4 R24-2 s R2 +a0 X" ’tﬂf'
~+as%; habetur Trilinei AbB momentum refpe@n bV vel &eﬂﬂ
.quadrantalis Ungula, 34R3—2sK3425vR—2as2—de R4
—%as* ; utprius.) - ’ 4 o
Adeoque Solidum ejufdem A b B converfione circz r « faétt™’ g

3 . as*P | 0
— eRP-f'ﬂ'vP—--;wP-I—-;—R-; crca TA, -—feRP-—}aﬂuP’r"
. as2P . as2P i
—F s &circabV, ieRP—-{-—;}mP._.,_R_. : Bt fernifolidd e
horum. '
[

Habentur autem eorundem Planorum , Momenta refped® ':g.i'
vel Semiquadrantales Ungulz aciem habentes Ad,per prop.1 8+~
vel prop. 22. Cap. 4.vel prop. 1o hujus. o

Si enim rect® omnes x &, 2 ¢, &, complentes A1 Trild ill"‘(
(vel minata quee his reprafentantur parallelogramma, Tﬁli"eumvel it
complentia,) dwcantur infuas ab A« diftantias « £, 64, &e T
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Rlxi Tules £z, (€, &c. (uiangulum ert complentes ;) Habe-Fig14g,
A S°mlquadrama\is Ungula wrilineo A7 a infiftens, aciem habens 170.

oy, Quam utique complent, ipfax €2, z{s, &c fux§, 2L6,
(tog Parallelogramma ( feu minuta Prifmata ) ipfis x & z{, &¢
ap 5> feu minatis parallelogrammis) infiftentia. Hoc eft, omnia
o 28t ex arcubus arithmerice proportionalibus in refiduorum ad
“zpeﬂphtriam finus verfos dudtis., :

D“t;ctiam ; {iintelligatur A o in partes invicem zquales, in punttis
tony. XC- dividi,, (adeoque re&tas Z z,D d, &c. hoceft 2, ad, &ec. .
rPr&femare non quidem arcus arithmetice proportionales , fed qui -
by Ondent finubus verfis AV, AC, &c. arithmetice proportionali-.
, S putg A Z,AD,&c.fig. 169. adeaque Trilineum A r « confide-
0 Non tam ut Figura Sinnnm Werforum arcubus arithmetice pro.
port‘Qhalibm,convcmemium , ipll A « parallelorum, quam ut Pigura
™4ms invetas expanforum , {inubus verlis arithmetice proportie-
Ualibyg convenientium, ipfi 47 parallelarum; ) eandem Ungulam -
QZ"’.’DQ Bont Arcuum illornm Semiquadrata, {eu Triangulg cifdem
L DY, & infiftentia ; ipfis feilicet (€, @ na, &c. fimilia & -
‘;Eu 1 Hoc eft, Omnia 442, fumptis v arithmetice proportiona-.
us,
%31 vero eadem Ungula, tertiis adhuc planis (few exiguis Prifina-
u“S) compani intelligatur., Bafj fen Trilineo Ara parallelis,
fgulam complentibus ; eruntea (propter Ungulze Obliquam Seéti.
lem , adeoque plana fuperiora confinu