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MECHANICORUM, 



CAP,  I V ,  
De Centro Graryitatis. 





Sin Demonitrandurn hoc, non Definiendum, putet quis Ego qui- 
dem pro eatenus demonfinto habeo qaatenus demonhatione opus @,, 
ex demoiifiratS ab aliis Methodo lndivifibiiium. Wic utique id agitur, 
ut definiam quo. ienfu d i m  hujufmodi quae occurrang intelligenda 6 
quod eit Definitionis opus. 

Definitio Cent6 GrgvitfitG, habetur in Capite prxcedente,, 





, CAP. 1v;= I 
1 P+ 
tcm> retincat figtmm omnihmve ipfius partiuin inter fe poiitionem 
refpefiu torius, m u n q u e  fitum feu pditioneni refpe&ttu loci mutent : 
N o n  de Grdvi fluido,feu moK, quod promikue incurvetur , vel figu- 
Pam filam mutet,paraumqix inter t politionem. sod 31% fib- 
jnde propolitionibus ixltdiig:ndum erit, 

PunLCta verb , ut M, X, S? &c. quibus fuitineri iutelligitur grave j 
ade6que immotis illis, mover1 ; live lint in ipfo Gravi, five extra, per. 
inde eit. Sed mcunque ita cum Gravi quod rnovetur qmfi conne&i in- 
relligenda h n t  , tmquam ipfiiis pun(ta effent ; & eandem cum reliquis 
Gravis pun&tis politionem retineant, utcunque rnoveatur Grave. 

Pun€ko autem (uno vel pluribus) fuitiiieri dicetur illud Grave ; 
quando ( n t e u B  fii9 ad Gravis partes fingulas politione) loco fiio rnb 
ninii dimoveri intelligatur punettim illud, feu plum pun€ta. 

Denique ; Qiod , de Lravium Aggregato (dum ita, ut di&urn elk, 
connel‘ti intehigantor) tanquam pro urio Gravi habendo hic inlinua- 
mus: i dep  in fiqueatibus intelligendum e r i t  ( Quippe & Grrtvium 
Aggtegatum , Grave eft..) Qod k m r l  rnoneo ne Iingulisidentidem 
propohrionibus repetere opus iit. 

P-R o x  ~ r .  



PROP. JIII. D C  Centra GrawitatiS. 



P R O P .  Iv; 

Si circa reEtam qtqamvis , U t  Axem , (five Elorkontdcrn 7' 

five utcunque obliquum,) rotetur Grave j e$ ratione 
ponderant ipfius PunCEa finguL ZquaIiter gravata (aut 
illis applicata pondera xqualia ) q u i  diftant a Perpen- 
diculari per Axem Plano. 

Adc6que : Si inaequaliter gravsta j in ratione ex Ponde- 
rum (five Gravaminum) & Diltantiarum rationibus com 

90. S'' primurn h i s  X S , in plano Idorizonrali ; atquc in eodem Ho* 
rizontali plano pun&a yuotlibct A, B,.E. Unde ducantw ad Axem 

normales A C ,  BX, E S.: (quac kaquc, per def. 4 El. 3.alano per 
Axem perpendiculari normales iilnt, punAorum ab eo Plano f h t i a m  
menfurantes.) Chm ue, per J hujus non pofinr a h s  A ,  B , E, 
dekribendo & quidem, propter fiturn Axis Horizontalem, ad Hori- 
zontan reRorum ) Erunt A C,  B X, E S,, totidem Librre , circa fila 
re$&ivk Centra C ,  X, S, rotatae : Adeoque, per 12, I 3 ,  Cap. 3. 
A, B, E, pLln&a, i n  eodm plano horizoiitali pofita, aqualiter gravata 
ponderant in rxionr diftanriarum , A C, B X, C 5 : lnxqualiter verh 
gravata ; in e t  qllx ex harum, & Ponderum rationibus componitur. 
Qgd erat propoliturn. 

Deinde Manelite Axe x s, in fita Horizontali (quo plana CirCH- 
iorum rotatione fkiorL1ln, fint adhuc ad Horizontern re& : ) Sint, ex- 
tra pianurn Morizontak, p u a a  Gravis quotliber , &) B, o : ( five % 

eodem . 

pofit4. 

pun&, quam rotan 9 o ferri ; (circulorum peripherias Centris C, X, S, 





SC H O : L I h !  M.  

E Situ verb Axis ad Horizontern re&o, non agit haec PropofitiO i 
. D ( u t  neque fequentium aliquot : ) Q o n i a m  , hoc cafii (proprff 
routionurn circulos *Horizonti parallelos) nulla erit cujulvis pun@n 
utcunque gravati, ad morwm circa axem propenlio, feu Ponderatio : 
di&un efi, I’xop. 2, hujus. 

6i Perpendiculare Planum, .per motes Axem , incedeW5 
fecet Grave in partes invicem aequipanderantes : (HOC 
efi j Si Perpendiculare Planum per Axem fit: Plana@ 
fiquilibrii : ) Non movebitur fibi. fic permiflu@? 
Grave. 

Sin segmentorurn alterum , reliquo przponderet,; (dub' 
modo non fit Axis m o t h ,  ad Horizontern perpendicu’ 
lark : ) E i  feretur ; eatenus donec fiat Equilibriuflo 
Et firnu1 utraque aaquipollent exceKui przpollentis. 

Adebque j Non erunt , ejufdem gravis ( aut Aggrcgd 
gravium) duo AEquilibrii Plana invicem parallela. 

9’0 F Axe motCls ad Horizontern reao,; confiat prop&um 9 
JJiujus. 

Si perpendiculare planum per x s m o t h  axem, dividat Grave i! 
Ggmenta A, B : horum utra ue (gravia cum h t  , & extra gerpenp 

Et qtiidem utriimqwe (propter rotationem circa X S axem , per I ha’ 
jus) cum Afcenfu contrarii adedque contrapondernbunt : Si ita@ 
,cpiponderant : contrarii con~tus xqudes, le mutuo €i-lfiinebunt ; ne,! 
firt moths. Si alterurn prxponderet :- hoc reliquum {uperabit ad@’ 
qite motus horfrlm fret, donee Equilibria irnpediatur (per I 2 ca 
Dudql1e [ imd conam contrarii : requipollebunt excefiii praepol ends’ 
(per 8 cap. 1 .> QX dcmonfirmda erant, 

De Axe motk non ad horizontern retto Gc demonfiratuy, 

culare planum pofita ) hac 11 -3 ac Defcenfurn molientur (per 3 hujw ; 1 

p‘ 
Atqoe 





4 2 0  atism c ’ ~  Be IQ 
(Nam G aiterutrum pmponderaret, non quiefeeret Grave j P e r p  
red,) Stimptl igitur alia quiivis in eodem Planore&, ut Y T : qua’ 
per hanc incedens Planum Y X S T (ut jam ofienfum ea)  k e t  Gray‘ 
in partes invicem aquiponderantes : Axe Y T fuitentum, lic Co& 

* &  tllturn Grave,Aq!iiefcet. per prsced. 
Sin alia quavis, extra hoc Planum, rettil (qm Plano pardlcla et, 

non ad Horizonteni retia) Lit Axe, fufiineatiir : non, eo Gtu, qU1eTce” 
Q!l%JpG fi piekeret  hac aIi9 r& fiiftentuin eflkt, per ham incedds 
ptrpendiculare Manum, Planum Equilibrii (nam, nifi quipondera: 
gent kgmenta , non quiefceret ; per pmced.) Efique ,pIarm pfl@‘ 
~arallellm ; (quod, piqxer psrallelam plano per quam incrdit reo@’’ 
non ad horizontem perpendicularem &, quem Cupponirnus, Perpen’ 
dicdorum arallelifmum ; probabitur ex I 5 El. I I .) Adedque, d@ 
sffent para1 P ela Plana Zquilibrii. @od(per prrced.) fieri non porefi’ 

T RO P, VII. 

Si aquilibrii Axe fiifliaaatur Grave : quochnquelitu pQ’ 
natur, fibi fic pcrmiffi, quiekete 

Et contra j Si Axe moth fufientum Grave, quocunqaf 
fitu ponatur quiefcet : Axis ilk motiis , elt Axis Equ‘ 
librii. 

Am Si Zquilibrii &e litineatur Grave ; quocunque fitn PO’ N natur Grave 6 (nempe ; quocunque ad I-lorizontem lltu onatfl 
Axis ille ; & quodcunque Planum per hunc moths Axem, con R ituatur 
ad Horizontern re&m : ) Perpendiculare Planum per Axem, Plan0 
erit xquilibrii :<per def. Axis Equilibrii.) Adedque non movebitur o 
Gbi Gc permifiim Crave per 5 hujus. 

Converh fimiliter patet. Nam, nill motiis Axis ille, fit Axis&’ 
quilibrii ; erit fdltem aliqwod Planum per hunc incedeqquod Planufl 
Bquilibrii non erit ( per def. Axis Zqailibrii.) Ade6quea t)ofifO 
hoc Axe lion in fitu ad Horizontern re& pofitoqug ill0 noli Equi* 
librii Pia110 9 in fitu perpendirulari ; Movebitw Grave : per h~iu5, 
Quod efi contra hypthcfk. 



121 

- 
, P R o P. viir. 

- 
c 

33 PROP. 



P R 0 P .  IX. 

Siunico fui puna0 fuftineatur Grave : Per iIIud iticedens 
PerpendicuIare Planum Alquilibrii , manebit Horizofl- 
t i  re&urn. 

Ideoque j vel quiefcet grave j (nernpe G perpendiculua 
per centrum motGs,feu puntiurn illud quo fi'uuitinetur gra' 
ve , fit Perpendiculum Equilibrii iftius Plani fic gra' 
vati.) 

Vel (ti perpcndiculum iIhd non fit Perpendiculum iEgul' 
librii ifiius plaai) rotabitur circa Horizontalem Axe0 9 Plano iIli reCtum , per centrum moth i tu  pun&urn illy d 
quo fiiltinetur Grave tranfeuntern j donec ad fiquilr 
briurn redigatur. 0 

Sin Planum aliquod Perpendiculare, non fit Planum A3qU1' 
librii : Segmentum praponderans dei'cendet (adeoguf 
obliquabitur Planum j)  donec ad Bquilibrium redy 
gatur. 

Unde ; Si duo quxvis per idem punQum plana perpendi' 
cularia fint Plana Equilibrii : etiam reliqua iic erunf 5 
eritque Pcrpendiculum per illud PunCturn, Axis &' 
quilibrii. 

Er pun&um M, quo filflineri intelligatur Crave, tranreat ttlfl 
Fig. SR:P X S rcRa IIorizontah, q m  pro onulta Libra habeatur ; ttlm hUic 

ad angulos re&os A M B N Perpendiculare planam per Axem? 
Crave dirimens in duo Cegmenta A M B X, A M B S quibws 
vc onerantur M X, M S, [ibrxbrachia, per I 3 cap. 3 .  

Cuinqae (per pixced. j ex PerpemMaribus per M plank , Ialtefl 
wwrn alicluod fit plantun Eyuilibrii : IiiteIIigatur , prim0 , ild 
A M B N planum Squilibrii adeoque ( per dsf. J'lani E q o i l i b d )  
A M  X , ..A M s, regmenta invicem Zquipondcrantia. Erit igWr 
M (per def. I ?.Cap. 3 . )  centrum &pilibrii. &o cum (ex hypo' 
thefi) fuftinertur Libra, in newam parteni movebitur, per 7 vel 

cap 





P R 0 P. XI.  

rtl quovis fiquilibrii Piano per quodvis ipfius PunQum 1 

Adebque, per omne Gravis punfium. incedit aliquis Axis 
incedit Axis aliquis fiquilibrii. 

Aquilibrii. 

Fig. 88. X ofiturn Equilibrii Planum ut A M B N , intelligatur in fit0 
E a i H o r i z o n t r r n  retio conititutum. Ejiifque pun&o iuovis, U t  v ,  
fufiineatur Grave. Q o d  itaque (per 9 hujus) non nil1 rotando c1r- 
ca Axem plano illi reAum , ut X M S,movebitur. Et Perpendiculum 
per Centrum moths, ut A B, erit vi1 perpendiculum Equilibrii ifitiuS 
Plaiii fic gravati : Vel, eatenus circa XM S rotabitur grave, donec hoc 
contingat i 8c Gc pofitum, fibi permiilium Grave quielcet. per eandem 

hujus.Eaque Gravis re&a,quae,Gc quiefcente Gravi,in A M B perpen- 
&doper M tranfeunte jaccbir , efi Axis Zquilibrii. per prxced. . 

COrOkiriUm confiat : Clm ( per 8 hlIjws ) per quodvis Punaurn 
tranfea t Planum ~Equilibrii. 



P R 0 P. XII. 



P R 0 P. X I I I .  



'-.c. 
x 

P R 0 P. XIV. 

In Bquilibrii Axe quovis j efi Centrum Cmvitntis. Nem- 
pe j illius Axis, ut Librz conllderati, Cenkrum Squili-  
brii. 











P R 0 P .  X V I .  

Manentc, in ' eAdem 2 Terrx Ccntro altituditie , Centlo 
Gravitatis : neqae Dcrcecdere ccnkndum cfi ~ r s v c i  
ncque Afccendcre. 

Tantundem verb vel Afccidcrc vcl Defccndere ccnfcr~dufl 
efi Grave, quantum A f h d i r ,  'vel Dekendit Ccntrufl 
Gravitatis. 

Adeoque (quoniam hoc in alils Gravis motibus pcrindc 
obtinet ) perinde Ponderando valet Grave UtCuD' 

que fiturn, a t q w  fi in illa punkto totum e ~ e  intelligere' 
tur, ubi efi ipfius Centrum Gravitatis. 

Ernotlfiratiir eodem modo, mutatis mutandis, atqtlc 9 & 9 
Cap. 7. 





2 1  

perinde intelligendL1m ef€ a i p p e  Ck hz Particulac runt totidem Gra* 
via : sictic & Gravium Aggregatum , pro uno Cravi habendum 
xLtj"5 e a  & unicum coinmutie Centrum Gravitatis. oU;-e igimr ( per totum Caput 2 aut alibi) de Gravi , tanquafl in 
uno p u n a 0  exifieiite aut, ad PwnAwni unum .Appliczto eiveVei 
fubjeAo, vel fuperemhentt,&c. d&-afunt : De Cerirro Gravitatk C O T  
modi4 exponuntur omnia. (Qod & obiter inlinuatum ei), in Scholl'' 
Prop. 3 .  Cap. 2.) Q i p p e  tantundem ponderando valet Crave Ut- 
cunque poGtum, atque fi in eo punklo rotum intelligeretur, ubi efi Cen* 
rrum Gravitatis : aut etiam, Gravium quotlibet Aggregatllm , utcu? 
que yofitorurn , atque fi in communi fimul omnium Centro Graviat" 
erient . 

%.lo1 J .Atque hinc etiam ampliandum jam erir, & ahquatenus r e l x x a n d ~ ~ ,  
1 Q 2. quod in Scholio Prop. I .  hujus definivimus : Nempc, Iingula torlu5 

Gravis, vel Aggregaci gravium pun&+ intelligenda effe in codeta ad 
invkem iitu pcrmanere. Qippe, mot9 utcunque Gravis parte aliquh 
vel aliquot partibus ita tamen ut earum vel fingularum vel limul om- 
nitirn Centrum Gravitatis maneat ut prius fitum ; perindeefi, pondera' 
tionem quod fpeRar, atque li omnino permanfiffent in eodem iitu pw 
&a Gngula. Adeo'que, quod hatltenus demonfiratum el€ , fupponen4 
do fingula totins punRa Gtum fuum ad invicem (atqL1e ad mot& ten. 
trum vel axem) retinere : poflhac pro demonfirato habebitur, fi 61. 
rem partium Centra gravicatis , maneant u t  prius Gta aut etigfl 
commune omnium Centrum Gravititis fimilirer ad motas centrum vel 
Axeni litum. Ptm, li A C B Grave, (motis utcunque partibus, 
ncntilus partium centris gravitatis,) in Gtum CL C P perveniat ; perin' 
de omnino ponderabit. Similiter : Automati rotis quotliba utcllnque 
circa h a  centra motis, manente communi totius cenrro gravitatis in 
codem (vel xquipollente) fitu,maner eadem totius I'onderatio. 



P R 0 P. XVII. 



T R O  P, XVIII. 

Ad datum motk Axem , (vel rimiliter indinaturn,) e$ ra’ 
tione ponderant comparata Gravia; (vel iJem,Crave pro 
vario fitu : ) qux ex rationibus Ponderurn, & Diftantia’ 
rum Centrorum Gravitatis A pcrpendiculari per Axe@ 
Rano, componitur. 

Ade6que : Si Oiltanti2 fint aquales j in ratione Ponde’ 
rum : Si Pondera iint aqunh j in ratione Diitantiarufl ; 

. Si vel utraque fint zqualia j vel fint reciproci. propar’ 
tionalia ; Equiponderant : Quorum verb centra GW 
vitatis funt in ipso per Axem Perpcndiculari Plan0 j 12’ 
hil in utramvi, partem ponderant. 

Circa Axes vero inaqualiter inclinatos adebque in Planjs 
iazqualiter Declivibus, Libranda : in e2 ratione pop’ 
derant , qyz ex Ponderurn & Difiantiarum centro’ 

Declivitatum phnorum in quibus librantur go&ra 
componitur. 

rum Gravitatis 2 perpendiculari per axem plano, gr 



P R 0 T. XIx. 

Ex tribus his j Pondere, Ponderatione, & Diltantii Ch1tri 
Gravitatis i perperidiculari per Axem Plano j &tis du- 
obus quibufvis , datur tertium. 

Nernpe : Datis Pondere, 8c Difiantii j datur Ponderatio : 
&tis Pondere & Ponderatime; datur Difiaxitia : 
Datis Ponderatione, 8c DifiantiP j datur Pondus. 

Excipe j Si (quod unh cum Ponderatione datur) D ihn-  
tia vel Pondus nullum fit. ’ 

Intellige j in dutd nxk inclindijone, ( &  iimiliter in re- 
q u a i b u s  : ) Sechs enim & hujus habenda erit confide- 
ratio,. 

n 

Fig. I 04 

T Sequi tu L‘ 



SEquitur ex I 6 Cap. 3.groptee.I 6 hujus. 

P R 0 P. XXI, 

EjuCdem vel aequalium Ponderurn, Centri Gravitatis , ad . 
perpendicularis P h i  per Axem mocGs Appropinquatl'? 
aut inde Elongatio , Equalis, (five Centrum Plan0 ad. 

xqualiter auget, minube Ponderationem. 
Et Inzqualis, vel, Iaaqualium Pondcrum j proportid' 

liter. 

moveri intelligatur, five Planum Centro, vel contra 3 4 

SEquirur ex r 7 Cap. 3. propter I 6 hojus. 

P R O P .  xxrr, 
Datis Ponderibus quotlibet j datihue vel Axe moths (@ 

perpendiculari per hunc Plano >- tk Ponderurn Ceatft' ' 
gravitatis j vel horum ii Perpendiculari per Axem PIT 
no diitantiis ad clam partes : Tnveltigare, quanta fit 
turn Gngulorum turn firnu1 omnium Ponderati0 j &, a 4 
quas partes : tum denique quantum gravant ipfum quo 
fAtinentur Axem. 



Stcmtitur ex I S Cap. 3. propter I 6 ha- 

Signum 3-, innuit dinantiam h Perpendi- - 0 G = 2 o G cdar i  per Axem Plano, Dextrorfurn : Signum 
-, Sinifirorfum. Pondera verb eodem l@o 
I-  rotantur omnia, quia intelliguntur omnia , ci =r2G 6GI,--~8G 

-+- QG Drprimentia. Si vao eli’et Ponderum &id De- 
primens, aliud Elevans : illud figno +, hoc 

figno -, notari par effet : Et multiplicationurn leges infuper effeiit ob- 
favandae. 0 



840 De Csntro Gradat is .  CAP. Iv: 
,, 

P RO P. XXIv. 

Datis Ponderibus quotlibet j W J ~  cum Axe motils,(aut per 
i h m  Perpendiculari Plano,) & Centris gravitatis, (aut 
horum i Perpendiculari per Axem Plano diittlntiis , ad 
data; partes : ) 

Vel, Datis faltem h n m a  Ponderurn & firnu1 omnium 
Ponderatione ad datas partes : E 

Diitantiam Centri Gravitatis fimiil omnium, A PerpendiW 
lari per Axem Plano, invenire. 

Ade6quc j Ponderationem Augere vel Minutre in datB 
ratione. Nempe j in e0 ratione, ~uLit9 vel minut2 Difian’ 
ti& 

- oG=+i oPD -+to. 
2 0  1.’ 





-1q.2 De Cenfro Gravitatk C A P .  lvo 
Planis requifitis ; (per clef. Phni Equilibrii : qwippe polito an 
horizontern re&o in neutram partem pa: onderabitwr , per 3 h i u s  

duobL1s alii$ Zquilibrii Planis (non in ehjem aliqufi hwjus Plani re&’ 
f .  mutub recantibus ) vel, Axe u110 ; fecetur Planum hoc : llnico Ceca- 
bitur pintlo, (quod itaquc Gravitatis Centrum erit ) per jam di&aO 
Quod [ecundb denionltranduiii e m .  

I .inea reQa verb (cujus Centrum gravititis in ipfa eire , fimiWr 
oltzndctur ) ex tribus Zqyilibrii planis duo hlpplet ; five c o m W  
ncm duorum feftionem : Ade+e, li vel uno aliquo zqtlilibrii vel 
Axe, vel I.’lat1o, lecetur fecatw puntto unico , quod itaque Cenrrllfl 
erit Gravitatis. 

Denique : Qyod PunRi Centrum Gravitatis extra ipkim non fit 9 

fimiliter oltendetur atque de I ’ I ~ O ,  & Line2 re&$ ; (quippe ii Pia* 
num aliqmd extra ipfiim poiiatur ad Horizontem perpendiculare j, t4’ 
tum grave ad unas partes ponderabit : ) Cum itaque Punatam Et d0 
vilibile; erit ipfiim fui Centrum. m o d  erat ultimo demonfiran’ 
durn. 

Adedque (cum Centrum Gravitatis 111 i I? lo plan0 eiTe confiet) fi 

S C H O  L ZL M. 

Xempli gratii. Centrum Gravitatis Pun& C, efi ipium c PUW 
Q* !)s* E E t u n i .  Centrum gravitatis r e a x  x s, efi in ips: reat.8 ejhique 

PtinRo C quo ab Xqiiilibrii Plano vel Axe Y C T, fecatur. 
F!guraePlanx, vel Lineae Curvx  in Plano, Y X T S, centrum Gra: 

vitatis eitin duorum Planorurn Zquilibrii, puta X S & Y T, communi 
fe&ione, ( LIZ ipfa ell. Axis Zquilibrii ; ) hujiifque pun&o C, qllod 

Figurar verb folidae, vel line2 curvz non in plano dekriptx, (quales 
iiint fpirales circa Con~lm, vel Cylindrum, kc.) Centrum gravitatis 
erit in triiim Planorurn Rquilibrii 5 put i  per Y X T, duorhmque hoc 
fecantium ut in X C s, & Y C T 5 communi concurfw C : five duorum 
Axiiim xquilibrii  X S & Y T communi feaione C. 

dice Axes habentur ; ope I 2 hujus. r u t h  fufpenfi 
primum Chivi ex hi Pundl0 X, ut habeatwr X S ; &in&, ex fwi puna0  

efi in expo P I ~ O  plano. 

Ebfmodi 

y, habemr Y c T. 



J 



CAP.. V. 

, D E F  I N I T I O N B S .  









PXOP. I. 

Si inteliigatur infinica Gries Quantorum , ab ipro capite 
feriei (puta o vel; ) inchoatorum , & continu6 crefcer 
tium ficcundum feriern Primanorum , Sccundanorufl t 
Tertianorum,&c.Su bfecundanorum,Sub tertianorurn,gc’ 
dior~knve mod6 dcfinitorum j eorimve Reciprocam ’ 
quorum ultimum datum tit : erit totius ratio, ad feriefl 
totidem ultimo zqualium, ea quaz ell Unius, ad Indicefl 

Idem continget, fi., omiKo termino primo, Gu 0, Series 5 
fccundo termino incipiat j feu d quovis termino cpifir 
prim0 & ficundo intermedius j h a  fi in Grie Primanq‘ 
rum (cui reliquz accommodandx intelliguntur) terW 
nus primus fit Caltem non major quam communis ~xceffu3 
h ie i ,  

‘ Ceriei Uno au8um. 

)Uta : lnfinita Ceris -ejufmodi Primanorum (qualia funt, par&]a 1 Plana in Conoide Parabolic0 ; & Re& in Triangulo, Bafi pafll’ 
lela-, &c.) cujws Index elf q : Efi ad feriem totidem Maximo %qua’ 
limn, (puta, ad circumrcriptum Conoidi illi Cylindrum, aut Triangdo 
~arallelogrammum, xqud aItum ) ut I ad z I 4- 1, 

(qual!$ 
lunt parallels bali Plana in Con0 aut Pyramide vel Ordinatifipappl1’ 
catz in complcmanto Parabolae ; ) ad totidem maximo xqualia, (put4 
circumkriptum fwper eadem bafi Cylindrum vel Prifma, xque alturtlf 
aut circumkriptun complemcnto ParaboJx Parallelogrammum ) 
s a d 3 -  - 2 - 1 .  

EjurlnO$ @ries iiifinita Subfecundanorurn cujus Index & 5 ; (pufa,? 
remarum Pbaboh bafi parallelariim,) ad totidem maximo zqdr 
um , (puts  ad Parallelogrammum fuper e%dem bare rqwi altum ;I 

Ejufmodi firirs infinita Subtertianorurn, cujus Index efi i,, (em 9 

a;c6arum in Paraboloide cubicali,) ad totidem maximo zqualiam, (py 
15 

Ejuhodi feries infinira Secundanorum, cujus hidex efi 

U t j , a d $ r i I -  1; f i v e u t z a d ~ ,  \ ’  



PROP* Ti De ~ c u  $49 
ad circumfcriptum Parallelogrammum ) ut I ad + = f -t L : 

Et fimiliter in iltiuiinodi aliis innumeris. 
!tern in Reciprocis feriebus ; puta, ejufmodi feries cujus Index lit 
1- h i t  ad totidem ultimo /E ualium, ut I ad -; I- I ; fiveur I ad 

j vel 2 ad I. Et in reliquis 19 imiliter. 
Pernoftrar: Arirhmgtica f~fit9itorntn Prop. 64. I oa, &c. 
Idem continget, fi, pro ferie Primanorum 

IE% ut 3 ad 4. 

4.. 

c 0. 1.  a. 3.  4. y. 6. &c. 
vel Q. 2.  4. 6. 8. io. 12. &c. 

quae repmfentet Figuram Inkriptam ; hrelligatur Series, 
I. a .  3. 4. 5 .  6. 7. &c. 

2 .  4. 6. 8. IO. 12. 14. 8% 
quae 'epnfentet Figuram Circumfcriptam : 

autetiam ;, ;. 3;. 45. 5;. 6;. &c. 
hocadIt~. 4. 7. IO. 13. 16. 19. &C* 
qua: reprxfentent Figiiram intermediam ; puth qux fit partim Inkrip- 
taa Partltn Circumfcripta . adeoque major quam inkripta & minor 
9% Circurnfcripta. &&e hae omnes (atque horum fimiles) dum- 
"do Series Infinita intelli amr, tantundem valent, (utut in Serie termi- 

numero Finitorum f: ccus fit ; ) Per Schol. Prop. I 8 z Arithntet. 
'ahit. 

dque de Grie Primanorum di&m eff, relicpis Seriebus qw runt 
rimaiiorum ratione Duplicata, Triplicata, &c. Subduplicata, Sub- 
icata, &c, aut alias compofita, accommodandum erit, 

"el ;. 1;. 2;. 3;.  44. Ti. 6;. &c. 
hocelfut1. 3. y. 7. 9. 11. '3 .  &c. 



A, Line% Redx , Parallelogrammi, Parallelepipedi, Priffla’ 
tis, Cylindri, Siipcrficiei Cylindricte vel Prilmaticg, aut 
qux horum inftar runt j Centrum Gravitatis, efi ifl le’ 
dia longitzfcli,ne 

Nempe j Lineae ReBz, in Puntlo medio : Parallelogram‘\ 
mi, in medii Re83 oppofitis bafibus parallel4 : Parde’ 
Iepipedi, Prifmatis, aut Cylindr?, vel Superficiei CyIir 
dricae vel Prifmaticz ; in medio Plano, oppofitis Lafib@ 
Paralldo. 

Ade6que: ParaiIeIogram&, in ejuhodi binarum R&‘ 
rum concurfu : Parallelepipedi, in ejufmodi trium W 
norum concurfu. 

D. Datur igitur Pun&i$,inez re&,Quadrati aut cujufiis Pa’ 
rallelo~rarnmi,Cubi aur ~ara~e~epipedi  cujufvis,horu@’ 
ve soliddrum cujufvis Superficicj, Centrum Gravitatis, 

Adeoquc &, Puntlorum quotlibet , poGtione datoruflg 
commune Centrum gravitatis datur. Item, Re&aru@ 
quotlibet, magnitudin; & pofitione datarum. Imci, :I% 
Iinearurn quarumlibet, magnitudine 8c pofitianc8ata’ 
rum, quarum fingularum centra gravitatis dahtur, &US 
commune Centrum Gravitaris. Ope Prop. ult. Cap. 4. 

Et iimiliter, quotlibet Qnadratorum vel ParaIIeIogrammw 
rum quorumlibet ; item, quotlibet Cuborurn, vel quod 

- rumvis Paralklepipedorum j aut fbperficiemm horum# 
(magnittidine & pofitione darorum j ) datar cammuae 
centrum Gravitatis. Ope ejufdem Prop, uIt. Cap. 4. 

I enim intelligatllr Linea Re&, I’ardlelogp~rvu , Prifma, Cp 
Sl indr  Us, aut quod $rUm hfia eft a h d  utrinque a C i 
ReBis Planifve parallell% q u l i  intervallo ab invicem dinitis, pofit&que 
9n Gtu ad horizontern re& ; in fegmenta invicem zqualia ( plura an, 

paricio?j 

B, 

C. 

E. 

FigUIoS, 
109, 
I I 0, 
I 11, 
X I  2. 

A. 





a 
Idem demonltratur ex I hujus. Intelligatur utique, per C mediq 

longitudinem incedens, Perpendimlare per Axem Planum (cui i d b -  
ganrur parailela, Parailelogrammi vel Pririatis Raks oppolitz : ) oUgO 

ue f a t  utrinque C A, C B, refix, ex infinitis numero PunRis (eo* &rU quo def. I .  Cap. 4. definitum elt) conftare : (& fimiliter ex iPfi- 
nitis nuniero ReRis , Parallelogrammum &, Planis, Prifma, 
Qz intelligantur omnia, xqu? crafli (& Gmiiiter alibi intelligen: 
dum, ubi hnpfmodi conltrutkio adhibetur, nili aliud innuatur : ) Ad@’ 

rgcd gue turn ipra (ut Reaarum, Parallelogramrnorurn, gC Psralielepipedp 

turn & propterea eorum Pondera, inter fe zqualia : puta, ut  P,P,P,?J 
&C. quorum omnium numerus intelligatur, N : Sed & , in Diltanttls a 
Perpendiculari Piano per Axern , ut od,r d ,  2 d, 3 4  &c. ufque D ad 9 

maximam. Adedque moments feu Ponderationes (per I 3 Cap. 3. Vel 
4 Cap. 4.) ut @dP,r dP,zdP,3dF, &c. urque ad DP. Qae quidem id0 
nim h i e s  Primanorum,iimul valent ut fNDP ; (nempe, ad NDP, fuw 
num totidem Maximo Squalium, ut I ad 2 : ) per I hujus. C W  
que hoc, utrinque perindt contingat : Rquipondcrabitnr utrinquee 
Adeo’que (per I 5 Cap. 4.) Centrum Grayitatis eft inillo Plano, QO d 
erat demonitrandurn. 

Fig. 
rum, natura yoltular, utpote in omnibus Cui partibus xque altorum ; 

Reliquique hinc deduciintur ut prius. 

Alitz DcolonjFratio. 

P. P. P. P. &c. P. 
od. ~ d .  2d. 3d.  iifquead D. - --..CI- - ~&?+rdP-kzdP-i-~dP+ &c. ufquc ad DP. =;NDP=NPx&), 





1.54 De catcwto Centri Grdwitatia. CAP v; 
rum Superficies : Item Pyramis & Prifma, bafium regu‘ 
larium j Segmenturn CircuIj , Ellipfeos , Parabolaz, W 
perbola?, Sphaerz, S haeroideos j multzque aliz figurg 5 

Harirrnque aliquarurn, (qw pluribus hujuhodi Planis e 
cari poffunt in Punt20 unico concurrentibus,) ut CirCL1115 
EIlipfeos, Parallelogrammi, Plani Solidive reguIaris, PY 
rallelepipedi, Sphm;e,Sphaeroideos j Centrum Gray4tatls 
hinc determinabitur. 

pJano per axern bik 8 2. 

h, fi Pondcra Ponderibus reCpeL$vis fint Zqualia, (pu&,ut@ 
Nque P, m ~ ,  t , ~ ,  &c.> in Dillailtiis re~~e~ivdaequllibus,(PL.’d 

D 5 D , t D,  &c. utrinque ) erunt utrinque zqualia Mornen!’ 
* JtDPtmrEW+mrMp, &c. Adec5qae, Centrum Gravitatis in dpr’ 

dente Plano. per I 5 Cap. 4. 
Et quidem, ubi fiint hujufmodi plura Plana,quorum communis re@ 

fit PunAum unicum ipfum Centrum Grwitatis determinatur. per 3 6 
Cap. 4. 

Q o d  autem hze enumeratisLineis 8c Figuris (& harum limilib~~.! 
eonvcniant : Ex earurn I)efinkionibus mandkltum ell, aut inde fade 
demon ftrabitur, 

SC H 0 L I #  M .  



@* mP. nP. YP. JP. ZP. 
rD. JD. tD. ID. mD. nD. 

I t  D P +~JD-P =+ I r D P - j - m J D m E  

ut& + Sim un% pa&&)ndera Ip, mP, yP? fint in dillantiis rD, sD, P tD : ex alters verb , Pondera rP, sP, t P, rn difiantiis ID, mD,trD : 
hxunque (propter Pondera difiantiis rcciproci proportionalia) com- 
Parata cornparandis reTpeAivi aeqtiiponderabunr. Adcdque , cum Gn- 
8b Gngulis refpeEtivi hrnptis ziuiponderent j etiam omnia omnibus 
?qUiilptmderabunt : (per 12 El. y.) Eritque propterea Centrum Gra- 
V"atlsinDividentePlano. Per I $ Cap. 4. 

-z 



156 De Calcuko Centri Gruvitatis. . CAP. v* 
Conpideos ; vel Portionis cujufvis horurn plan0 Vel 

parallelis planis abfciffz j veI cu j u h n q w  demunl 
g u r a  plan= folidatve, quae Diamctrum aut Axem habeti 
quz  fibi ordinatim-applicatas reCtas omnes parallelas 
fccat , pique omnium (ibi ordinatim-appIicatorurn Pia- 
norurn parallelorurn centra gravitatis tranfit : Centrufl 
Ctavitatis efi in cjuJmodi Diailtetro vel Axe p o v ~ .  

B.D. Atque hinc datur Circuli , Ellipfeos, Trianguli , Paraflc‘ 
Jogrammi, Regularis P h i ,  Sphzrz, Spharoideos, Cubi 9 

Parallelepipedi cujufvis, (& figura. cujufcunque qus 
hujufmodi plures Axes vel Diametros habet in unko 
puntio concurrentes,) Centrum Gravitatis. Nernpe 9 
in duorum pluriilmve concurfu. 

Hinc item (cum prim3 hujus3 datur Centrum CravitatiS 
Cglindri , PriCmatiCve vel Solidi Prihatici cujufvis, cud 
jus baiium centra gravitatis dantur ; (eortimque Super? 
cierum, dummodo Perirnetr i  BaCis centrum gravitad 
datum fit : ) Nempe j in Axis medio. 

E 

Urn enim (ver bi gratia) in Triangulo , ReRa ?I quovis angulo * C a p p o f k i  Lateris medium, rettas omnes huic lateri parallebs (Trl’ 
angulum cornplentas , per def. I. Cap. 4.) bifecet , per 2 & 6 El* 
(quam iraque figurae Diametrum dico e4 Ggnificauone qua Conic& 
rllm SeRioniirn Diametri, ab Apollonio definitae, lic dicuntur : ) Ad? 
dque per ringularurn Centra Gravitatis tranfeat ; (per hwjus,) grit 
in plano per illam r e R m  (per 3 hujus) adedqwe m ill2 reat9 ( ,p ipPC 
in trianguli plano per 2 6 Cap. 4.) Centrum Gravitatis. 

Similiter ofiendetur ; de Figurre cujufvis Planx Diametro (ut P r  
rabolx, Hyperbolae, Ellipfew, Circuli, Parallelogrammi , Plani Reg* 
laris, &c.> e% ncnipe, quae omnes parallelas re&as, planum complente5 
bifecat. 

fingulis angulis ad Oppofita Jatera ; ) in Parallelpgrammo , quatuofv 
(nempe diagonsles , Lk dux quae oppofitorum laterum rnedia.jW 
p t  ) in Polygono, regulari , tot quot rlmt An uli , vel Lmra ; 
nernpe , li larerum mmxlls par fit turn A fingu k is angulisad a@’ 
h1m oppofitum turn 3 medio lateris cujufvis ad medium lateris- 0 

;a. Chmque fint hujufmodi Diametri , in Triangulo tres, (nempe, % 

PO & 
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C. 

D'.. 

E. 



8. 

.c. 

.D. 

E. 

F. 
G,  

B. 

C. 

Do 

E. 
F. 
G, 

u.#S P I De Centyj G*a(rjitath. CAP* v* 
vidit,utJdrs ad g@, fit ad partem quae efi A d  ~ r t i c e m  
Ut t ad Indicem seriei Vinitate i t7~@~m : Vel (quod eo- 
dea'recidit) in ei3 ~ U Z  ell ad B&J diStantiam j ut Index 

HOC efi ; ut  pars ad Bafin, ad partem qua? efi ad verticem 3 
fit in Linea Ret93 Parallelograrnmo, Prifmate, & CyI 
lindro, (intelligendo verticcm in utrovis extrerno,) ut 1. 
ad I. 

In Triangulo, fuperficje eretti Coni vel P ramidis (demptg 
bafeJ & Conoide (vel Pyrarnidoide f Parabolicd j Ut 
I ad 2. 

InComplemento Parabok , Pyramide , vel Cono j ut 1 
ad 3. 

In Complemento Paraboloidis Cubici ut I ad 4 : Biqua' 
dratici j ut x ad 5 : &c. 

In Parabola j ut I ad I; j five, Ut  2 ad 3. 
, In Paraboloide Cubicali j ut I a.d I i j five U t  3 ad 4 : 3 

Biquadratic0 j ut  I ad r f , vel Ut 4 ad 5; &c. 
Sive, (quod eodem recidit j ) Difiantia Centri Gravj& 
i Plano per Verticem bafi parallelo, ad dieantiam Bafis 
ab eodem Plano : {Quod & in Semicono, Semicylind€@ 
Semi-parabola, &c. aut quaz horum inftar funt j nofl 
miniis valet, atque in fi uris integris I: 2 eik, . 

*dro j (fall0 vertice U t  prihs j )  Ut  1 ad 2. 

ur 2 ad 3. 

Ztnitnte / I M ~ M ,  ad eundem Bimrio su@um. 

10 LjntA ReCtt4, Para~le K ogrsmmo , Prifiate, vel Cylir 

In Triangulo , 8c Gnoide (vel Pyramidoidc) Parabofico 5 

In P ramide, Cono 8c Complemento Parabola j ut 3 

In Complemento Paraboloidis Cubici j Ut  4 ad fi : BiqW 

In Paraboli; U t  :.ad 2 .j vel 3 ad 5 .  
.In Paraboloide Gublcali j ut z I, ad 2 j vel +ad 7 : Bjqtla' 

a C K  4. 

dratici j u t  5 ad 6, &c. 

dratico j' ut I 5 ad 2; j vel 9 ad 9, &c, 
Et 





4 do 
Series xqualium feu ~ u i ~ a n o r u m  ; (puts ut P, P, P, &C.> cujus Indrrr 

o (iitque igirur ad feriem totidem ma* 
' p. p. p. p.:.---P. i no  xqualium , hoceft, illam ipbm, UT 
od. A. ~ d .  +-----I). I a d o  -I- I 1 fintqus Diltantix, Utod,  
odl>,ldp,tdp,3dp ,--- rd, 2 4  &c. q u m m  maxiina, D :  erir 

h i e s  momentorum infinita, ut odP,1 
;N D P 5 N P x D. zdP, 3dP,&c. ufque adD P Series priO 

manorum, cujus lndex I : Adedque 
mnl omnium momenta, (per I hujjus ; ) U t  f N D F I, N P x i D' 
Adeique difiantia Centri Gravitatis, ; D. per 2 cap .  4. - 

I:em:Cum T~iangulumABB(pr.opte* reEtas,Ba;f BB paraIIelas,diflar; 
1% a vertice proportjonales,) & fuperficies Coni Pyramidirve ( propte' 
perimetros planorurn iimilium baG paralleloriqdiftantiis a vert@ Pro' 
portionales )Et Conoides(ve1 P yramidoides)Parabolicum,fuper P@' 
bo12 BAB conff ru&um,(cujus paraliela plana, propter ordinacim-aPP1' 
Catas in Paraboli in fib& licati rztione diarnetrorum intercepror"9 
f i m i n  diametrorum ratione,filve djflantiarum A vertice;quippe in dupllf; 
ta ratione ordinatim-applicatarum in parabob circa quas fiunt illa lid' 

plana iit leries Primanorum ; puta 9 

op, xp, ZP, 3p,----P. op, xp, 2p, 3p,&c. uquead P cujus Ides 
od, id, zd, 3d,---D. r : adedque omnium fmml, ut ; H P ;  
odp, 1 dp,qtip,p+,---DP.' (nempe in ratione ad toridem maxinlo 

qualiurn 5 hoc eft, ad Psralle!ogramrnu@f 
* 5 N D P = i N  P x D. Cylindrum , aut Prifmina, fuper eadenl b& 

xqueaItum ; ut I ad a,per I hujus : ) Sinr' 
que in dillantiis, ,ut od, 1 d, z d ,  3 d ,  &c. quarum maxima D : Erunt h@ 
.menra,ut odp, I PJ, 4dp ,gAp ,  8Ec. uriue ad D P feries Secundanoyufl i 
cajus lndex 2. Adebque ( per I hujus) f i m d  omnia , f N D p 5 
5 N P x 5 D. Adeoque Diftantia Centri Gravitatis vertice efi ;De 
per 24 Cap. 4 .  

Item ; Cum Pyrmk vel Conus, circa Triangulum A B B , (pro" 
ter diametros Circulorun , vel latera fimilium Planorurn 5 in ratit$' 

diitantiarum B vertice & q u e  eorFfl 
of, I P, 4p, gp-----I?. planum,in dillantiarum ratione duplicatar) 
od, I d,  Z d ,  3 d-----D. lit infinita feries Secundanorum ; ( p a  11' 
odp,r dp,8dp9a7dp----Dp. op, ~ p ,  4P, yp, &c.ufque ad P ; ) cujfiIr 

dex z &omnium fumrna, ut ;.N P ;(hoc 
f N D P = N eo, Pyramis feu Conus,ad circumfr@u@ 

Prifma vel Cylindrum, ut I ad 3 ) Lfd 
I hujus : Sintque, difimtia UP od, zd ,  2d, 3d,  &c. ufque ad D : 

c 

D 

D- 

rnornenfl 





.G. 

II. 

Quo4:‘ 





164 De C a M o  Ccntri Grawitdtb. CAP. w 
& Magnitwdo adedque & Centri gravitatjs difkantia a plan0 exPo. 
Gto . 

Neque hzac de figuris Planis tantum obtinent ; fed in Solidis flop 
minus. Puti fi Coiioides Parabolicurn , vel Parab&it{icum, Vet 
conus etiam , aut Pyramis, vel Cyiindrus , aut Prirma , &c. Conice 
excavetur ; vel horum Frufia , Cylinduict atit alias mille modis : lltl 
ex jam di&tis fatis demonaratur. 

s c NO L I CI fly.. 

$3 ARenus itaque Centrum Gravitatis invenimtrs , in figurb o d d  
bus Planis I<e&ilineis ; & Solidis, qt1.1: planie terminmtuf: 

Sed 8t in I'lnnis Curvilineis & Solidis curvis fuperficiebus terminatls,7 
non paticis ; tum Magnitudineni turn & Centrum Grivitntis d t t e r W  
aavimus. Et quidem.long2 plluribus quam quo pertigerat doRrina vcr 
t e r m .  Atque, in feqaentibus , ad plum d h u c  pmcedendum, ub*? 
q"im (qmntum Go) guik1uam pertigit Recentiorum fsltcm ukf: 
quhm B quocpam editum efi, ante editam nofiram (an& hzc  dire@ 
methodo deducuntur) Arithnieticam Infinitorum. 

Qod autem , de Figurarum Frt~ff is, figurirque Excavatis, aut a l i 3  
multatis , 8c figurartim Aggregatic, gCc. ad hanc propolitionem oitef14 
film eft : Eriam in fequendm ir~tel~igcndum erit. Urpote ex prop. 27. 
Cap. prxczd. deducendum. 

Plura verb qxe huc fpeRant , videat (cui id lubitum erit) in nofld 
&rithmeticli lnfinitorolm j. (ubi h x  MethodusfuGus traditur : ) Et" 
in nofir0 Commercio Epqofrco , (cum D Ferrnatio, aliifque , ) E &  
16, ejtifqtie Appendice. 





M, Qux , exemplis facile explicantur. 
N, Deque his Figuris Truncatis, aut alias Nul&& Vel 

Aggregatis j idem judicandum efi atque de illis proPo’ 
fitionis Prazcedentis. 

&que h3: F@rx inteminabiles (planae, 6lidxve ; ) ad-pd- 0. 

p. rpfz autem Lmed C u r m  , ad quarum convexas adjaeeflt 
Intcrrninabiles hu jufmodi Figurx Plana ; ad npr~o~aO 
rum fee ~?Ypperboloidim genus referend2 funt. 

Q Sed c?z que ad Hypcrbohidzum harum (ea fola excepta q U g  
efi vel a Hyperbole Appolloniana) ~ o n c a v a  adjacent 
Fiprce p f u m ? ,  (concava & re&s termhatap) turn quart’ 
magnitudtnem habent hkc detcrminabitur j turn 
Centrum gravitatis datum erit. 

genera [peaant, vel ad harum folida. 

A, 
+ 

Ntelligatur , ad Diametrum vel Axem A D  , hu jehod i  figura PIe 
Fig 1-2 9. I n a  Colidiiv.ve.conftrui, A 8 B D cujus Bafis D B & huic paralkB 

re&= atit fuperficies planx: C fjguram complentes); ordinati~n-applicp 
tz, fecundurn feriem ex Reciyrocis illis quamliber. 

Evit , propter Ceriei DireRre terminum prinium 0 ,  Cerici recipro@ 
primus terminus v3 infinitus : puta ; == VJ. ( N a n  , ubi quantira5 
qu”e\ibet dividitur G divideiis fit o , quotiens e f i t  cx : quippe nuIla 

uantitas finita , pro quatie?te pofira , dividenrem, Q multipIicans , f? 
$it.uet dividendam;) ’ Adcoque ,Re& Verricis A 6 erir interminabk 
lis : Sive, figura: Iatitudo, in Vertice, infinita. 

Chni verb Seriei d i r eax  terminus p& primum quilibet quantitate@ 
habeat finiram ; feriei reciproca: reliqui omneg termini filnt finiri i 

ue figurx infra verticem finita latitudo. (Nam, quantulufcuy 

tam dividcns , quotientem &bit finitum.) 
Adebque >. Utot tot3 h vertice ad baGn figura , magiiitL1djnjs eget ifla 1. finitx (propty  infinitam verticis latitiidinem ; ii camen inteiligztuff 

ex parte ~ertlc1s, vel.tanciIIum truncui plan0 baii psrallelo. ; reliqiiufl 
figurz , magnitild;nls erit finita. (Erit utique magnitudillls &tx , 81- 
tirudo fink3 ; fed 8c truncatz latitudo vel amplitude per jam ofienfi i 
sdeo’que tota figm five pkna fit five rolida , iic tr~incsta , nlagnitu* 
dinis erit finitx.) 

Eit: 

13. 

que ? it  ille poit primurn revminus feriei diretix ; llic qilantitatem W’ 



De Cafcwlo Centri Graa i tak  
. a q c m  , A vertice ad bafin tota , ad Parallelogrammum, vel fo- 

prlcmaticurn (five fit Parallelepipedurn, five aliud Prifma , five 
Cyllndrus vel ifiiufmodi qfiodvis Solidum, fuper quiciinque bafe, 
'andem ubiqlle ; per totam altitudinem , amplitudinem habens,) fiiper 
9qL1a'1 baG rqur: altum ; hoc elt, ad feriem totidem ultimo aqualium, 
('pr def- 1. Cap. 4. )  ut I an indicern feriei Unitate au&um per I hQs, 

"e, (propter Reciprocaruni Serierum Indicem negntivum,) fi 

"* Et Propterea li Ceries i lh  lit Reciprocs primanonim , (quale efi, 
Coroplcmenturn Hyperbolx Apollonianx, per prop. 9 F. Axithm. In- 
fin') figllra erir magnitudinis infinitar. ( Q i p p e  ad finitam dstam, ut 

s~verO Index fit minor quam - I ,  (hoc eft, magis negativus,) puh ,  
-1- 

1' -2, -3 ,  &c, etiam addito I , manebit adhuc tiegitiviis ; puta --I:+ 
3 I=-;. -21-[=-I. --3+1=--2,&c.(per S Cap.1.) 

ade'l'% ratio I ad --I, I ad - I ,  I ad -2,&c. Nempe ; ut Poll& 
ad %ativum ; qu;e efi Pillryusm infinita ; (nam, 1 ad o,elt infinita ; 

ad minds quam 0, efi major quam infinita ; per s EL 7.1 ~ r g o ,  
!@Ira (qua, ad datam, illam habeat rationem,) phfquam Infinita. 
'In Illdex major fit quam - I , (hoc efi, minus negativus,) puta 
4) +:, - :, - f, &c. addito I , fiet PoGtivus ; puta - 3- I = i, p+e, - + t f - r - r ; .  _ ; + I = ;  - g + I = f .  

' 0  ( per 8 Gap. I .) Adedque, ratio I ad;' , I ad ;, I ad f ,  I ad I, 
&c. finita. Ergo, & Figura (ut q m ,  addatam finitam, finkam 

habet rationem,) magnitudinis finita: ; utut, latitudiiiis in verticc, infi- 

autem Magnitudinis fiint Infinitae, (aut pIufquam infinits,) ccnt~Q graviratis non habent. Qippe, fi in ips9 vertkis ret%, A 6, 
;;"iyligcf:tur, (aut fiipra verticem aut etiam per BnGn, aut infra €33- 

Ftgl\ra tots (refpeau Plani bafi paralleli per Centrtim illud t n n -  
> ) ad una$ partes ponderayet ; ade6que non effet sEcpilibriuni. 2 Verticem & intelligatlir ; ~UantlllaCUnpUe h t  VeKtiCe 

;'antla ; planum I>ali parzllelum per hoc tranfiens, Figurani dividet in 
Cg?cnta duo; qlloruniijlud ad bafin , Finiturn erit, atquein difianti; 

(Per jam &nra ; ) illud atitern ad verticern , Infinitum erit ; 
('uippe, li toto Infinite, Finitum auferatur : reliquum erit lnfininnn : Ecrs fi 'nh, Finiturn Fjnito additurn, faceret Infinitum : ) Adedque, In- 
fi?? hoc a&veru'cem (in quantulaciinque dillaid$) Finito illi ad ba- 

* '  ('?ddIanti9 quantacunque finiti ,) prxponderabit : Adcdqiie non 
Si 

I 67 . 

F It--. I ; erit - I I- I == o ; adebqueratio I ad 0, Infini- 

a(! Q.), 

kF 

.: 

Qlk. 

'"' In l1l0 plan0 Centrum Gravintis. NuCsuam igitus, 

D. 

E. 

F. 

G. 

1-1 .) 





. k  , . .  
I p.. . . . . P 

riei momelltorum -;t I 
=f.Adedq; (propter ;-I-' 
=ti& I ad {,ut 3 ad 5 . )  01- 
ma Momentorii, tNPD=f 
NP x;D.Adeoq,plani aequi- 
librii(&Jfi quod eft,C:cntri 
Gravitatisklifiantia a verti- 
ce,fDia bke,;D : Adeoqui: 
haec ad illam, (nempe C D 
a d C A J ) u t 3 a d  z i  vel1  

ad ',,; hoc &;I i d  - ; 3: I.. Atque in aliis Gmiliter. 

'militer applicata,, d A D Diametrunl vel Axern : erit C Centrum 
Qhvitstis ; $pe r  ,s hujns, Sin minus faltem planum per C eit pls- 

Zquilibrii ; arque in hoe, Iiquod lit, Centrum Graviratis. 
.Porro Habitis hoc paAo, twm figurre totius A D BE,  tum ab- 

'lrra Ut  ACfld',magnitudine,& Centro gravitatis ; faltem magnitudine, 
&p'?nO xquilibrii , plan0 per axem m o t k  A SI parallel0 fet'eu mag- 
nlwlne & pondcratione : Habentur refidui,five figurx truncatae CPBD, 
ma@hdo & Centra Gravitatis ; i'altem magnmdo 8c ponderatio 
$@% difiantia Centii  Gravitatis, Planlimve in quo ell, plarro BaGs feu 

Ut in prop. rxced. 

'igUras antem has interminabiles , ego ad Paraboloidium genern 
; :aut 11ar.um Solida,: propter continuatam feriem lirnplicenl , 

vt'tkgciprbcM , ~ ,  qui difponuntur ordinatim-applicaw refitx, vel fi gu- 
"*hz, ipfas complentes ut in J'araboloidibus eorb1qut foldis 

j1 itaque in e2 ratione dividatur A D in C ; litque figuri utrinque N. 

huic parallel0 per axem rnotks, parallelum. 
Et fimiliter ofiendetur de figuris hujufmodi alias mul€tatis, ve P aggre-, 

I 
i. atque in prop. qrxced. 

0. 

2 Ob- 
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s Platjis, &figuris Solidis QUZ 
,) dteqdimus' m Plariis Cprvi- 

arabolicum vel Paraboloidicum fpec- 
rocis, & So)idis hoiuiii , ,quot- 
antiam Centri Gravitdtis a Ver- 

vel Aqce R&am habeanr per omni- 
quibus (fecuidum def. I ,  Cap. 4.) 
ravicatis tranfeuntem. ipfim Gra- 
d in ips9 Diametro &c;'ve sonqitjy- 

iatis (ut Senliplrab,olP, Semipqra- 
put  de difiaqia Ceniri Gravitatis 
un&o, propter ipfius ab ilI&Di;L- 
itam , n o n h  conitat. 

ve difianua, propofitione fequente tra- 
tium adhuc aequilibrii planpm,) p~ i p C i  

" .  , , 



$7.9 Di Calctclo Centri Grawitatk CAP. 
parallelorurn Planorurn (quae hiliter pofita fippOai’ 

( ~ ~ ~ d  quidem planum , in folidis ex Planorurn fernicon’ 
verfiohe (alidve converfione quPvis irnperf&J) circa 
axem illum defcriptis j (qualia fiunr, Semiconus j Semi- 
pyramis j Semi-conoides vel Semi-Pyramidoides Para. 
bolicum vel Paraboloidicuq j Semi-folidum ex con‘, 
verfione figura2 Reciprocae circa axem fuum j 8s horufl 
omnium kgmenta quzlibet , duobus per axem planis, 
terje&a :) illud efr, quod Bafis arcum bifecat.) 

Atque, pro Indicis ferici Diiplo,; ponendun erit sejjiiialfe’ 
riwi ejrfdcm Indicis. 

Ade6que j hujufmodi Dirnidiatarum figurarum Planarufl 
(quotquot habent) omnium 5 8~ Solidarum circa illas 
conltruAarum , quarum Bafis Ccntrum-Gravitatis no’ ’ 
turn cfi j Centrum ravitatis determinatur. ~ 

Tangentel 
$ Altitudinis j h Diarnctro,. t Laritudinis (6 
Parallelogrammi Circurnfcnpti, vel Semi-latitudinis. 

111 Semi-paraboloide Cubico ; d i h t  i Tangenre ~erticis,7 
t altitudinis j 4 Diametro, T4 Latitudinis j vel + Sem*’ 
Jatit udinis 

miparaboloide Biquadratic0 j difiar a Tangente.\Jer’ 
’ . ticis,. f Altitudinis j 3 Diametrp , I; Latitudinis vel, 

5 Semi-latitudinis, . 
In 6Semiparaboloide Surdeblidali ; diQat: 3 Tangenre Ver 

ticis Altitudinis j h Diametro, Latitudinjs vel 2 

f Semilatitudinis. Et firnilher in Semipar&oloidibus fe* 
quentibus, mutatis mutandis, 

In ’Scai~arabola Complement0 j Difitat 2 r+ia per COP 

titudinis Diametro Complement;, (qua2 efi Pa&& 
Tangens in vertice,) 7; Latitudinis .j vel Semi-latit& 
nis. 

l# 

Fig.129. 
Fig.13 1. mus,) centra gravitatis. - 

ce 
Fig*1 32* 

D. Nempe j ‘In Semipara gb 014 j difiat 

$menti verticem (quz efi prabolz Diameter,) J AI. 



3 ' comPlemento Semiparaboloidis Cubicalis j Difiat 2 ver- 
I 

''?e Parallelogrammi circumrcripti vel Paraboloigdis 
D1ametro) ; Altitudinis j h Diametro (vel Paraboloi- 
d's. Tangem in vertice,) Latitudinis j vel, Semi- 
*atltUdins, 

In ?'mPlemento Semi araboIoidis Biquadraticalis ; diltat a r&d, (ba P I parrallel9,) 5 Altitudinis j i Diame- 
tro ejUs, 

In C o m p l e m ~ ~ ~ o  Semiparaboloidis Surdefolidalis j diltat 2 
. '?'ticis re&a, f Altitudinis j j, Diametro, 5: Latitudi- 

n*s; vel -i: Semilatitudinis. Et in fequentibus Gmiliter, 
p mutandis. 
'g'Q Reciprocar dimidiatz , kcundum feriern cujus In- 
dex non eft major , (hoc efi, non minus negativus,) Fig.1 3 3 a  
~ Q ~ I I I  -;, co&,itLitz j Centrum Gravitatis non ha- 

' Sin major fit index quam - : j fequuntur ferie- 

'! Index fit - 2 Centrum gravitatis diftat 2 vertice fi- 
* &ra, f Altitudlnis j ab ejus Diametro, 5 Latitudinis 

(reu Bareos) Inkripti Parallelogrammi j vel f Semi-la- 
' Elt~dinis. 

Pih&.x fit - diitat Verticc ,.. Altitudinis j B Dia- 
metro , ; Latitudinis j vel, t Semilatitudinis. 

SiIndex fit a Vertice ,:;'Altitudinis j Dia- 
metro 4 Latitudinis j vel Semilaritudinis. Et Gc d&* 
ceps. 

'ihdex fit - ;.;, d i h t  2 vertice, \ Altitudinis j Dhb@- 
PO, ; Laritudtnls j vel Se&-Iatitudiiiis. si Index fit - :*; diit.3: j Vertice, i t  Altitudinis j Dia. 
metro, 2 Lstitudinis ; vel f Selhi-latitudinis. 

si Index fit --. ;.; difiat Vertice , .Ti Altitiidinis j h Dk- 
' Qetro, Latltudinis j vel Semi-latitudinis. Et in re- 

,liquis fimiliter , mutatis mutandis, fiet ex C ~ I C U J O  judi- 

8Jl 

VIII. De Calcollo Cctatri Gradtlstis. 

Latitudinis , vel ; Semi-latitudinis. 

B. 

e direaarum leges. Nempe, 
' '. 

4 ?  

cium, 







176 .De * 
vel fit, vel Negayivus ratio erit vel infinka, Vel etiam plu@arn in‘ 
finita &6que --2ssF; D, difiantis infinita ,’ vel plu3uam in’- 
nits ; ipr&mque propterea Centrum gravitatis Nufquam. Unde pater 
deterrninatio. 

*CGmque termini ultirni , (hoc efi, Bafis,) centrum gravitatis firin 
ipfitis punEto medio (ut ofienfum eft, ex z hujus,) ipGus Diftanth f 
erit fcmi-Latitudo iigurz , live Parallelogrammi fiiper eridem bafi %‘IuL 
dt i .  Unde confiat particularium cafuum Galculiis , qmod ad difianria 
am a diametro [peaat. 

Sed & Cenrri Graviratis i Piano per verticem , diitantia confiat; 
ex 6 &c 7 hujus. Ergo & ipfum Centri Gravitatis punCtum ; (per 2,  

Cap, 4 . )  Q o d i t e m  erat Propofiturn. Idem nempe quod in fin@?115 
calibusdefignavimws : Ut ex Calctilo patet pe opus fit ut f i~gulis ca. 
fibm immoremur. 

In  figuris Solidis : De Centri gravintis Dilltanti2 i Vertice, GrniliCer 
conftat atque in Plsriis ex 6 8c 7 hujus. 

Q@dque fit in Plan0 per Diametrum & Centrum Gravitatis Balis 
(adeoque & reliqiiorum bafi parallel~rum Planorurn Centra GravlCa’ 
tis propter omnia, quod rupponimus, plana iimilia, gC finiiliter ad di: 
ametrum pofita ;) confiabit ex 4 hrijus. 

fic i@ 
conffabit. In fimilibws H a n k  (ex quibus coiiff dri SoIicIunl intell@’ 
tur) Centra Gravitrctis iimt fimi~iter Gta ; (quod ex 4. cap .  4 . g  5 
Cap. I. demonftrabitur : ) adeoque ab homologis punc‘tis difiat@ 
ratione laterum homologorum ; vel, relkarum utcunque in h i s  ref$@’ 
ve\ planis Gmiliter pofitarum ( p o d  ex def. I .  & prop. 4. E!. 6. dc’ 
monitrsbitur : ) Cumqne , ob lirnilem, quem fupponimus, planori~fl 
ad Diarnetrum Axem ye firiim ; horno~oga Gmilitim I’lanorum pu&$ 
fint in  Djametro vel Axe conllituta : Dilt-anrix Centrorwln gravitatls 
A DiJmetro vel Axe , funt in ratione iaterum Homologorum, five 
reRarum Gmiliter poGtarum , i n  h i s  refpeeiv; planis : H~~ ell; 
(quod ex prop. 3 0. El. 6. dc.monitrabitur,) in i ibdu~]icat$ ratione PIS’ 
n o r m .  Adedqiie ; Si feries I4anoruin, Indiccm habeat S, vcl - s i  
ferie5 Difiantiarum, Indicein habebit t S, vel - f S : Et  Mornen’ 
torum ;Lit (1°F fLl?t in rstione ex rarionibus Pondrrum & DifiAntialllfl 
Ccntrorum ‘kavl tds  compofit9 , per I S Cap. 4.) Iiidicern habe)!‘ 
S I- S, vel - s - k S ; hoc efi S , vel - f S. Elt igicur ( p ~ b r ! ~  
12, pro Pondere P h o  ultimo ; -N, pro nuineroIJIanorun1, cxqut* 
bus conff sri intelligatur Solidtiin ; D, pro diltantia Centri gravit3rii 

Bali5 

- s i 7 1  

C. 

E, 

@6d lit in e9 quam dicimus a Diametro vel Axe diltantii 





‘il gs 

$CHOB!t’tt*M; 

pmedentiwn aliquot propofitionibus in figuris 1 omnibus & Paraboloidicis eoriimque Solidis , Centra faVJt!*$ 

nefcio .an alg, hobis riores fecerint) in FJguris Dimidiatis ; St”’ 
bdis;%mi.para oloidibus, &c. etiam in figuris Reciprocis (4’’‘ 

Fat .habent) Dimidiaib : ‘ Atque in horum omnium Se~ni-fOl~~!~; 
aut etiam, Solidorum portionibus quibufvis , duobus per a%em P1anfs’ 
interje&tis, 

De Figuris autem Reciprocis .(ut A D B B 8,) fpeciatim ,IoneD’ Je5 9 
dkudeff ; ‘Utut hx naturi fu2 fint utrinque in infinitum conrinoab 
(Tune utiqueA D 
hlc eas conlideramus ut Bare B D terminasas , ad Diametrum Orbjlcs, 
tkm-pofit9 (ficut & Parabolas ali6fque figuras indefinitk continua 

r i n g a d  h f e  pro arbitrio claudimus ) fed ad partes B E indefinitd con . 
en’ I 

tas.. 

et Cfimque hakm aliqwas magiritudine fimplicirer Infinitas bfi 
dimus (nempe, aim Index Griei e& - I ; quo cafu BQ-P curva 9 

vera Hyperbola, cujus kfymptotx h n t  AD, A S 1 Alids Wf0 
vel Finiras, vel plufquam Infinitas : funt quidern 113 figurz adeaifdej 
curvas mtrxque terminatae. Q ippe ,  G A D B B d\ terminata b:c 
BD, incerrninata vero ad partes 8 4 ,  fit Finita; eadem e% P?r : 
4 8 terminata , & intuminata ex parte B D , erit Plafquam-infinlf8 & contra. Q p  vero ad veram Hyperbolnm ponicur (ktiei indlc efl 
- I hzbens) utrhis  parte terminetur, (modo nentr%qlley) mi? pa. 
riter Infinita: Atque haec Cola. 
offendimus. 

Confiat autem , ex his Figuris Reciprocis (qux inter GeomeffiC 
miranda cenfentur ; I )  Figiiras longitudine lnfinitas C ~ l a ~ l a s  Solidhfv? 
M%gnitudine Finitas eife poRe. Nempe , G A D B P 6 ex parteB 
intermidata ftriei Indicem habeat negativurn quidem , fed rnajo?’ 
quam - 1. 

EadCmPe fiiWa (longitudine infinits , fed finica magnitodfl‘”) 

Eadem verb figlira dimidiata AD R p d\ , indicem habens ne 

peterminaitmus. Nequi hoc tanturn in Fig.uris integris : Sed B (quo* 

A a,, adicurvarn B ie, Afymptom ) no5 

Qod prop. 105, Arithm. ffl 6flt 
e 

fi utrinque ad A ? diametrum limjliter ponatur ; habebit (in ips9 A V) 
Centrum gravltatls. 

fed majorem quam - I j Ilniiid~gnitudhe finita fit , tentru 



Index quam -$. Ne qui- 
t r i npe  ad infinrtam A d\ fi- 
-ab A T e i G S - i F ; - ~ n i  

c 

Itern ; Figura ifiitiufmodi plana , magnitudine Finita effe potezt 
'?'V cum Index major ell quam - I ) 8c SoIida tainen, q u e  
h " ] ~  Converfione fit, magnitudine Infinita : (Mempc , fi non & ma- 
''Qr % Index quam - ;.) Quippe , fi [eries Re&wm, planum com- 
Pleqthn, indicgm habeat - 4 ; feries Flanorum quae harum con- 
yv!gPe irca A D fiunt ). Solidum copplentium , (propcerrlana in 
rahone &pIicata remarum in illis Iirrliliter politarum, ) Indicem 
'%)it - I ( = - f - 4.) eritque propterea magnitudinis infinitar. 
'"&~ Rc&arumhdicem habeat minorcm quam - i Ceries Plano- 
n\m:h&+it indicm minorem quam - I 5 ade6que Solidum erit mag- 
41bjnis pldquam infioitae. Qz omnia, ex Cupra demonfiratis con- 

k verb ; lfiiufmodi Figura Plana, non modo magnitudine fi- 
vis ; fed & infinita, modo Index mzjor fit quam - 2 ; circa errs : Solidum exhibebit magnitudinc finitum : Et quidem, 

- I ; quod Ckntrumhabeat Grayitatis. 

P R Q P .  ,A a 2 ' *  
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A. Si Figura Plana (integra an dimidiata ; ) cujus ad diame’ 
trum vel axem ordinatim-applicatm refix Planum C O T  
plentes fint fecundurn feriem aliqiiam vel ex 
(def. I. hujus, definitis j )  vel ex Reciprocis (def. 2n 
hujus, definitis j ) cujuslndcx major fit cjaam -2 ; in’ 
telligatur, circa reitam per verticem ordinatim-pofitay, 
converti : Solidum converlione f a h m  erit magnidl’ 
nis finitz. Nempe quod lit, ad Parallelepipedurn, cuj’Js 
bails Gt parallelogrammum fuper eadem cum plano bare 
zqut altum, altitucfo verb azquaIis Peripheriz (integrz 
vel partiali, prout converiio fuerir vet perfe&a vel idJ’ , 
perfeaa) Diarnetri vel Axis pun&o quod in baG en, dr, 

. fcriptz : ut I, ad indicemfiriei in plano expoft4 bifia7fl 
srt€T?t!m. 

Ejufque figurz, f i  Integra fit (hoc&, utrinquead 1DP 
metrum Axemve h i l i t e r  polita j Iitque convertio jr 
tegra; ) Centrum gravitatis erit ipfum Punaum veitl‘ 
cis Diametri Axifve. 

si veri, (fignra plana) Dimidiata fit j cjlihue ordinat@’ 
applicatz fint , ad diametrum vel axem , ad ang&s 
re&os j fitque Index vel affirmativus ,. vel &Item @’ 
jor quam - I : Solidum illud , Centrum habebit Gfa’ 
vitaris. Nempe, in ill$, i plano ad expofiturn plan@ 
re&to, perque ejuo Axem incedente, dinanti3 5 .  quz COP 
ddifiantiam punRi medii in bare plani expofit1 ; ut P’ 
dex $riei, plans expofiti, biwara’e atzcYm,ad duplnm eju$d@ 
rndicis binario agigum, 

42; Sin major fit Index ilk quam - 2, fed non item ma”Jf 

tam; Ced non & catrum gravitais. 
Ad&@ ’ 

Fig** 29, 
’3 I ,  
1 3 3 .  

B;. 

quam - 1 : Habebit Glidum illud magnitudinem f?fli. 





R. 

L. 
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verfionis Axe j ejGfve ill0 puntto quod difiantia P* 
tradita defignat. 

Semi-folidorum verb, (aut aliis imperfeal ccnverfione de* 
fcriptorum,) Centrum gravitatis (liquod habent) 
quidem in diltantia jam afignata 2 plano quod ab#e 
p h i  expofiti converfione defcribitur , & in ill0 P? 
Axem converfmnis pIano, quod per Centrum Grav j@ , 

figum p~arw , expoiiti plani  AX^ cicttriptz, tranfiii 
Atque in ilia ab axe comerlionis diftantii , quz efr, 
modi, difli Centri gravitatis indedifitantiarn j ut Dded 
fecriei expoliti Plani Biturio udLm , 3d eundem Idice’ 
Ternurio atrUitnt j vel (quod eodem recidir) ut In des 
feriei Solidi converfione fa&i Unitate au&tus, ad e@‘ 
dern au&m Binario. _ A  

M. Q16dque de Solidi4 converfione fallis diEtum ell : .id@ fimiliter intelligendum wit, de figuris di is  ; fi, prq Cif’ 
culis (eorfimve portionibus) converfione defcrlp 
intelligatur ex fimilibus figuris plank guibuflibet CC’? 
culis illis proportionalibus j fimiliter ad converfv?fll’ 

j i j  
axem politis, Solidum conflari. 

catas in expofito Plano ad hpjus diametrum vel ase? 
ad angulos “rcBos confiitutas j ade6que convqrfi(Jp” 
axem ad plana circa illum pofita reaum eflb : perifl de 
verum erit, li ad axem utcunque inclinatum inteIIiga’ 
tur fimilia i k  plana parallels ordina t im-pni .  

N. Itern 5 Si ejufmodi expofita figura plana dimidiata, cuius 

ad diametrum fuam utcunque inclinata j converfi@f 
folidum defcribere intelljgiltur ; dekribet expofitt 

P h i  Diameter , (quzque huic funt parallefz r e a d  
non p d e m  circulum , (ut halienus j 1 Gd fiperfic’ 
ern conicam Ccoovexarn concaviimve, prDut angu10’ ’ 
quem cum converfionis axe facit Diameter i]Ja, aclIt4 

Qu6dque jam traditurn efi ; fiipponend6 ordinatim-3pP 

- ordinatim-applicata non fint :Id angulos re&os, fed 

obto’ 
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dri , p;rrallelqpmnio iflo circa Verticis rettam converf ionedb 
,pt I ad /+2, vel ut I ad --[+ 2. (per I h+.) Hoc &I ,(Po 
pro uno ex squalibus patal1elograrnmis, & N, pro omnium nll~cru' 

I & P a  
&&pie N P pro Parallelepipedo,) [=i=p p, --{+ 3 
Q g d  quidem magnitudine finiturn erit , Gvel /fit Index Afim!tiT] 
vel fi Negatirus -J major fit quam - 2.  ( Q p p e  tun1 rafto ifi. 
[+ 2 vel ad --/+ 2 ,  erit ratio finita : nempe u t  terminusp 

erant demonftranda. Atque hinc particularium cafiiuiii calcuhs 
cetiir. 

I'orrO ; si Figlira plana fic converfa , dimididta fit, (nam & tegA, dubium non elt , quin Centrum gravitatis , abfolud conve 
one, erit in A punfio : ) fintque ad axem A D ordinatim appl[cat! ' 
ad angulos reEtos : Erunt fuperficierum illarum curvarwm CY jdrl@ h,,jL,2,) 
r\im centra gravitatis in media illarum longitudine 

rum in plsno , quarum converlione ha: fuperficies Cylindricredc';; 
buntur : Hoc eit ; in ferie cujus Index elt [, vel --/. Ciimque fupfl) 
ficitmm illarum, feu Ponderurn, feries lndicem habear/+ 1 7 

fum eit modo : ) UT ex utrilque oritur (per I 8 Cap. 
rorum ferjes, (refpeau perpendicularis Plani per A D,) j l l d i d  vi 
bebit Z/I- I ,  vel - z/+ I .  Adedque (pofito D pro dinan;fi 
.(=entri gravitatis fuperficiei Cylindrica: reCt9 D B defcriptae q@ 

) erit (per I hujus) - b 

tivus ad politivum ; non ut Pofitivus ad 0, vel minus quam 0-1 ded,]# a* 

de E* 

(per 2 adedquc (propter dimidiata integris propornonalia) tn ratione &a' 

-I+ I, (ut Cup& oilenfilm ef€ ) 8r feries diitantiarum Ccntro fl 
Gravitatis a Plan0 per A D , indicem habeat!, vel -1, O V  

Iemi-latitudo Parallelogrammi A B 1 1pPpr 

(ut 

1 2f-r 2 

vel N p D fimd omnium, hoc ea, Solidi, MomerIil'O' 

Qiod quidem G per - N P iiimmam Pondcrllm , divi,.Wri 

I 

-2f - t -2  
I 

[-e 2 



Fig.13 2, 

‘34- 











& hujus a+> cagnita magnirudinii ) difkantia CenrT’ 
Gravitatis, ab ill0 per axem plana. 

Fig, r, Ntelligantur, in A E libr3 partes in&m aqtiale; ~ A B, E ‘ 9  

I C  D,&c. quarum diitantiae (aut niediorum in illis pLdkorl~f l )  a 
axe X , (aut, li partes intelligantur infinite exigux, ab iFfoOp 

punklo) Gnt \it I ,  2 ,  3, &c. arithmeace proportionales ; fiiis q@qUe 
ponderibus (qualibus aut inaqualibus) a) ,G, y, 6, &c. onuits. ai’’ 
rum quodque toties fix-mtur , quoto elt ab axe motus loco. 

, R -t. ,g, y-t- y + Y  ’ 
6 -1- P + 6 t 6 &c. Hoc eft (in partibus infinite exiguis) omne5 
onuitaz reex B B, c C, D D, &c. Triangulumvel Ungulam A E  6 
coin plentes. 

Aut etiam , a -t- P --I- y I- s\ p - f - Y + J ,  y-i- 8, Src. H O C  
efi, (in partibus infinite exiguis) omnes onufiz reRae A E, B E, G g t  
&c. idem A E E trjangulum vel ungulam complentes. 

Aut etiam, AE, A E - A B y  AE-ACyAE-AAD,&c.H?c 
efi, totidem A E demptis omnibus A B, A Cy A D, &c. Hoc e k  (lo 
partibus infinite exiguis,) Parallelogrammum feu Prifma (onuiW’) 
A E E 0 ,  minus (onulto) Triangulo vel UnguIa contraria A E E. 

Aut etiam alio quocunque modo obtinearur aggregatum omnjufl 
toties refpefiive fumptorum quoto eit quodque loco ab axe mOtUSrC* 
mot urn. 

(Perinde autem eit, five i p f ~  a, P, y ,  &c. quibus onerari cenWr  
libra, fint line% re&x, aut c u r v ~  ; five fiiptrficies ylanx, aut Cur@, 
aut milta; five folida cujufcunque figurle ; aut etiam vires, imp? 
tus, &c. aut qualiacunque demum invicem homogennca, qua 2ut graVfa 
fint aut tanquam gravia habeantur.) 

Dico ; his politis, haberi momentum Gmul omnillln rej‘pe&\l i+35 
axis m o t k  X : Adedque (cognit9 etiam magnitudine firnu1 omniufl) 
difiantiam Centri graviratis ab X , feu perpendiculari plan0 fiiper 
X inotm axeni erelko. 

Cum enim (per prop. I 2 .  Cap. 3 .  vel prop. I 8, Cap. 4,) cujbfqLle 
momentum lit in ratione ex ponderurn & difiantiarum rationibus COP?’ 
pofita ; hoc Cfi ,  in ratione fa&orum ex ponderibus ill Cuas Gngulis dr , 
ff antias d u f h  i Habit0 horum aggregato , hzbetur momentum, (per 
I 8 Cap. 3 vel i, 2 Cap3*+ Adeoque fi porro habcatur magnitdo 
f imd omnium habebltiir (momento per magnjtudinem div&o) did 
itantia Ccntri gravitatis i perpendiculari per axem plan0 : per prop 

Puta : I a, z P, 3 7, 4 6, &c. feu 

24. Cap. 4. SCfJU. 





19% lo Ceitr 
Centra Gravitatis intitlenti j zquabitur duarum frUfii 
portionurn Differentiz , Tub & fupra bafcm expofitam 
fiearum, continuato Plano fecante donec exp~fitU’O 
Solidum Prifmaticum item eontinuaturn totum tran(Ver* 
fim kcat. Ef de fru@Superficie iimiliter. 

Hinc autem v~&arii%v, quas vocant , omne genus, min0 
fuura cofligitur. 

Item Ungularum fuuper eodem PIano , ReBa’ve, aut Curv4 
in Plan0 defcripta , (cujus faltern magnitudo not3 fit) 
differentia, ,pout  acies (feu p~nnorum interfetIio) pro* 
pius aut remotius abfit. 

Axis Motds propius ,?bfit aut remotius. 
G* Hint @eciatim habecur etiam Trilinri vel Polygoni cuj‘‘ ’ 

vis, in Superficie Cylindric3 dkfcripti (planis utcu?’ 
que pofitis terminati) magnitudo. Quod & de a!!’’ 
corporum Prifmaticorum Superficiebus figuriQue IL 
dem tic infcriptis, intelligendum. 

E. 

F. 

Aut etiam differentia momentorum ejufdern gravis j 









I 96 De Calcuto Centri Grarvit&. C A P * ' V *  
Fiq.141. Quod & de  Frufii Saperficie (iraut diEtum en) pariter inte%fl* 

durn elt. 
Hint etiam inliotcfcit differentis duarumungularum fuper eodem P1'* 

no,re&$vc(aut curv9 in $no defcript9)cujus magnitudo nota iitjFroUt 
u,,gu\a: Acies (feu plmorum incerleMio ) propius remot i ihe  abfuetir' 

ihernpe, Si hper  V A (plano, rc€tt5ve, aut cur& in plan0 d e k W  
ta) Magnicudinis notx ; erigi intelligmtur Ungu\ae dux, qusrnmal- 
tcra acieni habeat V feu V B, aleera a feu a 7 (ipii V B par.delam j 
fitque eadem utriulipe inclinatio (pura angulus F v A, angulo f5 
x q u a l i j  : ) Manifefturn eft (propter parailelas live lineas live @ere 
ficies V F, v f, ) Ungiilarum V F A, V v f A, differentiam eKe, h p e r  
6ciem lohhmve V b f v, vet V v a A ; hoc e o ,  fallurn ex bafe V A)n 
alcitudinem V v : @z quidem altituilo V Y eft vel ipli aV (difiaWp 
rum difFerenti3e) q u a l i s  ; nempe, fi inclinationis angulus F V A, feu 
fa A, feu v d V, lit femicpdrandis  : vel ill9 major minorve, inel 
ratione quam poitulat datus inclinationis angulus. 

Adeoqur,G Ungula F VA nota lit ; addito V F f v, vel VvaA, (fa80 
ex bare VA in altitudinem V v,) habetur Unguls V v f A. Si n o ~ a  fir , 
Y v EA, dempto eodem VFfv vel VvaA, bberur Ungula V F A. 

Sivero i p k  v 8, a T,  acies, Ron l int  parallelae ; fi tamen Grit in eo* 
den1 plano, eademque utriufque Unguls  inclinatio nota, atque i n n P  
i e h t  faltem quanta fit diftancimrn "a balk Centro $ravitatlsdifferefl' 
r ia ;  idem fimtlirer obtiwrui - ut  ex ante demofiratls patet. 

Qiodque dc Ungulis di:t urn elt ; Monientis gravium quorurn~iS 
accommodabirur. Cum cnim gravis V A momentum zfiimetur 
f3&0 H magnitudine in dtltantidm Centri grsvitatir a b  V B , feu drt 

(incellige, LL perpendiculari plano per axrm, V E, feu a 7 , )  differentia 
harum diitantiarum (hoc eil dillanria plmorum pardllrloram B V , 
a T,) iR eairdem V A magnitutlinm dutta,  exhibebit Momentorufl 

* ejufdem V A  dirferentim rerpcilu AxiulllB v, & a 7. 

Atque hinc fpeciarim , Trllinei aut I-'olygoni cujuhis, in fuper6cie 
Cyl inbicf  dercripti, p h i s  urcuiquc p o h  abfcifi, (feu quod eode@ 
recidit, reatis, circulis, ellipliburve,quibuCclinq~~e tcrminati,) magni tw 
do ColligitUr. .Q\lippe rnlcnirelttrm cll.,hujufmoJi quamljbet figtiram in 
fUperficie CYll*drlcii drfcriptani eik vei hujufmodiUngulIm,vel falrefl 
in  hujufmodi aliquot UngulJs diviiibilem. Adeoque (ii dari intelliga. 
fur a r c h  circLh'i9 Centrum gravitaris, quod pr9p.. I 4. exhibetur :) 
iilius five Unguis, fiye Unauldrum aggr;g,m, magnittido hinc habeb!. 
tsr. Quod de d l i j s  3tCm Cori'orum rriamaricorum fuperfic-ebus, fi- 
gurifqr\e inibi dei'criptis, pariter inteliigcndum eri[. 

6. 

s C H 0 L I ¶d M* 



PROP. XII. 

5' 
I pjgura plana circa re&tam quamvis in codem plano ex- 
pofitam (quz expofitam figuram non fecot) converfi, Fjg.142: 
F@mm illidam dcfcribat : Rquatur folidum hoc ,. 
rolldo Prifrnatico fuper e4dern vel zquali Bare j altitu- 
dinem habenti zqualem Peripherk (perfek vel im- 
Ferfe&ae prout conveifio perfe&ta fuerit vel imperfebta) 
uz expofitz figurx convertenda Centro Cravitatis 

lekibitur. 

fcript$, quae converL intelligatur fuperficiern dekri- 
bere. Equabitur utique hzc fuperficies fuperficiei 
f i lP~r  expofitam lineam ere&= , altitudinem habenti 
?Walem peripherix c p e  Centro gravitatis converfx 
llnez defc ribit ur . 
IIneitnve convertendam fecwrit : inrelligendum erit 
de Differentia defcriptorum ab illis converfi partibus, 
qua utrinquc ad retltz recantis contrarias partes.confii- 
'tU3tur. 

A: 

Idem intcllige,de Lhc$ re& (vel curv%)' in phno 310 de- ' B. 

s' IY.rt&a, circa quam convertitur -, expofitam. figuram C- 

Winc . 







CA! 
, ;E gale ParaIIelogb1mo. "7 
rip a '&am fiio C'entro &r qv1tat15 . 

dekiiptam j ~ (qux elt Peripheriz Bafis dimidia 3 Prof' 
ter parallelo 'rammi Cen.trum graviratis in media five 

Item j Curvani' Coni reoi Superficiern, zqualem ~ a t e r ~  
@OS e&, r e l k  circumdultz) duo0 inp,PcriFtiel!afl ir 
fius puntlo mkdio defcriptam ; (quz eft dimid$ Pi$ 
pheria Bafis.) 
parallelo abfcifi) etiam accommodabitur. 

Item j ,Conurn Reflum, xqualem Triangulo circumdu!'; 
. duao ?in Peripheiiam ipii'us Centro gravitatis dercrrP 

( quaz Peripfieriz @alis 'Triens ek) QO'J Or 
cci ,(- planb ~ a t i  pirallcla atiitiao > accornmod' 

pgtudine 'i. lye Iatitudine.) 

Q p d  & Trunci ibperficiei (plan0 

bitur. 

Sto expofita 'figura plana B C,D (in B C D Iineam rettatnfrv 
Fig. 2. E jetta, e% proje ione  qui in prop. praced. u~ filmus.) , qus circa 

@&am in eodem plan0 x (in unicum x pinaum projeaam) egfl 
[faltem non intra) figuram expofitam converfa , dekribat B d b  
figuram folidam ; (fimiliter in planum projeRam ) Adedquc 
Centrum gravitatis C defcribat C c periphaiam. 

Vel etiam B C D re+ vel curva linea quaelibet in eodem PI@' 
(limiliter in B CD rettam prpjeea ; qua: circa x CDnjerfa defir~ba' 
I3 D d b hperficiem eodem modo in Planum proje&am : Su+ue Cen' 

Et fuper eandem barem erigatur Solidum Prifniaticum , vel PrifP' 
tica SuperRcies cujus reAa, Centro gravitstis c idfiens, c x ,  gqor 
lis ponatur,@ C c pelipherix. Plzn6qut. XK, abfcindatur S;rufl'' 
BDIFP. 

Cihquq  rum €3 b, C c, D d, &c. (fimiles arcus) fint radiis['i5 x B, x C, x D, &c. proportionales ; turn (propter limilia trim$:! 
iifdem X B, xc, X 
cwnt ha: reAa: arcubus illis proportionales : Adeoque, prspter C 3 'L'' 
fi c e ~ q m l e r n ,  per conltra&ionem erunt & reliclux i.eliq.uis .4":: 
Its e omnefornnlhs : Hoc eB,B D d b figlira (five iol& llve CUP. 

ficilr1a 

Et in reliquis fimiliter, 

A. 

E. 

0 tro Gravitatis C,dekribat C c peripheriam. 
A, B, 

, &c. pr~portionales re&= B B, C K., 













Quadrantis unius- five totius~Semicirculi, ( ~ U Z  quidern 
nihil aliud eft, quam illa Semiqundrantdis UngulZ Sy 
micy lindri Curva Superficies in planum expanfa,) fiW 
liter acconmodantur. Nempe j Fjgurarn illam Sing- 
*urn reaorum unius Quadrantis, zqualern effe Quadrats 
Radii ; totiiis autem Semicirculi, zqualem duobus Ra- 
dii (&adratis j & Segmenturn quodvis duobus finibus 
iiiterje6um,xquale fa&o ex Radio in Diametri CircU]aa 
ris Segment um duobus correfpondentibus in Sernicircu4 
10 Sinibus interjeaum duQo. (Unde & alia ejufdem pard 
trio quzlibet,' curvt  hujus particuli & re&i reEtifve 
terminat?, firniliter data.er i t.) 

'Y6 Eadhque porro ampliantur, ad S~nimcls &tddratortM9 
I Ciiborrim, BiquadrdtorHm, aliarihve potefia tum, eorun' 
dem S i ~ i i t i m  ReLfortlw. Nempe j Ut onrnes Sinm Reg& 
Se mento cuivis Semicirculi Cparallelis Sinibus inter- 

metri Segmenturn interje&um dub0 : 5ic & eorundeln 
~inuupn Sfudrata om#ia, zquantur Radio in omnes 
.ordinatim-npplicatas (elidem ab invicem dihnt i3   fun^ 
ptas, qu9 diltant in arcu circulari Sinus ipil) figmentuo 
' i h d  complentes d u b  : Et Sinnum ilIorum Cu1i omHef, 
zquantur Radio in harum Ordinatim-applicatarua 
Quadrata : Sinuknque Biqaadr~ta Radio in har& 
Cubos due0 : k fk deincqs. 

,#e c! 0) refpondeates, zquantur faao ex Radio in Diad 

ys Atque hinc porro habetur, Momentum Supe&ciei.Ungu* 
k ifiius Semicyiindri,. ejiifve regmenti, reipeEtu (aciei 
fuua) Diametri circularis. (Nempe, in Semiquadrantall 
LIngula, S i r ~ u m  illorurn Quadratorum Surnrnae aequad 
le : in alik 3 altitudinum ratione.) Ipfurrlqde 
gravitatis Centrum. 

& ,&em-j Figura: sifluum &&orurn, 'ej6fve Segmenti, .Mo# 
mentum 









2 i G  S d  . 
fa- 

L, quidem Sinibus rcttis, & Arcuum Subtenfis five Chordis’ 
Pig, r $3. cild accommodantur. * 

Intelligantur enim, turn fingulis punatis five particulis ?nice’ 
exiguis Diamctri circularis five Axis A a , Ordinatim-aPPlJcsa’ 
ad 6, SI Tangentem circuli parallelam pertingentes, ( 
mum circumfcriptum complentes : turn ~ernicircular1s . jlljs 
A D a fingulis pun~iis, fife particulis infinit;-esiguis (part1cu’ls de&’ 
Diameui xqualibus) Sinus reRi ad Diametrum vel Axem A a erufl (Ql!orurn icaque numerus feu multitudo, reputanda erit ad nu’se& 
feu milltitiidinem ordinatim-appllcatarurn , ut elt LongitLido 
pheriz ad Diametrum Circuli.) . 

Cum itaque Gngulz a r c h  Yarticula: ; feu earum Tangentes 7 efi) 
particulis illis exiguis quali coincidentes lint (ut jamjam ofienfufllini 

ShusreAi inde demifi : adeo’que , Arcus zque a h ,  in eadem Fat‘ e 9’’’ 
udlfie Longiores , indlque Sinus dernifi eo plures in eadem altitudJf 

breviores hint ; (& quidem eo plures quam fint in e3dem altltdira. 
ordinarim-applicatae expofitz, quo breviores hunt quam ill2 pr d@, 
tim-applicatz Radio zquales : ) Erunt ubique , in e9dem altltu 
omnes Gmul Sinus rr&ti, omnibus Gmul ordinatim-applicatl5 7 

quales : ( fupplente Ccilicet Multimdine quod in Longitudine 
ert.) 

Ade6que ; Omnes Sinus reRi &adrantis A C D, omnibuJ 
dhatim-applicatis Quadrati A C A 8. 

Hoc efi (Si intelligatur Arcus A D in r&am extendi ; eiqHe 
angulos rettos infifiere Sinus r e a i  in fiis r d i a i v e  punais &pLt 
eorum omnia extrema puntla duci curva , Figuram terrninan~, $ 
Fignra S h t ~  Rcliorsrrn dicatur ) Figurd Sinuum reaonlnl too 
Qadrantis, A C D, Qadrato Radii xqualij erit. 

dinatim-a plicatis in Parallelogrammo A a d\ 8. 

pra duobas w d r a t i s  Radiis. 
Adeoque ; Si, continuatis Sinibur, compleantur Subtenk dupbr 

Arc~um ; man.if:Rurn eft (propter Subtenfas Sinuum duplas) Om’’ 
Subtenras 5emlclrculi , aequari duobus Qadra t i s  Radii & Orap? 
Subtenfas totiw Circuli,quatuor @adratis Radii , five Qu&do ’’ 
ametri. Quod eratetiam robandurn. 

in e% ratione magis Obliqux, feu minus Altze, qua Breviores. OP! 

de. 

Or. M. 
Fig.17 r: ad 

Or Fig.15 3 .  Item Omnes Sinus r ea i  , in A a D’ Semicircdi , omnibus 

Fk.15f- Hoc el P , Figura Sinuum re&orurn totius Scmicirculo, A c” 

puL$ N. Chqii‘: IIOC ubique o \ tineat Idem in pattibus non mjllur 
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P R O P .  XIV. 

A,B. Arcbs Circuli, Centrum gravitatis, efi in Axis fui eo Pun* 
€to, cujus difiantia 3 Centro Circuli , et? ad  Radi‘? 
U t  expofiti a r c h  Chorda, ad Arcum Cuum : Er4’’ 
dem in Semiperipheria, ut CircuIi Diameter ad 
SemiperiFheriam j Teu ut  Uuplum Radii, ad peli’ I 
pheriz Semifkm. 

D. (Adeoque j DatA ratione Chorda  cujufvis ad A ~ u m  ‘ 
urn j , datiir Arc& Centrum gravitatis : Et, Dato 
c h  cujufvis , toti  Peripher8 minoris, Centro gravita* 
tis j datur Arcfis ad Chordam fuarn ratio : Et, Cor 
lequemer, Circuli Qadratura ~ e u  ratio Dimetriad 
Perime trum.) 

Efique Difiantia Centri-gravitatis , Superficiei SoIidW’ 
converfione (perfella vel imperfech) fa&, ab 
converfionis fuz j ad Difimtiarn Centri-gravitat? 
correfpondentis UnguIz ( Superficialis Solibve, 1 6 
&no per ipfius Acien tranreunte (reatis in ipfius cuf’ 
va fuperficie parallelo j > ut efk , ad converfionis N’ 
cum, Chorda fua : Et quidem, in Semiconverfione, v! 
Diameter ad Semiperipheriam j feu, ut Duplum Rad’lf 
ad Peripheriae kmiffem. 

ce Atque hinc habetur, Superficiei Sphgricz, Zonz dimidjg 
(ali6fve irnperfe8z) Centrum gravitatis. 

Sm Arcis circularis B AB, .qui non fit major SemiperipherIa1 
A ’  E CJmda B B ; a cujus extremis punatis B, By demifix (ad p a d e ’  

c ) Perpendtculsres fint B by B b. Adeo4Ye’ 

d:kribltur portio fiiperficiei Sphaericx, zqualis erit fa8! 

C. 

E. 

F. 

, e  

Fig’r ”* Ism Diametrum 
fi circa. D C D ut &m converti intelligatur D A D  ferniyeri~hel’~ 
q m  i D 
ex b in Circuli Perigkriam, (atque hoc utrinque quaeque 

B -4 





Corolfarium item patet. Cum enim eadem lit ratio A~CLIS B A? 1). 
ad B B chordsrn h a m  , qua: eft W i i  C A ad C G dieantiam cenrr! 
gravitatis in  ipfa C A : DatS rationurn un2, datur alter$. 
unius Arch (cujus ratio ad totam Peripheriam nota intclligatur) I 

Chordam f i l m  ratione dabitur ejufdem, adeoque totius Perif her’” 
ad a h m  quamvis Chordam, adedque ad Diametrum iprain. 

Dati 
3.d 















E 
I 

I. ' IIg. I 

E. 
60. 

F. 



us B C A, a 7 ’ R ’. E t  fpeciatim, totius Semicirculi A D &’  

momentum five rerpeAu a, five reTpe&tu T A, (propter R = $. p ,  & 
= 0,) efi$ R :  Y.  







Fig.159, . 
160. 









f llu ti qui: 



Fig.r$p, 
I 60? 
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D4ibUS JUdicandum erit. 
ad.eandem formam, mutatis mutandis, de a h  ciwruli porti: 





Fig. I 5 3 







I Go. 

x. 

Y. 



VI.“ De f?~lc& Ceatr’i G ~ v  ‘ * fit: axhim major minore, G minor ; ) Adeoque , pro 5 

, Tnfitatern quze Gt ad hanc in duplicJt5 ratione re&x DA ad Aa : & 
“lllter, mutatis iniitaslJis, in reliquk ejddem poreftatibus. 









D. De Calculo Ceistri Gvavuitatis. 

@. 

S. 



I r e R = - - 9 J v R + a s ~ ~  
I 2eR-4m 

h TA, 





1 (io. 

W. 

L. 

w. 

%. 

























M. 

$*rael’ Aciemque habentis T A, 
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X. 











Fig. r 
I 60, 





282 De Calcdo Cefitri Grawvitatk CA ’ 
lafili 

Figs1 5 9,eorllrnque Centrorum gravitatis diitantiam i duobus falten!P fd gc1rfl ’ 160. Gbi invicern m n  parallelis ; atque in quo tertio per U n g ~ l Z  ftpf~ 
converfionis axem duAo , ncw ri priorum parallelo , idern c p ~ i  
atUr : Adeoque (per prop. 2 6 .  Cap. prxced.) i p 6  gravitatis 
t{cterrninavimas. &fl 

Quque  ad cakem Propofitionis prxcedentis monLihus ;. jbU5j 
hic moneiida erunt : Nempe , hxc omnia aliis Sphaerze p0frJu~~P 
h i 2  methodo accommodari poffe. I’uta , qua- de SefiOx~&; 
(ad wt i ccm terminate) ejurque Ungulis, Src. dilifa funt i 
commodari poi% k 8 o r i  D a B ( duorum ad vercicem r e d o a @  
a A, B A, differentiae,) ejufque Ungulis &c. . &joib$ 
Et, prout hic quae de Ungdsruin aut Solidorum magnit 

& momentis docentur , a re& T a ,  ad T A vel B V , trallsfe$flh 
h i l i  methodo, hzc atit his fimilia, i re& A a , ad T”odii$” 
transferri poterunt. Rliclque qua: hic traduntur , milk fl 

(&-que de Ungulis Semicii;culi, ejufve portionibus ; SPhif’ 
& portionibus hujus ; d i3a  h e  ; ad Ungulas SemiebPkoZ#’’ 
portionurn hujus ; Spharoides hujufque portiones ; facile Bc#b 
mdantur. Nempe li intelligatur axium ellipCeos alter P!bjj’ 

A : mmente Affi=2R, (adeoqueAV=v, Va=h ) efrr &@ 
ea ratione ad z R ,  qui  eit ad A a tuajore quidem G iir D * P 
major , (adeoque Sphxroides converfione defcriptum , SPh$idb 
laturn ) minore , f i  lit D A axiam minor, ( adeoqur !$’ 4’’ 
longiim , cgnverfione defcriptum : ) & B V, in eadem rat‘’ Pf I jij 

qtianticcls , qiiz fit ad hanc, ut ell D A ad A 
11t ad hanc , nt i n  duplicatii ratione re&x D A ad A a : & lnrg 
poteftatibus fimiliter, mutatis mutandis, 

p h i .  a4“t 

Adeoque, quoties B V in calculum venit ; pro S, fiibfiituenda ?If li 
&, pro i’? a 14 



PROP. X V J I .  





P A R S  S E C U N D A .  



R, Adeoque determinavimus , totius Figurx Sinuum Re’’ 
rum , eju4ue partium expoiitarum , magnitudjoeeE’ 
& momenta reipetiu reearurn aliquot expofitar$ j 
eorumq; Centrorum gravitatis diftantias ab illis re 
Adeoque & iph gravitatis Centra,. per fuas 4 

]le115 Gltem in eodem plano reflis non fib1 rnutuo pafa 
diftantias, determinavjmus. 

Atque huic de Ungulis j Solidifve converlionc faais’ 
eorGmve Semifolidis , aliiQue quz hinc depefl deDt J 

CalcuIo debite adhibito, judicium fief. 
Quzque de portioaibus hic expofitis di&a runt, P ultlS 

8c aliis portionibus facile accommodari j alia’fve 0 
modis ampliari. 

ofii?‘ 

Eademque (horum ope) ad a ~r figuraz Sinuum ,bo’ , 
rum unius quadrantis Complementum facile tra orft 

retur. Fi’ 

is 
traduntur , eadem ad figuram Subtenhrum five ch$ 

s. Quip autem de his Sinuum Verforum , ReOorumvei 
guris di&a runt : ad eafdem ProtraOas, vel Contra”” 
facile accornmodantur. 

T ,  Q p q u e  de F i g w  Sinuum Reatorurn uniusquadf 

darum Sernkirculj, fimiliter transfererrtur. QUOd 
de Solidis inde oriundis etiam intelligendum erit- 

A. 1 Ntelligatur Circuli A e, ( Fig. I 69. ) Seiniperipheria l q :  

Fig1 69, in partes quotlibet squales dividi, in pun&& X, Z, D, E, Bcciri~h* 
I 70. ducantur xo?  zvJ D C ,  EX, &c. Sinus Ret% arcuufl Sb 

metice proportionallum, A X ,  A z, A D , A E. &c, quoru$fii# 
nus Verli A 0, A V, A c, &c. adeoque arcuum reGduorull3 ad P cjrclfi’ 





- 
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Iri~ngulorum inkriptorum correfpondentium , ubique majores j 
propter Parallelogramma Triangulorum, (Gngula lingulorurn rerpe’ 

Efi uti@ 
‘ fig: 

a i v e ,  adeoque & omnia omnium,) pluiquam dupla. 
parallelogrammi 0 x f a, baGs x 0, feu E; a re&, hoc eft (utpote 1P ujr 
qualis ex confiru&ione) arcus X A, major finu fuo X o (bafe 13i3ng 

) ut patet. In rzliquisautem ; t1t p ZCI Pa tti, 
logrammi bafis z p, feu 35, recta (xquali, arcuj Z X, ex confir’ 

(Trianguli P Z  X) illi oppoGtum majsrem angulo huic oPF 
Z XP. 

correrpondentis ,alle’ 

one,) e o  major quam Z X chorda : fed & hxc major en, quafl 2 fl $ 
baGs triangulis correfpondentis P 2 d ; propter angulunl Zf 

d X 0, angulus in Peripherif arcum fibtmdens (in opFOfiro $ern’‘ 
Xd; & angulus z XP,  hoc efi, \$,, %6’ 

z x P ; adeoque z x recta, major recti f p ; 

Efi enim angulus Z P X, vel huic xqualis P X 0 , hoc 

circdo 1 aqualem 
angulus item in PeripheriS , fubtendens arcum d ,  (arc” ~6 
rem ; ) efi igitur angulus P X 0, hoc eft an ~11,s z p x, major 

multo 
Curva , fiu h ~ i c  aequalis C f feu z P bafis praIlelogranlmi, ,rp erit quam eadem Z P balk Trianguli ; adeoque parallelogd$. 
Trianguli pluf+mn Duplum. Et fic wbique. ltaque Figara d, 4 
rallelogrammis, five toti Figurx Sinuum verforum, five iplias porl$qt 
A z 1: 
toti Semicirculo, five belltori B a A. 

Sed Circumkriptorum Parallelogrammorum bafes , Bafibus $fl 
angulorum circumfcriptoram correfpondentibus, minores fiflr. cnjrll 

,rlo 
2,’ 

infcripta plufquarn dupla Figurz ex Triangulis infcrJpL$ 
f+ 



.x tri Gravitatis. 2.8d 
'!mP*aI\elogrammi A q E a ,  bafis A q feu a,  hoc efi arcus x A, Fig-T69, 
$nay Tangente Q A ; (cujus {emifis, efi tangens femiarcLs 170. p! Centro du& occurrens : adeoque femiarcu ill0 1WJjOr.) 
Z''qu1s verb, ut x i ( 4 ; Bafis Parallelogrammi x i, feu cc ; hoc 

arcus Z X  , minor eit quam reRa X I , balis Trianguti COrre- 
'pondentiso ~tiat9 enim tangente z x , (qua: r e a x  x I occurrat in 
" xquales erunt anguli (propter eundem arcurn z A interceptum) 

& Z A (angulus in peripheria) feu T 0 : adeoque & 
O r u r n  ad re&m rcfidui x Z I L% x I Z feu 0 I a (eit utique, 

p p t e r  A 2.6 aligulum in kmicirculo, etiam A Z I hoc efi x Z A 
31 I, reAus ; &, propter 1 0 a trianguluin re&angulum, ad 0, 

duo reliqui anguli 0 1 a -\-I a 0  re&um rrquant. ) Et propterea 
runt z & I reRx ; g~ (fumpta communi x x,) retta I X, 
I 3t 3- x X , aqualis duabus fimul Z x.4- x X adeoquc 

?!Or arcu ZX. Efi itaque Z X arcus , hoc efi re& IC', feu i x , 
Parallelogramnli , millor quam I X h f i s  Trianguli correrpon- doenti, : Et propterea Parallelogranmum Trianguli minus quain r up'u?. ' Et fic ubique. Efi itaque I, Figura ex psrallelogrammis, tve h r d figurx Sinuum verforum , h e  ipfius portioni b @ a A, 

Fumfcripta,  minor quam Dupla Figuru'" ex Triangulis co rdpon-  
{?'IS > five toti Semicirculo , five ejufdern Seaor i  B cL A circum- 
rr'ptre. 
cum itaque Figura ex ParaUelogrammis inrcripta , fit infcripta: 
Triangulis major quam dupla 8c circumfcripra circumfcripta: 

Qlnor quam dupla : Cumque , multiplicatis feAionibus, inlcriptx 
kcircumfcriptae differentia continu2 decr&At utrobique , donec tan- 
dun datl quivis minor evadat : Nec tamen u n p m  Infcripta infcri- 
P$ minor quam duph nec Circumrcripta circumrcriptx: major quam 
dupla ege polfit : Continuati in infinitum feL%ione, evanerctt; dig<- 
'%a \ infcriptis fitr;lul & circumfcuiptis coincidentibus ; i lk,  c u m  
"Nra A 7 a ,  ejurve Qadr i l ineo  b P a A hic , cum Semicirculo 

fjufve SeAore BaA : Eritque illa Sinuum verforuni FigIra 
I' *, ejurve Portio b P .A ; Dupla fimicirculi A U *, ejdvc Set%- '' Q A. Qod erat probandum. 

%C efi ; Trilineum A 7 ejiifque 
Et,  propterea , portio re- 

s?. p @ T , legmenti .B a, dupla erit. Item, d 6 6 x ,  du$a 
g4'pls correfpondentis D a X  ; 8c fic ubique, 
bER B W n ,  (retentis fymbolis, ut in propofitionibus d n a h  prox- E. 

P K ; ergo , Flgura 
Sinuum 

' c  

duplum femicirciili A D 
b o  (c A, dupla SeLioris BU A 

e Pracedentibus, ) Semicirculus A D u 
PP 
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B?t 
>* (Nempe , U t  Secd#rej tomplevncnti , sinibus reois reciproce 
Pl‘portionales.) E t  , confequenter fi intelligantur a 0  Vel v 0, 
“‘aRgU1urn A o o complentes fingulis v o (reaani A& corn- 
p’c‘tibus) arquales & fumantur ubiqur , ut B V = I, ad B ; fic ’’ ad V UI : erunt fingulz V (u (hoc eft totidem 7, fumptis Y 

arlthQetice proportionalibus,) fingulis B g tangentibus (refpellive 
fumPti~,) hoc efi, (in partibus infinite exlguis,) ipfi5 B X arcubus 
&m B A  complentibus) xquales. Adeoque , ut O m m  

ad B , complentes A V 0 0 relkangulum 5 (feu ut Figiira 
‘la), ;ld hoc re&angulum ; lic utnNCf B X arcurn B A complentes, 

r a ~ m  v 0 complentes reEtam v A i feu Arcus A B, ad ejufdem 
lnQum verfum A V. 
c“Tnqu, hoc ubique &tineat erunt ? Omncr A B arcus (fuper- 

6c1alem UnpI:,m Semiquadrantalem B A % cujw acies B V com- 
p’entCs,) vel (his aquales) re&e b V trilineum A b V complentes 

‘ m w  A V refpe&ivos iinus verfos arithmetice proportionales vel 
Semiquadrantalem Ungutam aciem habentem V , hoc elt , ad 

“Qiqnidratum AV ; ut funt omws A V m cy figurae interminabiles 
corretpondentes, hoc ell , Ungula A V  @ * aciem habens V (I) 9 ad 
‘&ne5 A v 0 0 hoc eit , Ungularn A V 0 0 aciem habentem 
YO. 

(Et eadem ratione Momeliturn fuuperficialis ifiius Ungulae, ar- 
B A infiftentis ad momentum iitius fuperficialis Ungulz feu 

SeQiquadriti A V, r e f p e h  ejufdem b V 13 ut ejufdem Ungula: foli- 
A v 0 a momentum ad momentum correfpondentis Ungulae so- 

Ida A V 0 0 y rerpeAu aciei V ,,. Et fimiliter ejufmodi Jiz folido- 
hm Portiones huc fpe&antium, facile exhibentur. 

v!&n, cum pracedens ill0 figurn A 7 a con i) ideritio , fit calcub 
Ba@s accommoda , quam haec figurz incerminabilis , (Secantism 
‘?%men t i ,  finibus verfis arithmetice proportionalibus convenien- 
!lub: priorem potius profequemur. Atque in&, fi opus fuerit 
InE?Qhabi\is hujus figurle dimenfio reliquaque qu;e eo fpeaant, de- 
ducr potaunt, Qod hic fufficiat innuiffe. 
P ‘ ??; si intelligatur Semicirculus (juxta def. I. Cap. 4.) ex 

‘finltls numero Sgtioribus confiitutis ut A a x x a Z, &c. vel 
PP = eciam 

J 3 R  

R 
s 3 feu r e a z  v , complentes A V a u figuram interminabilem \ 

C, 







. Eg.169, 
I 70. 

G. 

















I 70. 

.QL 
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S. Si antem, in his Sinuum Verforum, RectorumqUe, Figuds ’ IIells ’’ 
Fig# I 69, nente, u t  prius , A 1- z R , 6~ E&= R , reliquirque hirce ,,ntraC[3’ para 

In eadem qua nunc ratione j RectaT a, Protracta f i t ,  Vel c 1jel;er 
(PLlta, Major, vel Minor, quam 5 F ) reliyuzque huic Para I 70. 

verfw fimiliter vel Protractae vel Contracts: ; (quas Figuras Sinuum gadem 
rum, Rectorurnve , Pro,trat-tas, dicamus Erniflet quz jam trJdita runt, etiam his conveniunt ; cum hoc b10 <ILr ,@ 
C&od quoties rectx b B in calculum venitiiit pro a, fiibfllru Et 
alia quantitas qux ad hanc fit in e3 ratione r a  ef€ r a, ad t p  : e k  liter , mutatis mutandis , pro earundem B quadratis, cubis, fint ad 
quifque pcteltatibus ; nempe, pro a%, 113 ,  &c. quantitates qUgT a i d  
has in Duplicat3, Triplicati, .&c. ratione, illius quam habet 
: P. $$fit 

Q q u e  de figura Sinuum rectorum unius quadrantis, (ut 4 p(a‘ 
1’70.) dicta runt: e x k m  figlira Sinuum Chordarum feu bTp11 
rum in fcmicirculo (ut  A 6 x fig. I 83.) facile accommodaflfero pclo’ 
e n h  Ch~rJx Arcuum jn fernicirculo , ubique Duplx Shun@ 3 
r u m ,  Semiarcuum in Q a d r a n t e  correlpondentium. Adeo!lUeeCI&”’~ F@, 
Ghordarum in Semicircuk-o A 6 x fig. I 8 3 .  IpG u E  x. fig. I 7 & 
xx Sinuum Rectwum Quadrantis , omnino Iimilis ; & partfs 
h s  ref@eCtive fumptis. (Qiod & de folidis in& oriundr5P $, 
intelligendum e n . )  
.H, I, ubi hac operatiolie opiis erit, 

vel C’oatrug/ld 

enda 

T. 

@a de re videantwr plura, ad prop at’ 





P R O P .  X V I I I .  





















Fig.169 
x 70, 





Big. t 
170a 







pRol’bxvIII. De Calcuh Centri Grawitatis. 3 2 t 
Et Gmiliterdc portionibus aliis,mutatis mutandis, judicandyn erit. Figit 692 

‘‘per A D a Semiciwculo , erigi intelligatur Cylindri rc&i portio ; ‘‘ ration% U t  fuper Engulas B v ordinatim a plicatas , alcitudinem 
habeat refpeQivis b I3 aqualem hoc & arcu B US B A. Aut e t i m  
(9Uodeodem recidit) riper ‘TriliMaS; Rc/)iruri A r d,’ (quam Figuvdns 
s’rtunnJ Ver[erum, Arcuumut, dicimus,) reR3 A G, poGtus ad an- 
gulos reftos A D a Semicirculus promoveti inte1lil;atur ufque ad ’ ?) Semicglindrum defcribens ; qui Semic ylindrus llnuosP riper- fiC1$. Gnuos re€t;E A d 7 ad anguloo &os ubique infifienp, fecari 
lQtClllgatur, Solidurn A d  7 a terminante. 

knifefium efl, ex confirutlione, Plana Solidum hg cornplentia, 
b B dire&< infifientiz, Parallelogrammi efle reitangula ex 

re& b B fig. I 70. hoc efi arcubus B A fi I 69. in B V corundem 

“Ceft, re&angula b R V, fig. I 66,163. HOC eft, 1 J re3angula, 
‘“mptis arcubus A non quidem arithmetice proportionalibus, fed qui fi- 

verfis A V, &c. arithmeticc proportimalibus conveniunt : qub 
pluN Solidiun hoc comglentia tilit aequalibus inrewallis difita. Adeo- 
¶!e Ab v, Solidi fruiturn, elt aggregatum omnium R 3, eo fpeftan- 
’I% fumptis v finibus verGs arithrnerice proportionalibus. 

Mauifeltum item ell ,  ex conitruttione, Plana reAis b 1 dire&; in- 
@entia , Solidum idem cornplearia, <cum femicylindri portio fit,) 
femicirculo r a x  A a infieenti parallels , Segrnenta ct~e  Semicirculi, 
tU B v fig. I 6 9 .  ipfi  b Q reeZis fig. I 70. (arcuum arithrnetice pro- 
Portionalium finibus verGs) xquealta. Puta r e h  x E, Segmeurum 
0 X D a  ; reAx zC; Segmenturn S Z D a, 8c fic deinceps ; ufque ad 
q~rnwrn 4, F few ipfiirn a punEtum , li toturn Solidum fpe&emus 
’4 uque ad V B a fegmentum,fi folidi portionem Ab W a, fpetkernus. 
‘! fic alibi. Adeoque Ab B a, Solidi ortio, efi aggregmrn om- 
h ‘ ~ ~ ~  B a Segmentorurn Semicirculi, e” P pdant ium rimptis p arcu- 
‘3 (puta A X , AZ, &c.) arithmetice proportionalibus. Sunt 
‘U“tlQ Omnia Segrnenta 0 X D CL, S Z D a, &c. totidem Semicir- 
‘‘1,dtmptis contrariis Segmentis 0 X A, S A, &c. HOC efip 
‘Qkircul~~ A D d in reAam a r d d l u s  feu A a r T Semicylindrus,fi 

l d @ ~  Sernicjrculus in a W duttu$(feu A* I K Scmicylindruo :)DemPtis 
‘‘‘obkiuc omnibrs 0 X A, S Z A, &c. hoc eit omnibus A B V eo 
&Wbus ; Hoc efi, dempto Solido quod ipG AT T vel A b K, 

‘‘le0 infillere deberct ad refpefiivum Semicylindrum complendurn i 
T t  (cui 

170. 
K, 

f‘US CC&O~, feu ad diametrum circuli Or cf Inatim-applicatas, dt&is : 

Solidum fpe-gmus vel, fi portionem Ab 4 Q Spdknlus 

















Sol$Oque b 6 G, eadem applicantur omnia qu;e de b K A traduntur : 
% ) h u t i s  ubique a pro R, h pro v, 7 a proT A, & T T pro A a .  
stmiliter enim ipGs o a, 7 ‘I‘ ~ adjacet b 8 7 ; atque b K A ,  ipfis 
4-4 A a. ‘ 

(2, 











H. 

L, 

D. 









E. 

, .  

I. 

1. 

3 
3, 
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kademque in Ungulis Figuram Siiiuurn ReCtorum ejuc N. 
Partes fpdhntibus j determinantur. 

x x  2 NenIpP 











Fig. I 
I 70.  

D '. 



E. 



Fig. I 69, 
I 70, 













14. 
pig. I 6 
L 70. 













I 2eha-6avh'+f~ adeoquego 
1 ~ ~ - - 6 a s - + 6 v K  fiantia Cenrri gravitatis i P b K , - 













R. 







si 





Fig 

















I 66; 











Fig. r 6 
69, 

170. 











XXL ;de Cdculo Centri Graaitatk 
d QzaUtem dc Cycloide Primaria traduntur omnia eadem Secun- 

accommOdzntur ctm hoc dircrimine , @od, cum in Primmid 
$‘? fint ipfis Genitoris Cui arcubus B A Equales in Protrdah, 

filnt ; in Contrdlid Minores quain fuorwm rcft)e&ive Geni- 
Correfpolldentes arcus B A ; & quidem in ea ratione Majores 

$nor!rVC, qua re& T a, major eft vel minor quam P, Genitoris 
‘‘‘‘‘h hi Scmicircumferentia; Adeoque, quoties in calculum vzni- 

 yea^ b B ; pro d, hbftituenda eric quaiititas quz ad hanc fit in ca 
‘a‘Qne cPa eft T a, ad P .  Et fimiliter, mutatis mutandis, in earun- 

$adrat is Cubis, reliquirque potefiatibus ; Ut in prxcedentibuc 
aliquot Propolitionibus monitum fuit. 
dwl  





G. 

G. 



Fig. I 6 

1. 

r. 

N. 

F. 

















Fig. I 
170.  









Fig. I 6 
170. 
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E,F. 
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C,IC. 
H, L. 

M. 

G,IC. 
€1, L* 
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elt extra Pig. r 77. 













c4 CS 
% c,> momentllm illud erit t x 2 C x cRa == = ; vel (re- 

hoc eft, (propter 6'=ZVR, a- 
fr' 

lt"endo c minufculam) x2 ; 

"militer, SllperficlaIls Ungula: A b , sciem habentis b V , fig. 
I"' momentum rerpe&u ejuCdem b V ; erunt omnia quadrata re& '" ' *Pli A V parallelarum, femiparabdam A p V complentium ; 

quadrAra reatarum 3 - hoc eit , omnia Cs. 
i hoc efl, per prop. I .  hujns , (propter AbrzC, 

CI 

dpoque i4=4v2y, ) .  pp. 

6' 
L.. 

C2 

+wc2..\,c B 

4Rz 

!$ . I Gcv" Yv2R3,)  7 ; ut prius. 
Itern ; Superficialis Ungulz Ab acicm habentis T d. , niomeiitum 

a, runt omnia quadrata p P eo rpcEtantia hoc eft, quadrata 
PB,parabola: portionem ApPa complentiwn ;hoc efi,omnium 

hoc ef i ,  omnia 

'6R4-8e 4 x 2  + hoc efi, per prop. I ,  hujus (propter A k g Q  

"-bp h C2 4 R" - c '  
i Comn. z R-- fill a R 5 

2 R '  
\z c4 
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Fig* I??; 
I 8a, 
I 83. 





Fig. I 77, 
183, 
183 .  



















Fig.177, 
1 8 2 ,  ' 

'83, 
I 70. 



Fig. I 
1s;. 





4 r  'is ita peraftis; ea quae jam exhibuimus G, H, I,) &vis$ 
aritprY% in partes xquales ; adeoque tiimptis CubtenGs A B = t, Fng.177. 
f @We proportionalibus ; non erit inutile, aliquatenus ptofequi 
z:ndum alteram methodum (qua 9 B,-CJ D, E, ufi fumus,) divisi 

In Partes aquales ; adeoque fumptishibus verfio A V = v arith- 
Qetice Proportionalibus. 

Siitaque intelligatwr r eaa  A fig. rj7. in exiguas partes xquales 
infinitas dividi ; quarum una intelligatur V 0 = B : Quae 

'Is "hndent b g tangentes, feu (quod in partibus infinite exiguis 
reputabitur) b x curvz, funt ut totidem VC= B d 7 ,  feu 

(per 5 B, C.) Harumque ab A r~ diltantiz, runt bv=r-i-r, 
verfis arithmctice proportionalibus refpondentes, ) ipfam 

ftmicydoidem complentes (vel etiam , rum figuram Arcuum 
fig. 170,187. turn kmicirculum A B a fig, 169, I S 1. com- 
\ puippc iliam complent omnc~ u ; femicirculum , om~css.) 

phtt,  

, A d e ~ q ~ e  Partic\llarum curvae A r fig. 17 7. momenta refpettu A a - 
runt &* 

totidem re&angula b V 0 fig. I 77, hoc efl totidem do 
4 8  J2R 

feu totidem bVw+.BVo fig. 1 8 5 ,  hoc eft,totidem - - u'lr 
$$ i. vel (omiffa B , q u r  nonnifi infinitefimam partem ipfius ' 4 'gnicat, feu refiarwm crafitiem planum complentium , toti- 

derQ< 4~42R+- " s dzRR. 

. K. 

PtQ 2R 

B 

'tc S B % b  

4v 





Fig. I 7 7; 
185. 



Fig. I 7 9. 

pig* 1 777 
1.85. 





Fig. r 77, 
Z Y j .  
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Fig.1 Sp. 





Fig. I 9 0. 

0. 

P. 

Q* 

Eupcrficiei portio&m B a b. ~ ~ ~ e n j f  
Hinc fequitur Superficiem Cylindri Reai, ad &Perfi!ie@  ah 

ejiifdem Lateris 8c fuper eandam Bafin, ita effe, ut efi per1aer$005ti 
ad Perirnetrum Settionis quae Lateri vel Axi fit ad aW$fPe$ 
puta, ut B A S , ad 4 a c : Atque illius portionem , 
vam portionem kujus , ut cfi ea balk portio cui inliftit, ad re'$ip 
vam fe&ionisreR;e portionem ; pura, ut B A ad P 6 ,  fic ?'z&aj@ 
ni B A infifiit in Cylindro Relio, ad eam qux eidem infifilt In 

Idemqw obtinet , ob eandem caufam, non tanturn in e&& 
veris, qua baGn habenc Circularem ; fed & Solidis quibuW5 lid1 
nxibus. Nempe , quaeciinque lit B A S curva quae b& 
Scaleni pro e9 CubAituenda erit 19 a (r , quam exhibet feRionem uide@ 
illud quod eit. Lateri , vel Axi , ad Angulos rehos. Q U 2  ' efic 
Elliplis erit li B AS fit Circulus li verb B AS Elliprfi "\up 
8 a c vel alia Ellipfeos fpecies, vel etiam Circulus. Et  limiliter9 denr 
cunque fuerit curva B AS pro e% fubfiitllenda erit coIferpon , 

B a 8, pout cuju@e cwv;I: ratio poititlaverit. ojidi 
Qxautcm, de Ungulis, aliifve figiiris in R d i  Cyihdri 

Columnark fuperfick, ad BaGs Perimetrm B A s exigcePdiip6 
runt ; Eadem omnia, in Scalenis, ad Perimecrum S&ionis refl fir! 

lindflsdlr. 
AS 

accgmmodanda erunt. Q$ppe Solidum illud ~ (live Cy 
Gvealiwd quodvisSolidam Columnare,) quod ad B ~ R  B 
num eft, idem ad baGn 8 a Q Re&urn erit. 

filperficiem, idem Cylindri Latus habratem. lifidr;' 
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F. 

A. 

B. 

474 De ~ a ~ o  Centri,Grmitatb. CAP* ‘* 13‘ 
Adeoque , Figurz cujufvis in huperficie fphzric3 1 P 

m r u m  idtionibus, vel circulorum quorumvis “Cub$ 
termiaata, (utpote qux in expoi i ta rum figwarurn a 
quas Cemper rehlvi pofit j ) Magnitude datur. 

fed Ofkt quidem h a  Propsfito non tantum de Magnicudinc dc. p& de Centro gravitatis , ifiiufmodi Figura: , ex prZcedente 
duci : Cum pofit omnis iQiufmodi in Sphxricf luperficie figura, ip 
Trilinea Reoangula refolvi ; qua: in Cylindri re&i f ~ p e r f i ~ ~ ~ ’ ~ ~  ”’ tu0 
guhs expandi poterunr : Q a r u m  quidem turn Magnitdines ’ - dc 
Centra gravitatis, (per prxcedentem,) haberi poterunr ; atque ’’ 

t illurtljl* 
ad T r i h a  Sphxrica transferri, ope prop, I 4. hmjus. 

Verum cum ita calculus fh i rus  fit perplexior quam u 
diafle‘ 

ae par’ 
aggredi libeat , (propter varias fe mum6 decuifantes SphFrZ 
tros ad quas erigenda elfent ea Trilinea Splizrica , eoruqq 
t?s : ) %et alia methodo Figurarum illarum MagnirudlDes 
bere. 
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dcri bun t UT. Y o ’  

portiunalibus j ci Figura Spiralis primo c ~ n v e  nlens er tle59 PO’ 

n m r  I j eadem per duos continuata, erit 8 5 P n u g ~  
27 ; per quatuor, 64 ; & iic deinceps, fecundu’ 

efi conterm etjta 
culi primi Trim ; &, duarum CirculationLlnl (‘.‘re ja* 
quod in fecund:? iteratb defcribitur , quod L1b*qu tes; 
telligencium cfi,) ejufdem Circuli primi O&O tr’eflfrb 
Triurn Circula tionum, ejufdem viginti fept!;ctlJatld 
entes , (feu totius Noncuplum ;) Q.atuor Tfic de* 
mum cjufdcm Sexaginta quatuor Trientes, 

c Sumptirque angulis A M T, A M T, &c. 3ri thmetjceP 

ros cubos continu5 fequentes. ini hri TotSque figura circulationis prim2 
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UT% P U 5 " 3 / f . J # ,  &c. (fig. 201,) 
t,r Y partes politx. 

que C A b k (fig. I 70.) qtiotifipe 
ortioncs C A bk  vel C A d b k , 

P u 6 u P , fig. 20 I ubicutqae in  
iiiattir u punAum,) confidcrnviiiitis9 

le iitiufmodi figurar magnitidinem eife 
Rivi Arccis CL P (feu Anguli A M T 
in liadiiim du&o habitl tamen (pro- 
res jaciunt figurae porriones) dcbit:l [ig- 

US Omnica n3.v ; Hoc elt , Qmnes x ,  ( h i  B u 
, &c. complzntes) refpeltivis 8 3  (h i e  Tertia- 

elligamus , juxta do&rinam prop. I 0. Wl1s 

Iium aclvocaviinus,) lingiila ",!, y, &c. fig. 1 5 .  
remota, totidem effe refpefkivas .IC re&.,ts ; ltdeot 

ufiam, feu Omnia, n -I- B Jr y,  &c. z Om#. x 

x 
Lteiifiim ell, ex 9 B. prop. 1 7. 
nium momenta refpe&tu axis A j hoc efi, O~W. 
e&x, A E-1- B E -1- c E, &c. hoc efi , totidem 

ems R ultimis ( feu a s R , 1 demptis omnibus s R an- 
a rkhmt ic i  proportionalibiis tlrque ad A 

mnibus ,4 B +- A C, &c, HOC eft., (propter A E 

, si1 I1 P 
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n321- n7A-T eglefio - rerpeAurc&a E M G, 2 x = - (n 
3 R a  5 3K' ' 

hiC,Qs' T,ob caulis ad 9 E. prop. przced. traditas,)illic, p2 j 

que hoc quidem univerfaliter , quacunque ratione crefcant 
quosn dicimusukpe ad eorum maximum ly, qui  fit 

n1X P V  

3ra*jiM?'' 
te&': 

d i s .  llloflb 
8,  

P M  T arithmrtice proportionalium, quos A dicimus I '  
(hoc efi , in eadem ratione ad R radium circuli primi, qua elt A ?#io5 
hoc efi angulus expofitus P M T , ad quatuor rehos i le' rrt.4 I 
aHguli Arcus in Circuli primi peripheria, ad peripheriam integra3 1 

n 2 7  d a R T  n 3 r T  4 3 s R T  &'-$ 
Adeoque -= 2k;57-; & i 

rgecdtn'' 
2 1  

-- Qui eit cafus Spiralis ~ r c h i m t ~ c a ,  capite P - STPJ 
expofitus. ,riplb 

gc lic 
cat1 , aliifve mnltiplicara a2 d 3  P, ,f 

% 

n 3s 

Et propterea Si crefcant M T ,  feu s, in ratione 
erifn 5 T ~  

3 f J 3  dxR'I- 

Si veri, crcfcant M T feu n, in angulorum a ratione duPlicata' 

erit n - - E ,  vel n =% - Y' 

Vtro prout rationis mulr jplicatz gradus pofiuliverit, fidcoquC 'R / 
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e Calcttle Centri 5. 
do eadem efl cum D,maximi diametro inercepti:) Fig.% 2; 

A pofito A pro figurae altitudine, fell di- 2'1 3. 

Bbb'i, PROP. 



5 # 6 De Calcdo Centri Gravitatk 



XII, De Calculo Centri Grdvitatk 5 5 7 
ifolidi (plan0 per Centrum, ad Axem re&o, ablcifi,) 

ccatrum gravitatis, in Axe fiturn abfcindit axis f i i  
Pqmm ad Centrum, quae fit ad totum, ut 3 I, 'J-4- 6 H:, 
ad 6LT4-8~2, 
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Frl*  si sz majus fir quhm 7, adeoque 8 intra folidum : eriint ~3 
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- veerticum alter in n, reliquus in oppofita hyperbola. 
- --T; critque Ce&io, Ellipfis cajus Axis 1c 'IP V, 
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