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DELLA FABRICA.
"ET V 50
Del Compallo di Proportione

10O non pretendo difcriuere cofa nuoua, ma
impiegarmi in materia vtile, Cio che del-
PQrgano fidice efler’ va Compendio degli
Stromenti Muficali & cagione deila molti=
plicitd , e varia combinatione de’ regiftri,
che contiene, parmi pofla vgualmente dirfi
del Compatflo di Proportione, cio¢, che fia vn Compendio
di molti ftromenti Geometrici inuentati per la facilitd di
molte operacioni, poiche contiene varietd di linee dinerfa-
mente divife, e {feruendo variamente conforme alla diuerfa
apertura didetto Compaflo , comprende vna grand’ vniuer-
falitd d’operationi. Ma alcuni fi trouano prouifti di fimile
Stromento fabricato con grand’accuratezza, e politezza in
Francia, 0 in Fiandra, d quali pero non ferue pitt che vna bel-
la pittura nellalor galeria, il cai vio finifce , con efler’attentas
mente rimirata : eflendoche ne conofcono le linee, che vi
fono notate, fe non fosfiquanto dalle parole aggiunte a ciafs
cuna




5
cuna linea intendono qualche cofa, ne fanno fervirfi defdetto
Stromento. Aliri poi fono, che veramente fariano capaci
di feruirfene con loro grand'vuilitd , e piacere; ma la difhcoled
di fur venire da pacfi ftranierilo Stromento, ¢ 'l?fjgno?anza;.;
de’ voftri Artefici Iraliani, quali (per alrro capaci di farlo
molto effattamente) non fanno fabricarlo, ¢ cagione, che
manchino di tal commoditi. Quindi &, che 3 gl'vni, & &
gl'aleri defiderando difar cofa vtile, accid e chi 'ha fappia
fcruirfene , e chi ne manca poffa facilmente prouederfene, mi
fonrifoluto in primo luogo di moftrar' il modo, concuihab-
biano a diniderfilelinee, che in quefto Stromento s’hanno 3
defcrivere ; le quali divifioni, o {i potrannofare da gli ftefl1
Artefici, 0 chi nou fi fidafle dellalor diligenza, potrd farle
egli fteflo, doppo che dall’ Artcfice fateo fard turto il mate-
riale dello Stromento; nel che non fitroua taledifhcolta, che
non pofla con poco trauaglio trouarfi Artefice, che lo faccia,
Dipoi alla defcrittione di ciafcunalinea foggiungo in alcune
queftioni I'vfo dello Stromento con tal linea. Dalle quali
queftioniciafcuno col fno ingegno potratrouarne dell’altre,
& ampliare 'vlo dello Stromento ; poiche io pretendo di
fcriuere brenemente infieme, e moftrare la firada a quei, che
nonlafanno. ~ _

Da cio fi vede per qual cagione io habbia ferittoin forma
femplice ,&inlingua ltaliana: effendo che cosi era conue-
niente di fare 3 chivoleua effer’intefo dalli noftri Artefici ltas
liani: Oltre che effendo molti, i quali non hanno Fvio della
lingua Latina cosi famigliare , e pure affettionandoft alle co-
fe Mattematiche , fpenderiano vtilmente molto tempo, che
Joro sfugge otiofamente, ho defideratodi far loro incid cofa
grata , mentre non foneritirati dalla lettione di- quefta Ope«
retta dalla qualita dell’ 1dioma. Efe
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E fe adalcuno parefle fuperflua quefta mia faticaseflendo
che di quefto Stromento & fato fritto da aluri; fappia, che
talobicttione 3 me ancora & venuta in mente prima di met-
teemi 4 ferivere quefti fogli; e quelloche pill mi ritracua,era
ildubbio probabilifsimo d'incontrarmi a dire molte cofc det-
te daaltri, e foggiacer’alla riprenfione d’hauer co piato, Ma
finalmente mi fon lafciato vincere dal defiderio non di mia,
lode , ma dell’ altrui veilitd; tenendo per certo, che sicome
noa oftante fia ftato feritro da aleri di quefta Mareria, ad ogni
modo io non ho hauuto forruna di vedere maialcun’Autore, -
fuorche il Galilei, di cui nel 1642. ventidueanni primadi
{crivere queft’Operetta, nella Libreria noftra del Collegio
Romano micapitd vn picciolo libretto di quefta Materia , da
me allhora poco intefo ;cosid moltialtri poteua accadere fi-
mile difgratia, che non capitaffe loro alle mani alcuno di que’
buoni Autori; e percio capitando loro quefla mia Operetta,
ne potranno trarre qualche viilitd. Oltre che vediamo da
tanti Huomini faggi efferfi {piegati gli medefimi {ei primi li
bri d’Euclide, e pur niuno {i ffima inutile, portandoficon cio
qualche maggior facilitd a’ principianti : ecost perla ftefla
cagione ho creduto non effer quefta mia fatica fuperflua,
mentre non fcrivo per Mattematici prouetti , ma per.
principianti, e poco efperti nelle cofe della Geo-
metria . E per quefto per lo pint cito le
propofitioni d’Euclide , con le quali
{i dimoftrano le cofe,
che vado dicendo.
$S§SS
§S
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6
c4poc PRIMO.
Che cofa fia il Compaffo di Proportione , ¢+ in che fia

fondato.

L Compaflo di Proportione non &altro, chevno Stro-
meato compofto di due regole piane, e diritte di ma-
teria folida (0 fialegno, & ottone, O argento) nell’ vna delle
due eftremird vaite infieme in modo , che i pofline allargar,
e ftringere si, che nftrette fi combacino , & allargate fi ften-
dano a formar vna fola regola diritta. Che fe bene non ¢
aflolutamente neceflario,che poffano tanto allargarfi,'o ftrin- -
gerfl, ad ogni modo cost riufeird pit vtile lo Stromento.

Si chiama Compaffo, percheil {uo v{o-¢ con allargarlo, &
firingerlo A fomiglianza det Compaflo, con cu {i defcrino-
noi circolimaggiori, o minori. Sidice poi di Proportione,
perche ferued teouar linee nella proportione, che fi defidera,

Dal centro duaque, circadicui fi muouono le due regole
(il quale conuien chefia accuratiffimamente fegnato nella
fuperficie dello Stromento, e fi troua nell’ interfertione delli
lati interiori delle dueregole, prolongaticonlinee oceulte,
e fottilillime, baftando poi fegnare vifibilmente folamente
il punto, che corrifponde al centro) fi tira {fopra ciafcheduna
regola voa linea retta,e quefta fi dinide con la defiderata,pro-
portione; auuertendo,chel'vaa, e¥ altralinea fiavguale,e
fimilmente diuifa. E cid fatro,s’hilo Stromenta, dicut hab-
biam bifogno per poter dinidere fimilmente qualunquc altra
linca, che non fia maggiore delladiflanza, che étrd li dues
eftremi punti delle linee defcritte si le regole, quando ftanno
diftefe, e fannovna regola fola.

Siano dunque le due regole AB, AC;congionte nel pun=

, oA,



o Fondamento, _
to A, circa dicoi, come intorno i centro, fi poffano girares
¢ {ul pianodella regola ABtirifidal centro A, vna linea ret-
ta AE, efimilmente (ul piano dell’altra regolafitiyi dalliftef~
{ocentro la retta vgnaleallAE Seque fte due linee AF, AL
faranno fimilmente diuife, qualunque linea, che non fia mag-
giore della diftanzatra E, L, quando fono le due regole div
ftefc in vnafola,fi potrd fimilments dinidere. Come feper
eflempio AE, & AL fono fimilmente diuvife in H, & I,fiavoa
linea, che fia ladiftanza E L; feft pigliard ladiftanza Hl,e
fitrafportard nella linea daca, quefta fard dinifa nella frefla
proportione, che & divifalalinea AE inH. E percheledue
regole congiunte in A {i puonno allargar, e ftringere, fivede,
cheturte lelince , le quali poffono capire trila minima, e la
maflima diftanza di €, & L, watte fi poflono dinidere nella
ftefla proportione di AE diuifa in H. Dal che fi raccoglie,
che quanto piiy lunghe faranno leregole AB, AC, anche
maggiore fard I' vlo loro per la dimfione di linee molto
maggiort,. '

Auuertafi perd,che, fe bene fin” hora nons’¢ parlato che
didiuifioue dilinea retta, non &, che a queft *via folamente fi
riltringa il Compaflo di Proportione, dicui parliamo; ma cio
s'¢ detto per pitfacile intelligenza de gl'inefperri: poiche
pitd baflo fi fpiegaranno gl' v molto maggiori, che pervna
femplice dinifione . Quinds &,che per effer pitt obuio,e com-
mune I'vio di quefto Stromento per le dinifioni,e anche chia~
matc da molti Siremento delle Pariiy fe ben'il vocabolo di
Compalfo O Swromento di Proporticie pare pit proprio,perche
comptende pit vaiverfalmenteil fine, d cuiferue.. |

Hor’accio s’intenda fondamentalmente I vio di quefto:
Stomento, e veggafi, come quelle due diftanze Fli, , & HI

ARRO



6 CAPO A
hasno trd difela proportione di AE, & AH, fia nella fecons
da ﬁgura iltriangolo Ifofcele AEL, e prendafi AH vguale
, alla Al, e tirifi lalineaHl, E' mamfcﬁo,chc
A li due triangoli AEL, AHI fono fimili; perche
gl’angol HI {on vguahtra di fe (perla 5.dgl
1.)e Ciafcuno & la metd del complemento dell’
— angolo A, aducangohrcm (perla 32.delr)
] 2 e per la ftefla ragione anche ciafcuno de gli an-
E K L gth & L & la metd dello fteflo complemen
to. Dunquelangolo I ¢ vgualeall’angoloL,
¢ I'angolo H vguale all'angolo E: dunque li due tmnooh
AHI, AEL fono equiangoli;dunque (per la 4 del 6.) (ono
ilati proporuonallcxrca al’angoli vguali; dunquecome AE
ad PL, cosnAHaHI,cpermutando come AE ad AH, cosi
ELAHL Se dunque HIf trasferird [oprala EL, e f1a EK fa-
rd la EL dinifa in K proportionalmente alla dinifione di
AE in H.

E queitacladimoftrazione generale,qualunque {iala pro-
portione, in cui fiadivifa la linea retra tirata ful piano delle
regole dello Stromento. E perche varie affai puonno eflere le
proportiani, nelle’qualifi pud diuidere vnalinea, cost{opra
la ftefla fuccia della regola delio Stromento fitirano diuerfe
linee variamente diuife , accid le fteffe due regole venganoa
feruirci per tanthtroment:,qumtelmcefono tirate Invnas
delle fudetteregole. S che tutto I artificio di quefto Stro-
mento confiftein mettere fopra le {ue regole quelle propor-
tioni,.con cuifi puo defiderare d’hauer alere linee in propor-
tioni fimili ; ancorche quelle linee non foflero commcnfura.

bili alle linee deferitte nello Stromento »

Da quel che s'¢ detto € manifefto,che li due ttiangoli AEL,
AHI,
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- Fondamento.
AHL deuono effere nell’ifteflo piano; onde fe la linea AE
foffe fopra vna ful';c:‘ﬁcie incurnata , non procederebbe la di-
moftrazione: Percio fi vede, quanto fia necuflario,. che le re-
gole fiano cosi ben’sggiuftate. ¢ fode, che ne infe ftefle facils
mente s'incurnino,& anche allargate fi conferuino nell'itteflo
piano ~ Denonopoi eflerc ciafcuna tanto larghe , che vi pof-
{a capire tutra la moltitudine delle linee, che vi fivorranno
tirare, fenza confufione , & in modo, che li pumeri notatialli
puntidelle divifionifi poffano commodaméte offeruare fen-
za pericoloderrore con prender’ilnumero cornfpondente
ad vn punto per vn'altro. |
Auuertafi effer neceffario nelloperationi prendere col Cos
pafio accuratamente la lunghezza delle linee, € percio cons
uiene , che le fue punt'c fiano ben’ acute: efe talinon foflero,
fi potranno alle gambe del Compaflo con fottili cordicelles
daliuto legare ftrettamente due aghi dacucire,, le cui puntews
fono fottiliflime, & acute, quanto bafta ad ogni pidraccurata
Operatione, * |

Ced PO SECONDO.
Come fi diwida il Compafo di Propartione per le femplici lunghezze
ds linee Retre , & vfo di quefta linea Aritmerica.

L primo, e pill facile vio di quefto Stremento €in ordine

alle femplicilunghezze dilinee Rette, percio da quefte fi
comincia. Si tirano dunque dal centro A duc linee rette AE,,.
AL, e qucfte fi dividono nelle pit minute parti vguali, che fi
pud, {alualadiftintione neceflaria, per non confonderfi nel
numerarlé,& hanuto rifguardo allalunghezza delle regole,
E qui fa di mefticri apportarui tutta ladiligenza, Pf; poter

ipoi
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dipoi feruirfene conficurezza. Communemente fidiuide in
cento pasti, si perche quefta & dinifione {officiente, si perche
dentro quefto numero fi trouano quelle proportioni,ches
- commuaemente{ono viuali, potendofi mallime tucee ridur~
redragionedicentefime, perle operationi Mecaniche, alle
qualiferuono gli Stromenti. Matelo Stromento fofle affai
lungo, fipotra dividerein 1§0. ouero in2oo0. particelle:,
E perchequefta linea ¢ talmente diuifa, che le diftanze dal
centro A vanno fempre crefcendo con vgual differenza, co-
me le progreflioni Aritmetiche hanno vguali gl’'iacrementi,
© decrementi de’fuoi termiai, percio quefta linea diuifa in_.,
particelle vguali, con ragione fi pud chiamare linea Aric-
fmetica .. o , '

-:Dinidafi dunque lalinea AE (ele dinifioni fatte in quefta
fi trafportinonella AL) con vaben’acuro, ¢ fodo.compaf-
foindue parti vguali; e cialcuna fard di 5 0. particelle centes
fime, onde al punto della diunifione {i notiilnumero so. Di-
poitutta la linea AE fi dinida in cinque parti vguali, e ciafcu-
na fara di 2 0. particelle : onde doueranno fegnarfi conli nu-
meri 20. 40. 60. 8o. Costhauutafiladiftanzatrd 4o.¢ 50,
shaladecima parte dituttala linea AE, econ quefta comin
ciando da A fi{égnano didicciin dieci : con che anchefi pros
ua,fele prime diwfioni furono accuratamente fatte. Simil-
mente {e vna di quefte decime i divide per metd (ouero fc ne
piglino tré decime, e fi dividano per metd ) s’hauranno le di-
uiioni dicinqueincinque,cla linea AE fara divifain 20.
partivguali. Esicomeledecimefurononotate col numero,
& vnalineetta trafuerfale ,cosi la meta delle decine {i nota,,
con vna folalinectea pitl piccola, accio fubitofi pofla cono-
{cere, e numerarele particelle , le alere poi fi fegnano{con..,

oli
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Linea Aritmetica, e
foli pumv. Finalmente ciafcunadiquefte parti ventefime £
divide in cinque particelle vguali, efard tutea la linea AL di-
Uifa in cento particelle vguah . -

E perche forfi il divider’ vna di quelle partx wemcfme..a
D cinque particelle veuali riufcirebbe affai difhcile, piglifi da
A fina 30. ¢ fia lalinea RS divifa in {ei di quelle parti vente-
fime. Turta laRS
g ;5 D divida in cinque
l-‘-’-r"-l-H-i-l-H '-H-i-f-f-l-H-H-!-i—l—b-H—q parti vguali, il che
e © i fara applicando
la RS allinteruallo roo. 10e.come pidt 4 baflo fidird, e I'in=
teruallo 20.20. sapplichi allallinea RS in a,6,¢, d poiche
la diftanza trail numero§. & il punto 4, fard appunto la,
quinta parte di tutta quella ventefimadellalinea AE: llche
¢ mamfeﬂo, perche RS ¢ particelle 305 Ra, che ¢ qumto
di RS, & particelle 6; dunquela diltanza dis, & a, ¢ lao
trentefimaditurea JaRS, ecost la centefima di AE.
Ora per prouare {e fia giuftala divifione, (i prenda R 4, 0 -
fe replicara cade nel 60. ella & giufta, e fegnara tuttili punti
numerati dal 6. Cosiprefa 5 bfireplichi, e fe ¢giufla,comine
ciandoda A centro, cadera nel 70. & in tutti li numeri moltie
‘plicidi 7. Cosi 10¢, dard 8, & i fuoi moltiplici,cadendo pre-
cifamente in 8o :c cosi anche 15 d, dara 9. & i fuoi moltiplis
ciycadendo nel 9o. Etinquefta maniera traportando li {u=
detti intervalli nonfolo dalli punti delle decime; ) ma ancheo
-dalle loro metd,comeda s, 15.25. &c. fi verranno a {c gnar
tuttii puntidellalinca AE conmolta aggivftatezza,d fe fum.
no gia fegnau, ficonofcera la buona diutfione.

B £V E-
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QUVESTIONE PRIMA,

Come [i trona la paree determina.a in numeri

d’ vna linea dara,

Ta datalalinea MN lohghezza della Cortina in vn dil-
fegno diqualche Fortezea, e volendofi prendere la dif-

M
H 5
]:.

|

Q--
.‘R.'P

’
X_.

AN

fcfa dal quintodella Cortina, fi cerchi la {ua
quinta parte, Allarghifi lo Stromentoin mo-
do, cheladiftanza 100. 100. fiala MN: poi
eflendo 20. laquinta parte di 100. f1 piglila
diftanza 20. 20, ritenendo la ftefla aperwura:
dello tromento, e quettafara la MO quinta
parte cercata di MN. Ma fe lalinea fofle tale,.
che la parte cercara fofle molto piccola, fi
prenda Pinteruallo delreftos come nella figue.
raantccedente; fe della linea RS {1 detidera
la parte trentefima,s’apphchi RS all’ interual-
lo 30. 30.& d quell’apertara fi prenda I'inter-
vallo29.29. & il Compaffo taghando 29 par-
tidellalinea RS, lafcierd vaatrentefima. Prefo
dipoilinteruallo 28 2 8. e queffo applicatoala
lalinea RS, lafciera duetrentelime, ecosidi
manoin mano. Se bene fatta la prima ope-
ratione, {e oteruallo Si ¢ di parti 29, vgua-
led quefto fia Re, fimilmente drparti 29: la
diftanza ieé diparticelle 28: quefta dunque
applicatada§,dard Su parti28:cosi e fard
partiz7.e percid quefta applicatada S;dara o
di part127; e cosi dellaltre,

o Che



Linea Arimetica.. TY.

Che fe fi ceteaffe tal parte, la quale noufofle precifamente
el numero T oo; piglifi vn'altro nun:ero, che habbiatal par-
¢, cfopradi quello fi ponga la Jonghezza MN ;e poi il nu.
mero, che (ar3 la parte cercata del numero prefo , dard lalone
-ghezzacercara. Percagion d’effempio fi defideridella data

linea MN vna parte, che fia quattro vndecimes Non fip .«
tendo il 1 oo dividere givftamente per 11, prendo Vo Duine.
ro qualfivoglia , che fia vumerato dall’rr; cfia 88, Aprolo
Stromento in modo, che MN fiala diftanza di 88; ¢ perche
Pvadecima parte di 88 ¢ 8, quefto replico quattro volte, e
32 fono quattro vndecime: piglio duaque la diftanza 32.
32, & ¢ MR quattro vodecime di MN« Vn’altra maniera
di trouat vna parte affai piccola, vedrai nelcapo 7, queftio-
ne 3. velfine.

Di quifi vede, che data vna linea maggiore, fe ne puo tro-
war voa minore in qualfivoglia proportione di quelle, ches
con numeri {i ponno efprimere, pigliandodentroa 100 dne
pumeri nella data proportione ; & applicata lalinea data al
- maggioredi quefti due numeri, il minor numero dard lalinea

minore cercata. E fe perauuenturaliduenumeri efprimen-
ti la proportione foflero tali, che eccedeflero il 100, i ridu-
cano 4 centefime; che per Poperatione Mecanica vifara po«
chifimo sbaglio. Ilche fifa (per ricordarlo alli meno prat-
tici) moltiplicando per 100 il Confeguente della Proportio.
nc, & dividendo il prodotto per PAntecedente ; € shauri la
“proportione elpreila con due novitermini, il maggior de’
quali fard il 100. & il miore, che fi cerca, fara il Quotiente,
che rifulta da cotal divifione. Sia per cagion d'eflempio I3
Medefima linea MN, € fe ne cerchi vna minoie, ¢ parte di
MN in tal proportione, che fiano come 3,3 2 ; » che € quan-
| 2 todire
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to dire come t50 3 108. Moltiplico 108 per 100, & &
10800, quelto dindo per 50, € ne viene 72. Applico dune
que la lweadaey al too. (oo, e la diftanza 72, 72, mida
M <, chee quello, che i cercaus. In quefto ellempio pero,
perche 150,e 1031000 2 ubidue pary, bafta dindere ciafcu-
no per metd, e ne’ aumeri 75, e 54 selprime la ftella propora
tione; onde applicando MN 4 75.75. la dittanza 54. 54 da=
ralftefla MX,

Mafe la hnea daca fofle cosi lunga, che & non haueflimo
Compallo cosi grande, che baftafle 3 preaderla tucta, per ap-
plicarla al noftro Stromento, 0lo Stromento fofle cosi picco-
lo, cheallargato non potefle capiretutta la linea dara; Al
Jhora vna cotallinea fi divida per mezo, e fe ancora riufciffe
troppo lungu, la meta {i dinda di nuouvo per mezo, e s’haurd
la quarta parte, e quefta quarta parte s'applicht allo Stro-
mento, comesella foflela linea propoftta, e ti cerchi la parte
determinata come fopra; e poi queftareplicata rante volie,in
quaate parti ¢ ftata diurfalalinea dara, fard la parte, che {i dee
fidera: onde fe folo fi diuife in due quefta parte trouata, firad=
doppia, e [e quella fu diuifa in quattro, quelta {i replica quata
tro volte, perche le parti conimoltiplici han la ftefla pro~
portione (per la 1 5.del §.) Cosi figurandoci vnalinealunga
300 determinate particelle, {i prende latua quarta parte,che
fia 75.e s’applichi allo Stromeoto 75, 75, € {efi vogliono
due terziditureala data linea (che fono 200) fi prendanoli
due terzidi 75, che fono §0. ¢ perche la linea turta fu diuifa
in quatero, {1 replichi queftalinea tronata tra so. 50 quats
tro volte, e faranno appunto li due terzi della linea dara,
cioe 205; poichecome 50 4 75, cosi 200 i 300.

Che fe dalla hinea data {i douefle cauar vaa parte denomi«

nata
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‘natada va numero Primo maggiore del 100, che & il mallis
-mo della inea dello ‘itromento; virify va’alera linea arbitra=-
ria, che facc-aangola con la inea data; & inquella prendal
feparatamente l'ecceifo foprail 1on,e poi il 107, con haner
dataallo Scromento quell'apertura, che pit placerd.” Iipoi
congiontigli eftremi con vna linea, fitiri 3 quefta dall’ eftrea
mo della prima diuifione voa parallela; & fi hauera 'intenro,

~ : Sia “data la lie
g 0ea BCdella
quale diifa in
patti 111, fi
vogliano 11
pa ti. Tirifi ad
a < ] arbitrie la lia
H EC necaCA,y, & .=
perto atbiera-
riamente lo Stromento, prendafi Pinteruallo 1 1. 14 ye fia
CE: tadila diftanza 1vo. 100,cfiaEA., Dunque CA ¢ di
parti 111.Congiongafi AB, & a quefta linca i uri parallela
la EF;ecosidelle 111 partidituctala BC, ne faranne 11la
parte CF: poiche come CE a4 CA ,cosi CFaCB. Lifteflo
s 1intenda, fe Pecceflo fopra 100 non douefle effere 1a parres
cercata; ma perefempio {i voleflero 58 delle 111. Fatra,
Cadiz, preadatim effa CH 58 particome {opra, e tirata
la parallela HI, {1 avera Pinteato, cio¢ 1C 8, ‘
Ma for(i per gl Artefict, che per 1o piticercano vna parte
aliquora, 0 pitt partt ahquote non maggiori delle decime,
tornara commodo vo'altra forte di linea Aritmetica, incui
fiano notate le parti aliquote tinalle decime; come fe {1 prens
ala ST, &cils f1non la fvamera, il terzo, il quartn,e
| CcQsl
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-gost di mano in mano fin alla decima ;e per maggior comv
modird dell’ operare , parimente, {i notino le frattioni non.
«equival zati ad vn'altra parte aliquota , 0 ad vo’alera frattio-
ne ; € quefte frattioni fi notino al fuo punto con duc numeri,
| cioé col fue Numeratore , ¢ fuo De-
nominatore: Cosi fi deue notare ! mid

S non & , che aquella fono vguali; | m3

non :,0,, ¢ cosi de gli altri, Solo
deue auuertiri di mettere li pumeri

}; % con tal diftintione, chcpon genering

&g confufione, onde vro fi prenda per

st aF wn'altro. Nella ftefa maniera fia diuis

4. fa, e notatala 8V roralmente vguale

2 3 alla ST. Non confegliarei perd -di

3r " 13 mettere quefta linea (la quale perd

S chiamafi Diuifloria) fopra dello Stroe

Jr: 3l meato, incui deuono meteerfi le al«

? ? tre linee , delle qualifi dird pid avan«

Z ti; d fine che li numeri di queflalines

3is £ non {i confondano con quelli dalere

3ig 3 linee vicine; Ma farei di parere , che

_: g 283 fi mettefle quefia in vno Stromento

3 1[; ig’é pg\rt:co‘lare,' gmﬂx me, che gli Arefici

jo7% g*\o pil o,rdmarl) non hanno bifogno di

d} 7 4 quellaltre linee, e di quefta puonno
5_6{ (7‘%5- grandemente giovarfi, .

£l s L'vfo di quefta linea € manifefto;

s P18 perche poftalalineada diaiderfi, o di

N [ cui fi voglia voa parte determinata,

v/ I nell'eftremita allipunti 1. 1, I'inter-

T - uallo
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uallo corrifpondente alla parte cercata fubito fadard . Che (e
lalinea data fofse troppo lunga , fi tagh per mezo, 0 in quat.
tro parti, €conla meta, 0 1l quarto apphcato alli puari 1. T,
fl‘op;crl‘c()me fopra ; poiche la parte trouata doura raddop-
prarli, 6 quadraplicarfi per haucre la parte da principio cera
cata. Cosi potrebbonoi Legnaivolt in va gran Compaflo
dxlcgno,computando le fue punte nella lunghezza , defcria -
uere le fudette parti; perchecon detto Compaflo prefa las
lunghezza dellalinea da diuiderfi, fubito gl'interualli notati -
sule gambe del Compaflo lordarebbono la parte cercata.
Potra anche quefta linea Diufora feruire & Moltiplicar, e
Diuiderq qualfiuoglia numero, il cwi Moluplicatore , 6 Diui- -
fore 1a vo numero in effd notato. L’operatione ¢ fondata fo=
pralaveritanotad gli Aritmetici, che nella molriplicatione
Y'Vaita al Moltiplicatore ha la fteffa proportione, che il Mol-
tiplicato al Prodotto, e nclla Dimtione I'iftefla proportione
ha il Dinsfore all'Vnira, che ha 1) Diuifo al Quotiente; eflendo
manifelto, che tante volte'vaita € contenura dal Moltiplica, -
tore, 0 dal Dinfore, quante volte 1f Moltiplicato ¢ contenu.
to dal Prodotro, 0 il Quotiente dal Dimfo, Orhabbiali vna
Scala di parti minutiflime , la quale @ molti vhi puo feruire, &
Incfla fi prenda con vo Compaflo v numero di particelles -
corrifpondente al numero dato da moluplicarfi: feil Moltis
plicatore € numero intiero, quella grandezza di linea prefa,
col Compatlo, fiapphichiall’intervalio della parte aliquora
denominata datal nemero 5 come fe fofle 7, {iapplichi alli
piati 7.7 Dipoi prendat neilcltremitd Pinteruallo 1.1, &
applicaro alla Scala foderta , fi trevaranel numero delle par-
ticelle ¢fpreflo il numero Prodorto , eflendo che il primoins
teraalio gl fecondo , perla coftruttione, ¢ come jad 1 ,ciqé,
come
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come 1 4 7: dunquele particelle applicatelal pritho interualé
lo fono come 1 4 7in nguardo delle particelle trovate col fe-
condo interuallo , cioe !l Moltiplicaro al Prodotto » Cosi dos
ueadolt moltiplicar 14 per 7; piglo nella Scala 14 particels
le, & allargo lo Stromento tanto, che le pofli applicare a) 7e
7; quindi preado Pinteruallo 1. 1, & applicatolo ally Scala,
trouo parri 28; ertanro {i fa moltiplicando r4.per 7.

- Mafe il Moltiplicatore fofle v dc’:ottinotari st lo Stros
mento, deus operar(i differentem:nte; cioé 1l aumero Moltie
plicando fi applica alli punti 1. ;¢ I'interuallo del rotto da
to dard 1l Prodorto., Cosi volendo moltiplicar 'ifteflo 4 per
¢, applicoil numero dato al’interuallo eftremo 1.1;5 ¢ 'inters
vallo ¢. ¢ dardnellafcala 12, che ¢ilnumero Prodotto , efe
fendocome V'Vnitda ¢, cosif4d 12,

- Similmente nella Diutfione prendo nel'a Scala il avmero

~ dato da diurderfi , & allargo lo Stromento si, che capifcatrd
Peftremita 1. 15 dipoiali'internallo corrifpondente al nume-
ro intiero del Diifore trouo la linea,che su laScala da il
Quotienre . Habbiafi a diuidere 176 per 8: Nella fcala pren.
do 176, e I'applicoallo Stromentoin ¢. 1 : all'interuallo 8,

8; trouo tallinca ,che stilaScala midia2a:poichecome &
ad |, cioé come il Diuifore 8 a 1, cosi il Dinifo 176323
Quotienre,

Mi feil Divifore foffle vn Rotto delli notati, d quelllinters -
wallo dovriaapplicarfi il numero Diilo, perche I’interuallo
1. 1 dariailQuotiente cercato, a cui il diifo haverebbela,
ftefla proportione, che hi1l Diuvifore all’ Vaitd. Habbiafi 3
dividere 176 per 5z prefadalia Scala la lunghezza di parti

176, I'appiico alli punti ;. : dipor Vinteruallo 1. 1, tra-

portato sit la Scala dara il Quotiente 264 : poiche veramen- -
te il
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teil Rotte * fi contiene 264 volte nel dumero 176, ¢ cos
‘me il. Dinifore 3 all’ vaitd ,cosi il Diuifo 176, :al Quotiens
e 264

QUESTIONE SEGCONDAS

Come ad wna linea dara fi trous una maggioré nella proportione
o determinaia in nameri,

I due numeri, co’quali s’efprime la proportione deter-
minata fe foffero affai piccioli, fi: moltiplichino per
qualfiuoglia numero tale, cheil prodotto dalla moliplica«
tione per il maggiore non ecceda 100. Poi {1 piglino quefti
due prodotti come Antecedente, e Confeguente della Pro-
portionc, e la linea data s'applichi nello Stromento al nume.
ro minore, poicheil numero maggiore daralalunghezza del-
lalineacercata. Siala figura prima della quéftione -pfece¥
dente, datalalinea H, laquale debba ad vn'altra linea hauer
la proportione di 3 4 7. Moltiplico costil 3comeil 7 per 1o,
e fono 30,¢e70. Allargolo Stromento, & applico lalinea H
alladiftanza 30, 30;¢ poiritenendo lo Stromento cosi allar-
gato, prendo ladiftanza 7e. 70, e farala linea MN:cercata,
In quefta manierafe foffe dara in diffegno vna fronte humg-
na, quanto ¢dal mezo doue finifcono le fopraciglia in alla
 radice de’capegli, fi trouerd la lunghezzadella faccia, piglian-
dovnalinea tr¢ volte maggiore : E perche 1a faccia &1z de-
cima parte, come fcriue Vitruuio lib, 3. cap, 1, & come altri
Vogliono, la nona parte ditutta lagiufta ftarura humana,daca
lafronie piglivnalina, chefia 30, ouero 2 volte maggio.

T€; ¢ fihayra 'altezza del corpo proportionato. |

C Che
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Che felalinea data foffe cosi grande, chenon capiffe com-
~modamente fell’apertura dello Stromento, operifi come s¢
detto nelfine della queftione precedentd ;cioé piglifivna fua
parte aliquota, e con effa s'opegi ymodo deteo; poiche que-
ftalinea trouata, € replicara tante volte, in quante parti la li-
nea data fu dinifa, farad appunto la linea cercata.

Se finalmente la proportione fofle determinata in numeri
ambidue maggiori di 100. riducafi 4 denominatione dicen.

b »
tefime, facendo, come il Conleguente maggiore all’Antece-

.deate,minorgMella Proportionedata, cosi 1oo ad vn'alcro
numero, ¢-con quefti due vitimis’operi, applicandolalinea
data al numero minore trouato, ¢ la diftanza 100, 100, darad
lalinea cercata. Mafede’numeri eflprimenti la propottios
ne, fof’il maggydte eccedefle 100, bafterd, applicata lalinea
data al numero minore, pigliare per lalinca cercata primala
diftanza 100. 100, poila diftanza del refto del numero, ¢ di
quelte due diftanze farne vna fola linea.

Cosi per effempio habbiamo dato il Semidiametro d’vos
cerchio, € vogliamo vna linca retta prodimameote vguale al-
la Semicirconferenza. Sappiamo per la Dottrina d’Archi-
mede, chela Circonferenzaal Diametro (I'ifteflo & delle loro
metd) ¢ minore,chelatripla é diccifetrantefime,md maggio-
re, chelatripla ¢ dieci{ettantunelime. Si che la prima pro-
portione di7aza,lafecondadiyrd223. Sia dunque 1l fe-
midiametro datolalinea B, la quale applicata al 7.7, oucro
14. 14,dardnelli 22,22, ouero 44. 44, la linea C v poco
maggiore della vera Semicirconferenza .. Per hauer poilal-
tra proportione applichifi 1a linea Balli7x. 71, € poiperli
223, piglifi due volte 100. 100, ¢ poiz22. 23. efaid vnalic
nea di223 particelle, delle quali B e ha 71,cosifpoeo dife

crente
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: ~ ferente dalla linea C, cheriufeird infenfibile Ia
G B differenza. Ma felalineaB fofle ftata mol-
to lﬁafggiorqr,-a‘llhora faria riufcita quefta fee
cpnda linea minere diC, con differenza tale,
che pér hauer la Semicirconferenza proflima
"allavera, fidouria 4 quefta minore diC ag-

. giungere fa meta della accennata differenza,

§ T P

&

Q"V'ESTIB.NE TERZA.

5 Come [i troui wna Quarta Proportignale ,
€ [i continui wna Proporsione .

Q/ando fon datetrév"iinee, & alla Terza

fi cercavna Quarta, chefia nella pro-
, portione della Prima alla Seconda_.,
{enza che fia efpreffa in numeri la proportio-
k ne, fitralportala Prima dal centro dello Stro.
lo mento A fopral’vno, e I'altro lato 5 e fc nop_,
cade precifamente fopra alcuno de’ punti fe-
gnati, baftaleggiermente con la punta del Compaflo tagliar
atrayerfo lalineatra I'vn punto,elalero, tanto chefi pofla
riconofcere . Poi s’ allarghi lo Stromento tanto, che tr3 [
due punti gid fegnati con la punta del Cotnpaflo-capifca la fea
conda dellelinee date . Finalmente la Terza i trafporti fi-
milmente dal centro A fopra I'vno, elaltro Jato, fifegniil
fuotermine ; poiche ladiftanza trd quefti due punti viima-
Meate fegnati ¢ la Quarta Proportionale, che fi cerca.
Slano date tr¢ linee 1. 2 3.¢ i cerchi la Quarta nella pro-
POrtione djla primaalla Seconda, Trafporto la Prima fo-
; C a pra
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raPvno,e Paltro lato dello Stromento dal centro A , e fe-
gno le linee laterali nelli punti R,S: Dipoi lo Stromento
tanto s'allarga, chela Seconda capifca nella diftanza RS. 1b
che fattro applico Ia Terza st Pyno, e Paltrolato , € fegnau i
punti T,V,prendo ladiftanza T, V, & ¢ 1a Quarta propors
tionalé cercata. Ladimoftrazioncé manifefia dalla fecon-
dafigura. |
T Diqui
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| "Di?q"-‘uiappaﬁfce,'mme datc due'linee fi poffa tronar lag
erzan llrop‘o‘rtib‘né continud, e'cosidi mano in manos:efy
{fendoche di tre continu%iméxate-'p_rbpox-tiondli:,.la:S,ec()n(d\a‘.hi
ragione di Confeguente, e d Antecedente; € percidla diftan-
zatitrafporta dal centro A dello Stromento fopra de’lati, co-
me s'lla fofle voa Terza per trouar la Quarta CQ§i fia data
lalinea AB diuifa in D, e fi debba tagliar 1n proporgion€ cons
tinuagcome AB ad AD, cosi A D) ad vo'altra. Piglio su lo
Stromento AB, AC vgualialladata AB, l’a‘llargo tanto che
capca la Seconda tra BC, Poi trafporto la diftanza BC
in AD, AF, ¢ladiftanza DF ¢ la Terza proportionale;qua-
letrafportatain AF, AG diladiftanza FG Quarta: propor-
tionale: Cosi FG trasferitain AH, Aldala Qunta HL; & HI
applicatain AK, Al.dala Sefta KL:e cosidi mano in mano.
Onde trasferice le dinifioni F,H K, O, st la linea dara AB,
quefta fara digifa,come fi cercana, e come AB ad AD, cosi
AD ad AE,cosi AE ad AH,cost AHad AK, & AK ad AO,
La ragione di cid échiara, per quello, che 8¢ moftraro
nelcap 1.eflendocome ABA BC (intendanii tirate le linew
BC, DE, &c.) cosi AD,cio€ BC 4 DE ci0¢ AF; dunque
AB, AD, AF fono continuamente proportionali.”

QVESTIONE QUVARTA.

Come lo Siromento ferua di Scala wninerfale per gralfivaglia
| “diffegno.

2 T erenano alle volte diffegni gid fatei, ne v'é agginntala

K.J' Scala per poter ridurre tittele tinee ad vaa mifura Ho-

Mogenca: altre volte s'hd afar qualche diffegno, & il douer,
‘ = acia-



22 Cod PO I
3 ciafcuno farlafua Scala particolare ¢ fatica affai noiofa;
bercid lo Stromento diProportione feruird di Scala vaivert
fule, O fiano farti li diffegni, o da farfi, |
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Primicramente, fia data la Campagna diffegnata ne’fuoi
termini A BCD EF, dicuifi defiderafapere la grandezza,
Se vno de’lati € conofciuto in mifura ,s’applichi quella linea
al'nymero corrifpondente nello Stromento : Comefeillato
AF (i fapefle effere paffi 79, 1a lunghezza AF s"applichia 79,
9, elaltrelinee tutte applicate allo Stromento, ritenuta la,
' primicra
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Primiera appertura moftreranno di quanti paffi fiano; & opes
rando conforme alli precetti della Geodelia, fi vercd d troua=
re.la grandezza di tutra la Campagna. Et accid chinoné
Pra;tlco, POH;! qui apprendcrc la forma ) piaccmi dimoﬁra—
1€, Come i tiring le linee per cauarne poi la grandezza dell’
area, |
Dal punto A allalinea A Bririfi la perpendicolare AG:
pofcia dall'angolo pitt baflo E fi tiralaEH perpendicolare al-
la AG; che percio FH vien adeffer parallela alla. AB (perla
28.del primo) ¢ doppo quefto dall’angola pidtinterno, che
quie B fitiralalinea BI parallela alla AH : onde i hd il paral-
lelogrammo AL
Doppo quefto dall'angolo D fi tirino duelinee DK, DL
perpendicolari alle linee BI, & EI, fopra le qualicadono; e
ha il piccolo Rettangolo KL. E perche reftail Trapezio BK
DC, tirifi Ia linea DB, che lo diuide in due Triangoli. Siche
dall’area cavatili parallelogrammi , reftano li Triangoli : N¢®
qualife non v’¢ angolo Retto, tirifida vn’angolo al lato op.
pofto vna perpendicolare. Cost li Triangoli BKD, DLE,
EHG perefler retrangoli, non han bifogno d'altra perpens
dicolare; come ne’Triangoli, AGF, BCD, fa di meftieriti-
rare le perpendicolari GN, DM, '
Orafe voo de' lati ¢ conofciuto, come AT pafli 79 aperto
lo Stromento in modo, che tra 795€ 79 €4 pifcala linea AF,
ritengafi la ftefla apertura, & applicando cialeuna linea (i tro-
ucra fa fua grandezza. Ma per non prenderfi fatica fover-
chia, balts nelli parallelogrammi prendere la mifura de’due
lati, che fanno Pangolo Rettos ¢ qu. & moltiplicari infieme
0o Yrea de’ fudetti parallclogrammi, Nelli Triangoli
porfi Piglia la mifura della perpendicolare, ¢ della baf:sfo-P_m-
di cui
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i cui-ellacade s e moltiplicata la Perpendicolare per 1a metd
-della bale, fihi I'area del triangolo (perla q1. dely ) E ridote
‘it voa fomma tutte quefte aree , danno tueta 'arcadella
-Campagnadiffegnata. |
- 'Quindi fi caua, chefe il dato diflegno fofle Topografia di
pacienon tanto grande, che [enfibilmente s’allontanafle dals
Teffer piano,con ogni facilitd {i potra conofcere la diftanza,
-d’wnluogo dall'altro, purche voa qualche diftanza fianora,
ferugndo quefta per dar vna determinata apertura allo Stro-
‘wento : come facilmente fi raccoglie da €10, che s'¢ detto
fin'hora. f NN | |

Ma per traportar va difegno di grande in piccolo, o di
‘piccoleingrande, non ¢ di mehieri dir altracofa pitt partis
colare, poiche cid & manifefto da cid che fi¢ detro nella,
quettione antecedente, non effendo quefto altra cofa ,ches

trouare la Quarta proportionale. |
QVESTIONE QVINTA,
Daze due linee trouare la loro proportione in néwmeri,

' Vero, che non tutte le linee fono tra dilorocommens
‘f -, furabili, ne haano la proportione, che fi pofla efpri-
mere con numeri, come ¢ mamfefto dalla Geometria, edal
Iibro Decimo &’ Euclide; ad ognimodo per le operationi Me-
caniche, alle volte ci batta fapere , qualifiano que’ pumeri,
che pit da vicino efprimonola proportiene, 0 almeno li ter-
mini (per dircost) eftrinfeci della proportione , cioe quelli
che fono immediatameate maggiori, & immediatamente mis

nori del douere s tra’ quals prendendofi 1l mezo Aritmetico
| fihi
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fi hi quel che fi cerca, pcr quanto fi pud rhauere Pl( icd
mente.

 On per operare pil fpeditamente in que-

Cr B ftaoccafione, fardbene hauer due. Compaf-

fi, co’quali G prenda 1fqulﬁtamente la lune

ghezza (0 fe foflero troppo lunghe , 1a meta,

0 altra parte aliquota) diciafeuna delle date

1 . lingesaccid variandefi 'apertura, dello Stros

o mento , fi ricenga fempre nelli due Compa(li

aperti la flefla lunOhczza delle hnee datu

da poterfi applicar Gllo Stromento,

Siano dunque date le duelinee C, B, 1a cuj

5 proportione in numeri, fi cerca .. Prendafi

con vn Compaﬂe aceuratamente la lunghezs

zadi C,e con I'altro Compaflo quella di B,

.dipoi sapplichi la lunghgzza-di C al- 100,

100, e conla lunghezza di B . vegga fopra

qualnumerodello Stromento aperto ella caa

da, ¢ fia per cagion deﬂempno wl 32, 32; e

r diremo, che C a Bhala proportiene di 100 3

la 32, Mafelalunghezza di B foflg minore del

ladiftanza 32, 32, € maggiore. della diftanza

3 1,31 , diremo, che la proportxonc di 100 331 ¢ maggior

della vera,equelladi 100 a 32 é minor della vera: onde efe

fendo la differenza d’vna fola centefima parte di C, baﬂcré

- perordinario prenderelaB per 31 3o
Auanti pero che fi venga aqueﬁo di prendere htermml
¢ftrinfeci della pxoport:one, cio¢ il maggior, & il minore,
Conuijen tentare in alerinumeri, maﬂ"mc di quelli,che fi chiae
Wano Primi, ciod che non hanno altro numero , che li mifuri,
D & appli«
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& applicataadefli la lunghezza di C, vedere fela lunghezza
di B {i poflaapplicare precifamente ad alcun numero dello
Stromento, o al eontrario-applicata la B ad alcun numero
Primo,vedere fela Cfi poffa applicare 4 qualche numero pres
cfamente nello Stromento. Quando dunque fi troua inutile
ogni pruoua per hauer il numero precifamente, allthora con-
uien oprarecome difopra, prendende il maggior , & il mino-
re. Etintal cafo¢ meglio applicar Ia C al maflino numero
dello Stromento, cioé al roo, pitt tofto ,che ad altro nume-
10 pill piccolo , perche effendo la differenza de’ due tecmini
trovatid’vnafola centefima, fempre piti s’accoftera al vero,
che fe fi veniffe ad adoprar vna differenza denominata da vn
numero minore di 100, effendo 3 tutti manifefto, che € mi=
nor vna ceatefima parte, cHe vna nouantefima fettima del
tucto . x

Mai per operat ancora pitl precifamente in cafi fimili, doue
non fi poffano hauere i numeri precifi, meglio fara trouare 1a
differenza d’vna parte centefima della linea minore B,perche
quefta e minor differenza, che vna centefima della’ maggio-
re C, perche le parti hanno la proportione de” Moluiplici,
de glIntieri (perla 15, del 5.) e cosi ¢’accoftaremo pit al
vero. Taledunque fara 'aperatione . La linea minore B,
s’applichi nello Stromento al 100. Poila ftefla B {i caui dalla
maggiore C, quante volte fi pud, ¢ fiano per eflempio tre
volte; fi che refta vna partedella C, minore delladata Byefia
queftoreftante 1 0. Onde di quali parti Too € B,di tali 300
¢ CI. Prefa dunque col Compafio la 10, & applicataallo
Stromento, trouo che & maggiore , che la diftanza 14, 14¢
minore chetrd 1§. 15, Siche dico, che B aC,hdlapropors
tione maggiore di 1003 315, eminoredi100d 314; p(iiche

a
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lalinea C 2 minore di3 1 5,¢ maggioredi 3.14.E per il contras
rio CaB hala proportione minore di 315 4 100, ¢ maggiore

di 3143 109, come & manifefto dalla 26. dels,

Ora fe fi fard come 3154 100,¢0si 1003 3111 ¢ come
3144 100, cosi Lao A 31:; fi vede chiaramente, che hab<
biamo li due Confeguenti magOiér, e minore della propor-
tione in termini pitl vicini tra di 'li‘,‘ che non erano prima 31,¢
32, mettendo la linea maggiore C per 10e: poiche ridotte
le due frattioni allo fteflo Denominatore 989 10, il Namera-
tore della prima {ard 73790, quello della feconda 83790,

E ridotti tucti gl'Iatieri alla derominatione .commune trouae
ta,fard lalinea C 9891000, e la linea B fard maggiore di
3140000, ¢ minore di 31500003 onde la differenza & di
10000 particelle di tucta la C 5 laqual differenza € minore,
chela centefima partedella feffla €; poiche quefta centcli-

ma ¢ delle particelle di Co8v10.
QVESTIONE. SESTA.

Dati gli Afsi d’vn® Ellipfi , defcriucre la fus

circonferenza o

Ta datalalinea AB Aflle maggiore,ela linea C Afle mi-
nore d’ v’ Ellipfi, ¢ fi voglia defcrivere I' Quato , di

cui fono Afli. Primicramente per la Quett. 5. antecedente
{i troui in numeri la loro proportione, efia perefempio come
dig 3 3. Dipoicirca AB come diametro fi defcriua vo circos
lo: ¢ dal punto eftremo A fi prendaro diqua, e di l3archi
vguali adarbitrio AS, AR; AD, AF; AH, Al &c. econ
lince rette congionti li punti vgualmente diftanti dallcfire

D 2 mitad
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-mita A, taglieranno il diametro AB ad angoli rettiin oM,
. - P &c. Ecosile linee pefs

pendicolari alla AB' fas

ranno parallele trd dilo-

- t0 5 & ordinatamentes
- applicate cosial diame-
tro del circolo, come all’

Afle maggiore dell’ El

Tiphi.
- \Mertanfi dunque ciaf-
cuna delle applicate nel
circolo ad vn numero
della linea Aritmetica,
R : che habbia vn’altro nu-
B mero, 4 cui ellafia come
§ &3, come faria 50, 50;
- . ... ... €30y30: percheil {fecon.
dointeruallo 38, 30, dard I'A pplicata del’Ellipfi: Cosi OR
adOV; MFad MN; PI 3 PQ,, e cosi fuffeguentemente_s,
faranno'come 5 A 3, ¢ pigliarai ad OV vguale OG, & a
MN vguale MK &c. perche la linea tirata per li punti
Q N, V, A, G, K, &e. fara Elliptica. -
* "Cid fi*demoftra, perche nell Ellipfi i Quadrati delle Ap-
plicate hanno 1a proportione dellirettangoli fatti dallifeg-
menti del diametro, a cui fono, Applicate : ¢ nel circolo i
Quadrati delle perpendicolari OR, MF fono vgualialli ret-
tangoli AOB, AMB fatti dalli fteffi fegmenti: dunqueco-
me il Quadrito di OV al Quadrato di MN, cosi il Quadra-
¢o0di OR al Quadrato diMF. Dunque perla 22.del 6. co-
meOVadMN, cosi OR ad MF, e permurando come OV
‘ ad 01{"
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~ad OR, cost MN ad MF; ¢ perche OV ad OR perla cos
| ﬂrumone {ono come I’Afle maggiore AB all’Afle minore C,

cioecome le lorometd EX ad EL ; dunque il Rettangolo
AEB al Retrangolo AOB € come il Quadrato della metd
del’Afle minore al Quadrato dell'a pplicata OV ,

QUVESTIONE SETTIMA,

Come potiamo [eruirci dello Stromento di Proportione , in wece
delle T anole Trigonomerrsche, per la folutione
di wolu Triangoli ,

S E bcnc cio apparifce affai chiaramente da cid, che s'¢
detto nclla queftione 4.ad ogni modo per maggior fpm-
gauoue ¢ bene accennarlo qui

pil particolarmente . Sia per
cagione d’eflempio vna Torre,

lacuialtezza, ¢ diftanza da noi,
defideriamo di conofcere . Pren-
dafi vn piano di qualunque for-
te, come {aria vna tauola,MHGC,
e fi ponga in fito verticale con la
TR . | “Torre, di modo, che la linea ret-
5 R T tadel fuolato MH fia parallela
| all’Orizonte : poi collocato Poc-
chio nel punto M, e riguardando lacima della Torre, fia il
raggio vifualelalinea MB, la qu: ale fifegni. Fatto qucﬁo, fi
fitir) Pofferuatore pinindietro, in. modo perd , che nella ftef-
fa divittura fiano Iz Torre, & i lnoghi delle due offeruationi:

&in quefto fecondo luogo di nuouo collocata la tauoletta
MHC
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~ MHC come prima, {i noti il raggio vifuale MC, il quale ne-
ceffariamente cade difotto di BM, doucendo 'iftefla Torre in
fito pitl lontane apparire {otto angolo minore ; e cosi CMH
-deue eflere minore di BMH: e fecutto cio fara fatto accuras
tamente, habbiamo tutto cid ,che ci fd di meficri al noftro
intentc.

Tirifi dunque in vn piano 3 partela linea IN indefinita , ¢
dal pauto I i tiri va‘alera linea parimenti indefinita, ma che
facciain I ’angolo vguale all'angolo CMH , cheé€il minore
delli due offernati, Dipoi nella I[N piglifi il punto O arbi«
trariamente, e fi faccia in O vo'altr’angolo vguale all’ angolo
BMH, che¢ il maggiore delli due offeruati. Etin tal manie-
ra 10 rapprefenta la ditanza delli due luaghi dell’ offerua-
tione; 2 ledue lince OA, 1A, ches’incontranoin A, rappre-
{entano li due raggivifuali, che {i terminano nelfa cima della
Torre. Eches’incontrinoin A, ¢ manifefto, perche lidue
angoli ACI, AON fon vguali i due retti (perlarz.del
lib. 1.) Fangolo AlL ¢ minore dcll’angolo AON,per la cons
firuttione, dungue lidue A1O, AOIL{on minoridi due retti;
dunque quelle dee lincefon conuergenti, e da quella partes
s'incontrano; e ciofi fiin A. Sedunque dal punto 4, fopra
lalinea IN parallela alf'Orizonte, {1 tirara la perpendicola-
re AN, quefta fard 'altezza della Torre {fopra l'altezza dell’
occhio dellofleruatorc, la quale ponendofi IS, 0lafua vgua-
leOR, faratutraPaltezza della Tore AL ,e lafuadiftanza,
fara ON, cioé RL. |

Ora portando fopra dello Stromento la linca TO comens
I1oo,trouoperlaqueftione precedente ,che AN ¢ 274, &
ON 328, Siche effendo nota ladiftanza de’ due luoghi dell’

offeruationi per cagion d'eflempio di pafli 1 8, trouo, chefe
' lo
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10 100 ¢ paffi 18,AN 374¢palli 67 ; proflimamente, &
ON 325 ¢ paffi 59.Se dunqueallaltezza AN paffi 67 ;s'ag-
gionga I'altezza dell’ occhio fopra il piano del piede dellaa,
Torre, per eflempio di piedi Romani 6,fard tuttalaltezzas
cercata AL dipiediz42 5, € la diftanza cercata ON, ouero
RLdipiedi2gs.

D1 qui é manifefto, che dato qualunque triangolo, fi pud
trouare la proportione de'fuoi lati 5 € fe vao diquefti e conos
{ciuto in mifura determinata,fi verra anche in cognitione dela

la quantita de glaltri due laci nella ftefla mifura,
QVESTIONE OTTAVA,
Come ferua per la Profpettina lo Stromento o

Yal'occhio O, il punto della vifta C, indiftanza di piedi
10 ! ; laltezza dell’occhio OB piedi 6; 3 cuie vguale

A ' D G B

Dc. AB ¢I’Orizonte. Non eﬂ'endoui{patio nel Piano da«
te per turee le diftanze , cosi potrafli operare conla folalinea

DC, col Compaflo di Proportione,
Primo
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Primo, Datala diflanza dell’ oggerto, trouare in qual parvalleld
all’ Orizoniale cafchi,

« Prendafi DG, e i metta ful Compaflo di Proportione al
numero corrifpondente alla diftanza dell’ oggetro dall’ oce
chio; e poi al aumero corrifpondente alla diftanza dell'ocs
chio dal Quadro, {i trouerd quanto fotto al punto della vifta
C i debbatcirarela cercata parallela, Siala diftanza dellog?
getto BA piedi28], & OC piediro ;. Mettola DCall’iné
teruall» 57, 57: eprefo linteruallo 21, 21. mi viene CE,
pereu:fiticarala parallela EF. Laragione perlafomiglian.
zade’triangoli ADE, OCE ¢ manifefta, perche come AD
3 OC, cosi DE 4 EC,e componendocome AD #fe OC(cio¢
AB)a OC, cosi-DCa CE. |

Secondo, Data [a lontananza dell *oggetto dal piano Verricale,
.an cuic I'Affe Vifuale, tronare il fuo luogo nella
data diftanza .

Prendafila CE, efi metta al numero dell’altezza dell’ocs
chio fopra 'Orizonte; &al numero della diftanza dell’ogget-
to dal mezzo,fi hauera Pintervailo donuto nella parallela tro-
pata. Sia dunquedatala diftanza di piedi 5. 3', come faria
DG. Perche CD ¢ 6 piedi, intendafi 60'. Dunque CE po=
fta al 60. 60, Pinteruallo §3.53dara El. (e CE € troppo
piccola, prendafiil triplo, ¢ poidella linea trovata {1 prenda
laterzaparte, efaralaEl). La ragione ¢ , perche comew
CD 4 DG,cosi CE a El. : | - 2

Terzo,
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Terz0, Dato il lnoge nel piano della Perfpettina s data la diflanzs
dell’ occhio dal quadro, ¢ data L'alte3a }f"pe\ndicaiare,
del corpo  tronaril punto doue fi terminara ..

Sia il punto il luogo nel piano della Perfpettina : Paltez.
. za data fia di

. iedirg 3, ciod

- S I'.I)BS; ladiftanza

, dell >occhio
. OCpieditol.
O Faciafi comews
" COad SB,cost
CH, cio¢ EI
data, ad IT.

Ora COad IB

\

¢ come 2I 3
30 5 mefla,
dunque la EX
| . N g all’ interuallo
D 21.21, inter-
uallo 30 30:

dard la IT cercata. o - f
Diquafivede quanto facile fard trouare le conuerfe di
queftetre propoficioni. Primo, fe fi fard come CE i CD,
cosi OC 2 BA, s’haura la diftanza delloggerto. Secondo,,
fe come CE & EI, cosi CD A DS,shauri la diftanza dall’afse.
Vifuale. Terzo,{ec come E1A1T, cosiCO i BS, s'haura di
Quanta alteziza perpendicolare fial'oggetto- vifto in IT.

E QY E-



34 cC4dPo 11
QVESTICNE NONA.

Come potiamo walerci dello Stromento per praicar in Numeri
la Regola del Tvé ) & durea, che vogliamo dire.

Velta prattica veramente non pud riufcire tanto precis
. f{aper ragione de’Rotti, ma pergl'Intieri apparifce
o faciliffima, e-prefta. Si pigli dal centro A dello
Stromento con va Campaflo la diftanza inal puato corris
{fpondente alfecondo numero dellitré dati (0 per parlare pitl
vniuerfalmente, corrifpondente al numero , cheé il Confe-
guentetrd lidati) & & quefta diftanzas'allarghilo Stromen-
to, applicandola al puntocorrifpondente al numero ,cheé
Primo Antecedente della Proportione : perche all’incontro
del punto, che corrifponde al Terzo numero, o al Secondo
. Antecedente , {1 prenderd ladiftanza nello Stromento ;e
quefta applicara dal Centro A fopralalineadello Stromento
moftrera il Quarto numero cercato. |
Sia per cagion d'eflempio ,ch’io habbia comprato 54
bracciadi panno per 36 zecchini; & vn’amico ne vorrebbe
havere21 braccia; Quanto ha egli A pagare per fua parte?
Piglio col Compaflo nello Stromento dal centro final pun-
10 36; quefta diftanza applicoal 54. 54. Eritenendo quefta
apertura piglio la diftanza 2 1.2 1. Quefta traportodal cen-
tro dello Strumento sit la linea, e vedendo che cade ful puns’
£0 14, dicoal mio amico, toccali per {ua parte d pagare 14
zecchini, o N
La dimoftrationedi cid & manifefta,perche fe di quali par-
ti 54 ¢ AE, ditali 365¢ prefa EL, dell’iftcfla mifuradhaucm
| one
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donc AH 21, feguird che HJ applicata dal punto A allali-
‘nea AE caderd in.vapuntoy che moftraradi
quante pastiella fiain mifura homogenea al
sterhine. {uo corrif] pondente, € cadera nel
punto 14. -

*.. E perche Feflespio pofto ¢ della-regola,
-diresta, megtiamone va'alero dell’cuerfa. Ho
£7%  vnalafirad'argento lunga piedi 2 1, elarga
.. ontic 7z Voreiche 'orcfice ne facefle voa,
della Refla groflezza , ma larga oncie 10; Quanto dourd effer
longa? Quié certo, cheil Primo Antecedente deue effere
quefto numero, che € pofto nelterzo luogo, cio¢ il 10; ela
preportione ordinata fard come 10 47, cost 3o (poichews
piedi2 ! fono oncie 3¢) adv’altro. Prefadal centroladi-
ftanza fin al punto 7 lacolloco trd 10, 10, € ritenuta laftefla
apertura dello Stromento, prendo ladiftanzatri 30. 305 e
quefta diftanza applicata alla linea dal centro, trono, checa-
de nel punto 21; ¢ cosi dico, che la lunghezza cercata dourd
effere di oncie 21. Cosi d'vno{quadrone difoldati, che ha
6e difronte, e 2 5 di fianco, volendo metterne 4o di fianco,
{icerca, quanti fariano di-fronte : la-proportione ordinata,
fardcome 40425, cosi 60,2d vn'altro, & operando, come
s'¢ detto, fi trouard venire 37 difronte: vero. ¢ che ne avan-
zeranno 20: e percid fitrouera che la punta del Compaflo
caderdtra’l 37,e 38..
\ Potrebbe occorrere,cheli numeri fofler 6 troppo grandi,
otroppo piccioli, fi ched nonfi trouaffero perla fua gran-
dezza nella linea fegnata dello Stromento , chefolarrina al
‘Yoo, onon {i poteflero commodamente applicar all'aper.
turadello Stromento perlafua picciolezza. Se foflerotiop-
2 po gran-
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po grandi; contien diuiderlis e prenderne vaa parte aliquo-
ta; {e fofllero: troppapiecioli  eonuich pigliare liloro multis
plicis ‘E perche quefto'pud octorreré in pili modi, pér dis
ftintione ‘pily chidray fard bene paslar di*cialcuno partico=
larmente, | -

Primodellitré numeri datife fols ilSecondo Antecedeénte
della Proportione & maggiore di 1.6, i preada la fua metd,0
il terzo, e poiil numero trouato fi raddoppij, o firriplichi, &

~s’haurd il quarto numero cercato . Pereffemnpo, 2.4 perfone

in vatal tempo confumano 3o facchi-di farina: in 'térﬁpo

vguale 120 perfone quanta ncconfumeranno? La diftanza

delcentrofind 30, applicafi trd 24 24; @ perche 120 non

fitroua nellalinea, prendola fua metd 604 ¢la diftanza 6o,
60,applicataallalinea, trouo effer 75; dunque quefta rads
doppiata, dico richiederfi £50 facchi di farina per 120
perfone. I |
- Secondo, fe folo il Primo Antecedente, o folo il Primo

Confeguente,  ambidue, ® I'vn, e I'altro Antecedente fono
maggioridi 1 0o;'vno, e 'Altro Antecedente, o li primi An-

tecedente,e Confeguente, imilmente {i dividano,e conquel-

Ie partig’operi, come quelle foflero li termini dati. Invas
capitaledifcudi 2000 s°¢ fatta perdita difcudi 11205 ioche
cihaueuo per mia parte 75 fcudi, quanto vengo d perdere?
Percheli due primi numeri fontroppo grandi,leno 4 ciafcuno
v zero, e reftanole loro decime parti200, € 112: ¢ perche
quelliancorafon croppo grandi , li diuido per meta, efonole

lor ventefime parti 100,€56. Prendo dunque dalcentro al
punto 56, e Papplicotra 100.100: poi trd 75. 75 prendo 1a
diftanza, & applicata alla linea dello Stromento, trouo ch'el-

1a¢ 42;¢ percio dico effer la perdita,che mitocea di;,z fcudis

» | | Terzo,
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- Terzo, fetuttited li aumeri dati fono maggiori di 100,
conuien diuiderlitutticré: E cid i puo far o dividendoli imil.
mente, come fe 200 di 150,che dard 160 2 perche ytuui di-
uifi permety, dico, fe 160.da 75, che dard 80 7 & applicatili
75 tfaloo. roo,ladiftanca 8o. 80, mi dard-60, e quefto
raddoppiato fi 120, che ¢ quelloche ficerca : Oucero fi pon-
nodiuvidere fimilmente folainente due, cioé O li due Antece-
denti’, oil Primo Antecedente col fuo Confeguente , ¢ di
quellaltro numero che refta;prenderne quella parte che pid
piacerd ; poiche quello, che fitrouard , fard parte fimile del
Quarto,che ficerca. Cost ftando nello fteflo effempio, fe
200d3d 150, che dard 160 ? Pighola metd del primo , e del
fecondo 100 ¢ 75, e del terzo 160 piglio la quarta parte 4o,
& opro come prima, pigliardo vlitimamente la diftanzatrd
40, 40, ¢ mi viene 3o, il quale quadruplicato mi di 1202
ouero delli due Antecedenti propolti2oo, e 160. pigliola.
metd 1oo, ¢ 8o,e del primo confeguente 1 50 piglio laterza
parte 50,& oprando,comes'é pilt volte detto, trouo 4o, il
qual’e la terza parte del numero cercato, cioé¢ di 120.
Laragione di quefto modo d’operare fta fondatonella 15,
& 11 del lib.s. d’Euclide, ciog, che le parti hannole propor-
tionide’ fuoi intieri, ¢ le proportioni fimiliad vna fte(la pro=
portione fono (imilitridiloro. E percio fe fiacome A al B,
cosiCalD,effendo ! A al * B, come Aal B, anche farico.
me; Aal ] B,cosiCalD,effendo come CalD,cosi ! Cal
D fara per confleguenza, come : A al} B,cosi® C al 1D,
E perche fe come A al B, cosiCal D, vale anche permutane
do, come A al C,cosiBal D, nefeguiri con lifteffo difcorfo,
checome?Aal! CycosiiBaly D, Etintal modo & manife-
&a1la ragione delle fopraccennate operationi, E quello,che

qui



qui s'¢ detto de gl'Intieri rifpettoalle loro parti, cosi, valela
forma di difcorrere delle parti, rifpetto de gl'lntieri,fatea. fos
lola conuerfione de’termini, per cioche appreflo {i dird.d¢
gllatieri rifpetrode’ fuoi molriplici. 11 che ho wvoluto ¢cosl
breuemente accennare, per non replicar contedio pit vole
Io ftefflo. = | ' |
Quartosfe folo il fecondo Antecedente fard troppo piccor.
lo;bafterd raddoppiarlo,o triplicarlo,e feruirfi di quefto, co’
me fe fofle il vera Antecedente,perche del numero,che {1 tro
uerl, dourd pigliarfi 12 metd, 0 il rerzo, perhauer il numero
cheficerca. Pereflempio. Vnafontana ,che gettalacqus
fempre vniformemente, hd riempito vn vafo capace di 54,
botti d’acqua in 2 3.0re,quant’ore ci vogliono per empir vad.
capace di fol 7borti? Piglio dal centro final punto 23.ev
queftadiftanzaapplicoall'interuallo 54. 54. Dipoi perche
«7.7.€ troppo vicino, piglio la diftanza 14. 14. ¢ quefta ap
plicata dal centro cade ful punto 6; onde perche il 7 firad-
doppio, prendo la meta di 6, e dico ;che in 3 ores’empird il
vafo capace di fol 7 borti. E*vero, che ci ¢ qualche difteren-
za, e nonfono precifamente 3 ore, mafolo 2::, il che nell
operatione,c’habbiamo perla mano, non ¢ da confiderarfi.
Quinto, mi {e {olo il Primo Antecedente, o folo il Primo.
Confeguente, 0 ambidue,o 'vn, elaltro Antecedente foffero
troppo piccioli, tutri due gl Antecedenti, o liPrimi Antecer
dente, e Confeguente, fimilmente f moltiplichino, raddop-
pino, o triplichino, ¢ s’opri, come fe quetti foflero 1i numeri
datiy perche ne verra il numero cercato, Cosi s’io dico 7 mi
di10,chemidard 32 raddoppioil 7, &1l 3, come troppo.
piccioli, & opro, come fe cercalli, 14 midd 10, che mi dard
67 ¢ trouo,ch’é vapoco pitt di 4. :
Selto,
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. Sefto, fe rueri tre li numeri dati fono troppo piccioli,  tat.
tifi moltiplichino vgualmente , & il numero, che fi trouerd
dourd dividerfi per il moltiplicatore prefo, come fe tueti fi
raddOPpiarono, (i deue prendere la meta del trouaro,per ha-
uer quello, che ficercaua, come € manifelto. Oucro due_s,
€i0¢ 0 li due Antecedenti, oli due Primi termini fi ponno
moltiplicare finilmente, e I'altro numero molciplicar altri-
menti, perche quel che i trouera, {i dourd dividere per il nu-
mero , che moltiplico queft’ vitimo. Per eflempio: d'vas
drappo alto cinque quarte il Sarto me ne fece prendere brac-
Cla7 i, ora per farvna {imil vefte d’va .drappo alto fol 3
quarte, quante braccia hodcomprarne ? E’' certo,che quie
la proportione cuerfa, cioé chele altezze, ¢ le lunghezze fo-
no reciprocamente proportionali, e come la {econda altezza
alla prima aitezza, cosi la prima lunghezza alla feconda lun-
ghezza, che fi cerca : Sidice dunque,come 3 al 5,cosi 7 | ad
vn altro: quadruplicoil 3, &il 71, efono 12,e 30; duplico
il 5,&¢ 10. Oprodunquecon queltitre numeri 12, (o0,30;
e prefadal centro ladiftanza final puato 1o, applicoal 12.
I2;5¢ prefolinteruallo 3v. 30, trouoeflere 25. Ora perche
1l 5 folo fiduplicd, piglio la metd di 25, e dico, che del fecon- .
do drappo me e fan di meftieri braccia 12 . Equefto ftef-
fohaurei tronato,, fe hauefi duplicato tutti tré li aumeri; pere
checome 6al 1o,cosi7! alra!t.

Mai perche [peffo occorre, chellinteruallo, che {1 troua,
non cade precifamente {ul punto fegnato da qualche numero
latiero, {i potra trouare la frattione, & auvicinarfi pitt al ve-
Yoin quefto modo. Si prenda dalcentro dello ftromento con
Vo'alero Compaflo ladiftanza {in’al punto profimamente

Waggiore, & il aumero dital punto i molriplichi, quanéo fi
. nu
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pud, purche non paffi il 100, & allargatolo Stromento, 3
quefto numero moltiplice s’applichila lunghezza prefa con
quefto fecondo Compaflo ; e poi fivegga in qual’ interunallo
capifcalalonghezza trouata col primo Compaflo; perche 12
frattione aderente allintiero gia conofciuto , haurd per De=
nominatore il numero, che fii ilmoltiplicatore, e quanti pun-
ti i trouano mancare per giunger a quella diftanza maggio-
re, tanta deue efferela differenza tra’l Numeratore, & il De-
nominatore della frattione. Sia per eflempio nell’'operatione
tronata vna tal lunghezza,che applicatadal centrocadatra
i punti 19, € 20; onde s'arguifce, che il numerocercato & 19
convnafrattione. Oraconvnfecondo Compaflo prefala
diftanza dalcentro {in'd 2.0, fe applico queftaal 40. 40, che
¢ duplodi 20, non mi pud darefe non &, fe al 60. 60,cheé
triplo, poflo trouar li Terzi, {e al 80. 80, che ¢ quadruploy’
trouero liQuarti, efinalmentefeal roo. 1oe, che ¢ quintus
plo, trouero li Quinti. Siadunqueapplicata alli 1oo. 1002
e poi col primo Compaflo, che daua quella mifura minore di
20, ¢ maggioredi 19, veggoin qualinteruallo {i poflaappll-
caré, etrouo cheal 97. 97, onde mancando 3 al roo dico,
chela frattione aderenteal 19 ¢ ; 5 fe fifoflcapplicataal 99,
{aria ftato il numero cercato 19 *. |

Laragione diquefta operatione ¢, perche quelle 20 par«
ticelle applicate al 100. 100, vengono come ad efere diuife
in L0o parti, cio¢ ciafcuna ne’luoi quinti; orafe diquali-oo
partifono le 20, ditali 97 fono quell’altre, € manifefto; che 3
quefte mancano ; per arrinard20, ccosi fono 19 ;. Mi fe
la diftanza prima trovata fofle ftata maggiore di 24, ¢ dal
centro fin 425 fifoffeapplicataal 100. 100, la frattione fa-
ria di Quarti, ¢ cadendo la diftanza trouata {ul 97. 97, fariar

il nue
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ﬂ‘ﬂumero cercato 24, poiche mancano {, per effere =
Clog 25, '
~ Forfiriufcird ad alcuno pit facile queft’altro modo. Quan-
dola mifura trouata ,e dalcentro applicata fula linea dello
Stromento non cade invn punto intiero, piglifi convn’altro
Compaflola mifura fin al punto proflimamente minore: & il
numero di tal punto moltiplicato, siche non arriuid 100, s’
pra lo Stromento, & al punto, che cortifponde al pumero
moltiplicato,s’applichi lalunghezza prefa col fecondo Com.
paflo ; poiapplicatala mifura , che di il primo Compafio, il
numero de’ punti,che eccedono quel moltiplicato, farail
Numeratore della frattione, il cui Denominatore ¢ quel che
fil il Moltiplicatore Sia la mifura trouata maggioredi 17z
Prendo con va'altro Compaflo dal centrofinal puntoa7; ¢
- queftadiftanza applico al numero 68. 68, quadruplo del 17:
€ percio la frattione haurd il 4 per Denominatore : applicata:
poi quella mifura trouata maggiore di 17, trouo che capifce
al 71. 71:¢ percid dico, cheeffendo P'ecceflo di 3 punti, Ja,
fratrionefara :, ecosiil numero, che ficercava €17 ..
- Laragione di quefto modo doperare ¢, perche in quell’
applicatione al numero quadruplo vengono le 17vnira ad
efler dinife in tuttiifuoi Quarti, che fono 68; dunque fela.
mifura trouata hi di tali Quarti 71, fard il fuo numero 17 2,
Auaertafi qui, che pud occorrere, che lamifura tolta col
primo Compaffonon poffa applicarfi precifamente a due
punti{imili,come 71,e 755 mafoloa71,e72; & intal calo
¢fegno, che é pitt di tr¢ quarri: e fe cade cost precifamente
fudue punti 71, €72, fipuo prendere pervna metd;fe ca-
defle ful 771, & alla metd del 72, fi potria prendere per v
Quarto, QOra mettiamo, checadafu i 71, 72; € cosloltrews
E i
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L, velametad'vn Quarto,che € {, che aggiuntoalli; {o-
noia tutto 7. Sefofle caduto alla metd del 72, era vo Quarto’
d’vaQuarto,cioé *,, ecosi tutta la frattione 2.

E per non lafciare di fpiegare anche meglio I'vo di quefto!
Stromento,per trouare con pill precifione le frattioniaggivn-
te a gl'lntieri, fenza obligarcia prendere li nameri moltipliciy
maflime, che bene {peflo appena {i ponno raddoppiare, o tri=
plicare ; percio aggiungerd anche quefto modo d'operare,
Prefo dunque, comee fi difle, con vafecondo Compaflo dal
centro fin al numero proflimamente minore, s’apra lo Stro~
mento, ¢ quefta diftanza s’applichi a quell'interuallo, che pitr
piace,in maniera perd, che poi ladiftiza, che da I'altro Com=
paflo poffa capire almeno tra 10o.100; & ilnumero dital
interuallo fara il Denominatore della frattione . Di poi rite-
nuta 'apertura medefima dello Stromento, fivegga in qual
interuallo capifca la prima mifura . 1l numero de’ punti, che
quefto fecondo interuallo ¢ diftante dal primo gia coftituito,
fi moltiplichi per IIntiero numero,che fi prefe profflimamen-
te minore ; e cid per la moltiplicatione fi produce, fard il Nu=
meratore della frattione. |

Siala mifuractrouata maggiore di 6,ma minore di 7. Pren~
do dalcentrofin al 6, ¢ queftadiftanza applico ad arbitrio ad
vinumero, per eflempioal 5 0.5 0:e percio le parti della frac~
tione faranno cinquantefime . Quindiapplicata la mifura
trouata, veggoche cade ful 53, 53. Dunque prefo Fecceflo
3, lo moltiplico per il numero intiero 6, ¢ fi fi 18, per nu-
meratoredella frattione ; e percio dico, che la mifura trouata
di il nu mero cercato 6 (L. -

La dimoftratione di quefta operatione fi vede dallafigura

prefente dous BC ¢ paralicla alla DE, ¢ prendendofi BF
- vguale
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. vguale alla DE, e congiun-

A - ]:E gendofi li punti E, F con-
\ - vna hinea retea EF, viene
~ E € ad efler EF parallela alla

» ~ BD per la 33. dellibro 1.
Dunque perla 2.del lib. 6.come AE ad EC, cosi BFAFC:
dunqueil rettangolo fatto dalle due EC, BF,cioé DE, appli-
cato alla prima AE dard la FC: come apparifce dalla 16.del
1ib. 6. Se dunque DE ¢ il numere 6. collocato {u lo Stromen-
to nelli punti 50,50, cio¢ in AD, AE , ¢ la mifuratrovata BC
s'addatta alli puntiB, & C'5 3. 5 3, {ard come AE 50,ad EC
3,cosi BF, cioe DE 6 alla FC;e percid EC 3 moltiplicando

DE 6 {2 18 da diuiderfi per AE 505 onde il Quotiente |; € la,

FC da aggiungerfialla BF, cio¢ alla DE 6; e cosi tutta la BC

¢6 ! numero cercato, o
Di qui fi vede, che fe le due mifure prefe co’due Compa(h,

come s'¢ detto,cadeflero intalapertura dello Stromento,che

non foflero diftanti, che vn punto folo, il Numeratore della.,
frattione fard i} numero intiero prefo. Come per eflempio,

{e il numero € 27, & € applicato all'intervallo 43.4 3¢ altra

mifura cade {ul 44. 44, diremo, che il numero cercato ¢

27 2, Laragione¢, perche I'vnita moltiplicando il 27 non

O muta, ‘

Finalmente s'auuerta in quefto modo, chefe la diftanza
EC foffe'di molti punti, & il numero DE fofle cosi grande,
che rinfcifle difticile moltiplicarlo per EC cosi alla mente, fi
douri applicare Ja DE piu vicinaal centro A, che cosila BC
riufcira pi vicina alla DE, & EC fard numero minore .

1n vn'altra maniera potiamo fervirci di quefio Stromento
Per trouar il quarto numere proportionale fenza applic_ari

: ' 2 RUMET
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numerial latodello Stromento, maa glinterualli z e potens
doci ogai punto feruir per due , anche fenza compaflo molto
graade faremo cid che defideriamo . Per effempio 168 mi
df‘ 72;checofa midard 63 2 Dinidoli 168, & liv2 per me+
td, efono 84,¢ 36. A qualunqueapertura dello Stromento
prendo Pinteruallo 84. 84,con vn compaflo, e col fecondo
compaflo alla ftefla apertura dello Stromento prendo 36,36
Ritengo liCompaffi cosi, & applico il primo compaflo al
terzo numero dato, cioéd 63. 63. allargando lo Stromento,
& aqueftaapertura applicando il fecondo compaflo,trouo
che cade nell'interuallo 2. 27. onde conchiudo, che il quar-
to numero cercato¢ 27. Quefta prattica ¢ maanifefta perla
coftruttione dello Stromento; perche di quali parti 84 eras,
ia prima linea comprefa dal primo compaflo, di tali 36 era;
1afeconda: ora prefala prima di 63, 1a feconda viene ad ef«
feredi27. 1

Quefto modo d’operare moftra vna grandiflima facilicd per:
{ciogliere le queftioni appartenenti al moltiplico de’capitali,
quando corronointere(li fopra interefli, cioé che il frutto di
ciafcun anno acapo d’anno s'accrefce al capitale : il che fif3,
eflendo noto,quanto per cento fia il frutto, perche feil 100
guadagna nel primo anno per cllempio 4. fardil capitale del
fecondoanno 104;ecosibifognadire, fe 10e a capodel prie
mo anno di 104,che cofadard 104acapodelfecondo anno?
efi troua,che dd 108 . E poifeguitando all’ifteflo modo
areplicare la regola del Tré, e 100 dd 104, checofa dard
108 . acapo del terzo anno? tante vole fi replichera,quan«
tifongl'anni, chefi lafcia il denaro a moltiplico. Tlche, cos
mc i vede, portatempo, ¢ fatica nel calcolo. Ma fele linee

Aritmetiche dello Stromento fono accuratamente diuifey
- que-
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quefta operatione fi fard con pochiflimo tranaglio,
Sapendofi quanto per cento fi gnadagna, prendafila metd
del 100, che é 50, ela meta del frutto anndo = & aperto lo
Stromento ad arbitrio, preadafi Pinternallo 50.50,ma con-
fcyuiﬁ il compaflo cost aperto, come fi prefe quefta prima.
mifura, ouero fi tiri voa linea vgualé a talapertura, per hauer-
Ne memoria, otero i prenda quefta prima lunghezza vgnale
ad vn numero determinato di punti prefifullato dello Stroe
mento; ¢ poi con va'altro Compalflo (fe peraltroin vnode’
modi dettinon fi conferuafle memoria della prima larghez-
za) eflendoancora lo Stromento allargato come prima, fi
prendaVinteruallo corrifpondente alla meta del capitale, e
del frutto ; e cosife il frutto & 4 per Ioo, prendali 52.52, fe
fofle 6 per 100, prendafi 53.53;¢ cosi de gl'alm, Quefta
larghezza vitima di Compaflo per il fecondo anno , di nuouo
s’applichial 50, 50, allargando lo Stromento, ¢ di nuouo [i
prendail 52.52,{e filalli4, ouero il 53. 53, fefu alli6 per
100.Di puouo queft'vitima lunghezza perilterzo anno s’ap-
plichial 50.50, con allargare lo Stromento,&al 5 2. 52 sha-
“ura la lunghezza conueniente al terzo anno; e cosi tante vol-
te, quanti fon gl’anni, che fi lafciaa moltiplico. Finalmente
fiparagonila primalarghezza, che fu prefa da principio con
qQueft’ vltima trouata ; ela proportione di quella primaa,
que@'vitima ¢ la proportione del capitale meflo da principio
rallo fteffo accrefciuto d’anno in anno, conifrutti, che diuen-
tarono capitale, Cosi {e fureno alli 4 per 100,troueremo che
li 100 incapoa dicci anni diuentano 148 quafi, cio¢ vo
Poco pit d'vnquinto: Ondedico, fein dieci anni roo mi
danno 148, nello freflo tempa vn capitale di dieci mila

Ludidiuerra 148 25 S

In
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1n alcra maniera (i pud operare ritenendo {fempre Ja mes
defima apertura dello Stromento, ma prendendo nel fuo lat0
inumert, Pereflempio fiaal 4 per 100 prendafi dal centr?
A final g2 la diftanza , e quefta fi mettatra 50,50, € quefts
¢ Papertura dello Stromento fenza mutarla. Ora prendal
-1a metd del numero del capitale, e fe ¢ troppo grande , pren”
dafi vna parte aliquota di effo ; comefe fotle il capitale 300
Scudi, la fuametd & 1 50, prendafi 75, che éla 4. parte. E 0!
compaflo prefo interuallo 75.75,mettafi vna punta nel cen’
tro € fu lilati dello Stromento leggiermente fi fegni con I'al*
tra punta; prendafl quefto interuallo trali fegni fatti, e di
nuouo dal centro fitraporti, e fegnifu li lati; e cio tante volté
fireplichi, quaatifono gli anni: cosi fe foflero cinque anak
{i prendano cinque volte glinterualli, ¢ I'vltimo, cioe il quin*
tointeruallo traportato dal centro ful lato dello Stroment0y
dard il numero cercaro; e cadera proflimamente al punto 9 1+
Siche 75 fcudia capo di cinque anni danno 91 feudi profl
mamente ;e perche 75 & la quarta parte di 300, diremo che
300 fcudia capo dicinque anni faranno proflimamente fcu*
di 364 . Diqueftomodo d’operare la ragione ¢ manifefia,
percheritenuta fempre Papertura medefima dello Stromento
rueri1latia glinteruallifono come 5043 52, cio€ 100 a 104j
¢ perche glinterualli fucceffinamente fitraportano fu lilati
percio fempre fi cotinualaproportione iftefladi 100 a 104+
Che fe havefli curiofitd di prouarlocol calcolo, fe nons
prenderai di volta involta le frattioni proflime alla veras
ora maggiori , ora minori, ma tutta la frattione intieras
~ (laquale € nelfecondo anno dicentefime , nelterzo di dieci
millefime, € cosi ogn’anro aggiungendo due zeri al denomi

] Oagsitng
natore ) trouerai nel decimo anno vna frattione, che haurd

per
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et denominatore I'vaitd con diciotto zeri, & il pumeratore
tale, che ¢ proffimo ad v quarto d'vnitd. E fecercafh per
Veutanni,'vltimo denominatorefaria di 38 zeri,fempre due
meno del doppiodel numero de gl anai, eflendo che peril
Primo anno non fi fa la divifione per roo, e per gli altrianni
fi 3ggiongono {empre due zerial denominatore . Infomnia,
(perche quefte cofefi ferinono per li meno efperti) baftera
per il fecondo anno moltiplicar il capitale col fruteo in fe ftel
fo, € per I'ifteflo capitale col frutto, cioe per 104, ouero 105,
0 gleroy moltiplicar di mano in mano i prodottis e poi veder=
do quaate volte hai fatto tal moltiplicaticne, taglia dal nu.
wero vitimamente prodotto due volte alue tante figure;cos
me {e hai farto la moltiplicatione cinque volte, taglia alla de-
ftra diccifigure, e quefte fono il numeratore della fratriones
aderente al numero d'intieri fignificato dall’aluwre figure re-
Rantise queftofariail moltiplico del capitale fattoin 6anni.
Ounde fi vede effer quali vna progreflione Geometrica, la cui
Radice ¢ il capitale col frutto, cio€ 104, &c. principiantew
dall'vnitd. E perciodintalcalo conuiene trouar quella Pote-
&3, quel Grado della Progreflione , il cui Efponente & il nu=
tero de gl'anni (nel che fe bene vifono alcani compendij,v'e.
Perd di molta fatica,) e tronato tal Gradodella derta progref~
fone, tagliarne, come s¢ detto, le figure alla deftra due meno
del doppio del numero dital Grado , perche realmente il pri-
motermine della progreffione non ¢I'vnitd, mail 100, Ul che
fia detto permoftrare di quants compendio ial’v{odi que=
fto.Seromento,con cui preftiffimo fi fa cofa per aliro operofa.

aindi volendofi fapere in quanto tempo raddoppiaraﬂi

¢, pitale,fi piglia vnalnea,& all'interuallo 5o.50,fia appli-
“atatal lin¢a, dipoi nel modo detro, confiderato il fruttoan=
nuo,
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nuo, tante volte {i replica 'operatione, fin che fi venga ad has
uer allargato ilcompaflo, in modo che comprenda il doppio
dellalinea data da principio: e con quante operationi verrai
ad haueretal linea doppia della data, tanti anni fj ricercano
~perraddoppiar il capitale.

Dallecofe dette fi raccoglie anche il modo per tramutar
tra difele {pecie delle monete, eflendo conofciuto il lor valo-
re , riducendolo prima alla medefima femplice denominatio-
ne; come {e il valore d'vna {peciedi moneta fofle compofto

dilire, e foldi, fi riduce il valor d’ambidue in foldi, e cosidell’
altre denominationi divalore, e quando fatta quefta riduccio-
ncriufciflero i numeritroppo grandi, baftera prendere, di
ambidue li numerielprimenti il valore, vna medefima parte
aliquota. Pereflempios’hannoaridurre Ongari in Doppie;
eflendo il valor dell’Ongaro 17 giulij, quello della Doppia
30 giulij, ¢ manifefto, che 30 Ongarifono 17 Doppie, per-
che l'ifteffo numero fi produce prendendofi trenta volte il
17, ¢ prendendofi dicifetre volte il 30. Dunqueif numero de
¢l’Ongari al numero delle Doppie fard reciprocamente co-
me il valor della Doppia al valore dell’Ongaro . Perciod aper-
to ad arbitrio lo Stromento , prendo con vn compaffo l'inter=
pallo 30. 30, €con vi’altro compaffo interuallo 17. 17,
Pofcia per ridurre vo numero d’Ongari in Doppie, applico
il primo compaflo all’ interuallo corrifpondente al numero
dato de gI'Ongari, & il fecondo compafio con lafua apertu-
ra caderd nel pumero competente delle Doppie, 0 {e fifofle
prefavna parte aliquora del aumero de gl'Ongari, shaura fi
mile parte del numero delle Doppie. Cosi fe foflero daci
180 Ongari, prendo la metd , che ¢ 90, & applico F'apertura
el primo compafo allinteruallo 9o, 90; & ilfecondo com-
patio
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pafloapplicato, caderdal 51.51. Dunque conchiudo, che
90 Ongarifono Doppie 5 1,e percio 18v Ongarifono Dop-
pie 102.Perilcontrario fe volefli cambiar Doppie in Ongari,
al numero delle Doppie applico il fecondo compafio , con

cui {i prefe il valore delliOngari; e 'altro compaflo darail

- numero de gl'Ongari: Siano date Doppie 204, perche il nue
mero ¢ troppo grande , piglio la fefta parte, che € 34, & ap-
plico il fecondo compaflo conla fua apertura all'interuallo
34+ 34,¢ poil'altro compaflo cadendo nell’interuallo 60.6 0,
moftra, che ficome il 34eralafefta parte del numero delle
Doppie, costil 6o ¢ il fefto del numero de gl’Ongari, ondews
Doppie 204 fi cambiano in Ongari 360.

Chefe il valore ¢ compofto di diverfe {pecie,come in Vene-
tialo Scudo ¢ lire 9 foldi 6, &1l Zecchino nuouo lire 17, cons
wen rifoluer turtoin foldi, {i che lo Scudo ¢ foldi 186,& il
Lecchino foldi 340, e percid 340 Scudi fono Zecchini 1 86,
¢ nella ftefla proportione fono Ie parti aliquote fimili.‘Onde.
perche il 340, &il 186 fon troppo grandi, fi prendela.lor
quarta parte 85, € 46, come {e quetto fofle il valore ( pin
gliandofi adeflo non pitt il valor in foldi, ma in grofletti,eflene
done 8 groflettiin va Zecchino 5¢ 462 1 vao Scudo) € fi
Opera come di fopra. o

- Auuertafi in quefte operationi eflere' molto meglio, ¢ pi
ficuro , quando quella prima apertura dello Stromento arbie
traria () piglia aflai grande,perche poi nelle feguenti opera=
tioni riefce maggior diftintione , fenza pericolo di prender
o’ intiero di pia . Vcaio ¢ che qUCﬁ'ﬁ OPCratione », COMeE mec=
Canica, non dard la precifionedelia frattione aderente a glin-
teri, ma quefta poi f1 troua, eflendo affai hauer fubito notitia
degluaticricon qualche facilitd. Come nel propoto cficme

pro
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pio (i vuolfapere quanti Zecchini ci vogliono per far la fom
ma dicento fcudi. Prefi gl internalli 85, ¢ 46, applico il
maggiorc allinteruallo 100. 100, che ¢ 1laumero dato degli
{cudi, & il minore veggoeller piti di 54,¢ meno di 55, onde
dicoli roo Scudi cambiarfi con Zecchini 54, & alcune lire
di piti: E quefte fitrouanc paragonato infieme il valore di
Too Scudi, e di § 4 Zecchini, poiche laloro differenza ¢ quel-
Io, che deue aggiungerfi alli 54 Zecchinitrouati, |

E queflo che s’¢ detto della trafmutatione delle monete

tra diloro, fi deue intendere di tutte I’ altre mifure, o tiano
dellifteflo paele con diverfe denominationi, o fiano di paefi
diverfi con litteffa denominatione si, ma con grandezze dia
uerfe ; perche hauutafi la loro proportione, fitramutaano con
proportione reciproca. Cosi perche lo ftadio Romano €
pafli 125, & il miglio pafli 1000, mille ftadij Romani fono
12§ miglia Romane: ¢ perche lo ftadio Greco era dipicdi
antichi Romani 600, elo ftadio Aleflandrino di piedi 720, €
manifefto, che 600 ftadij Aleflandrini erano 720 ftadij Gre-
ci: Onde fivede correr quila fteffa operatione, che s’¢ detta
per latrafmutatione delle monete.

Ma forfi troppo lungamente cifiamo fermatiin moftrare
quefto vfodello Stromento diProportione nella Regola del
"Tr¢, per defiderio d'efler meglio intefi dalli principianti:i
quali dalle cofe qui dette, potranno raccogliere cio, che dgb-
ba farfiin cafi fimili,

QVE.
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QVESTIONE DECIaMA,

Come d'vnalinea data ff poffano prendere particelle picciolifsime
quante [¢ ne Voranno.

Q’eﬁa queftione in foftanza non ¢ differente da quello,
ches’¢detro nella prima, e feconda queftione di que~
fto capo fecondo, ad ogni modo per facilitd mag-
giore di chi non fofle cosi prattico, © nen hauefle cosi ben
comprefo, cio cheiuis’é detto, {i confidera qui la prattica
ditrouare vnalinea, che contenga vn determinato numero
diminute particelle d’vnalinea dara.

E qui conuicn offeruare , che fe bene la linea dello Stro-
~mento non ¢ attualmente divifa, che in 100 parti vguali , ad
ogni modo efsédo all’occhio affai manifefta la meta di ciafcu-
na diquefle centefime, vien ad effere virtualmente fegnatain
200 parti. Quindi é,che fe I’vnalinea applicata allinteruallo
Ioo. 100. volelli hauvere 7, bafta ch’io cerchi Pinteruallo
78:. 78!, perche cialcuna parte dellefegnate nello Stro-
mento vale per due. Costd’vnalinea data fe bramo hauere
i1, dinifo per metali 153, viene76,, & a quefto interuallo
76 .. 76 applicata lalinea data, Pinterunallo del numero,
che ¢la metadel 141, ciog 70, 70,5 Mi dard la parte,
chefard (¥, della linea data, -

Ma fe volefli, che tali particelle non foffero leuate, ma
aggiunte ad vna linea vguale, 0 moltiplice alla data ;{e bene
batterebbe tirar vna linea indehnita, e da quella leuarvna,
parte vguale, 0 moluplice alla data linea , & a quefta partew
leuata aggiungere le fudette particelle; ad oguimode alle

G a volte
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volte per ragione, o della picciolezza della,
linea, o del poco numero didette particelle,
riufcirebbe incommodo il prenderle {epara-
tamente : Percio intal occafione applicatala
linea data al numero, che ¢ la metd deldeno-
minatore delle particelle , {i intenderanno
ol'intieri vguali alla data linea rifolutiin fimili
particelle, &alla lor fomma aggiunto 1l nu-
mero delle particelle : o pitl tofto intendafi
vnafola parte vguale alla linea data rifoluta
in tali particelle, con l'aggiuara delloro nu-
mero;e lametd di tal fomma dara il punto
nello Stromento ,doue fi trouera la linea, che
ficerca, ‘

Per eflempio ¢ data lalineaH, e ne vor-
rei vna, che della detta linea fofle 1 7 ,
Perche 100 ¢1ldenominatore delle particels
le, applico la linea H all’ interuallo §o. 5o.
Dipoi intendo quell’altra linea nella parte
vguale alla H diuifa in 100 particellese percio
tucta fara’7; della H. Dunquelametadi 171,
cio¢ I'interuallo 85 ;. 85 ., midard nell'inde-
finita MM la parte MX, chefard 1 7', della li
neaH. Chefehauelli voluto vna linea,che

Hfoffe 4 7,5 haurciin vnalinea prefo trévol-

tao 2

te lalunghezza della H, & a quefte haarei aggiunta quefta_
trouata MX;eturta lalinea compofta faria ftata quella, che

{i cercava .

- E quefto che s"&detto delle parti centelime, s'intende,
quandola linea data non ¢ cosi grande, che fe ne poffa preae

dex
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der 0 il quinto, 0 il decimo , O altratal parte da poterfi com«
modamente applicar allo Stromento . Poiche {ela data linea
foffe cosi grande, che fene potefle prendere la quinta parte,
& applicarla allinteruallo 1004 100, {i potriano hauere les
millefime, prendendo quel numero di millefime; che avanza,
cauatine tuceili quinti del mille, cioé tuttili 200, & applicans
do la meta del refto allinternallo, che gli corrifponde . Come
fefi voleflero 722 dellalinea; quefta diuifa in cinque parti, &
applicato vn quinto d’efla allinteruallo 1co. 100, cavo dal
792 ¢ volte il 200, ¢ percid prendo vnalinea,che fiatic
quintidclla data ye quefta fard .°: ilreflo 192 applicoall’
interuallo della fua meta, cio¢ a 96. 96, & aggiunta allidetti
tré quintila longhezza trouata in quefio interuallo, tutta fara
72 della dara linea. E quefta aggionra al doppio dellalia
nea data, fard voa lunghezza, che fard alladara come 2,020
E cosi dell’altre. o | |

Nellaftefla manieta fe lalinea data fofle cosilunga, chela
fua decima parte potefle commodamente applicarh all'iter-
uallo 5o. 50, commodiflimamente {i troucrd vo’alera lincain
proportione fuperpartiente di millefime ; perche effendo vna
decima della linea applicata al 0. 5o, Sintende detta Deci-
ma divifain roose cosituttalalineain 1eoo.Onde pgni me-
ta de’puntifegnatinello Stromento , valendo vna centefima
della Decima, vien adefler !, della linea intiera. Quindi fe
dellalineadata,la cui Decima s’¢ applicata allinternallo so.
50, vorro vo'altralinea, chefia 1 *,5 prendo il numeratore,
come {e fofle 196, ¢ lafia metd 9% applico all'internallo 98.
98, e quefta lunghezza aggiungo a noue decime dituttala
linea, poiche ne prefi vnada principio. F generalmente in
quefto metodod’operare, tutto il numero fi butti in millefi-

me,
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me, ¢ poi delle centenara , che fono intal pumero, fi prendo-
notaate decime della datalinea, ma vnadi meno, e colretto
s'opericome s'¢ detto. Cosifi voglia voa linea, che fiadella
data 3 ;32;tutto € 3240 millefime : deile 32 centenara ne pi-
- gho 31,ecosireplico la datalinea tré volte,e viaggiungo vna
decima: del relto 140 opro come s’¢ detto, & aggiungo 3
queftalinea di 31 decime della data P'interuallo 70.70,che €
lametadi 140 : & in tal modo fard la linea 3 ;3 della data.

CAPo TERZO,

Come shabbia a diuider il Compaffo di Proportione per le
- Superficie Piane, ¢ vfo di quefta linea Geomerrica,

Oiche quefte cole non fi fcrivono per huomini dotti,
conuienricordar a quelli, che fono men‘efperti, che fis

gure fimlifon quelle, che tra di loro hanno gl’angoli vguali
(a benche glangoli di ciafcuna fianotra di {e difuguali ) &i
lati, che fanno glangoli invna, fono proportionali allilati,
che fanno gl’angol vguali nell'altra figura ;come le definifce
Euclide nel principiodellibro 6,& ilati, che nell’vna, ¢ l'altra
figura {i corrifpondono, i chiamano Lati Homologi . Tnolire
(come fidimoftra nella 19.¢ 20.dellib. 6.) cosili triangoli,
come laltre figure poligone fimili, hanno tra di loro la pro-
portione duplicata, della proportione, che fitroua tra lilati
Homologi ; cio€ continuandola proportione de’fudettilati,
comeil primo termine al terzo, cosi le figure trd di loro. On-
de fe per cagion deflempio vn lato ¢ la metd dell’alero, con
ulien continuare la proportionedi 1 a 2, con vn terze termi=
ne, € fard 45 ¢ cosi 1a proportione di quelle due fuperficie

plane
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Piane imilié come1a4 Cosi fe li lati foffero come 2 a 3,
quefta proportione {i continua in tre terminiycioe 4, 6, 9, ¢ le
fuperficie fonotra di loro come 4.2 9: e cosi ditutee laltre .

Oraficome nelli numeri, quando fon tré minimi numeri
continuamente proportionali , 1i due eftremi fono_ numerl
quadrati, per il primo corollario della prop. 2.del lib. 8. e li
numeri piani imili hanno la proportione duplicata dellapros
portione de’lati Homologi, per Ja 18. dellib. 8. onde ne fie-
gue,che linumeri piani {imili hanno tradilorola proportio-
ne de’Nomeri Quadrati de’ lati Homologi ; Cosi parimenti le
fuperficie piane fimili, hauvendo la proportione duplicata de’
latiHomologi, la qual proportione ifteffa {i troua tra li qua~
drati de’fudettilati Homologi, (i dicono hauere trd di lorola
Proportione delli quadrati de’lati homologisE {e ben {i potria
dire,che dette fuperficie fimili hanno la proportione de’trian-
goli (imili, e fimilmente pofti fopra li dettilati Homologisad
0gni modo per efler grande la varietd de’ triangoli fimili, che
fopra detti lati fi ponno intendere, percio fi dice piu tofto,che
haanola proportione de’quadrati di detti lati, poiche per la
Vguaglianza de gl'angoli, e de’lati , che ¢ nel quadrato, dato
Vn laro, e conofciuto tutto il quadrato.

Quindi ¢, che per conofcere qual proportione habbiano
(?ue ficure Gmili, bafta conofcere qual proporrione habbiano
li quadrati de’loro lati Homolgi.E per il contrario cono{citie
tala proportione de’ quadrati, (i manifeftard quella de'lati, la
qual ¢ fubduplicata diquella de’quadrati, Qnde {efaranno
date due linee , ¢ fidefiderino due quadrati nella proportios
De di detre due lince; conuien trouar tri quelle voa media
Proportionale, &1 quadrati della prima,e della feconda hane
Rola proportione della prima alla terza: e cio che de'quadra-

tift
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tifi dice, s'intenda anche delle figure fimili, e fimilmente por
frefopralaprima,efecondalineadelle tr¢ continuamentes

roportionali. Percio volendo fopra vnalinea rettafegnar
ilatidi figure fimili, le quali habbiano vnadeterminata pro-

ortione , bafterd che fopra detta linea fi fegnino i latide’
quadrati nella ftefla proportione. E quefti fono facilia tro=
uarfi per la 47. del Lib. 1.

Per venir dunque all’ atto difegnar , e dividere lo Stro=
mento per feruircene nelle {uperficie piane, {itiri dalcentro
A, vnalinearetta AZ ; & vo’altra vguale AS: le quali noné
neceflario {egnare finad A, ma bafterd, che comincino 4 ve-
derfi in £,¢ G; in maniera tale pero, cheladiftanza AF fia
capace di 15 diuifioni,cafo ch’ella fofle | di tutta la AZ;di

che fi vedrala ragione poco appreflo.
Di poiladiftanza AF dal punto F {i vada replicando nel-

lalinea AZ, in maniera,ch’ella venga divifa in parti vgualis
che qui non pouao commodamente eflere pind: 8. Ma per
far pri dinifioni conuerrebbe, che lo Stromento fofle piti lune
0o, Bcioche fidicedellalinea AZ, t1faccia anche nella AS,
fenza che habbiamo pill di meftieri diricordarlo. Allpunti
potati fi [crivano linumeri quadrati, intendendofi nel punto:
F 1,ccosine glaltriy 4,9, 16,25,36,49, 64, 1quali {fono i
nameri quadratidi 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, conforme, che A 4 ¢
dupla di AF, & A9 etripladeliaftefla AF, ¢ cosidellaltre.
E pit voloarieri da me {inotano le dwitionidi tal lineacon
1i fopradetti numeri quadratt, accio quelli ftefi manifefti-
no Pvio dital Linea eflere per le figure piane. La ragiones
poi di notare tali numeri ¢, perche effendo A 4 doppia di
AF,ilquadratodi A 4 ¢ quadruplo del quadraro di AF: e
perche A 9 ¢tripladi AF, ilfuo quadrato € noncuplo, e cost
de glaltri, Volen-
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- Volendofi dunque notare {u lalinca AZ ilati de’ quadrati,
che vannocrefcendo fecondo ordine naturalede’ numeri, {i
vede che eflendo dall’ voird al 4ladifferenza 3, ¢ dal 4 al 9
ladifferenza 5, dal 9 al 16 la differenza~, e cosi di mano inu
mano aggiungendo li numeridifpari, neceffariamente ne fie.
gue, che delle fetee parti dellalinea F 64 la prima fidiuide in
tré, la feconda in cinque, la terza infette, la quarta innoue,
la quintain vndici, la fefta intredecise la fettima in quindeci,
Percio fi. diffe, chela diftanza AG, 0.AF, che fi piglia'per il
lato del primo Quadrato, doueaeffer tanro lunga, che fofle
capace di 15 diviftoni. Onde.apparifce ,che volendofi. pro-
feguire oltre 64, conuerrebbe che lo-Stromento foffe affai
piti lungo, acciola AF fi pigliafle cosi grande, che vifi potef-
fero commodamente notare tutte le divifioni neceflarie per
I'vltima parte, le quali y come s¢ accennato, vanno fempres
crefcendo di moltitudine, confarme crefcono li nuineri difpa=
ri; Quindi &,che riufcendo quefte: divifioni tra di loré'difu.
guali, & inmaniera, che la diftanza dal centro A i ciafcun,
punto non ha la proportione del numero, che gli corrifpon«
de,cio¢ A 1 ad A 2, non¢ comed 2, anzi pititoflo A 2'€ tra:
A 1, &il fuo duplo Media Proportionale di medieta Geo-
metrica ; percid quefta lineaintalmodo diuifa.puds ¢ fuole:
da molu chiamarf linea Geometrica, ddifferenza della priv
Wa , che habbiamo chiamato Aritmetica nel Capo prece-
deores, oo
- Ma per fare nella linea AZ le diuifiont per notar’ i lati de™
%adrat,i'molt~‘xplici del Quadrato’'di AF, {econdo P ordines
Daturalede’ numeri, & neceflario fopra vn piano ( e fard otti~
Ma vnalaftra dirame ben pulita , poiche in effa apparifcono
“cilmente li fottiliflimi fegni che fi faranno colla purnta del

H Com-
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Compaflo) tirar vna linea vguale alla AZ dello Stromento, &
in efla prender AC vgualealla AF, dello Stromento, e quefta
replicarla in 4, 9, 16, &c. E per hauer poile altre divifioni,
dal punto A fj tiri la perpendicolare AB vguale alla AC: ma
auuertafi di metter ogni diligenza per farla giuftiffimamen-
te perpendicolare , e precifamente vguale alla AC; perche
in vaa di quefte due cofe, che {i manchi, ridonda poinellews
disilioni non picciola imperfettione. Percio fard bene fare
la fudetta perpendicolare piti lunga del bifogno, accio fi pole
fano farle pruoue pidl accertate, fel’angolo A fiaretto : e tro-
uatofiretto, allhora fe netagliala ABvgualealla AC. E cid
fatto, tutto € preparato per le divifioni defiderate. .

Preadafi dunque la diftanza BC,efitraportiin AD, e fard
AD il larodel Quadrato duplo del Quadrato di AC; comes
apparifce dalla 47. dellib. 1. eflendo vgualitra difeilati AB,
AC. Quindiprefaladiftanza BD fitrafportiin AE,e quefto
fard illato del quadrato-tripolo del quadratodi AC;; perche
ilquadrato diBD,cio¢ di AE ¢ vguale alli quadratidi DA,
& AB, cio¢ dtré quadrati di AB, cio¢di AC. E cosifuffe-
guentemente pigliandola diftanzaB 4, ¢ trafportandola dal
punto A,s’haura il lato del quadrato quintuplo , & in tal ma-
niera fi procederd in ciafcun punto, pigliando la diftanza da
quello al punto B, e traportandola silalinea, che fi divide.:

E per non far molta fatica poco vtilmente, facendo diui-
fioni nontanto aggiuftate, fi potranno ditanto in tanto nel
progreflofar alcune proue per vedere, fe le diuifioni fon fate
giuftamente . Oraperche A 4 ¢il doppio di AC, cio€ AB;,
prefofi da principio , ne fe ne puo fificamente dubitare, pren.
deremo la diftanza 4 4, ¢ pofto vn piede delcompafloin B,
vedremode Valsro piede cade giuttamenteinE 5 ¢ {ari [efno’ |

| che
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<he AE ¢ prefa giuftamente per il lato del triplo Quadrato.
E perche AE fii fatta vguale alla BD , fard anche fegno, che
AD fu prefacon prcciﬁone . ‘M per eflaminar anche di vac-
taggiofe AD fia giufta, ella fi replichi in H, fi che AH fia_,
doppiadi AD: dunque il quadrato di AH ¢ quadruplo del
quadrate di AD; e perche il quadrato di AD fifuppone du-
‘Plo del quadrato di AC, ne fegnira, che il quadrato di AH fia
ottuplo di quello di AC, Dunque inHcadela diuifione 8.
Ora prendendofila diftanza A 9,fi traporti dal puntoB in H,
poiche effendo BH lato del quadrato noncuplo , fard manife-
fto, che AH ¢ lato dell’ ottuplo , & per confeguenza AD del
duplo, come fi cercaua d’effaminare. Che fein quefle proue

“non fitrovaflero cornfpenderfili punti cosi precifamente, di
nuonos'eflamini la rettitudine dell’angolo A, e I'vguaglianza
di AB con AC, & emendate quefte fi procedaauanti.

Trouati giufti quefti punti effaminati,con effi {e ne po-
tranno eflaminare de glaltri, © anche da principio notare.,
conficurezza; perche fe ADreplicatain H cade nel 8, repli-
cata di nuouo dara il lato del qnadrato noncuplo di AD, cioé
18,e dinuouo replicata daraillato del fedecuploycioe 32,e

Prefa la quinta volta caderd nel termine del lato del Quadrae
to, che conticne 25 volte il Quadratodi-AD, cioé 5o volteiil:
Primo Quadratodi AC. Cosi parimenti AE; ¢he¢3 dupli~
Satadard 3, eriplicata.dard 27, quadruplicata 48. Cosi A
5 duplicata dara 20, etriplicata 4§. A6 duplicata dard 24,
eeriplicara §4. A7 duplicata dard 28 etriplicata dard 6 3.
A 1o duplicatadard g0. A rx‘duplicata dard 44,¢ cosi del~
Paltre {in’d A 15, che duplicate dard so.

. Per effaminare poi gl'altri punti, fi prenda da vno di quefti-
S certi, € determnat Ja diftanzafin’a By e slapplichiin A,
H a2 ¢ cade-~
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e caderd nel punto proffimamente maggicre; di nnduo fi
prenda dallifteflo punto fin’ad Aje sapplichi in'B ; ‘ecaderd
nel punto profimamente minore, {e da principios’ oprb giti-
ftameate . Come per eflempio, habbiamo certo il.pumo di
16,prendo la diftanza B 16, edourd darmi A 17;ecost A 16
doura dare B 15: il che fe {ara, moftrera, che quando {1 prefe
B 14 peraotare A 15,s’era oprato bene. E cosi de gl aleri.

. Va'alira maniera affai facile per trouareilati de’quadrati

'“E D r O P QO NC fiha col bene.
Y S S R I : ficio d'vn {e-
AY)

| S T | micircolo de-

. f{ > /777\% fcritto fopras

4 E7/ Voo /\w | la lunghezza,
/"‘J

D N di cui deu’ef-
- fere la lineas

1 . \f,Geometrica;
= e fia il femi-

Nyzz— ‘ ' N Zcircolo fopra‘
A G H 1 X R M lalinea AZ,
- Prendafi il lato del primo quadrato in vna commoda di-
ftanza dalcentro dello firomento; e fia AF, la quale fiaap~
licata al femicircolo dall eftremita deldiametro- A, e dal
unto E {i tiri la perpendicolare FG, che prolongata in D ta«’
gliard il lato del rettangolo AC . Ora la diftanza AG fire’
lichiin H, I, K, &c. quante volte ci pud capire; e fimilmens
tela BDﬁrcphchx in E,0,&¢.le quali fono vguali alle prime.’
Tirate dunque le linee EH,, Ol, &c. {aranno tutte parallele:
alla DG, e percio perpcndlcolan al diametro AZ, efega-';
ranno la circonferenza in'S, T,V,X,Y. Dicoche AS¢illato
del quadrato duplodi AF, & AT ¢lato del riplo,ecosidi
mano
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Manoin mano. Ondefe quefte linee AS, AT, &c.fitrapor-
tarannofulalines Geometrica da diniderfi, fard fatctalagiu-
fta divifione, o T

E che queftifian’ilati che ficercano, ¢ manifefto:dall’ 8.
del 6. perche AF ¢ media proportionale trd AL, & AG; on-
deperla 17del 6l quadrato di AF € vguale al rettangolo di

AL in AG. Similmente per laftefla ragione.il;quadrato di.
AS ¢ vgualeal rettangolodi AZ in AH:-dunque hi quadrati
di AF, & AS, fono comei rettangoli di AZ in AG, & Al in
AH., Ma perche quetti rettangoli hanno la ftefla altezza.
AZ, fono perla prima del 6.come lebafi AG, & AH, edi
queftela feconda é dupla della primasdunque anche il rettan-
golodi AZ, & AH, cio¢ il quadrato di AS ¢ doppio del ret=
tangolo diAZ in AG, cioé del quadrato di AF. ‘

Cosidimoftraraffi il retrangolo di AZ in Al,cio¢ il quas
drato di 4T, efler triplodel rettangolo di 4C in 4G, cioé
del quadrato di 4 F, eflendoche 41 ¢tripla-di 4G . E cosi
dicuteiglialeri . eduuertafi perd, che per hauer il femicirco-
lo preparato conforme all'intento, bafterd fegnare nellacira
conferenza i punti doue fitagliadalla regola applicata alli
punti oppoftide! rettangolo 4C,fenzatirarele linee paral~
lele, ne meno le linee furtendenti gli.archis perche baftara.
prendere con il compaflo le diftanze 4F, 4S5 4T, &c. ctra-
portarlesi lo ffromento. ‘ .

- Fattestlalaftra dirame quefte divifioni(le quali farte vna
volta per vno flromento, feruiranno all'eitefice per molti
Aleri fenza- nuoua fatica) altro noarefta, che coun diligenzan
traportarle sii)a licea 4Z dello firomento ¢ nello ftefio tem=
Po, che vnadivifione fi fegna nell’ 4Z, fi deve fegnare nell’
4§ ; accid giafcuna fia vgualmente prefa dalcentro 4+ Enel

tra-
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traportarle timo fard pid facile, e ficuro prender fempre nel-

lalinea la diftanza di ciafcun punto dall’4: fe forfi nel pro-

greflo, quando conuien’allargar’ aflai il compaflo, non fi giu-
dicafle di prendere le diftanze datraportarfi da vn qualch’al-
tro punto piii viciao; nel ehelifperienza infegnerd a ciafcu-

nocid ,che glitornera piti a conto perlafacilitd doperare, €
per laficurezza della precifione, & aggiuftatezza neceflaria
al fine pretefo, Ma fe tirate st lo ftromento le linee 42, &

A4S, ti fidafli dallargar lo ftromento in modo, che fo{li ficuro,

chele detreduedinee faceflero vn’angolo retto (il che conee
fcerefticon Papplicatione d’vna {quadra givftiflima, ouero

fatto vn quadrato d’vna linea vguale ad 4 F, allargall lo firo-

mento in modo, che il diametro di detto quadrato fofle I'in-
teruallo FG) in tal calo, fenzatraportar le dinifioni fatte pris
main 'vialaftra, {i potriano far’ immediatamente nello ftef-

{o ftromento ritenutoin quella apertura, poiche ¢ lo fteflo,

chefefoflevnalaftra . L

- Se ben’il modo fin’ora prefcritto per fegnar’ilati de’qua~
drati ¢ Geunffimo , e Geometrico, e percio. il pit precifo;

nientedimeno o gl'4rtefici non vorranno preaderfitanta brie
gasla:quale forfi ftimeranno maggiore di quello, che real

mente ¢, 0 alcuno temerd, che quello traportare li punti dele

“Jalaftrastilo firomento pofla portar qualche variatione,d

anche {i vorrd con altro modo di operare prouare, quanto

precifamente fiano notatili puntiin quefta linea quadratica,

o Geometrica, che chiamar la vogliamo. Percid ecco vn'ale
tra forma mecanica, incui ciferniralalinea Aritmetica del

Capo precedente. A

- Quefto confiftein eftrarrela Radice quadratadi ciafcun

numero dall’ I fin’al 64, come fe fofle quadrato: efe ben’e
" CCItO,
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certo,che non effendo turti quadrati,non hanno precifamen=
tela Radice,ad ogni modo fi pud auuicinaraffai alla vera Ra-
dgce, con inueftigare in parti millefimela frattione, ché s’ag-
glunge al numero intiero. 1l che fi fa con aggiunger'al nume-
10, lacuiradice quadrara (i cerca, fei zeri, poiche costverrd
vnaradice di quattro figure,, e I'vltime tré faranno millefime:
cosi per hauere la radice di 3, cauo la radice quadrata dal
3000000, € venendo 1732, dicola radicedel 3 effer 1,70,
E cosi de gl'aleri numeri, come nella tauoletta qui aggiunta
i pud vedere ; in cui dirimpetto 4 ciafcun numero fta la fua
Tadice, le cui tré vitime figure fono millefime parti delf’vnita.
Ma perche né meno fi vien precifamente nel numero delle
millefime , percid quando vifi dourebbe aggiunger qualche
cofa, ¢ poftoilfegno 5 come quando I'vitima figura & vn
Poco troppo grande, e fi douria lenar qualche cofa, s'¢ po-
fto il fegno--: Turta perd la differenza dell” aggiunger, &
levare non arriva ad vna millefima; ondefi vede, che nelfo-
Peratione ordinaria di ftromento non molto grande non puod

effer ladifferenza d'vna puata di compaflo; e percio fi pud-

‘adoperare francamente tutto il numero notato.

T suols



64 Ced PO IIL

[T anola de’ numeri con le fue Kadici Quadrate ¢fpreff
in particelle Jaillefime dell’ Vnita.
Quad. Radici ~ Quad.,  Radici Quad, Radici Quad. Radici

I lxcco 17 luz;‘r’ 33 l 57441 | 49 | 7600

T415-1 18 J 42427 ] 34 Q5830f] se l 7071t

'!73’-1‘ 19 i43$9’| 35 ls9t6rl 51 17142- .
2000 .20 44721 36 6oco | 2 72Xz

' l 2236t 21 45827 37 , 60821 53 72601

2450=] 22 {4690t ] 38 J6i641 1 54 |73481

6
? lz646- 23 4796 - 39 6245~ 55 {.74161
B ] 28281 ) - 24 L4BoBF L 40 | 63247 56 17484

2
3
4
5

0

9 ]300 3] l sone | 41 6404-, 57 ]7550-
10 I;mf 26 5099t 42 64%0 §8 | 7616-
I ‘33161 27 ‘sm’r 43 6558~ 59 |7682-
12 3455-1 28 ls292-1 44 1663371 6o 7746~
13 3606 - l 29 , §386-") 4s I 6708t ‘61 | 7810t
14 h3742-1 30 Js5478-1 46 67824} 62 | 7874%

1 “387” L 5968~ 47 lssg's- . 63 79371
Jac00 | 32 lsoseétl 48 Jesagtl 63 | 80co

E per fodisfar’al dubbio, che alcuno potria hauere, per
qual cagione potendofi tutte le Radici notare vn poco magy
glori , O tutte vn poco minori, altre {i {iano notate maggiort
del dodere colfegno --, altre minori col fegno 15 dicoeflerft
<id fatro, perchela radice vera ¢ pill vicina al numero fegna-
1o, che 4 quello , che fofle minore , © maggiore per vpa mil-
lefima: e pois’e hauutorifguardo difar si, che con quefta als
ternatione ora di pill,ora di meno fi venga a conferuare,
quantofi pudlagiufta mifura, laquale , aggiunte infiemes
quelle piccole, & infenfibilidifferenze, nel progreflo verreb
be ad alterarfi notabilmente. 5 ~

Chefelalunghezza del lato de] primo quadrato non foffe
tale, che occorrefle eflerfollecito delle parti willefime, ba-

fterd prendere le centelime , lafciando I'vitima figura dellas
tauo-



| LineaGeometrica 65
\fta%lOIe‘tm,-»maﬁime {e hauefle agginnto il fegno «=y € fofles
minore di 5 + fe queft'vitima figura fofle maggioredel 5,&
hauefle aggiunto il fegno 4, potra accrefcerfi la penultima fi-
gura *d\’Y 0’ vaitd., Come per eflempio,laradicedi2 ¢ siq1s,
bafterd prendere 1 41,cio¢ applicata AF all’interuallo so. 50
(comes’¢dettonel Cap.2. Queft.s.) pigliare Pinteruallo del-
la metd di detto numero , oioé 70 k. 70, € quefta fard la,
lunghezza di A 2, lato delquadrato duplo « Per il contrario
laradice di 8¢ 2828+, perche P'vitima figura €8¢, accre-
feolafigura penultima 2 d'vn'vnitd, onde fiaJaradice in cen-
tefime 283; e cosi confiderata quefta, come fe fofle 183,
prendo interuallodella metd 91 }.. 911, ¢ dal punto F tra-
portandolo, fard tuttala A8 radice del quadrato ottuplo: e
coside glaltri; Quando poi Ivitima figura fofle maggiore
dels, & hauefle il fegno--, oucro minore del 5 col fegno 1,
1 puddicuramente: prendere scome fe non fofle, fenza peri
¢olo disbaglio notabile , maffime :quando nella radice ante~
‘Cedente fi fofle aggiunta 'voitdalla penultima figura nel mg-
dodttro, - o . | |

“.-Mafe volefli ampliar I'vfo di quefta linea Geometricad.
Numeri moltiplici delli numeri in cffa fegnaty, cio¢ alli dop-
Pijytriplici &c. baftera nella AF, & AG lalciate occulte, few
Share il lato de’ quadrati {ubmulciplici del quadrato di AF;
Perche con vn compaffo prendi lalunghezza AF, e queﬁa.;.
applica all'intervallo 2. 2. Dipoi ritenutaquella fleffa aper-
tura dello ﬁromento, prendi l’intcrualloFG, e queﬂfo trapor=_
tato dal punto A nellelinee AF, AG, fegnera il punto del la-
odel quadrato ,che ¢ la metd deliquadrato di AF. Nell’i-

teflo modo la lunghezza AF applica all interuallo 33, e
“Mntervallo FG dara Ja quatitd dafegnarfi nelleline AF, AG,
A cfara
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e fard il lato del quadrato, che ¢ la terza parte del quadrato di
AF. E cosi procedendo in altri numeri, {é vorrai la quartas
© quinta, 6 fefta parte del quadrato di AF. Quindi ¢ che cer
candoillato d'vn quadrato , che fia al quadratodato di AF,
come I 12 41, {ard l'ifteflo, che trouare quello, chefia come
56 a:del quadrato AF; otiero volendo vn quadrato, che fia
come 147 ar,faral 1ﬁc[To, come fe vole(li quello, che &co-
me 49 2% del quadrato di AF. Nelche fara vo grancompen-

dio nell'operare. Noi perodi fatto non habbiamo fcgnato
quefti punti delle parti del quadrato di-AF, per sfuggire las

confuftonedel Lettore, accio-nella figura vedendo i molti
pliciy eli fubmoltiplici di AF, non prendeffe gl vni in'vece
de glaleri.

E per non replicar pill volte lifteffo con tedio di chi legge,
auuerti, che quefto fteflo, che's'¢ detro del fegnare le parti
del quadrato in queftalinea Geometrica, fi potrd far'ancher
nella linea cubica, di cuifi parlerd nel Capo feguente, ados
prando l'ifteflo modo per fegnare nelle AH, A1 ilatide’cubi
fubmoltxplncx . Onde propoﬁa vna propottione meltiplicey
il cui termine maggiore fupera il maffimo fegnato nello ftro-
mento ,dinidital numero per vno delli denominatori delle_»
parti notate, & il quouentc dara l'intiero,che hialla detta,
parte nﬁcﬂ"a proportione ; come appanfce eflere 147& 1
come 49d .

QY E.
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QVESTIONE PRIM A,

Dasa wva figura regolare, come fi poffa defcriverne wn® alira

- della fieffa [pecse nella proportione, che fi defidera.

Igura Regolare fi chiama quella, che hd ne’ fuoi termini,

da’ quali & comprefa ,tutte le parti vniformi 5 percio..
~quelle; che hanno molti lati, & angoli, faranno/Regolari , fe
faranno Equilatere, & Equangole; & il Circolo fe bene non
h, propriamente parlando, n¢lati, né angoli, & perd figura
regolare, perche le parti della circonferenza, che lo termina,
fono vniformemente difpofte: il che non fi pud dire dell’ El-
lipfi, della Parabola, ne deli'Hiperbola, perche con tuttoche
Vtermini ditali figure fiano regolati da certe , e determinate
conditioni, non fono perd in ogai fua parte vaiformi . Quia-
di¢, chedelle Fortezze alcune fi chiamano Regolari, perche
la figura, che {i fortifica ¢ Regolare , cio¢ Equilatera,& Equi~
angola. E fe bene ¢ manifetto , che nontutte le linee della,
foruificatione fono tra loro vguali, eflendo certo, che la faccia
del Baloardo, la fpalla, o fianco, ela cortina , fono trd diloro
difoguali: ad ogni modo , perche tutte le cortine tradi loro,
tutte le fpalle de’ Baloarditra diloro, e tutte le faccietrd di
loro {fono vguali , apche per quefto capo fi puonno chiamar

Regolari, a differenza dell’ Irregolari, doue le cortine fono'
trd diloro.dduguali, ¢ le partid' va Baloardo non fon’ vguali
allcrlur’homogenge d’va'altro Baloardo. Noi perd quilpar-
lando di figure Regolari » prendiamo quelle, che a(ToLu‘r‘a-
~enee parlando fon’Equilatere; & Equiangole,confiderido-
% aflolutamente in ¢ ftefle s € non come ordinate Rel circolg.

| 1 a Sia
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Sia  primieras
meate data in nue’
meri la proport10°
ne, che denon®
hauere le due figu.
re regolari hmlh,

\ - & applicato il lato

della figura datas
al numero delles

. lince: Geometri-

che AZ, AS, Fine
teruallo, che fard
al oumero, chew
comfponde allas

R ﬁguracercata dardil lato, chefi
v . defidera. Per cagione d’eflempios
v | fia datala linca R lato dello {pa~
ap—— . i - tio,incui ftd ordinata voa Batra.
v e ~glxa quadra diterreno, e voglia-

e L movnalir'area pur quadra, che

fiail dopplo,e quattro quintirdella pnma st che la prop or<
tione della prima allafeconda ¢ di 5 14. Applico dunque
linea R allinteruallo 5. 5, € poil'interuallo 14. 14 mi daré

1a linea S lato del quadrato, che ficerca,

& AE vguale allA 14

- Ladimoftratione dicio non & punto*dxﬂ'o-*
rente da quella, che sapportd per fondas
mento nel Capo 1. Sia AH vguale all'A-5.
:Hl fialalineaR, &
EL lalinea S. Ora perchecomc AH ad AE,
cosiHIad EL: come gidfi dimoftro, fard an”

che
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'Chﬁ comeilquadrato d’ AH al quadrato d’AE, cost il quadra-
to diHl,cio¢ di R, al quadrato d’EL, cioedi§, per la 22 del
llb.ﬁfh dueprimi (luadrati {ono come 52\1 I4,perla conftrut-
tionedello ftromento; dunque anche liquadratidiR, & §
haino 1a fiefla proportione. - |
Dalla fefl propofitione 22 dellib. 6 i dimpftra, che qual
fivogliaaltrafpecie di figure imili, e imilmente pofte fopra
le due fecondclinee R, &8, fiano di quantilati, & angoli el
fere fi vogliano, hanno tra di loro la proportione de’ quadra«
tidelle due prime linee fegnate st lo ftromento: Ecosife la
linea S foffe datalato d’va pentagono regolare da fortificarfi,
¢ vole(imo mettes’in diffegno vn'altro pentagono minore
nella proportione di 14 4 10, applicata la linea $ alli punti
144 14, prendafiladiftanza 10. 5o,e fardlalinea T lato del
_pentagono regolare, A cui mancano due fettimi del maggiore
pentagono.. S S )
" B perche fpeflo occorre, che douendofi vn diflegno tra=
“ portare digrande in piccolo fecondo vna data proportione,
& il lato dato ¢ cosi grande , che non capifce nello firomen«
to s prendafivna parte aliquota didetto lato, e con effas’ope-
ti, come fe fofle il lato feflo, perche fi trouerd la parte ali=
quota. fimile del lato cercato ; come fé lafopradetta linea$
foflela fefta parte dellato del pentagono maggiore,la linea T
“trouatafarilafefta detminose. Perche come S T, cosi il
feftuplo di Sal feftuplo di T, dunque per 1222 del 6, comeil
pentagono diSal pentagono di T, cio€ come 144 10, cosiil
Peatagono del feftuplo di S, al pentagonodelfeftuplo di T
~ Peril contrario volendofi ttafportar’ vn diffegno d’'vnafi-
gura regolare di piccolo in grande, pud efler” il lato dato tale,.
¢he non capifca nell interuallo del minore de’due numeri
| ~ efpri-
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efprimenti la proportione; & in talcafo fitrouino aleri due
termini-maggiorinella ftefla proportione : Come per eﬂ”em"
pio, fidebba tronarillato d’va poligono maggiore del pali-

_gono dato nella proportione di 3 2. Perche il lato § dat0
non capifce nell’internallo 2. 2, in vece delli due numeri 2,¢
3;prendo 14, €21 nella fteffa proportione; & applicatoil la¢
toS al punio 14. 14, la diftanza21.21,cio¢ la lincaV fard
illato cercato del poligono fefquialtero del dato. e

Cio che de’poligoni regolari fi dice, dee intenderfi anche
de’circoli,i quali perla 2 del lib. 12 fono nella proportioné
d¢’ quadrati de’'fuoi diametri, e perche li quadrati de’diametri.
fono quadrupli de’quadrati de’femidiametri, faranno anche
circoli nella proportione de’ quadrati delli femidiametri, St
che volendo duecircoli in vna determinarta proportione, ba=

- fterd trovar’ i Jari de’quadrati nella ftefla proportione,e quel-
Ie linze faranno li femidiamerride’ circoli nella bramata pro-
portione, Siadatalaforma perimprontar'vna moneta d’ar-

ento; e fe ne vnol far vn'altra per improntar vna moneta,che
nella ftefla groflezzafia il doppio della prima. Sia lalinea R
ilfemidiametro della moneta ABC; applicoR al punto 5.5,
€ prefo Pinterpallo 10. 10, trouo T femidiametro dellamos
neta DEF, che fard doppia della prima: perche eflendo am--
bidue dellafteffa groflezza, come fifuppone, hannola pros
portione delle lor baficircolari, perla 11 dellib. 12, e quefte
bhaano la proportione de’quadratidelliloro femidiametri, co<
me s'¢ detto; e tali quadrarifono come 104 §, c10¢ vnodop~

iodellaltro, S :

- Di quivedendofi, che canato il circolo minore del mag-
giore, reftail cingolo, 0 annello DEFABC vguale alcircolo
minore ABC, perche egli¢ la meta del maggiorefi {?ccoglig‘

il Mo~
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1 modo di trouar’voa portiore annulare, che habbia labra
mata proportione ad vn circolo dato, 0 ad v’ altra portione
annulare. Primieramente dal circolo ABCfivoglia cauar’
Vna portione, che fia >'dello fteffo circolo. Veggo,che ba-
Ma trouar’il femidiametro d’vn circolo, che fia al datocircolo,
come 3 4 5, &applicato il femidiametro dato al 5. 55 lintera
uallo 3.3 mid4 il femidiametro del circolo HIK; che defcrit=
to dallo fieffo centro lafciail cingolo ABC, KHI, che ¢ * del
dato circolo ABC. ‘ ‘
_ Secondo. E'datoil circolo HIK, e voglio trouar’vna por-
tione annulare, chelo contenga vna volta, ¢ due terzi, cioe,
che fia come 5 4 3, mache le circonferenze, chela terminano
fiano ambidue maggiori di quella del circolo dato. Applico
il femidiamerro dato 3l punto 3.3, E poid mio piaceres
ptendo vn'interuallo di qualche punto maggiore , come faria
Yo, 10, econ quefto dallo fteflo centro defcriuo lacirconfe-
Tenza DEF. Quindi fe voglio P'altra- circonferenza ancor
maggiore, perche if cingolo deue effere come 5 & 3, prendo
Pintervallo di cinque puntipid diftanti dal 1o. To, cio€ I5..
15, edefcritta lacirconferenza LMN fari il cingolo LMNF-.
DE alcircoloHIK, come § 4 3 : poiche il circolo LMN alcig-.
CaloHIK ¢ come 1y 3 3: &alcircolo DEF,come 15 410,
dunque leuato DEF dal circolo LMN , quel che rimane ¢al
dato circolo HIK, come 5 3 3. Mi fe voglio, che lacirconfe-
renza maggiore fia DEF, prendo Vinteruallo dicinque punti
minori del 10,& & 5. 53 onde lacirconferenza ABC termis
Tard il cingolo DEFABC, chefard al dato circolo, eome sad
8ycome & manifefto per lo fteflo difcorfo. "
, Ora dal fopraderto raccogliendofi , come li due cingoli
AHBICK , & LDMENF fonocome 2 4 5, & chiaro i‘lj t?odo |
, i far
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di far due cingoli nella data proportione 5 come ciafcuno
fenz’altro -nuouo difcorfo pud per fe fteflo raccoglier da quel
chefin’oras’¢ detto. 3 o
- “Nella ftefla maniera volendofi vn circolovguale 3 tuttala
fuperficie sferica d’vn globo dato , poiche fi sa da Archimes
delib. de Sph. & Cylind. prop. 30. che queftaé quadrupla
del circolo maflimo di detta sfera, prendafi il diametro del
globo dato, e pongafi nella linea Geomerrica allinteruallo
d’va pumero, di cai vifia il quadruplo come al 6.6, € prendaff
Yinteruallo 2.4.24, chedara il diametro del circolo vguale
alla fuperficie sferica del globo . 1! che fi puo fare col folo rad=
doppiareil diametro delglobo. Quindihasendofi vn globo,
piccolo, nella cui fuperficie foffero defcritte le ftelle, e fe nes.
volefle far vn'altro, lacui fuperficie fofle frtte volte maggio=
re, accio pit diftintamente compariflero le fielle s primiera-
mente trouift il diametro del circolo vguale alla data fuperfi-
cie sferica, come fi ¢ detto ;dipoi quefto diametro trouato
fi metta all'interuallo d’'vi numero yacuifia nellalinea Geo-.
metrica notato vo'altro fettuplo, come fe fi prendefle 4. 4, ¢
poi 28.28; e quelto fecondo interuallo dardil diametrod’vy
circolo vguale ad vna fuperficie sferica fertupla della fuperfi-,
cie data . Percio dimfo tal diametro trovato in,due parti,
vguali, la fua metd fard il diametro del globo di tal fuper-
ficie : : , - -

. Ma fela proportione sin cuifideuono formare. li due po-:
ligonifimili regolari foffe efprefla nonin numeri, ma con Jiss
nee ;conuerr] trale due linee efprimenti la proportionetro-:
vare vna Media proportionale, perla 1 3 del lib.6, e fegnate:
fotulmentele prime due delletré continue proportionali s
Je Linee Geometriche AZ, AS, (cafoche non cadellero in als

cuno
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cunode’puntiin effe notati) s’applichi il 1ato del dato poligo-
no all'interuallo, che gli corrifponde , maggiore, O minorew
che fia, ¢ I'altro interuallo dara il lato cercato dell'altro polie
| gono . Sia efe
prefla la pro-

e Y :

. portione con.
le due lineel,
AB,BC,quefte
fi vnifcanoin..
vna, e tatala.
: . AC diuifa per
G  metd in D,all’
A v internallo DA
fi deferiua il femicircolo AEC: e dal punto Balzata la per-
Pendicolare BE, fard la Media proportionale trale due date.
Dunque si le linee Geometriche dello firomento AZ, AS,
cominciando dal centro A, {i fegnino fottilmente colla punta
del Compaflo le linee BE, & AB: efeillato dato deue effer
minore di quello, che ficerca, quefto s’applichi nello ftro-
mento allinteruallo, doue furono fegnatili termini della BE,
percheli termini della maggiore AB fegnati nello ftromen-
to,darannoI'interuallo peril lato maggiore. La ragione di
Quefta operatione &, perche come lelinee fegnate ne'lati,cost
fono glinterualli de’loro eftremi , come piti volte ¢ detro;
dunque come i quadrati delle fudette linee,cosili quadrari de
Rlinterualli, per la 22 dellib.s, Ma il quadrato di A lquas
drato di BE ¢ come lalinea ABalla BC, perla2o dellib.s;
‘!l‘lnque anche i quadrati de gl'interualli, cioé Ii poligoni fimni=
li, fono come AB 4 BC; come ficercana., |
- Qui perd deue auuertirfi; che quefta operatione non ¢ alli

gata
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gara d queltalinea AZ diuifa per le fuperficie, ma trouata fa
Media proportionale {i puo pratticare anche co lalinea fem=
plicemente dinifa in parti vguali come nel Capo 2. Dal.che
fi caua, che con quella folalinea divifa vgualmente fi puonno
far le operationide’piani, fe la proportione de’numeri s’efpri-
me in lince nella fteffa proportione rationale, come s'¢ infe-
gnato nella Queft.1. e 2. del Capo 2. ¢ poi tra quefte {1 pren-
da vna Media proportionale: poiche traportatela prima,e
Ia feconda diquefte tre proportionaliful lato dello ttromen-
to, gl’interuallirdaranno cio, che ficerca; come dalgia detto
¢ manifefto. M4 per levar la brigadi trouarela Media pro-
portionale, {i fi quefYaltra divifione dellalinea AZ perilati
de’quadrati commenfurabili.

-~ Che fe la proportione folle efprefla con due figure rettili-
nee diffimili, & irregolari 5 quefte, per la 14 dellib.4, fi ridu-
cano i quadratie poi,come il lato d’vn quadrato 4l lato delfs
altro quadrato, cosi fi facciail lato del poligono regolare da=
t0, al lato cercato del poligono fimile, che f1defidera.

QVESTIONE SECONDA.

~Datavna figurairregolare, come fi poffa deferiuere unafimile
nella bramata proporiione

Ve maniere {i puonno tenere per venir all’ effecutione

_J diquefto Problema. Laprimae, pigliandoilati del-

lafigura data, etraportando ciafcuno st lo ftromento al nu-

mero corrifpondenteall’antecedente della data proportione,

¢ pigliando poi, per il lato, che i cerca, l'interuallo, che da il

numero, con cuiselprime il confeguente didetta proportioe
: ne;
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ne; auuertendo di farl'angolo ful fine d’vnalinea trouata.
VZuale all’angolo,che nell'iftefla pofituragli corrifponde nel-
la figuradata. Siavn Baloardo ABCDEF, € fene voglia far’
vifimile, ma fia vn quarto pill di capacitd, & ampiezza_.
Dunqueil Dato al Cercato, deue effere , come 43 5. oucro
come 16420, come pill tornerd
commodo efprimere 1a propor-
tione con numeri maggiori,; O
minori, '

Per tanto tirate le duelinee
RF, FS, che facciano I'angolo
RFSvguale alangolo AFE, per
la 2 3 dellib. 1,fi prenda la mez-
zagola FA, e s’applichi all’ inter-
uallo 16. 16, poiche l'intctuallo
20. 20 dard FL, ¢ percio anchela
{fua vguale FM mezze gole del
Baloardo maggiore ches’ha a dex
{crivere, Cio fatto,dalli punti L,
& M s'alzino due linee indefinite,
; che facciano I'angolo FLI vguale
allangolo FAB, e 'angolo FMK vguale all’angolo FED; &
applicaro il fianco AB allinteruallo 16. 16, fi trouara l'inters.
vallo 20.20, che fard L1, &il fuo vguale MK fianchi del Bz«
loardo maggiore. Quindi fi faccia 'angolo I vguale all’an-
golo B,e I'angolo K vguale all'angolo Dye le due linee IH,KH
Yincontreranno nel punto Hsefard fegno,che fi fia ben’opras
to, fe applicando BC all'interuallo 16, 16, interuallo 20.20
dard precifamente IH. ' :
* B’ durque il Baloardo LIHKMF in proportione fefqui-

. K 2 quars




26 C4PrP0 1
quarta al Baloardo dato: poiche, perla 20 del lib.6. pitt vol-
te mentouata,fono nelladuplicata proportione de’lati homo-
logi, cio¢ come i quadrati didettilati: ora perche il quadra=
todi AF, al quadrato di LF ¢ come 164 20,cioé come 4 2 §»
anche il Baloardo dato al Baloardo fatto ¢ come 4350,

Lafeconda manieraé, con prender va'angolo della figura,
edaquello tirar linee rette a tutti gl'angoli, cheefcano fuori
della figura data: poiche trovata vaa fola linea si lo ftro-

mento, con {olo tirarlinee parallele alli Jats della dara figura,
fari fatto cid, che ficerca. Siadatolo fteflo Baloardo ABC-

DEF, ¢ fe’habbia fare , come difopra, vno fefquiquarto.
Prendo il punto F,etirola Capitale EC, prolongandola an-
<he fuori; fimilmente prolongo FB,ED, EA, FE. Doppo di
che applico la Capitale FC allinteruallo 16. 16, ¢ I'inter-
uallo 20. 20 midi FH Capitale del maggior Baloardo. Ora
dal punto Hrirodue parallele alle due faccie CB, CD, che
rincontrando le prolongate FB,FD in I, & K, fanno le faccie
del nuouo BaloardoHI, HK, e fimilmente dalli puntil, &K
tirandofile IL, KM parallele alle BA, DE, s’hauranao li fian-
chi del Baloardo maggiore, e determinaranno le fue mezze
gole LF, & MF. La dimoftratione ¢ laftefla, che difopra,
perla 20 del lib. 6, effendo manifefto per il parallelifmo del-
Ie linee, che cosil'vno,come l'altro Baloardo fono rifolutiin
triangoli fimili, o

Fatrofi il diffegno 3 quefto modo del maggiore intorno al
minore ('iftefla forma d’operare fitiene, quando data vna.
figura maggiore, (¢ ne voglia far vna minore) non ¢ difhcile il
traportarlo {eparatamente ,0 col Compaflo di tre punte , fo-
prapplicandole alli punti FLI, &alla linca FR applicandole
punte, che danno Ja diftanza FL, poicheTalira P““E‘ mo=

| ra
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fra il punto, per tirarla lineaLl, € cosidi mano inmano:
Ouerocol Compaflo ordinario didue punte, col beneficio
de gl'archi,chefy tagliano ,cio¢ nella FR pigliafila FL, poi
all'interuallo L1 fi defcriue vo’arco occulto , & all intervalio
FI fe ne defcrive vnaltro pur occulto,che tagliando il primo
1ul,dail puntopertirarlaLl, Similmenteaglinterualli 1H,.
& FH aleri due archi daranno nella lor” interfettione il punto
H; e nella ftefla maniera fitrouerdil puntoK, & ilpunto M:
€ congiunti tali punticon linee, fard traportato il difegno fats
to intorno alla figura minore data.

QVESTIONE TERZA.

Data wnalinea in wn pian , come s'habbia s eronarela grandezza
dellalineay che le corrifpondein vn’ altro piano fimile |
nella data proportione .

Ccorre alcune volte, che effendo data vna fuperficie
piana, in cui fono defcritte varie lince, fenza prenderfi
1a brigadi defcriuere tutea Palera fuperficie fimile maggior, &
~inore nella data proportione, vorriamo fapere, quanta
douriz efferela grandezza d’vna linea,che in quella fuperficie
da farfi corrifpondeffe ad vna tallinea, che habbiamo nella,
fuperficie data. L’operarione ¢ facile, poiche bafterd nello
kromento prendere nella linea AZ li due numeri efprimenti
la daca proportione de’piani, & applicataladatalinea all’ inw
teruallo del numero congruente, l'interuallo dell’ aliro numes
Yodaralalineacercara,
Sia per cagion d’eflempio datoin piccolo il diffegno d'vn’
Orologio 4 Sole, ¢ fi voglia fapere , quanto maggioreﬁdouré
Chcie
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eflere lo ftile d’vn’Orologio totalmente fimile in vn'altro pid-
no dato maggiore. Se nonsd quanto maggiore, fia quelto
fecondo piano. Prendo lalunghezza,0 lalarghezza del dar
to Orologio, & applicatala alla lunghezza, 0 larghezza del
piano, in cui s’hd a delcrinereil nuouo Orologio, veggo , che:
' | proportione habbiano le lunghezzetra
loro, 0 lelarghezze tra loro(poiche €
_A=—B tutto il medefimo) e prefi li quadrati de’
| numeri efprimenti la proportione di
detre lunghezze, 0 larghezze, queflt
daranno la proportione de’ piani, Cost
{elalunghezza deldiffegno ficontient
c "E b fei volee nella l’unghez;a del piano, I¢
1 e —1——~1 fuperficie de gl'Orologi faranno comé

¥ a36.Dunque prendo lalunghezzas
dello ftile AB nel diffegno, e nello ftromento Papplico all’in-
teruallo 1. 1; poiche l'interuallo 36. 36 mi dara CD lun-
ghezzadello ftile per 'Orologio da defcriverft nel piano, che
€ 36 volte maggiore. "
Egli € vero, che conofciutala proportione de’ lati delle fu-
perficie,iltrovar poi quette lince fi pud fare per quelloycher
s’¢ detto nel primo Capo,conlalineadello fromento diuifa
in parti vguali per le hnee femplici, poiche tali linee hanno
tradiloro la proportione de’lati delle figure fimili; Ma fe i
darala proportione folamente de’ piani, e non quella de’lati,
sonuien’ operare con quefta linea AZ dello ftromento nel
modo detto: e cosifela proportione de’piani fefle data, cos
me I d 24, lalunghezza dello file douriacflere CE,prenden-
dofi Vinteruallo 24,24,
La dimoftrationedicid, che 5°¢ operato ¢, perche la pro-
portio-
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portione, che vna linea hd ad vo’altra linea dello fteflo piano,
¢lifteflacon la proportione, che nell’altro piano fimile hane
0o le due linee homologe, e permutando &c. Dunque data
l% proportione de” piani fimili, le lince homologe - d¢’detti
piani {ono tali, che liloro quadrati fono nella proportione
d_e’PiaHi dati. Dunque pigliandofi nello ftromento tali due
l{nee, che liloro quadrati hanno la proportione de’ plant da-
%, quella & lagrandezzacercata della linea homologa alla li-
ey dara, o o
i Ma fe occorefle , che lalinea data fofle cost grande, ches.
Rello ftromento non capiffe all'interuallo del numero,che le
Corrifponde ne’ termini della proportione data, prendafi vna
Parte aliquota di detta linea, poiche Finteruallo dell’altro nu-
Mero della proportione dard vna fimile parte aliquota della
Ineq, che f1cerca: perche eflendole parti nella proportione
de’(uoi intieri, perla 15 dellib.5,anche i quadrati delle parti

anno la proportione. de’ quadrati de’{uoi intieri; perla23
dellib. 6. Come fe la proportione de’ piani douefle effere,
tome 43 63,¢lalinea nel piano dato foflelunga vn palmo,
Quefta non capirebbe nell'interuallo 4.4; prendaft dunque tal
Parte,che commodamente vicapifca, e fiala quinta partes,
Quefta s'applichiall’internallo 4 4, elinteruallo 63.63 dard
lg quinta parte della hinea, che ficerca. | :
Che fe alcuno de’termini della proportione fofle efpreflo
%0 vn numero maggioredi quelli, che fono notatinella li-
"ta AZ, veggafi s'egli {i puo diuidere per qualche numero
Qadrato ye feruafi del quotiente, per pigliar nello ftromena:
% Pinterualio, che 4 tal numero corrifponde ; € poiquefto in-
ruallo f; replichi tante volte, quante vaita fono nellaradice
' Quel numero quadrato,che {erui per diuifore; che cosi §"ha~

urd
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urd tuttalalinea cercata. Pereflempio, fia dato il femidia«
metro d'vn circolo,e f defideri il femidiametro d'vn’altro cir<
colo, cherilpeted al primo fia come 2 % & 1. la proportioné
dunque écome 724 25. Applicoalli puntizs. 25 il darofe-
midiametro ;¢ perche nella linea AZ dello ftromento non—
v’¢ il pum. 72, divido quefto per va numero quadrato,, com¢
per 9, lacuiradice € 3: e venendoil quotiente 8, prendo '
teruallo 8. 8: e perche 3 & radicedel 9 dinifore, triplico lali
nea trouata all’ interuallo 8. 8, ecosi ho il femidiametro cet
cato d’vncircolo, che fard al datocircolo,come 72 a 2.5, L2
ragione ¢, perche linteruallo 8. 8 da il raggio d’vn circoloy
chic ¢ al dato,come 8425. Mi ilraggio triplo diquello, ¢
raggio d’vncircolo non cuplo ; dunque d’vncircolo,cheé
come 72,

Similmente fe ambidue li numeri foffero troppo grandi,ne
fi poteflero diuidere perlo ftefio numero quadraro, bafterd
~ dividere ciafcuno per quello, che {i puo, edella linea datas
prendere la parte, che dimoftrala radice quadrata del Diair
fore del numero, chele corrifponde . Pereflempio nella figs
25 lalinea CD ¢in vnafigura piana, e ficercala grandezza
di quella, che lecorrifponde in vn'altrafigura piana, chefi
alla data figura,come 99 80 . Diuido 80 per il quadrato di
2,che é 4, & il quotiente & 20 percid dinifa la CD per me-
t3 (poiche 2 &la radice del Diuifore) quefta metd applico
all'interuallo 20. 20. Poidiuiloil 99 per 9,il quotiente 11
mi moltra, che debbo prenderelintertallo L 1. 11, ¢ perche
laradice del dinifore ¢ 3, triplico queft’ interuallo, ¢ fard cid®
che {1 cercaua. La ragione ¢ ,perche linteruallo 20. 20¢
Yintervallo I 1. 11,danno i lati de’quadrati, che fonocom¢®
204 t1, Dunque il primo Jato duplicato ¢ laro d’vn qué-

drato,
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drato, che & quadruplodi 2.0, cio¢ come 8o, & il {econdo la~
to triplicato ¢ lato d'vn quadrato noncuplodi 11, cio¢ co-
meoo, - N .;

Se poi li due numeri efprimenti la proportione del piano
fong tali, che niuno d’e( fi poffa dividere per alcuno de’au-
meri quadrati,fi riducano ad altri numeri, che profimamente
¢{primano Ja dara proportione , fe bene non_tanto precifa-
Mente ; quando operatione Mecanica nonrichiede tanta.ac«.
Curatezza. Ilcbeti fa prendendo 0il maffimo numero,0 voo
de’maggiori di quelli, chefono notati nello ftromento, e ques

wﬁfo, moltiplicato per il minore delli due della proportione, il
Prodotto diuifo per I'altro numero, cherefta, cioe per il ter=
mi‘ne_maggiore della proportione, il quotiente dara }l’altro
Dumero, che fard 1l termine minore, con cui fi efprime la pros
Portiong ridotta 4 quefta nuonadenominatione. Pereflems
Piodebbano efler due piani,che habbiano laproportione di
223 471: prendo per nuouo termine maggiore 62, che mol-
tiplicato per il minore 71, produce 4402, il quale diuifo per
i} maggiore 223, dd pernuouo termine 19, che¢ quafi
19’: onde prendendo I'interuallo vn poco minore di 20.20,
Yhaurd quanto bafta per operare fificamente. Che fe vifoffe
di wettieri di maggior precifione, conuerrebbe ip tal cafo
Operare conforme alle regole della Geometria ,trouando la
Wedia proportionaletradue linee,che haveflero la propor-
None data de’pidni, e quella media farialalunghezza cercara
la linea,. ' ‘ |

L QY E-
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RVESTIONE QU ARTA.

Dase due figure piane fimili trouar laloro propértione ,

N, 7 On fivuol negare, che vifiano delle figure fimili,la cui'

. proportione non fi

pud efprimere con numeri, com¢’

quelle, che fono incommeafurabili, & hannoilati homologi
incommenfurabili di lunghezza, e di potenza, come fi parla
nellib.ro d’Euclide. Adognimodo,perla prattica, 3 cui fer-
ue quefto firomento, batterd trouare appreffo di poco , qual

fialaloro proportione . E
palli (i prenda la lunghezza

che HK cade nelPinterualio

per farcid , con due diftinti com=
de’lati homologi delle figures,’
ciot di quelli, che fono frapofti’
fra gl'angoli fimili, e pofta lali-
nea minore ad vn'interuallo, che

- fi Rimerd pid 4 propofito, con=

formed cio che la prattica infe~

gnara, veggafi si qual’ interuallo

capifca altra linea maggiore ; &
i numeri, ne’qualicadera queftas
applicatione, efprimeranno lo.’

- proportione. Come per cflem-

pio, fono dati li due Baloardifi<

‘mili, e f defidera fapere; che pro=

portione habbiano; prendo cof

- due compafli la lunghezza delle

faccie CD, & HK; & applicats
CD all'interuallo 24. 24, trouos
30.30,0onde cauo, che le lor’areé

fonocome 243 30,Ci0¢ come 4 4 5o E qui
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E qui ¢ da avvertire effer meglio applicare lalinea minofe
aral’apcrtura dello ftromento, che la maggiore venga i ca.
dere verfo li numeri maggiori, perche effendo li punti delles
diuifioniverfoil fine dello ftromento tra diloro poco diftanti,
fivien'anche § trouare pill precifamente l'interualle capace.
della maggiore, paffandofi dail’va punto all’ altrocon poca.,
differenza, doue che nelle partidello fromento pil vicine al
o . .. centro.non € cosi
facile,che fi affrone
_ ti_precifamente in
tal'apertura, che li
. due Compafli fi
poffano giuftamé,
te applicare a’pune
ti, che {1 cercano.
Cosi fia il circolo.
HIK la larghezza
d’vn cannello di
bronzo , per cui
vno riceue l'acqua
dal bottino d’vna
fontana; & il circo-

R— .+ .. lo DEF-fia-la lar-
e . ghezza d'vn’altro cannello , per
8 cui Pacqua della ftefla fontana fi
opi— — derina ad vn'altro: fi cerca la pro-
v, - portionedell’acqua, che ciafcuno

| riceue , quanto ¢ per quefto capo.

Prendo il femidiametro , 0 il diametro de! primo, e Fapplico

Allinteruallo 1 5.4 5; dipol veggo doue cada il femidiametro,
. e

3 o dia-
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& diametro dellaltro, e trotio, che cade nel §o; dunquc argo-
mento’, che ’acqua fi diuide trd quefti due nella proportione
dirgdsoycioedizdro. =~ 7
- Che felelinee date:foflero troppo lunghe, gid dalle cofe
dette di fopra fi caua, in qual maniera pofliamo feruircidelle
lor partialiquote., "Se fi“piglia damendue la feffa parte ali-
quotaycome lameta, o il terzo di ciafcuna , linumeri in cut
cadono, efprimonola proportione, perche la ftefla propor-
tione ¢ de’ quadrati deglinzieri, e de” quadrai delle parti fi-
mili. Se vna linea ¢ ftata applicata intiera, e dell’altra ¢ ap-
plicata vna parte, il numero in ctiicade, fi moltiplichi per il
‘quadrato del deaominatore della parte; come {e lalinea® mi-
nore fi foffe applicata al 27. 27, ¢ della maggiore prefa la
-meta, cadefle nel 18. 18, perche il 2 ¢ denominatore dellas
.parte, cioe della meta, piglio il fuo quadrato 4, e moltiplica-
to pereflo il 18, trouo, che viene 72; onde dico, che li piani
fono come 273 72, cio¢ come 338, Sein vece della merd
hauefle prefo il terzo, e fofle caduto nell’ interuallo 8. 8, per-
«he 9 ¢ quadratodel 3 denominatore della parte prefa , mol«
tiplicato 8 per 9, all'ifteflo modo fi fariatrouato72. Sefi
malmente &’vadlinea fi fofle prefa la metd, dell’altra il quins
£0, il num. della prima fi moltiplicarebbe per g, € quello del=
lafeconda per 2.5 che fono i quadrati de’denominatori delle
partiprefe, &iprodotti ¢lprim¢rebbono la: proportiones
cercatade’ piani fimili, |

e
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QPFESTIONE QVINTA4,

Date dug, pin figure piane fimiliy trouarne VA [imile cuguale
" aturee quelle infreme o

Ccorre alle volee hauer’alcune figure la'fomma delle.
A qualifi vuolhauere invna folafigura-fimile a quelle:
¢lebenecid {1 pud pratticare, mediante la 47 del b, 1,come
pparilee dacio, che s'¢ detto nella deferittione di queltes
loce Geometriche ; ad ogni modo fenz’altro trauaglio facil-
Mente i troua il lato della figura , che ficérca mediante que-
fto fromento. Sianodati due, o-pill pentagoni, per farnes
Voo {imile vguale A tuttiinfieme. Prendo contaati compaf-
F> quante fono le figare date, lilati di dette figure,e confore
e alla Queftione precedente trono la proportiond di dette,
ﬁgure tradiloro: e confiderati‘i-numeri efprimenti laipro=
Portione,liriduco in vna fomma, & il numero , che netifulta
¢quello, d cui nelle linee Geometriche fi deue prender Iin-
teruallo, per hauer’illato del pentagonosche ficerca. Cosife
fi¢ trouato, che la proportione delli dati-due pentagoni & co-
fe 73 10. il pentagono vguale d tutti duc fari come 17; ons
‘e ritenuta quella ftefla apertura dello ftromento,prendo
'interuallo 17. 17, € quefto¢ il lato del pentagono vguale al
ldue pentagonidatis | )
Mi fe effendo piti di due le figure date, 0 non haue({i tanti,
Sompaffi, quante fon quelle, oueronella ftefla apertura di
&romento non fi trouafle, che cadeffero ginftamente s li
- Punti, i facciacosi: fe ne prendano due di quelli, che cadena
0 s li punti mofrano la proportione, € {¢ne troui vno
vgua-
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vguale 4 quelli, come fopra, & ¢ ftato all'interuallo r7. 17-
Ritengo con vn compaflo quefto interuallo; e con vo'altro
compaflo prendo il lato del terzo pentagono dato, & appl®
<ando quefti due compafli alle linee Geometriche con altras
apertura di firomento, trouo la proportione loro, e cadan?
per effempio st li punti 12.12, € v 3.1 3: dunque il pentag?”
‘06 vguale d quefti due fardcome 25, & allinteruallo 25. 25
bauro 1l lato conueniente al peatagono vguale alli tre penta
goni dati, -

QVESTIONE SESTA,

Dare due ﬁgure pin,né fimiliye difugualiytronar’ una figura fimilt

ruguale alla lor differenza.

"¢ Vefta operatione feguita per il conuerfo della prece-
,Qdemc » perche fe vaurii numeri efprimenti la propor”
. ™=~ tione fi trona la fomma, fottratto il mirore dal
maggiore fi hi il refiduo. Datidunque due Baloardifimil
nella figura della queftione 4, fenc voglia far'vno vguale alld
Jor differenza; prendo in_eflidue larihomologi, pereffem=
piole mezze gole FE, FM; & applicatele allo ftromento nel
le linee Geometriche, trobo, che cadono ne’punti 16, ¢ 203
ondela proportione de”piani € nota ;fottrago il 16 dal 20
& il refiduo 4 mi moftra,che allintervallo 4. 4, haurd la mezs.
za'goladel Baloardofimile vguale alla loro differenza,

VE-
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QVESTIONE SETTIMA,
Date due linee, come poffa tronarfi la terza propor tionale .

S,I piglino le lunghezze delle due linee date con due dis
\ ) ftinti compafli,es’appplichino allo firomento nel mo=
do detro alla queftione precedente : ¢ ﬁaoﬂ’cr‘u‘aifogra q‘pah-
Numerj cadano. - Dipoi la lunghezza della prima s'applichi
hella linea Avitmetica, dicui fi parlo nel Capo 2, al numero,
the le corrifponde ; pérche Pinternalio , che ella fteflalinea.
Aritmetica ‘dard Paltro numero corrifpondente. nellalinea
Qeometr'ic‘a',{a‘réla‘terza proportionale ycheficercani. - 7.
o | I Siano date due.
linee T, V, alles
‘quali conuenga;
-tronare Ja terza
- proportionale_s

8 1e3pp]ic07nelia_,'
~" | linea Geometri»

M R caAZ,AS,etro-
' © | uo, che T.cade:
LI pedl” internallo’
S TR 17. 17, & Vca.
e nellinteruallo 33.33. Percio nellalinea Aritmetica AE, |
AL della figura 1 applico lalineadata T allinternallo 17,17,
Pinternallo 33. 33, nellafteffa linea darila terza propor-
Yonale X. Ladimoftratione¢ manifefta, perche di tre con-
Nnye proportionali la proportione della prima alla terza é

“plicata della proportione della prima alla feconda , ciog
come




come il quadrato della prima al quadrato della feconda, cost
la primaallaterza, Oreflendo il quadratodi Tal quadrato
diV,come 173 33,come moftro la linea Geometrica, & €&
fendola T allaX,come 174 3 5, come ¢ fatto conla lineas
Aritmetica ; ne feguita, chela T alla X hila proportione de
quadrdro di D al quadrato di Ve percid contmua iz propofs
rione dellalinea T allalinea V.- (

* Quindi fefara dato il quadrato HO fopralatinea HI, ch¢
rapprefenta vncampo diterras e fard dara la linea KL fianco
d'vn’ altro pezzoditerra, che debba effer’ vguale al dett
quadrato HO, fi vede efler neceflario trouar’vna Terza pro
portionale, 4 fine , che fifacciailrettangolo. vgrale al qua”
drato, per la 177 dellib. 6. Applico: du nque ledue linee, Hb
KLallalinea Geometrica, € vego, che cadono ne glinterual®
Yiquella 14. 14, ‘quefta 49.49. Percid nellalinea Aritmetis
caapplico la linea KL all'inczruallo 49. 49, e linteruallo 14¢
14 nella ftefla:linea Aricmetica mida la KM, onde il retcan=
golo ML ¢ vguale alquadratoHO, - -

~-Della ftefla maniera dato vn fegmento di circolo, {i troua
riildiametrodieflo circolo: poiche diunifala corda per mez*
z0, etirata d:perpendicolo vnalinea indefinita , {1 ponga in~
primo luogo I'altezza del fegmento, nel fecondo la mera dek
14 corda, e trouifi la terza proportionale: e queita aggionts
allaltezza del fegmento, dard il diametro delcircolo, comé

‘apparifce dalla 1 3 dellib.s.
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QVESTIONE OTTAVY4,

Come ;i trouni una media proportionale tra due linee dare,
e fi faccia wn KQuadrato vguale ad 'vnﬂﬁg“" a

retiilinea,

E laproportione delle linee date é conofciuta in nume,

riy fiapplichi nella linea Geomettica vna delle date li=
hee all'interuallo d'vno de’numeri, ch'efprimono la propor-
tione delle duelinee eftreme , poiche Pinteruallo corri{pon-
dente all’altro di detti pumeri dard lalunghezza della media
Proportionale. Mi fenon fi si,che proportione habbiano
'radiloro le due linee eftreme date, quefta i trouistla linca
Aritmetica nel modo infegnato alla Queftione 5. del Cap.2,
€ pois’opri,come s’¢ detto.
~ Siadato vn triangolo KSL neélla fig. della queft. antece-
dente, ¢ fi vogliavn quadrato, che ghfia vguale « Perquel.
lo, che fi caua dalla 41. del lib. 1,1l fudetto triangolo¢ vguale
Al parallelogrammo rettangolo, che habbia la ftefla bafe, e
la metd delf altezza perpendicolare, dla ftefla altezzaé la_
Wetd dellabafe. Dunque fe i trouera vna media proportios
Nale tra la bafe, e la meta dell altezza perpendicolare del
triangolo, quefta fard 1l lato del quadrato vguale al triango-
Yo daro KSL,eflendoche perla 17 del 6,1l quadrato di quel-
3¢ vguale al rettangolo fotto le duceftreme. Divido dun-
Que per meta Paltezza SL in R, ¢ nella linea Aritmetica ap-
Plicate KL, & LR, trouo, che 12 prima ¢ 49, la feconda r4:
Percio nella linea Geamettica ap‘pliéo KL all’ interuallo 49

49 € nella freffa prefo I'interuallo 14, 14, da lalinca HI me-
' dia



dia proportionalecercata, il cui quadrato HO & vguale alda-
to triangoloKSL. E.che Hlfiala media proportionale cer

cata € manifefto, perche perla coftruttione dello ftromento

il quadrato di KL al quadrato diHI ¢ come 49 4 14, cioé c0»
me lalinea KL ad LR : dunque effendo la proportione di KL

ad LR duplicata della proportione di KL ad HI, faranno-
continuamente proportionali KL, HI, LR. Che fe la figura

fiadi moltilai, {1 rifolua in triangoli , & in cialcheduno fi tirl

la perpendicolare ye trouifi il quadrato di ciafcuntriangolos

e;poiperla queft. 5. fitroui il quadrato vguale 2 tutti- quefts

quadrati 'S |

QVESTIONE NONA..
Dd’criuere con facil.iik wna Parabola.

Y’ Dimoftrato, che nella Parabola Ii quadrati delle linee
, Applicate al diametro fono in tal proportione, qualer
hanno le Saette (che {ono la parte del diametro intercetta.
tra’l punto dell’ Applicatione, &il Vertice della Parabola.)
eflendoche ciafcun Quadratodelle Applicate & vguale al ret-
tangolo fatto'dalla Saetta, e dal lato Retto ; e percid hauen”
dotuttiirettangoli Paltezza medefima, che ¢ illato Rettoy
hanno la proportione delle bafi, cioé delle Saette . |

Prefo dunque il Diametro della Parabolafi divida in quan~
te {i vogliano parti vguali cominciando dal Vertice ,e pert
punti delle diuifioni fi tirino linee parallele tra di loro,0 {1an?
perpendicolari al diametro, 0 oblique, come pilt piaccrﬁ-/
Dipoi prendafi illaro Retto, fe & dato, etracflo, e la prim4
Saetta,trouift vnaMedia proportionale,per la quett. 8, ¢ﬁqll€f'z

| a
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fla fard la grandezza della prima Applicata, Cid fatto,pon-
gafi quefta prima A pplicatatrali punti 1. r.della linea Geo.
‘metrica; e polcia prefala diftanza 2. 2. {i ponga nella fecon-
da parallela, e fard I feconda A pplicata ; nella terza paral
lela fi mettala diftanza 3. 3. ¢ fara laterza A pplicata, e cosi

“dimanoinmano, Finalmente lalinea,che paffard perque-
fti punti'eftremi delle Applicate , fard Parabolica. i
- Che feillato Retto non ¢ dato, prendafilaprima Ap plia
cata grande ad arbitrio, e fioperi,come fi¢ detto; € ad vna
delle Saette, & alla fua Applicata trouandofi per la queft, 7,
1a Terza Proportionale fara il lato Retto di tal Parabola

QVESTIONE DECIMA.

Data wna Parabola in vnConodato o trouar con Quadrato
| & lei wguale, |

Y2 dato il Cono ABC, e dal punto D fia fattala Settione,

che genera la Parabola FDG. Oreflendo DE paralle-
"~ laad AB,come CA A CB, cosi
CD i CE, la quale percio,per
la queft. 3. del capo 2, fard no-
ta . Eperche CB ¢ diametro
del circolo BECG , tagliata ad
angoliretti dalla fettione FG,
percio tra CE, & EB fitroui
N la Media Proportionale, ¢ fard
EG, conforme alla 13. del 6. Ora il Malimo Triangolo
della Parabola ha per bale FG, ¢ per altezza ED Afle della
Parabola, ¢ percio ¢ vguale al rettangolo fatto da Elg), EG.

2 dn-
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teli, & AF vgualed FC per la coftruttione, e FE ¢ commus-
he, fonoliTriango]i AFE, CFE vguali, cgli angoli poftid .
F_fono vguali, e percid retti : dunque il diametro EH ¢ Affe.
Similmente {i dimoftra gji angolia G effer retti , ¢ per confe-
guenzaildiametro E1 efler Afle. ‘

Per tronariltermine de gli Affi, dal pucto A fi tiri voa pa-
fallela alfaltro diametro DC, la quale & Tangente dell’Ellip-
fie tagliagli Afliin H, & L. Trouifi dunque tra EF, & EH,
la media Proportionale EL,per laqueft.8, ¢ quefto ¢ il termi-

‘Bedeil’ Afle maggiore : e fimilmente tra EG, & EI trouifi Ia
Media proportionale EK, & ¢ K termine dell’ Afle minore.
irata pertantola KL.& Applicata al diametro AB.

Cio fatto, nel Diametro AB prendanfi quelli punti che fi
Vogliono M, P, & altri, e fitirino linee parallcle all’A pplica-

ta KL, o pure al diametro DC, che tutto torna allo ftefio.
E per hauere la quantita di quefte , fi prenda, per laqueft. 8,
la media proportionaletrali due fegmenti del diametro: cosi
tra AM,MB fia MN ;etra AP,PB fia PR, e cosidell’altre_s:
percheli puntiN, R, &e. fono anch'efli nella circonferenza
Reffa con gli aleri. 11 che fidimoftra, perche nell’ Eliipfi i
Quadrati delle Applicate fono nella proportione delli Ret-
tangoli fattidalli fegmenti del diametro, a cuifono Applica-
', Ondecomeilrettangolo AOB alrettangolo AMB, cost
| Quadrato OL alQuadrato MN : ecosiinrealtd fono , ef-
fendofs pofte OL, MN medie Propo‘rtionali;
. Echeli Quadratidelle Applicate all'vho de’Diamerri con-
gati vguali, fiano vgualialli Rettangoli fatti dalli fegmenti,
manifefto; perchic comeil rettangolo AEB al Quadrato EC,
tosiil retrangolo AOB al Quadrato OL: Ma ilretrangolo
AED ¢ vguale al Quadrato EC (eflendo vguali Jetré linees
EA,
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EA, EB,EC, per I'hipotefi) dunque anche il rettangolo AOB
¢ vguale alQuadrato OL, & AMB al Quadrato MN.
- Auuertafi dalli meno prattici, che tal modo di defcriuere
YElip{i con le Medie proportionali al modo fodetto , conuie
ne folo alli diametriconiugativguali.

* Nella maniera che fié defcrica vna quarta parte dell’ EV
lipf, fi fa il quadrante oppofto ; e lifteflo artificio fivfa cos
gli altri quadranti 3 il che non ho fatto in quefto efempio: pef
1sfuggire la confufione delle linee. Che poi HS, & 1Z fian?
gli Afli, che ad angolirertifitagliano in E , ¢ manifefto; per
cheda E vfcendo tre linee EA, EC, ED vguali, quello ¢ cen”
trodel circolo, che pafla per li punti eftremi, onde CAD ¢ an-
goloretto, eflendo nel femicircolo s e percid AC, & 1E fon0
parallele, e 'angolo 1EF ¢ vguale all’angolo AFE retto , po¥
che tuttidue infieme i vguagliano a due retti, ~

 QVESTIONE DVODECIMA,

) . g N
Data rona portione di Ouato trouar il reftante del fuo
: diametro,

Sla dara la“‘portion‘e Elliptica BAC’

T AN\ F in cuif{a tirat\a laretta BC, e diuifs
B C per mezzo in Djaquefta tirifi paralicla

‘D vn'altralinea EF fimilmente diuifa in' G-
: Quindi per D, e G tiratala retea DA fa-
: -rd parte del Diametro,di cui fi cerca il re
° fiduo DH. Preadanfile Applicate DC;

. eFG,e laproportione de’ loro Quadrati
fitroui nella linca Geometrica: Dipoinella linea Aritmetic
» ca
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€a fi troui la proportione delle linee GA, DA, |
Ora, perche come il Quadrato di GF 2l Quadrato di DG,
Cosieil retta ngolo AGH al rettangolo ADH; percid d fine di
trouare la- DH, quelta fi metra 13 al modo gli Algebrifti.
Eﬁ’PPOHgaﬁ; che GA fia 3,e DA fia §: dunque GD¢& 2: ¢
C0si GH € 2 — 1R, Dunque il rettangolo AGH & 6 —+ 33,
fettangolo ADH & §g.. Quindié,chetrouatofi il Quadrato
diGF effere 1 7,& il Quadrato di DC 2 5(per cagion defleme
Pio) fard come 173 25,c0s16 — 38, 4 speperla 16del 6,
019 del 7. faranno 8y vgualia 1501758, levate daambe
le parti 7B, reftano 1 o8 vgualid 1503 diuifo 150 per 10,1l
Quotiente 15 di la quantitd di vna Radice, cio¢ DH, che &
U5 partidiquelle, che in DA fono ;e tutto il diametro AH

€ dipartizo.

Quindi per vedere {eil diametro 4H fia Affe dell’Ellipfi,
fferuify, fe Fangolo CDA fiaretto, 0 no il che facilmente f1.
fafé"mcttendo nella linea Geometrica la DC-all'interuallo
25.2 5,come {itroud; e vedendo doue capifcala DA, aggion-~
ganfi quefti due Quadrati. Dipoitiratalaretta 4Canch’ella
Ipplicataalla linea Geometrica, ritenuta la ftefla apertura,
Gello firomento, moftrara il fuo Quadrato : il quale fe fard
Yguale alla fomma di que’due Quadrati, angoloCD4 ¢ ret-
Yo, per 1a 48 del 1 ; fe & maggiore, I'angolo ¢ ottufo per la,
12 del 2, efe ¢ minore Pangolo & acuto per la t3del 2, Se
linque non ¢ angolo retto, quel diametro non & 4ffe,
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QUESTIONE DECIMATERZA,
Dalli due diametri devn Ell«pﬁ trouar Parea .

Rimieramente {i faccia come £44 11, cosi il Quadratd
del diametro maggiore ad vn'altro, e fard larea del
circolo di detto diametro , perla 2. di Archimede lib, dedr

menf. circuli. Dipoi perle cofe dimoftrate dall’ifteffo Archi
mede lib.de Conoid. & Sphzroid. prop. 5. Facciafi comeil

diametro maggiore al minore , cost il Quadrato del diame-
tro maggiore ad vn'altro, e fard 'area delEllipfi. '"

Percto nelle linee Geometriche pongafilalinea data, che
< maggior diametro dell’Ellipfi,ailinteruallo 14.14, € di poi
prendafilinteruallo 11. 11, € fard lato d'vn Quadrato vguale
al circolo di detto diametro,

Dipoi habbiafi in numeri la proportione delli due Dia-
metri dati, ¢ fia per cagion d'eflempio 15a13: Dunques
quell'interuallo trouato tra t1. 11, {1 pongatra 15.15, pol
ehe linteruallo 13.1 3, dard il lato del Quadrato, che € vgualé
all’area dell Ellipfi cercata. J

Finalmente quelt'vltimo lato trouato {i paragoni col dia«
metro maggiore dato, e sicome ¢noto il Quadrato dieflo
diametro maggiore, cosifara noto il Quadrato del lato viti-

\ N L]
mameate trouvato, ¢ per confcguenza fard nota l'arca dfﬂ;
Elipfi,

E-
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QUESTIONE DECIMAQVARTA.
Dato cun numero, troudre la fua rﬁdice quadrata

E' Vero, chenon tutti li numeri fono quadrati, € percid
non hanno la radice precifa, ad ogni modo, per le ope.
rationi Fifiche , ci baita la radice pitl vicina ne’ numeri intieri,
€ nel formare fquadroni quadri di gente, non occorre faper
li rocti. Ma perche tutti linumeri difotto del 100.{ono di
due fole figure, percid nello firomento non, {i trouerd imme-
diatamente , che la radice di numeri- non maggiori di quattro
figure , perche vn numero ditre, 0 quattro figure hala radice
“didue figure, ma fe il numero habbia cinque, 0 fei figure, la
radice ¢ di tre figure , come & manifefto , & allhora firichiede
qualch’altro artificio da {piegarfi. Orafe & nota la proportio=
ne di due quadrati,la fubduplicata-€ la proportione delle loro
radiciye cosidi quali parti € voa, ditali{ara anche 'algpa. Per»
¢id dato va numero ,fappiamo , che proportioné habbia ad
vr'altro numero, prefi tutti due’ come quadrati nella linea,
Geometrica. Efefara notalaradice d’vnonellalinea Arite
metica , {1 manifefterd anche I'altra radice in particelle fimili
Quindi &, che dato vn numero daleune figure, ne piglio
w'altro ad arbitrio ; ma precifamente quadrato, il quale.d
tureo intiero, 0 gettati via lizeri, fia tra linumeri{egnati nella
linea Geomerrica. Etilnumerodato O tutto intiero,O getias
te via tante figare , quantizeri fileuarono dalquadrato pre-
tifo, lo prendo al fuointeruallo nella linea Geometrica,allar=
gato lo firomento.ad arbitrio: € poi con vn’ aliro Compaffo
brendo linternallo del numero precifamente quadrato nel

N modo
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modo detto, tolto ad arbitrio » Pofcia nella linea Aritmetica
applico quefto {ccondo internallo al numero, che ¢ radice co-
nofciuta del quadrato precilo, e Ialtro interuallo dara nellas
linea Aritmetica la radice cercata.

Sia dato il numero di Soldati 5 400,di cui deﬁderola radice
quadrata per{apere, quantidebbano efler per fronte, volene
do far fquadrone quadro di gente ; levo li due zeri, & aperto
lo firomento ad arbitrio, prendo nella linea Geometrica o=

teruallo 5 4. 54. Eritenuta quell’ apertura di firomento , pi=
glio nellafteffalinea linteruallo d’vn numeto precifamentes

quadrato, come 4:9. Ié,oaltro tale. Sia prefo per eflempio;
lmteruallog 9,lacu1 radice ¢ nota eflere 3. Ora perche {1
gettaron via due zeri dalnumero dato 5 400, s’intendono le-.
uati due zeri anche dal 9oo,fono dunquelidue quadratiap=
plicati nella proportione di 900 3 54003 € cosi la radice del
primo €3 con vnzéro,cioe 30. I'interuallo dunque 9.9 del-.
lalinea Geometrica applicato nella linea Aritmetica al 30.:
30, 'apertura dell'altro Compaflo, che daua 5 4. 54 nella li-
nea Geomemca, caderd nella linea Aritmetica all’mterua]lo’
73-73>¢cosidicola radicedel numero 5400 eflere 73, e
percio.eflere 73 filedi Soldatr,cxafcuna delle qualine ha 73'?
difronte,

L’ifteflo farebbe, fe in vece di prenderc 9.9 fi fofle prefo-
2;. 25, poiche quell'interuallo 25. 25 della linea Geomerris
ca applicato nella linea Aritmetica al 0. 50, fimilmente.s
hauria dato Pintiero 73 perradice del 5400, Ma perches
quell'interuallo ¢ vn poco maggiore del 73. 7 3,¢ fegno, chCi‘
al numero 73 viaggiunta vna frattione .

Mai fe il numero dato foffe ftato 5486, faria ftato bene m:
vece di 54 prendere 55, poiche quel numero pill s acco?ui

a
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‘al 5500, & althora la radice, che viene 74 & proflima alla
'vera: il che deué farfi, quando fi tagliano due figure, che paf
fano 1a merd di 10c,poiche in vece del pumero intiero s'ope-
racolfubcentuplo . | o '
~ Che feil numero, di cui fi cerca la radice, fofle piccolo in
“modo, che nello ftromentonon fi potefle facilmente prender
“bella linea Aritmetica Pinteruallo proprio, fi prenda il decu-
plo, e fitrouera in decime la frattione attaccata all'inticro.
‘Come per effempio, cerco 13 radice di 18 piedi, chefonol'a.
~tead’vn piano daridurfiin quadro: prendonella linea Geo-
metrica linteruallo 1:8. 18,¢ poinella ftefla prendo I'inter-
uallo d'vn numero quadrato, per eflempio 49. 49, la cui ra-
dice & 7: ma perche riefce 0 fcommodo, 0 impofhbile met-
tere quellinterualla nella linea Aricmetica al 7. 7,10 metto al
70,70, ¢ trouando , che il primo intgruallo prefo cade quafi
al421.424, poicheli7o noneranofenon7,cosi li4o non
fono fe non 4, & il refta da li decimi d’vn’ intero; percio dico,
chela radice di piedi 18¢ piedi 4} quafi, macerto ¢ pili di
4;, perche cadeinvn’interuallo maggiore di42. 42, cioé
maggioredi 4 . S
Occorrendo poi, che il numero fofleditre fole figure, &
anche di due , ma maggiore del maflimo quadrato notato
Nellalinea Geometrica, prendaft vna parte aliquota di effo
tale, chefia minore del numero 64 maflimo delli notati nel-
lalinea : e quelto interuallo s'applichiad vn'altro numero in
tal linea, il qual’habbi vn'altro cosi moltiplice, come tuttoil
Ramero ¢ moluiplice diquella parte prefa; e quefto vitimo in-
teruallo del molt plice {aral'interuallo ,che nella linea Arite
Metica moftrerd, quanti intieri, e quante decime habbia la,
Tadice . Pereflempio, cercolaradice dig6: perche € troppo
N 2 grande
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grandeil numero,piglio la metd 48,e prendo nella linea Geo-
metrica l'interuallo 48. 48, e con va’altre Compaflo liater-
uallo per effempio 4. 4, la cui radice ¢ 2, ma percommoditd
nellalinea Aritmetica s'applichera allinteruallo 20.20, 0nde
poi shaurannoli decimi dellvnitd: fe {1 applicafie alla lincas
Aritmetica, I'interuallo prefo 48. 48 nonhauriamo fenonla
radice della metd del quadrato, & effa caderebbe all’ interuals
lo 69. 69, cioé laradice faria 6 %, onde perhauer laradices
-del doppio quadrato, cioé di 96, conuerrebbe raddoppiare
12 radice trouata yetra 69:decime, ¢1 38 decime trouare il
medio proportionale 9 /. Ma per trouare cio fenza fatica di
calcolo in trouar quefto medio proportionale,prendo quell’»
apertura di compaflo,che pigliava l'interuallo 48. 48, € Pap=
plico nella linea Geometricaall'interuallo 10.10,¢ poi(per=
che 48 & la'metd di 96¥prendoYinteruallo del doppio di 10y
cioc 20.20, € queltoapplico allalinea Aritmetica; in cuil’a
pertura dell’altro Compaflo ¢applicata al 20. 20, etrouo,
che queft’vitimo internallo cade nel 97. 97,¢ qualinel 98,

* 98, onde conchiudo, chela radicedel numero 96 € 9/, et
quafio }. . o

E pefche operando in tal'maniera occorrerd,che 'interual
lovltimo daapplicarfi allalinea Aritmetica {ard tale;che non
capira nell'intervallo del’apertura dello firomento,percio ti=
sifi vnalinea lunga quanto porta queftinternallo prefo nella
linea Geometrica: e poi prefo nell’ Aritmetiche Pinteruallo
100. oo, {ilcui dallalinea tiratd ; il refto della lineas’appli®
chi all internallo dell’ Aritmetiche, e s’hanra il aumero das
aggiungcrﬁ al too : tutte le decine faranno vnitd, il refto da<
13 1 decimi del'vnitd, Per effempio cercolaradice di 1 568
perche & troppo grande, piglio la terza parte ,che ¢ 52 ,clnel‘:



e Linea Geometeica, 101
| Y‘e linee Geometriche prendo Finteruallo 52,5 2, econ quell’
4pertura prendo l'interuallo d'va numero quadrato, per ef-
_‘fem’pio 4>1a cuiradice & 2, ¢ quefto intervallo s applicherd
nell Aritmetiche al 20. 20. Dipdiquell'aperturadicompate
_foa‘che'daua Pintervallo s2. 53, allargato lo firomentoyla,
etto nelle ftefle linee Geometriche ad vn namero,che haba
biail triplo,per eflempioal 15.15, € poi prendoil triplo,ciog
45.45. E queflo élinteruallo, che dara la radice di 156,
Ma perche applicato il fecondo Compaflo nclle linge Arit=
Metiche,come i diffe ,al 2.0.2 5, quef’ altro internallo non
Clcapifce; percio alla mifura di quefto intervallo tiro-voas
hhhea, e ptefoil maflimo interudllo delle lince Aritmetiche
o0, 100, l0 taglio dalla linea defcritta, e quel che avanza,
della linea, applico allo ftromento, vedo, che cade all’in-
tervallo 24. 241 onde conchiudo eflere 124 decime, cioe

T2 .4 la proflimaradice dixs 6. - g ,,
" Diquifi cauail modo di trouar 1a radice quadrata anche
de* numeri maggiori i quattro figure, perche {c fard il num.
18412, dicui i cerchila radice quadrata, getto viale dues
Viime figure 12, e delrefto 184 prendo la quarta paste,che
€46, e nellelinee Geometriche prendo la diftanza.46. 46, €
%on vn’altro Compaffolintervallo diqualche numero quas
_ﬁrato,*per eflempio 9. 9; e cosi, come quello 46 €dicéntina=
faycost anche quefto 9,0nde fono due quadrati 900,€ 46003
¢ quefto ¢l quarta parte del sumero propofto,, dunque ap-
Plicando quefto internallo ad vn numero, di cui fi trouiil
Quadruplo, per effempio al 151 55 Vinteruallo e, 6o, fard
{aradice del quadrato 18400 « Dunque applicato quellin«
eruallo 9. 9, prefo da principio colfeconde Compaflo ,alla
inea Aritmeticaal punto 30. 30, laltso Compaflo con la-

perg-
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pertura dell'vltimo interuallo prefo dard nelle ftefle linee
Aritmetiche vn'interuallo maggiore dell'istervallo 100,100
Percid da voa linea vguale 3 queftinteruallo cauo Pinterualld
100. 100, & applicato il refto didetea linea, trouo, ches
cade allinteruallo 35.35,& vn pocopil; onde conchiud®
che la radice del numero propofto 18412 ¢ 135 ,e qualché

cofa divantaggio. o o
Due cofe qui fono da auuertire; la prima ¢,che li 100 put”

ti della linea Aritmetica potendofi prendere per200,{i pud
rendere piltbreue Toperatione,poiche applicandofiall'inter”
uallo 15. 1§, come fc fofle 30. 30, verralaltro interuallo all
punti 67:. 671, incirca,onde immediatamente fi caua el
{er la radice 1 35 incirca, come prima. Lafeconda¢,che fe
da principio fidara alle linee Geometriche I'apertura, pret”
dendo primanclla linea Aritmetica fopraillato la lunghezz?
corrifpondente al numero, che € radice del quadrato precifoy
come di 30 punti, d di1§,che s'intendano valer 30, ¢ queft
s'applichino al g. 9, e poi prefo I'interuallo corrifpondentes
del numero dato , quefto poi applicato allato dello firomen?
tosi lalinea Aritmetica, {i potranno hauer le frattioniades
renti nel modo, che s’¢ detto nel Capo 2. queft. 7. verfo il
fineo, A . .
" Se it numero dato fofle cosi grande, che lidue numeri mol
tiplicati infieme, che lo producono, foflero ambidue mag?
giori di quelli, che fon notatinelle linee, fe ne preadano trés
che fiano minori, ¢ lo mifurino, moltiplicatitra di loro, P¢¥
eflempio fiail numero dato 604812, leuate le Gue vitime ﬁj
oure, reftacog4s8, il quale fi produce dal 72 per 84, niuno. de’
quali fitroua notato nelle linee Geometriche. Perciod pref”

dotre numeri, cheinfieme molti plicatilo producono, e fono;
506e
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56.9.12, E cosiprefolinteruallo 56- 565 deuo troyarl la-
to del quadrato noncuplo, e percio Yapplico’al 4. 4, il cui
Roncuplo & 36, elinternallo 36. 36 fard illato del quadrato
Roncuplo del primo . E perche & quefto fideuc trouar’il duo-
dbcuplo, applico quefto fecondo interualloal 5. 5, € piglio it
dYUOdecu plo, che fard all‘interuallo 60. 60, ¢ con quelto ope~
fando nelle linee Aritmetiche , came s’¢ detto, trouo larae
ice quadrata del numero dato 604812 effere 777, ¢ quaft
778, poiche nella linea defcritta fi puo levare fette volte
nteruallo too. Too, & ilreftante € quafi 78+
“Ma cercandola Radice Quadrata d'vo Rotto, prendi nel«:
lMinee Geometriche li due interunalli corrifpondenti al Nu-
WMeratore , & al Denominatore : dipoi traportali nellelinee-
&timeriche, aprendo o fromento in modo, che capifcas
lnteruallo del numero yche vuoi ritenere ; poiche Faltroin.
tuallo nelle fefle lineedard il numerocercato « o
Siajl Rotto?, dicuificerca laRadice Quadrata: prendo
Yelle linee Geometriche 4.4, con v Compatlo, ¢ con vn’al-
' 9. 9, Dipoi volendo ritener il Numeratore 4; apro lo
trbmento in modo, che linteruallo del primo Compaflo fi
"darei alli punti 4.4, nelledinee Aritmetiche ; poiche Paltro -
;Qﬁmpaﬂ“b {1 addatcrara alli punti 6. 6 : onde dir0 che la sadi-
“eercatad*, ciod 3. Oucro addattando il fecondo Com-
pa;(fo, che corrifporide al Denominatore, alli punti 9. 9, tro-
behe l'altro corrifponde alli 6. 6: onde dird;che la Radice
‘Qercata,é-; . Eperche il 4, &:il 9 fono intervalli troppo pic-
S, in Jor vece fi prendano li moltiplici, cio¢ g0, € 90, 0.
fq“alﬁuoglia altro . 11 che molto pitt ferue , quando il Rotto
%o non hala Radice precifa, poiche fitronarebbe la Radi-
% il yicina allavera . Cosi cercando la Radice di g f;) tro-
varch-
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uarcbbe ben {i éffer di denominatione magomre dit, ma i
fappia aPP"C‘FFO di poco quanto maoglore ma apphcandoﬁ
GCompaﬂ" al decuplo, fi trouard effer di denominatione
maggiore di*:. -Quindi eflendo il denominatore troppo pic:
colo,la fratnonecon lo fteflo Numeratore ¢ maggiore: dé
douere.

“Quefto mododi operare ¢ fondato nellaregola per trou#
re tal Radice Aritmeticamente, la quale fi appro(f 1mi alla

vera ; cioé i moltiplica il Numeratore per ilBenominatore!
del prodotto ficanala Radice Quadrata proflima; e quefta fi

mette per Denominatore al Numeratore date, ouero pef
Numeratore al dato Denominatore , Cosi per ¢ {i canalé
Radiccdi 40 fatto dal 4m 10,& ¢6,%: ondela Radice prof*
{imamentee$?, ouero.,:; la prima & maggtore del doueres
eflendo che quadrandofi vien vna frattione maggiore di . *514
feconda & minore del douere perche quadrandofi di vn#
fractione minore di ,f.

E'laragione diquefto prenderela M’edxa Proportxonale-'
trail Numeratore & il Denominatore dati, cauafi dalla na"
turadelli dirat:, che fono nella duplicata proportione de’
{uoilati. Percid volendofila Radice Quadrata d’va Rottoy
{i cerca vnafrattione, il cui Numerato(LGa al Denommatore
nella proportionefubduplicata del Numeratore al Denomi
natore della frattione data. E cosiritenuto il primo. Nume+
ratore yquefta-Media Proportionale¢ il Denominatore ;e f¢:
quefta fimette per- Numeratore, refta il primo Denomina®
fOICe

CA-
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Come shabbia 4 diuidere lo Stromento per § corpi folidi »
& vfo di quefta Linea Cubica. |

S I comelefuperficic fono terminate dalinee, dalle quali
riceuono la denominatione , cosili corpifolidi fono tere
minati da fuperficie , e da quefte, 0 per la qualita Joro, o per
~lamolutudine vien denominata la figura folida ; perche s'ella
€ vna fuperficie fola in tutti i fuoi punti vgualmente diftante
dal centro , che s’intende nel mezzo dellu folidita del corpo,
fard quel corpo vna sfera; ma fe non ha quefta vgual diftanza
dal centro, fard ben sisferoidale la figura , ma non sferajtale
€ lafuperficie ¢’vn vouo, & altre tah © Elliptiche, & Pleudoels
liptiche ; mafe {ono piti fuperficie terminanti il corpo di di=
Uerfo genere, cio¢ altre luperficie piane, altre curue , & incli-
natea far’ vn'angolo folido, dalla qualitd delle fupe:ficie fi
denominard il corpe, 0 Cono , 0 Cilindro, 0 con altro nome
compofto ;come liConoidi Parabolici, 0 Hiperbolici, &c.
Que’folidi pero, che piti communemente fi confiderano,fono
quelli, che hanno molte faccie, e {fon terminati da fuperficie
Diane ;e conforme al numero, ¢ qualitd ditalifuperficie fono
chiamati tali corpi, come ciafcuno sd, e puo facilmente vede-
Ie nelledefimrionidel ib. 1 1, EBoclide . '
Ora nella guila, che quelle fuperficie fi dicono fimili , les
quali hanno vgual numero di linee, che le terminano, e tra
loro proportionali: Costlefigure folide finiili (che tanto &,
Quanto dire corpi fiimili) s'intendono effer quelle, che fono
terminate da vgual numero difuperficie fimili. Onde fe le
O ~ fuper-
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fuperficie 'va corpo faranno non folamente vguali di nue
mero, ma anche di grandezza alle fuperficie d’vn'altrocor-
pos talidue corpifaranno vguali, e fimili; ma fele fuperficie
vguali di numero, e difuguali di grandezza fono fimili, li cor=
ptlonobensifimili, ma nonvguali. Di quefta maniera v
cubo ¢fimile all’altro cubo, perche cosil’'vno, come Falero
hanno fei faccie piane, e ciafcheduna ¢ quadrara; e poiche
eueei li quadrati fon fimili, percid anche li cubifono fimili: ma
fe vn quadrato d’vno fard maggiore d’vn quadrato dell’altro,
{aranno i cubi difuguali . Paragonando poidue Parallelepi-
pedi(chinon € cosiprattico de’ vocaboli, s'imaginivna tra-
ue, vna tauola, o cofa tale ben {quadrata) haano ben sicia-
fcuno fei piani quadrilateri, de’ qualili due oppofti fono pa-
ralleli, maa fine che fiano {imilili Parallelepipedi, conuiene
che detti piani d’vno fiano fimili alli piani dell’altro . Mi par-
lando de’Coni, e de’Cilindri, fe bene potria dirfi effer tra loro
fimili quelli, che hanno le bafi , e le fuperficie Coniche , o Ci-
lindriche fimili; ad ogni modo per effer pitt immediatamente
notalalunghezzadella lor bafe, e lalor’altezza perpendis
colare , & per parlar pill generalmente, il lor’ Afle, quell: {ono
Coni, 0 Cilindri fimili,che hanno gliafli, & i diamertri delles
bafi proportionali; il che pero {i deue intendere con la mede-
{ima inclinatione dell'afle alla bafe, come ¢ manifefto, per-
che fe vo'afle cadefle perpendicolare alla bafe , e 'altro affe
fofle obliquo,con tutto,che dettiafli haveflero nella lunghez-
zaloro la proportione delli diametri delle bafi , non per tan~
go fariano fimili i Coni, ® Cilindri. |

Permefle quefte cofe, per pili chiara intelligenza, auuertos
chenelle cofe feguenti prenderdil nome di Lati Homologi nel
fenfo medefimo, ches’¢ detto nel Capo precedente; e pet

' nome
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nome di Piani Homologi intenderd que’ piani, che ne’dues
- Corpi {imili fono {imimente pofti in ordine aglaleri piani
delle figure , che terminano.

Effendo dunquePvfo di quefto firomento di Proportione
in ordine alle figure fimili, per poter’ ineflo defcrivere due li=
Nee talmente dwile, che poflano feruir’ al fine pretefo inor-
dine a’corpi {olidi, conuien fupporre cid chenel lib. 11, € 12
d'Buclide s'infegna, cio¢ , che i {olidi fimili fono nella triplis
cata proportione de’lati homologi, come e sfere fono nella
triplicata proportione de'fuoi diamerri, Il che € quanto dire,
che dati due latihomologi di due corpi fimili; 6 due diametri
diduc sfere , {e ficontinuard la proportione fin'al quarto ter«
mine ; qual proportione ha il primo al quarto termine, tale &
d’vn folido allaltro, 0 d’vna sfera allaltra, Siche date quat-
trolinee continuamente proportionali, come la prima allas
quarta,cosi il folido st la prima al folido fimile st la feconda.

nindi &, che datain linee la proportione, che debbang

hauere due folidi, conuiene tra quelle trouare due medie cona
tinuameate proportionali, per potere stila prima, e si la fe
conda fare i folidi imili y come auuertiti furono da Flatonew
quei di Delo, quando cercauano di raddoppiare I altares
d’A polline (1 qual’era ftimato vno de’fetce miracoli, per ef-
fer fatto rutto difole corna deftre,fenza efler’ incollate, ne le-
gate infieme, come riferifce Plutarco nelfine del libro De fo-
lertia animaliwm)conforme all'Oracolo hauuto, & effi in ve-
Ce di raddoppiarlo, ne baueano fatto vio quattro volte mag-
Riore del douere, come dice lo fteflo Plutarco nel libro dew
Genio Socratis ; Et ¢ affai noto appreffo molti Scicrori eflere
Queflala famofa duphcatione del Cubo , cioé Pnucntione di
due medie proportionali tradue eftreme, I'vnadelle qualifia
doppia dellalera, O a2 Varj
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Varij fono ftati li tentatiui, e varie fono le forme per tro=
uare mecanicamente quefle due medie proportionali; € cht
vuole puo vedere nell’ Annotationi di Guglielmo Filandro
fopra il libro 9. di Vitruuio cap. 3. qual fofle il Mefolabio
d’Eratoftenc ;s nel Villalpando tom, 1. part. 2. lib. 1. cap. 3
prop.12.E nella Geomerria di Renato di Chartes ful prins
cipio dellib.3, trouerd, come perl'inuentione delle medier
proportionali, egli fi ferua d’'vno Stromento dalui propofto
nel principio dellib. 2. Ma quanto appartiene al noftro finé
prefente, meglio fara feruirci d’vna tauola di numeri, co’qua-
Ii fi notaraano tanto precifamente ,quanto bafta, per 'ope-
rationt mecaniche, li punti richiefti in ordine alli folidi. ,

E perchetra li folidiil pili conofciuto, e facile ad hauerfi fa
{ua mifura ¢ilcubo, come quello, che ha le tre dimenfioni
di tal maniera vguali, che datala lunghezza d’vaafualinea, e
quefta moltiplicata in fe ftefla, fefi moltiplica di nuouoil pro-
dotto perla medeflima, fifd nota lafuafolidita; e date quat-
tro linee continuamente proportionali, come ilcubo dellas
prima al cubo dellafeconda, cost qual {ivoglia folido st las
prima ad vn'altro folido fimile s la feconda , eflendo che tan-
toi cubi, quanto quegl’altri folidi fono nella proportione
dellalinea prima alla quarta: Percio fegnandofi nello {tro-
mento di Proportione ilati de’ cubi, che vanno crefcendo fe-
condo la ferie naturale de’numeri, {i vengono ad hauere pari
menti fegnati i lati homologidi qualunque folidi imili.Quin-
di ¢, che tallinea fichiama pill tofto col nome {pecifico di
Cubica, che col genericodi Stereometrica; si perche tutti li
cubi fono fimili, si anche perche riducendo le proportiont
a’numeri, {i tronano le medie proportionali coll'cftrattione

della radice cubica,
‘ Siche
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Siche per formare la fottofcitra tauoletta, in cuifi notano
le Proportioni, che hilaradice di ciafcun cubo alla radice del
Primo cubo, conuiene tra li due numeri efprimentila propor,
tone de'cubitrouareil primo de’due medij proportionali;
perche quefto fard la radice del cubo , che hi al cubo del pri-
Mo numero la proportione, chehail quarto numcro al pri-
Mo, com’ ¢ manifefto da quello, chedelle linee s’¢ detto.
Epérche la maggior parte de’numeri non ha la radice cubica
Precifa, & aggionger’a glintieri frattioni di diverfe deno~
Winationi, {aria cofa, che nella prattica porterebbe moito di-
fturbo, quindi &, che riufcird commodiflimo intendere I'vnis
ta dinifa in mille particelle, perche cosi tutte le frattioni ag-
giunce A glintieri faranno di millefime;e nel numero, che vers
ra per radice, le tre vitime figure faranno numeratore delle
Parti millefime aggiunte d gl intieri fignificati dal refto delle
figure antecedenti nel modo detto nel Capo precedente, do-
Ue i parld delle radici de’ quadratis.

sia dunque nella fig. dello Stromentotirata dalcentro del-
lo firomento lalinea AL, ela AM, nella quale {1 prendano
AH, & Alvguali, e percio non € neceflario, che quefte parti
AH, Al fiano vifibili; e s’intenda AH efler’ illato del primo
Cubo;quefla fi replichi quante volte fi puo, nelli numeri 8, e
27, in maniera, che A 8¢ doppia, & A 27 ¢ tripladellalun-
ghezza AH. E per quefto s'¢ notato nel fecondo punto 8, ¢
helterzo 27, per denotare, che il cubo di A § contiene otto
Volce, & il cubo di A 27 contiene ventifette volte il cubo di
AH. Efelalinea AL foffe pit lunga, che fi potefie vnaltra
Volta replicare, nel quarto punto finotarebbe 64, perche il
Cbo dellalinea quadrupla di AH, contiene 64 cubi di AH.

Ma perche fivedeche 1ra 8,627, ¢ molto pill tra 27, €64
cadono
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cadono molti numeri, onde detre partideuon’ effer capacidt
molte diwfioni, percid s'¢ prefo da principio la linea AH V8
poco grandicella ; altrimenti non rinfcirebbe commoda I
dinfione. Equeltaé lacagione, che non capird fe noncirc?
so diuifioni tuttala AL+ la quale in vao firomento pin gram
de, in cui pofla prenderfi aflai piit lunga la AH, riufcira ancht
capace di pit numero dilati cubici . |

Mi perfegnare lilati deglaltricubi, e vedere, come fi fi8
- farta la feguente tauoletta delle radici, conuien tronare trd

Pvnitd, & ilnumero diciafcun cubo il primo delli due medij
continuamente proportionali; il che {i fi moltiplicando i
quadraro dcl primo nel quarto numero ;e laradice cubicay
del prodotto ¢ il fecondo numero, che fi cerca, Il fondamene
‘to dicio fire¢, perche dati quarttro termini continuament@
proportionali A, B,C, D, 1l piano fatcto dalli due efiremi A
in D, ¢ eguale al piano fatto dalli due medij Bin C, per las
16 del 6, ¢ 19 del7. Dunque li folidi fattidalli due piani
detti, ¢ dal primo termine, fono vguali, ¢ cosi il quadrato
del primo nel quarto A quadrato in D,¢ vguale al folido farto
dallitre primi Ao Bin C. E perche A,B,C, {ono continua«
meate proportional; il piano fatto da gleftremi, A in C, ¢
vguale al quadrato del medio, B quadrato per Ja 17 del ¢,¢
20 del 7,1 {olidi fatti da quetti due piani, ¢ dal fecondo ter-
mine B {ono vguali, ecosi Ain B inC,cio¢, come fopra ¢
dimoftrato, A quadratoin D, ¢ vguale alcubo di B fecondo
termine delliquattro. Dunque eflendo noti i due eftremi,
moltiplicatoilquadrato del primo nell’ altro eftremo, il lato
cubico del prodotto ¢ ilfecondo termine delli quattro cone
tinuameonre proportionali. Nella ftefla maniera i dimoftra
che moltiplicato il quadrato del quarto termine nel primo, 12
rad:ce
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radxge cubica del prodotto ¢ il terzo termine delli quattro.
Diqui fivede, chefe il primo termine AH fia rooo, & il
Uodoppio 2000, il quadrato del primo toooooo molripli-
Cato per 2000, dardil folido 2000000000, lacui radice cu-
I€a 1259 ¢ilfecondo termine delli quattro, & ¢ radice del
“ubo doppio del cubodi AH. Elo fteflo s'intende diqualfi-
Yoglia altro numero : onde bafterd  ciafcun numeroal 3 al
$al 9, &ec. aggiunger noue zeri, perchecosi la radice cubica
3 di quattro figure , 1a prima delle quali moltra, quantew
Yolte {j debba prenderla linea AH, e letre vitime figure mo-
reranno, quante millefime della frefla AH (i debbano di pin
Agoiungere. Che fefi follero per AH prefe {olole centefi-
Ine, con aggiunger’ad cfla due zeri, allhora a glaltri numert
doueua aggiungerfi folamente fei zeri, elaradice ditre figu-
'e hauria con le due vitime moftraté il numero delle cente-
fme , Ma perche volendo feruirci folo delle centefime i
Operacon pilt precifione , conofciuto il numero delle mil-
¢fime , percid nell’annefla tauolletta {i fon pofte le millefi-
me, fegnando le radici fin’ al cubo ,che ¢ cinquanta voltew
maggiore del cubo di AH.

T ano-
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T anola de’numeri con le fue Kadici Cubiche efpreffe
" in particelle Millefime dell” Vit
Cubi Radici  Cubi Radici  Cubi  Radici Cubi Radici
I lxcoc l 16 lzszo-l 21 314;-‘ 46 |3483%f
2 dresott 17 las7ae} 32 d3175-1 47 | 3609-
3 loagetl 18 [a620t 8 33 [3208F1 48 {36241
-4 tr87¢ 19 15664-‘ 34 13240- 49 3660-
5 !x7m-‘ 20 ;z;xy- 35 P37ty 50 36947
¢ 1817{ ] 1 2759-1 25§ 37011 | ]
7 lis1z3 1. 22 &wm’r ¥4 133321‘ |
8 2000 \ 23 z844-| 38 3362~ "
9 l 108af 24 | 2885 - 39 t 3391t )
10 lusm 25 [29Z4’r b40 13420- |
1 zzz4-[ 26 2662 ¢ 41 3443t l
1z | 2290 27 | 3006 42 | 3a76% |
13 12352~} 28 lze37-1 43 }3504-| [
14 \7.4101' 29 l;o7zi’ 44 3530t
is5 2466t 30 §3108-1 45 f3557«

1 modo di feruirfidiquefta Tauola per portare sitle linee
AL, AM le diuifioni, eflendo lo fteflo conquello, che s’¢ det”
todi fopra nelle Radici de’Quadrati, non ha bifogno di pit
lunga efpofitione. E finitala divifione diturrala linea, fi po’
tracno notare tutte le decine, e con vna lineera fegnare Jas
metd delle decine, accio con maggior facilita fi poflano pren”
deri punticorrifpondentia que’ numeriche pid piacerannor

Inqueftalinea Cubica non potiamo hanere nel dividerls
que’vantaggi compendiofi, che s’hebbero nella linea Geor
metrica, raddoppiando, o triplicando ilati fegnari ;perche i
Jato doppio di il cubo ottuplo, ecosi A 2 raddoppiata cade
nelpunto 16, A 3 duplicata nel punto 24, A 4 nel punto 32
A nel 40, A6 nel48; & olre di quelte niun’alera ﬁpub
raddoppiare ;onde quefti foli puntifi puonno efaminare.

Segnati



- Linea Cubica o XI3

‘Segnati di que®ta maniera nellilati dello Scromento i lati

€ eubi, che vanno crefcendo conforme alla ferie naturale

de’numeri, & manifefto per la dimoftratione fondamentale_s

Portata nel capo 1, che anche gl'internalli dello Stromento

allargato danno i lati de’Cubi,che fono nella ftefla proportio-

De indicata dalli numeri notati nello Stromento: poiche ef

¢ndo quattro linee proportionali (cioe li due lati nello Stro-

Mento, e i due interualli loro corrifpondenty) ifolidi fimilf
fopradi effe fono proportionali per la 37.delLibs1 1.

QVESTIONE PRIMA.

T'ra due lince date, come fi trouino due medie continndmente
Proporiionaliz cuero tra duc numeri datis

E la proportione delle due linee date non & conofciuea in
numeri, {i cerchi perla queft.5. del capo 2, la quale tro-

ara; s’applichi nella linea cubica dello Stromento la prima
delle date linee all'intervallo del numero , che le corrifponde,
Perche I'interuallo dellalero numero nella ftefla linea cubica,
dard la feconda delle quattro proportionali. Di poi Ialtra
delle due date linee, allargando , ¢ ftringendo lo Stromento,
s’applichi allinteruallo del numero, chele corrifponde, pera
the l'internallo del numero corrifpondenteall’altra , dard Ia
%rza delle Quattro Proportionali. .~ *+ - L
T Siano date due line¢R,S, le quali

R fi trouia »che hanno la proportione di
N, 293423 applico lalineaR allinter-
— uallo 29, 29 della linea cubica dello

Stromento, ¢ ritenuta la fteflaaper
» C IS ‘ p
¥ tusa.
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tura, prendo linteruallo 42.42,e midilalinea A primadel
le due medie. Dipoiapplicolalinea S allinteruallo 42, 42
dellalinea cubica,e Pinteruallo 29. 29, mi dila linea B fecon-
dadelle due medie. Onde le quartro R, A,B,S, fono contin<
uamete Proportionali: il che cosi fidimoftra . 11 cubo diR
alcubodi A ¢ come 29 3 42, per la coftruttione dello ftro
mento , e per la proportione , chegl’ intervalli prefi hanno
conilati dello ftromento ; dunque la lineaR allalivea A ha

la proportione fubtriplicata di 29 3 42, cioé dellalinea R ali
linea S:-dunquetra R, & S pofte due mediein continuatas

proportione la linea A ¢ lafeconda proportionale . Simil-
‘menteil cubodi$ al cubo di B ¢ nelta proportione di 42 3
29, per la coftruttione dello Stromento, & applicatione fat<
ta : dunquelalinca Sallalinea B, hila proportione fubtriplis
cata di42 2 29, e per conuerfione B 4, ha la fubtriplicata
di29id42,cio¢diR aS: Effendo dunquela proportione di
R ad A, e quelladi B ad S, fubtriplicate della proportione di
R adS$,refta cheanche quelladiA d B, fia fubtriplicata della
ftefla ;e percio come R ad A,cosiAdB,cost BaS.

- Lifteflo i fard dati due numeri, tra’quali fi voleflero duers
medij proportionali ; come pereflempiotra 8,e27, A qualf.
foglia aperturadello Stromento nella linea cubica, prendo
condue Compa(li gl'interualli 8, 8, € 27, 27. Dipoitrapor
tando il primo interuallo fula linea Aritmetica all'intervallo
8,8, applico I'altro Compaflo, e veggo che cade nell’inter-.
uallo 12, 12;0ndedico,che il num. 12 ¢il fecondo propor-
tionale. Quindi ritenendo l'interuallo prefo con quefto fe-
condo Compaﬁo,l’applico nella ftefla linéa Aritmetica al
punto 27,27, ftringendo lo Stromento, come fd di bifognos

¢ confiderando chellinteruallo prefo col primo Compaflos
| - cade
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cade nel punto 18,18, dico che il terzo proportionale & 18;
qnde {ono continuatamente Proportionali 8.12,18.27.ctra
li due eftremi propofti, fi fono trouati due medij propor-
tionali, |

E quis’auuerta cid che in altre occafionis’¢ detto, che fe
non fofle commodo applicare alla linea Aritmetica il Com-
paflo con la fua apertura prefanellalinea cubica,quella ftef
{aapertera sapplichi ad alcun numero moltiplice , 0 {fubmol-
tiplice,, poiche I'altro Compaflo dara vn numero fimilmente
moltiplice, d fubmoltiplice del numero, che fi cerca. Costfe
Yinteruallo primo non fi pud applicare alllinteruallo della li-
ey Aritmetica 8. 8, sapplichi al numero triplo 24.24, per-
che cosiil fecondo internallo caderd nel 36. 36 triplodel 12,
cheficerca: efeil fecondo interuallo s"applichera al numero
duplo 54. 54, il primo internallo cadera nel 364 36 duplo del

18, cheficerca.

Quando perd lidue numeri dati non fono fimili folidi , non
fi troueranno li due medij proportionali precifi, ma vifarana
no aggiunte frattioni, che {olo s’aunicineranno al vero fenza
dar precifione, come fi pud raccogliere dalla £9,¢ 2 1 del lib,
8, e per tronar tali frattioni, potremo valerci dell’ artificio
‘moftrato nel Capo 2 alla Queft.7, quando le lince , & apertu-
re del Compaflo , che per lo fteflo fi prendono; non cadono

precifamente ne’ punti dello ftromentos
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QVESTIONE SECONDA.

Come JipofJa ad wna linea dara applicar vn folido retmngol"
vguale ad wn Cubo dato,

Auendo il corpo tre dimenfioni in Lunghezza, Lar

ghezza, e Groflezza, che alri chiamano Altezza,0
Profonditd, i dice ;, che va folido fia applicato ad vna lineas
data, quando fi fuppone, chedetra linea fia vna delle fuctr¢
dimenfioni,e {i determina, quali, eqaantooranuﬁano Pal-
tre due dlmcnﬁom dello fteflo corpo. E per maggior facilitd
di quetto eflempio, maflime che € conformeall’ v(o pitt com*
mune,fuppongo cffer’ 1l folido, che deue applicarf alla dat?

T G Al
v S |
> .
H KN,
n Rl—2 |

linea , rettangolo;
poiche poi (opra la
ftefla bafe qualfiuor
glia parallelepipe’
do, che habbia las
ftefla altezza pes
pendicolare, gli li far
rad vouale,per la o
del lib. 11, € pef
confeguenza fard
Vguale al dato cu+
bo.

Sia dunque dat0

il cubo V T il cut

lato V'S, e fia datd

falinea C D,1a quale debba effere vna delle dimenfioni del fo*

g lido
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lxd(\) rettangolo vguale al cubo dato. In due maniere cio fi
Puofare.. Primieramente con trouare alle linee CD, VS vaa
t§|'z\a. proporti.nale E, perche il folido fatto da queftetre,
cioe il folido CIH & vguale al dato cubo fatto dalla media,
Vs, perla 36del lib, 1 1. Secondariamente con trouare las
quarta proportionale, mettendo CD la prima, & VS la fe-
conda; poiche il quadrato della primacon la quarta fanno va
folido vguale al cubo dellafeconda. Dunque con due Com-
Paffi prendendole linee CD, & VS, vedo nella linea cubica,
fopra quali interualli cadano, etrouando, che cade laCD
beilinterutallo 29,29, ela V Snell’internallo 4. 4, applico la
CD nella linea Aritmetica al punto doppio del 29, cio¢ al
§8. 58, & all’interuallo 8.8 doppio del 4 trouola quarta.,
proportionale F. Duaque della CD fayo il quadrato CM,
prefa DL vguale allaF quarta proportionale, fard il folido

O
CML vguale al cubodato.

Cosi fe fofle dato vn pezzo.di marmo ben {quadrato,ches
foffe per ogni verfo lette palmi, eda v’ altro gran pezzo di
marmo,che per vo verfo ¢ Io palmi, per Paltro 17, e per il
terzo 4 palmi, fi douefle cavar’ va pezzo vguale al primo,
ma quadro in vna delle faccie ; facilmente {i cauerd in numeri,
quanta debbaefler la groffezza. Primieramente {1 pigliil cu-
bo di 7, & ¢& il pezzo cubicodato 343 palmi folidi. Dipoi il
Pezzorozzo non pud fquadrarit ,che con hauer 1o palmi in
qQuadro, e cosi il quadratodi 10 & 1003 per 1l quale diniden-
do1l cubo 343,viene perla groflezzacercata palmi 3,%2. Ma
& non fapefli alcun numero, che mifuraflei lati de’ fudetti
Pezzidi marmo, prendo con v Compaffo tal parte aliquota
del lato del cubo , che poffa commodamente capire ne gl'in
Yruallidello Stromento: ¢fimile parte aliquora prendo nel

| - Jato
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Jato mezzano dell’altro pezzo di marmo, per efflempio lade
cima parte. Et applicando quefte due mifure a glinteruall
dellalinea cubica, offeruo in quali numericadano ; perchels
proportione, che hauranno quefti due numeri, tale doura h#
uer’il lato mezzano offeruato allalinea della groflfezza ,che
ficerca. Laragione diquefta operatione ¢, perche cflend?
le mifure prefe coniCompalfli ciafcuna la decima parte d¢
lato, il cubodi tal parte ¢ vna millefima di tureo ilcubo d

queilatiintieri: dunque li cubi delle parti hannola propor
tione de’cubi intieri. Dunque per Papplicatione fatta alld

Stromento trouandofiin numerila proportione de’ cubi, dué
linee, che fiano nella ftefla proportione diquefti numeri{o”
no due eftremedi quattro continuatamente proportionali:
Dunque anche le decuple di quefte fono {imilmente eftremé
di quattro proportionali, delle quali la prima ¢ il lato , di cu!
fi deue far’ 1l quadrato, la feconda ¢l lato del cubo dato , €13
quarta {ara quefta trouata, la quale col quadrato delia primd
fard vn folido vgualealcubo della feconda.

QVESTIONE TERZA.

Dato wn folido, come habbia d tronare vw’ altro fimile
nella data proportione.

Offono li folidieflere Regolari, 0 Irregolari; Rego]ariz

quando tutte le linee ; &ipiani del corpo fono vguall

tra diloro; lrregolari, quando non v'¢ quefta vguaglianza”

Nell'operatione v’é quefta fola differenza,che ne’ Regolad

trouata vna linea,che habbiala douuta proportione con 11 14

todelfolido fimile, non sha 4 cercar’ altra linea; ma ne gl'l®
rego-
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fegolari conuien far quefta operatione circa tuttele linees,
the concorrono alla coftiturione dell’angolo folido. Ne lle
Sfflrp bafta tronar’il diametro , ma perli Coni, e Cilindri fi.
miliconuien trouaie il diametro della bafe, e Paffe.

Se dunque il cor-
,\ M C AN - podato €cubo,d
' ' alcro de’ corpiRe-
\Y S ~ golari, veggaficon
quali numeri i e-
fprima la propor-
E«:"— . L g ‘tionedata, &illa-

' to del corpo dato
{1 applichi nella li-
nea cubica all’in-
teruallo del nume-
| : ' ro, che gli corri=
&ct ol 1. B] | {poende, e l’intere

L R\_..‘.._.--% uallo dell’altro nu~

mero dard il lato,
the ficerca . Cosifealcubo VST fi debba farne vio, che_
ha; di quello, applicoil lato VS all'interuallo 8. 8, ¢ I'inter-
Uallo 7.7, midard il lato del cubo cercato. Mafe fofle dato
AH folido di lati difuguali, e conuenifle farne va {imile,che
foffe patimenti 3, applico DI all’interu?llo‘& 8, e ' inter-
Yallo 5, 7 di il lato homologo RB. Dipoiall'ifteflo interual-
b, 8 applico I A,ela diftanza 7. 7 ddillato homologo BK,
Qhe col primo trouato facciaPangolo RBK vgaale dlangolo
31 A. Finalmeate allo fteflo interuallo 8. 8 applicolH,ela
Gitanza 7.7 ddil cerzolatohomologo B O, il quale con il
keondo trouato faccia Pangolo KBO vguale all'angolo AIH:
| ¢com-
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e compiti tutti li parallelogrammi, fara fateo il corpo RKO
fimileal dato DAH;e che ¢ 4 quello, come 7 4 8. Che fias
fimile ¢chiaro, per I'vguaglianza de glangoli, circai quall
fonoilati homologi,ciafcuno prefo nello Stromento 3 gl'i*
ftefliinterualli, € percid nella medefima proportione ; onde
lipianiRK, DA;eli piani KO, AH, e RO, DH f{ono f{imilir
E perche, perla 33 dellib. 11, lifolidi imili fono nella pro
portionc triplicarade’lati homologi'y cio¢ nella proportione
de’cubi di detti lati homologi, effendo talicubi, come7 4 8)
per la coftruttione dello Stromento, anche li folidi fimili
RKO, DAH fono come 74 8.

L'fteflo modo {i doura tenere ne’ Coni , e Cilindri fimiliy
feruendoft de gl'interualli delli feflt numeri peri diametri
dellebafi,eperglaffi. ‘

Cosi li Pitrori, per efprimere va corpo 5 che fia pit piccos
lo di va’altro {imile in data proportione, fi feruiranno di que-
ftalinea cubica ; altrimeatife per far'vadito la metd pidt pic-
colo, lo faceffero la meta pili corto, faria rapprefentato v
dito otto volte minore: percio applicato il dito maggiores
all'interuallo 2. 2 di quefta linea cubica, Iinteruallo 1. 1 dard
lalunghezza defiderata; e cosidellaltre parti. Quindi ¢,che
deuono auuertire li Pittorialtra cofa eflere far'vn Quadro 12
metd pill piccolo, altracofa farle figure in eflola metd pid
piccole: perche Pimpicciolire il Quadro ¢ impicciolir’ vaas
{uperficie, doue che I'impicciolire le figure , & far corpi mi-
nori:in quello ferue la linea Geometrica, & in quetto las
Cubica. - S

Cosl parimenti feruird quefta linea Cubica alli Scultoris
& alli Fonditori nel far le foyme per Campane, Artiglietie, 0
cofe fomiglianti, fe voleflero far'vna Statua, o altra figura fie

mile
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mile ad vna data. Poiche ciafcheduna parte applicata all'in-
teruallo conueniente, shaura lamifura corrifpondente nella
figura fimile. - L :

Ma commodiflimo riufcira quefto noftro Compaflo di
Proportione alli Bombardieri, per notar lidiametri delle
palle,e dalla grandczza dellaboccea dell’Artiglieria raccoglier
laloro portata, eformarnelifuoi Calibri, 6 Colibri, comes
altri li chiamano;e conragione da moltifi deplora 'ignorans
2a i molti di quefta profeflione , che hanno Calibri {propo-
fitatiffimi ; ma con quefia linea Cubica fatta nel Compaflo di

Pro portione con qualche accuratezza, e diligenza,potré cla=
{fcuno eflaminare nel fuo Calibre, fe fiano ben notatili diame~

tri ;e con fomma facilitd,e preftezza potra notareli diametri
delle palle di ferro, di piombo, di pietra a ragion di libre o
communi di 12 oncie, 0, come in moltiluoghi s’vfa ,di 16,
oncies - - ‘ S
" Habbiafi notoil diametrod’vna palla, il cui pefo fisd,' per
cagion d’eflempio, dilibre 7, quetto diametro {1 notisi la,
Regola, 0 Calibre, e nella linea Cubica sapplichi all'intere
uallo 7. 7; perche ritenuta quell’apertura dello Stromento,
prendendo tuttigl'interualida 1 fin’a 50, € traportandolisi
la Regola, s'hauranno lidiametri délle- palle fin’a solibre di
pefo, della ftefla matcria, di coi era quella, il cuidiametro era
Noto. E quefto ,che s fatro con voa palladi ferro, faputafi
la proportione yche'ha la pietra col ferro s fi potra fareconle
palle di pictri : onde {cla pietra, conforme all’ opinione de’
Bombardieri, ¢Jaterza parte del pefo delferro in panitd di
mole, conuerrd pigliar'vnalinea, che fia diametro d’vnasfe-
ta,14 qual fiatre volte tanto, quanto la palla diferronota di
libre 7, ¢ fara il diametro delld palladi pictradilibre 7,8 aps
~ QL plicato
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Plicato allinteruallo 7. 7, nellalinea Cubica, all’ifteflo modo
shaurannoli diametridelle palledi pietra. Ne differentes
fard la forma per le palle di piombo, perche fupponendofi i}
pefo del piombo fefquialtero i quello del ferro , fi prenderd
il diametro della palla di piombo, di pefo vguale con quells
diferro, che fia diametro d’'vna sfera, la qual fia 3 della pab
la diferro. E finalmente per notare le palle dragion d'oncié
16 per libra, anuerti che 4 libre da oncie 12 fanno 3 libre da
oncie 16'vaa: percio prendi il diametro trouato dilibre 4
piccole, e notatolo fopra valato della Regola,o Calibre fia il
diametrodilibre 3 grofle, e quefto diametro applicato nello
Stromento all'interuallo 3. 3, s’hauranno da glaluri interualli
tuttili diametri delle pallea ragion di pefo d'oncie 16 per li-
bra. Dal checiafcun vede, che quefti diametrifontali , che
ciafcuno aggiunge vaterzo di pefoalle palle, che hanno las
ftefla denominatione nella ferie de’diametrid ragione d’oncie
12 perlibra. Ecostil diametro di4s libre grofle € il diame-
tro dilibre 60 piccole, perchecome 16 412, cosi6od 45.

E cosifi facciariflelione,, quanto pilt giufti faranno com-
munemente lidiametridelle palle notate, e prefe dal Com-
paflo diProportione {fegnato nella linea Cubica , come hab-
biamo dettoin quefto Capo,checonla formapreferitta da
Luigi Colliado nellafua Prattica Manuale di Artiglieria trat-
tato 4cap.32,doue ciafcuno potrd effaminare, quantos'al-
lontanidalla precifione. Efia pereflempio cid cli’egli dice
per hauer’il diametro d'vna palla di due libre; prendafi,dices
egli, ldiametro d’vna pallad’vna libra, e divifo in quatcro
parti, vna fe ne aggiunga, siche il diametro di vna libra & coe
me 4, ¢ quello didueécome 5;licubifono 64,e 125, e pure
quefto, per ellerdoppio , douria effere 128, onde manca

- dalla
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“dalla precifione ;. Manel noftro Stromento il diametro di
'Vna pallad’vnalibraé 1000, quellodiduce 1259, il cubodi
quefto & 1995616979, il quale douriaeflere 2600000000,
€ percio manco della precifione ieiiseees s doue cheli 2 ridotti
alla flefta denominatione , fono, #6722 , che ¢ vnadifferenza
dieci volte maggiore di quella, che viene dal modo da noi
‘tenuto. Cosiper il diametro della palla di 3 lib, divide in fet-
‘te parti quello di due, & vna di quefte aggiunge , onde il dia«
metro di due al diametro di tre libre & come 7 4 8;il diametro
didue era ¢ del primo diametro, dunque il diametro di tres
libre ¢ o del primo diametro, com’¢ manifefto, fe le due pro-
portioni4 5, €74 8 ficontinuano intre termine 2 8.3 5.40.
‘Dunqueil diametro d’vna lib.al diametro di tre libre € come
74 10:ilcubodiquello ¢ 343, il cubodi quefto € 1000, €
pur’iltriplo del primoé 1029;siche € minor del douere di
=35 le qualiridotte fono ,2#t. Md nel noftro Stromen=
to il diametro della palla di tre libre € 1442, ilcui cubo
2998442888 micadal triplo cubo del primo 3000600000
Aolamente di,, 574, Dal che manifeftamente apparifce,
‘quanto pill accuratamente con qnefta maniera poflano farfi
Calibri giuftiflimi, e con facilita grandifima, & eflaminare

igiafarti. S o
" Ma fe il Bombardiere haurd feco quefto Stromento di
Proportione, haura feco-vn Calibre vniderfale per tuttii
paefi, fecondo ladiuerfitd de’ pefi; poiehe conofciuto il dia-
‘metro d'vna palla di determinato pefo di quel paefe, ritenuta
quelPapertura dello Stromento, d cuii tal diametro &applica-
to al numero corrifpondente alle libre del pefo, fubito fi co-
nofcera il diametro di qual {ivogliaaltra palla dital materia

di qual fi voglia pefo. _
Q 2 Quin~
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- Quindi volendo diametri di palle minori d’vna libraws
“metra ildiametro d’vnalibra al nuimero 12.12, ¢ potra ba
.ueril diametro d’vna, due, e pit oncie, & anche minori dell
oncia, fe trouato il diametro d’va’ oncia fi applichi ad vn ntte
mero capace della dinifione cercata 5 cosi mettendoft al 59+
50, fi potrd hauer il diametro d’vna palla, chefia } donciar

- Che fe per auuentura la proportione , che denono haner’!
{olidi fimili folle efpreffa in numero maggiore del 50 ,chef
trouanellalinea Cubica dello Stromento, come fe la propor
gione foflediqo & 725 firiduca a minor termini, come di 10
3 18,ouerodis 49, ¢ conquefti-numeri fioperi, comefe ip
efli folle data laproportione, poiche inrealtd ¢ la fteffa pro-
portione dinerfamente efprefla. Ma fe li numeri della Pro-
portionenon haueflero alcuna commune wifura ,come 49
4 60, s"applichi illato del folido dato all'interuallo 49. 49;
dipoi ritenuta quell’ apertura dello Stromento, divifoil 6o
per alcun numero, che lo mifuri, fia per cagion d'eflempio, il
12, chelomifura per 5, prendo Pinteruallo 12: 12, ¢ confer-
uo quefta lunghezza,laquale applico allinternallo diqual-
che numero, che habbia tra’numeri della linea vo numero
guintuplo i cagione,; cheil 12 mifuranaper s iliso; e per el
femmpiolapplicoal 7. 7; Quindial quintuplo di7, cioé alP’in-
teruallo 35. 35 haurdillato del folido, che fari come 60 in
rignardo deldato, che € 49. Echecic ia, échiaro dallopes
ratione; perchenella prima operatione {i troud il lato d’vas
folido, che al 49 eracome 12 nellafeconda operatione s'¢
grouatoil lato d’vnfolido quintuplo di quello, ¢ percid pren=

dendofi cinque volee il 12, vienad eflere 6o. Cosi per haver’
il lato del folidojche Gia come 5 1 ad vn’altro il cuilato s'ade
datta allintervallo 28,28, prendo linteruallo 3. 3: quelto

ap-
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fiapphco,ap'rendo lo Stromento, al punto 2. 25 &al 34. 34
‘trouo l1a grandezza del lato di 51: perche 34 contiene il2
diecifetee volte;all'internallo 2. 2 faapplicato il lato del {olis
do 3; duane il 3 prefo 17 volte dis1. Di quiapparifce, che
feilaumero maggiore {i mifuradall’8, prefo l'altro aumero,
‘che lo mifuray ¢ raddoppiato I'interuallo, fard il lato cercaro;
‘Come fe fivolefle il lato di 96, il quale {i mifura dal 12 per 8;
‘PrefoPinternallo 12. 12, eraddoppiato ydara cid; che fi cer~
ca, perche illato doppio da il cubo ottuplo, e cosiil 12 ottu-
Plicatoé 96, . - = S

~ Miquando occorrefle , che il numero maggiore di 50 fof=
{e numero primo, non mifurato daaltro numero, chedall’
Vnitd , e per confeguenza difpari,come fefoflle 83, fipotra
{enza pericolo di errore Jenfibile prendere 1a meta del nu-
‘mero allinteruallo 41,4 41}, e poi applicata quefta diftan-
Zaalpunto 25.25, 'interuallo 50. 50 dard il lato cercato di
‘83 : perche fe bene quel lato, chediil41* prefo d occhia,
Non ¢ cosi precifo, € perd tanto poca ladifferenza, che por
Poperatione fifica non porta crrore notabile

QVESTIONE QVARTA.
Dati due corpi fimili, come [i conofia la loro proportione,

Oa due Compafli fi prendano iduelati homologi, &
applicati nella linea Cubica d-gl interualli, ne’quali
‘caderanno con precifionela maggiore che (i potrd, Loumeri,
the corrifpondono efprimerannc la proportianc. Efeilat
de’ corpi-dati follero treppo grandi per applicarglialio firg-
mento, fiopericon vaaler parte aliquota fimile, percheil fo

lido'
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lido {imile foprala parte del lato d’vno, hi al folido fimile {or
pra parte fimile dellato dell’altro la proportione, che hanno
tra dilorogl'intieri folidi imili foprailaciintieri.

Prendiamo Peflempio dalli Bombardieri, i quali dannoi
wvento alle palle dell’ artiglieria , cio¢ prendono le palle vn-
poco minoridi quello, cherichiede la bocca del pezzo, 4 fin
che mancando per auuentura, come fpeflo accade, la dounts
rotondita alla palla, nonrefti impedita dal poterfi {pinger ?

baffo, quanto conaiene, 0 nello {parare non incontrafle con
qualche piccola prominenza ferrar cosi giufto, che perico”

lafle il pezzo. Due fonole prattiche,che adoprano. Priv
mieramente prendono il diametro della bocca del pezzo, ¢
diuifoloin 2 1 parti, ne danno 20 peril diametro della palla:
Ora per fapere, che proportione habbiala palla, che reak
mente s’ adopra,dquella, che giuftamente porta il pezz0s
s'ella fofle ifquifitamente polita, e lifcia; prendafi il diametro
dell’anima del pezzo, e nella linea cubica dello firomento
s'applichi all'interuallo di quel numero ,che¢ il pefodellas
palla,chelo denomina,efiavn cannone da 40,0nde dourd
applicarfiall'interuallo 40. 405 € poifi vegga a che interual
lo fi poffa applicare il diametro della palla, ch’é *° del diame
tro del pezzo, efitrouerd, che cadetrali numeri 34, ¢ 35y
onde fi raccoglie, che tal pallanon arrivaa 35 libre di pefoy
ma &circa 34:. E cioficonferma, fe dellidue diametri 2 1y
e 20 {iprendanoicubi 9261, & 8000: & eflendo il primo
libre 40, {1 faccia come 9261 4 8000, cosi libre 40 i libre
345> & inquefta maniera, fe la portata del pezzo foffe di
libre 50, dato il vento alla palla, conleuare al fuo diametro
. » faria la pallafolo dilibre 43 | poco meno,

La
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La feconda maniera & tale; ilcir-
colo CDAB fia labocca del pezzo,
edal punto A sapplichi il femidia-
metroin AB, & AD: € prefo Pinter-
nallo DB, dal punto A fi tagliil dia-
metro AC nel punto E; & del reftan-
te EC filafci vnterzo IC; & IA fard
. A il diametrodella palla, i cuis’¢ dato
lvento. Per faperduaque quanto meno pefi della giufta,
Portata del pezzo, sapplichinella linea cubica il diametro
ACalaumero del pefo,che denomina il pezzo, per eflempio
da 40, all’interuallo 40. 40; € poi it numero dell'interuallo, in
“Cicadeil diametro Al manifeftard il pefo vero della palla,
35+ Equeltofi confermara, fe prefoil diametro AC, come
200, trouerd tanto nella linea Aritmetica dello firomento,
Quanto nelle Tauole Trigonometriche,che BD corda digr.
I20,cioé AE¢ 173, e perconfeguenza EC 27, lacui terza
Parte 9 & Cl; e percio [E 18 aggiuntaalla EA 173 daturto il
diametro della palla Al 191, & AC¢200; iqualinumeri
nella tauoletra poftain quefto Capo fono radici delli cubi 7,
& 8: e cosife 8 di libre 40,7 ne dard 35. Come pure cons
quefto metodo, fe 'anima del pezzo fofle capace di palla di
libre 50, datogliil vento, fitrouerd, che fard folo dilibre

3 . )
f} ' Dalle cofe dette fi caua ,come fi poffa
anche venir’in cognitione della fotidita de*
corpi vuoti, quando [a vacuitd didentro é
capace d'vn corpo fofido fimile 4 quelio
ditutto il vafo {e foffe pieno. Come nella

figura 2.0, fe fia dato il vafo BEV, lacui vacuitd fi riempirebs
becon
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be con va corpo fimile, e fiala fua bocca O1, in maniera chey
come DEad EV,c0s10Sad $I, ecome ED 4 BB, cosi SO ad
OT profonditd della capacita delvafo. Applico il lato DE
all’intervalfo 18.18, ¢ prefo col Compaffoil fato OS, trou0
che cade nell'interuallo 9.9, onde argomento, che [a {olidit4
del vafo & tanta, quanta ¢ (a capacita fua.

QVESTIONE QVINTA,

Come fi.poffa far’wn Cono wguale ad vn Cilindrodate yeche

habbiano li diamerri delle bafiy e gl fsi proportionali,

Gni Cono paragonato con vn Cilindro, che habbia [2
" bale, el’afle, vguale alla bafe, & all’ aflfede!l Cono, €
fa terza partedel Cilindro, perla to del lib. 12, e percid dar
to il Cilindro, bafterd trouar’il diametro delfa bafc, e affe
d’vn fimile Cilindro , che fofle tre volte maggiore, perche il
Cono, che haura quefto diametro della bafe, e quefto afle,
eflendo la terza parte di quefto Cilindro triplo del primoy
{ard vguale al primo Cilindro. Qra perche li Cilindrifimill
g 5 fono. nella triplicata proportionet
delli diametn .delle bafi, per 1a 12
dellibox2,ci0¢ comeicubidi detti
diametri; percio applicato il dia
metro del Cilindro dato ABa qual
fivoglia numero dellalinea cubicay
come per eflempio all’ interuallo 6,
6, prendafitl numerotriplo (poiche
il Cilindro dafarfi deue efler triplo)
- elintervallo 18,18, dard a lincas
EF
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EF diametro della bafeil cuicentro ¢ G,
| Dipoiall'ifteflointernallo 6. 6, applica«
to I'affe CD del Cilindro dato, I'inter-
. g tallo 8:18; dara Fafle GH; e percio il
- Cilindro EIF ¢ fimile al Cilindro ADB,
' eflendo come AB ad FF diametri , co-
iCD aGH affi ; & effendo ilcubo di EF triplo del cubo di
AB, per la coftruttione dello firomento; anche il Cilindro
EIF ¢ triplo del Cilindro dato ADB : ' Dunque eflendoil Ci-
lindro BIF triplo anche del Cono EHF fopra la ftefla bafews
‘GEF,con la ftefla altezza GH fard il Cono EHF vguale al Cia
lindro daro ADB, & haurannolidiametri delle bafi , e glafli

Proportionali, come s'cra PTOPOQO .

R QVE-
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QVESTIONE SESTA.
Come f; eroui wna Sfera vgnale ad v Cilindrodato o

E fofle data vnagran Colonna,e i voleffe fapere,quan
to, 0 quale douria effer’ il diametro d’vna sfera vguale/
alla colonna (la quale fuppongo efler’ va cilindro retto, cio®
che I'afle cade perpendicolare nella bafe ; fe no, facilmente §
ridurrd ad yn cilindro retto ,che habbia Piftefla bafe, e Piftel
faaltexza perpendicolare, che fia afle, come fi raccoglie dal
Coroilario della 11 dellib.12) prendafi il diametro della ba-
fe, ¢ kaltezza di tal cilindro; fi troui la lor proportione ins
nameri, per la queft.s. del cap. 2. enellalinea cubica dello
ftromento applicaco il diametro all’ interuallo delnumeros
cheglicorrifponde, fi prenda I'interuallo, che da Palero nu
mero corrifpondente all’afle. Quefta diftanza trouatas’ap
plichi nello firomento all’interuallo 2. 2, poiche V'internallo
3. 3 dard il diametro cercato della sfera vguale al cilindros
E feglinterualli2. 2, e 3. 3 foflero troppo piccolli, {i pren
dano'li loro equemolriplici in.qualunque proportione. Sias
- nell'iftefla fig. 21 dato il cilindro EIF, 4 cui fi voglia far’vnas
sfera vguale ; fi troua, che il diametro dellabafe EF all’ afler
GHécome 9143 200, cio€ come § 4 11, nella linea cubica
applico EF all'interuallo 5. 5, ¢ l'interuallo 11, 11 mi dd las
lineaR. Applico lalinea R all’interuallo 2.2, elinteruallo
3. 3 mida lalinea S diametro della sfera MN vguale al dato
cilindro EIF. ' \
Perdimoftrare , checid fia, prendafila linea R diametroy
& affe del cilindro quadroto KPXL, & in quefto cilindro s'in*
‘ h tenda
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tendala sfera, il cuicentro Q, e cost il diametro della bafe_
del cilindro KL, come Paltezza KP fia vguale a] diametro
della sfera. Ora perche li cubidiEF, ediR fono come §,e
L1, perlacoftrattione dello firomento, la proportione di
d1 1,cio¢ di EF 4 GH, ¢ triplicata della proportione fle’lati,
cio¢ di EF 4 R; dunque R ¢lafeconda di quattro continuata«
mente proportionali,delle qualli EF ¢ la prima,e GHla quar-
ta; efia V laterza. Dunque perche le bafide’cilindri EIF,
KPL fono nella proportione duplicata de’diameri EF, KL,
cio¢ R, le bafi di detti cilindri fono come EF prima allaV
terza, Macome EFd V,cost R 4 GH; dunque come la ba-
fe, il cui diametro EF, alla bafe, il cui diametro KL, cosil'al~
tezza PK per la coftruttione vguale alla linea Ry all’altezza,
'GH. Dunque, per la 15 dellib.12, reciprocandofi le bafi, e
laltezze, idue cilindri EIF, KPL fono vguali. Dunquelas
sfera QZOY, il cui diametro ¢la linea R vguale all’altezza.,
del cilindro, & il cui circolo maflime & vgualle alla bafe di det
to cilindro , ¢ fubfefquialtera al cilindro, cio¢ come 2 i 3,per
il Manifcfto 9 dellib. 1.de Sphara ; & Cylindro d’Archime-
de. Dunque eflendofi prefalaliriea R lato del cubo 2, ¢ Jas
linea S lato del cubo 3, Ja sfera MN, il cui diametro ¢ 13 li=
nea$S ¢ fefquialtera della sfera QZOY, ilcui diametro &la li
nea R. Dunque cosilasfera MN, comeil cilindro KPL efe
fendo fefquialteri della fteffa sfera QZOY, fono vguali;
dunque anche la sfera MN ¢ vguale al dato cilindro EIF.

R 2 QVE-
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QVESTIONE SETTIMA,

Data vna Parabolay tronare la proportione di duc fegment
tcrminati ad wn medefimo punto ,

Tadatala Parabola ABC, & inefla due fegmenti AF B

¢ BC terminati nello fteflo punte B. Sicercala propor
tione di quefti due fegmenti, Tinlt
' ;[z il Diametro BD: il che {1 fara,fe con-

gionte le eﬂremiré de¢’ fegmenti cop

laretra AC, @ quefta dal punto B
- tirard parallela la BG; e cosi I'vnd
¥ come 1’altra parallela diuife pef
o2 H Ep € -mezzoinH & Ip la retta HI prod}ot‘
ta fin in F fard il diametro, a cui fono Applicate HE, 1B.
Duaque fia BD parallela alla FH, ¢ fard diametro, efleado
che nella Parabola tuttii diametri {on paralleli all’ A(Te. Sl
che il diametroBDtagliala ACinE.- ’

Ora percheli fegmenti AFB, e BChanno tra di lorola tri=
plicata proportionedellalinea AE all*EC, come dimoftray

Gregorio diS. Vicenzolib.5.Quadr. cizc, prop.260; mettaﬁ
1a lmea AE inqualfivoglia interuallo.della linea Cubica ;
quellinteruallo, doue capxra lalinea EC col numero opp0'
fté dimoftrari Iz proportione delli duc fegmenti: poiche cf-
{endotriplicara della proportionedi AE ad EC, fardla mes
defima delliCubjdi dette lince AE, EC.

QVE-
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QVESTICNE 0TTAr4,

Datauna Parabola terminata y tagliatada wna linea parallela,
i . . -\ feesd
trouar La proportione delle parti , nelle quallic dinifa

 Ta data la Parabola DBE terminata dalla linea DE; &
a quefta fia parallelaila linea AC. Si cercala propor-
’ tione del fegmento ABC al re-

B ftante DACE. Diuife le due pa-
R rallele in mezzoin F, ¢ G, fiati-
| / rata la BG diametro della Para«

'Aﬂ lF‘ \C bola. Ora percheleline BF,BG -
0 ¢ T E fono nella duplicata proportione
| * di AF 4 DG (eflendo tradiloro
come {i quadrati delle ordinatamente Applicate, alliquali
fon vgualii Rertdgoli da effe faette & illato Reteo)cioc di tuta
tele intiere AC, DE ; la proportione del Triangolo ABC,
.l Triangolo DBE ¢compolta della proportione delle bafi
AC, DE, e dell’ altezze BF, ¢ BG, cioc¢ ¢ triplicata di AC
i DE. _ ;
Ma perche la Parabola ABC alla Parabola DBE ¢ nella,
proportione del fuo Triangolo maflimo ABC al Triangolo
malimo DBE;dunque la Parabola ABC allaParabola DBE
¢ nella triplicata proportione dellalinea AC alfalinea DE,
Mettafi dunque nelfa linea Cubica dgl!o ftromento & qualfi=
boglia intervallo la linea DE, etrouifi doue capifca Intere
uaflo AC, che fard manifefta la proportione delle due Para-
bole: e prefa (adifferenzatrddiloro, fard manifefa Ia pro-

portione delfegmento ABCalreflante DACE, .
‘ QVEs




134 C4PO0 1V.
QVESTIONE NON 4.
Come d'vn numero dasofs trowi la Radice Cubica,

Pertolo Stromento; gl'intervalli de’numerinelle line¢
cubiche danno ilatide’cubi, i quallihannatra dilord

1a proportione efprefla dalli numeri adiacenti. Dunque £
dettilati sapplicheranno ad interualli dellelinee Aritmet®
_che, fi conofcera la proportione di detti lati;la qual’e Ia fubr
triplicata della ptoportione de’Cubi. Dunque conofciuta 12
proportione diduc cubi, & illato d'vnodiefli, ficonofceri
anchelaltro, *Quindi &, che applicato vo cubo ad vn nue
mero dellelinee cubiche , e prefo illato d’vnaltro cubo co*
nofciuto nellafua radice,, & applicata quefta all’interuallo
corrifpondente nelle linee Aritmetiche , Ialtro lato del cubo
dato {i conofcera ,eflendo applicato allinteruallo proportio-
nato dellelince ftefle Aritmetiche. Percio dato vnnumero
prefo come cubo; & applicato alle linee cubiche (nel modo

proportionatamente,che fi difle dell eftrattione della radice
quadrata conle linee Geometriche) quel che refta tagliate

‘viale tre vltime figure, ¢ prefo Pinteruallod’vno de’numerd
cubi fegnati nelle linee, cio¢ 8, ouero 27, radice de’ quali {o-
1o 2,¢ 3,¢ quefto poi nelle lince Aritmetiche applicato al 204
20, oueroal 30, 30, laltrointernallo applicato alla fteffa li-
nea , dard la radice cubicacercata. E laragione,perchefi
buttino via le tre vitime figure, € perche licubi dizo, e di
30{0n0 8000,¢e 27000,€ cosi getrate via le tre vitime figure;
refta la proportione de’cubi efpreflain pumeri minori, ches
fono fegnati nclle linee dello Stromento: & applicati po
al’in~
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Blinterualli alli 20, oucro 30, & 4 numeri corrifpondenti,
“Vengono le radici cercate., |

Cerchifi la radice cubica del numero 14119 ; gettate via

€ tre figure 119, ilrefto 14 applico allintervallo 14. 14 del-
lelinee cubiche: poi con yn’altro Compallo prendo Pinter-
hallo 8. 8 nella fteffs a perturadello Stromento. Poinellelis
fie Aritmetiche applico quefto fecondo interuallo prefq alli
Punti 2 5. 20, che élaradice di 800 0,e vedendo, che il primo
Iateruallo prefo applicato d quefte ftefie linee Aritmetiches
Cade al 24.24, € vn poco pilt; dico, che laradice cubica del
40 numero 14119 & 24.con vna frattione aderente. Che
fele tre vitime figure tagliate paffano li 5 oo, fi pudaccrefcer
d'vo’vaitdil numero ,che refta,, poiche pilts'accofta al mille.
Cosi cercandofi 1a radice di 19864, fi pud in vecedel 19
prendere il 20, & operando come prima, fitroua efler lafua
Tadice 27, e poco pill. ' |

Mai (e il numero reftante fofle maggiore del maffimo no-
“tato nelle linee cubiche, prendafi vna parte aliquota tale,che
“nelle linee cubiche fiano due numeri cost moliplici vao
dell’altro, come il tutto & moltiplice della detta parte aliquo=
ta: come fe fi prende la fefta parte, vifia vz numero feituplo
Qynaltro. Etintali occafionié bene nel principio prendere
Piccola apertura dello Stromento, per poter poi applicar
QuelPinteruallo prefo A numeri mivori, come moftrerd I'ifpe.
tienza. Cerchifilaradice cubicadi 336212: tagliate le tre
Vltime figure , refta 336, ilqual’ ¢ troppo grande ; piglio
dunque Ia fectima parte di 336, cio€ 48, & aperto lo Stroe
tento, prendo nelle lince cubiche Pinteruallo 48. 48, econ
Vo'alero Compaffo linteruallo 8, 8. Mi percheil lato prefo
di 48 ¢ foloillato d’vn cubo {ubfettuplo delcubo dato,‘gﬁr-

cio



- 136 CAdAPO IV i
cid cerco nellalinea cubica due numeri, vno de’ qualifia fe”
tuplo dell’altro, e fono 5, € 35, percid quell’interuallo pref“’
48. 48, allargando lo Stromento, lo metto alli punti 5.5 &
allhora prendo I'nteruallo 35. 35, che ¢ quello, che fi cerc#
ua. Quindilinteruallo,che fii prefotra 8. 8,applico nelle/
linee Aritmeticheal 20.20; & inquell’apertura di Stromett
totrouando, che I'vitimo interuallo s’applica nelle dette lineé
Aritmetiche alli puati 69. 69, & va poco pill, dico,che la 14/
dice del numero 336212 € 69 con vna frattione,
" Quando poil'interuallo vitimoriufciffe cosi grande, che/
fofle maggiore deil'interuallo 100, oo dellalinea Aritmeti
ca, i delcriue vaa linea vguale aral’ internallo delle linee Cu
biche vitimamente trouato, e cauatone la diftanza 100, 100
delle Aritmetiche,s’applica il refto della linea,e {i vede quan’
todi pitt vadaaggiunco al roo. Cerchifi laradice cubicad!
1840315, gettatele trevitime figure, divido il refto 1840
in quaranta parci, etrouo, che la fua quarantefima parte ¢
46. &pro mediocremente lo Stromento, e prendo col primo0
Compaflo l'internallo 46. 46, e colfecondo Compaflo in
teruatlo 8, 8. Dipoi, perche ilcubo 46. 46 vd moltiplicato
goivolte, applico quelllinternallo prelo col primo COmpaf-‘
fo allmteruallo 1. 1, e poiprendo linteruallo 405 go. Ef
operando po?, con hauer’ applicatolinterualo prefo col fes
-condo Compaffo alli punti 2e. 20 delle linee Aricmetiches
trouo , che eccede I'altro Compaflo la maffima diftanzas
100. oo percid da vnalinea dcferitea vguale alf’vitimo in
teruallo prefo col Compaflo alli punti 40, 40 delle cubiche
cauo linteruallo 1oo. oo delAritmetiche , & applico 3
quello il refto detlalinea deicritta, e cadendo alli punti 22
dicoyche la radice cubica del numero dato 1840325, & 122
con qualche frattione, 0 Qui
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. Quipure nelnumero cosi grande  che due numeri, i quali
Moluplicati infiemelo producono , {ono maggiori delh nota-
U nella linea cubica dello firomento, {e ne piglino 3, 0 anche
quattro , dalla moltiplicatione de’quali vien prodorto il nu«
Mero, cherefta , leuate le tre vitime figure, nclmodo detto,
Quaado fi parld del’eftrattione della radice quadrata. Cosi
cercando laradice cubica di 3600000, leuate letre vitimes
figure, refta 3600, che fifd dal 60 peroo: poflo dunquen,
Prendere tre numeri 15, I5. 16,¢ prefo Pintervallo 15, 15,
Preader poiillato del cubo quindecuplo di quefto, applicaie
do quell’interuallo al 3. 35 e poi prendendo Vinteruallo 45.
45, & hauuto quefto,s’ha 3 prender’ illato del cubo fedecu-
plo, ilchefifard applicando quefto fecondo intervallo trom
vatoal 3. 3, ¢ poi prendendo Pinteruallo 48. 48, & operans
~do con quelto nel modo detto, nellelinee Aritmetiche fi tro-
Ua, che la radice cubica di 3600500, fard 1 §:3 incirca.
. Finalmente per i piccoli numeri- s’opera fenza tagliarne
alcuna figura; e s’hanno Piotieni conle decime. Cerco la ra-
dice del numero 47; prendo finteruallo 47.47, & anche 8.8,
quelto {ccondo nelle linee Aritmetiche applicoal 20. 20, €
Faltro cade nel 36. 36, poco pili: onde dico, che la radice cu-
bica di 47¢ 3.¢, poco. pilit perche per-radicedi 8 douea.,
prenderfi 2, € non 203 dunque havutifi i decimi'del cubo
precifo, vengono li decimi del cubo dato non cosi precifo,
Cerco laradice di 180, prendoil quinto 35,¢ Vinteruallo 36.
36 applico ad vn'altro numero, di cui fiajl quintuplo nelle
linee cubiche, pereflempioal’s. 55€ poi prendo Vinteruallo
quintuplo 25. 25. Poi apphcatolinteruallo 8.8, prefo da
principio al 20.2 0, delle linee Aritmetiche, trouo, che Pviti-
mo intervallo cade nelle inee Aritmetiche al 56. 56, e qua~
S 57
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fi 57.57. onde conchiudo , che la radice cubica di 180 ¢
5 .Sincirca, .

Chefe il numero dato non fofle intiero, ma vn rotto,dicut
fi cercafle la radice cubica;fara facile il trouarla ; cio€ neller
linee cubiche applicando all’incerualio corrifpondente al nu-
mero, che {1 vuol ritenere (0 fiail Numeratore, 0 pure il De-
nominatore ) il compaffo con queli’aperzura, che {i vuole ;€
di poicon altrocompaflo prendendo l'interualio rifpondente
all’altro numero della frattione data ; poiche nelle linces
Aritmetiche applicato il primo compaflo al numero, chefi
vuo] ritenere della data frattione, ouero ad va {uo moltiplice;
(ilche fara meglio, per hauer la radice pitl vicina alla precifio=
ne ) l'ltro compaflo moftrara il numero cercato. Sia perca-
gione d’efempiodatoil roto?, di cuifi vuole la radice cubie
ca: prendo nelle cubiche l'interuallo 4. 4. (poiche voglio ris
tener il Numeratore) e conaltro compaflo Pateruallo 7.7¢
Quindi applicoil primo compaflo nelle linee Aritmetiche al
decuplo di g,ciod al 40, & il fecondo compaflo caderd all'in-
teruallo 48. 48, poco piu: onde la radice fara proflimamen-

129

te s, cio¢ proflimamente ?, il cui cubo ;i € poco maggiore

4.
delcubo dato;. Che fenellelinee cubiche prendocol primo

compaflol'interuallo 7.7, € col fecondo 4. 4, nelle Aritmetie
che applico il primo compaflo al 70.70, & ilfecondo cades
allinteruallo 58.58.ondelaradice & proflimamente ¢, cioé
275 ilcui cubo 4% ¢ poco minoredel cubo dato . Laragio-
ne diquefto modo di operare ¢ manifefta,perche cercandoft
Iaradice cubicaad va numero rotto , fi cerca vna frattione; it
cui Numeratoreal fuo Denominatore habbia Ia proportios
ne fubtriplicata delNumeratore al Denominatore della data
frattione. Ora perla conftruttione dello ftromento i hanno
ilati
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-Hati de’cubi, che fono nella fubrriplicata proportione de gli
efh cubi; dunque prendendocome cubi il Numeratore, &
1l Denominartore,gl'interualli,che alliloro numeri corrifpon=
‘dono » fono nella {ubtriplicata proportione ; € percio efami=
Natalaloro quantita nelle linee Aritmetiche, {i hauranno due
Dbmeri nella {ubtriplicata proportione, come {i cerca. Per-
€0 4 fine di cauare la fudetta radice Cubica fenza lo firomen-
to, baftara moltiplicar il quadrato del Numeratore 4, cio¢
16; per il Denominatore 7, e dal prodotto cauata la radice
cubica fard la prima delle due medie proportionalitra 4, € 7y
€ percid Denominatoie fotto il Numeratore 4. Ouero il
quadrato del Denominatore 7, cio€ 49, {i moltiplicard per il
Numeratore 4, ¢ dal prodotto la radice cubicafara la fecon-
dadelle due medie tra 4, ¢ 7, ¢ percio Numeratore, a cui per
Denominatorefi dd il 7. |
In queftolnogo, come per aggiunta, miperfuado non fia
per efler difcaro al mio Lettore s feproporrd vna'maniera.,
aflai facile per trovar la radice cubica de’ pumeri, almeno
molto vicina alla precifione, della quale non f{icurano pii
che tanto quelli, che cercanotali'compendij, diffi vicina alla
Precifione, non perche nonfi- pofla hauerela radice precifa,
quando ella ¢’¢; ma perche inalcuninumeri grandi;comé ap=
preflo fi vedra, non fempre saffronterd, SRR
Per linumeri, che non fiano maggiori difei figure, e per.
€io la radice non ¢ che didue figure; feruird con ogni precifios
he la feguente tatolerta s incui “nel capo di cialeun’ ordine_s,
dou’s C 2. C 3. &c. fimoltrache, quandola prima nota del-
la radice ¢ 2, ouero 3,0 qualuique altro numero,rutto quels
lo, che i doura cauare, & VDO de’nﬁ-m’eri-'pbﬂi inqueil'ordine
¥enendo 4 bafloe nella prima colonna, doue fon pofiele 9
i S 2 ‘ radici, -
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radici , corrifponde al numero la figura, che fi dene aggiuf
ger’alla radice trouata da principio . |

ER’ C.jC. 1iC. 31C. 31C 4)C 51C. 61C. 77C, 81C. 9
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- Siadatoil numero 438976, dacuide-  438976] 76
weft eftrarre la radice cubica. Notoli 343
puntifortoil 6, c8al modo confuetoze  — ==
‘mel fecondo ordine, che ¢ de’cubi , trouo, 2597 6

che il cubo proflimamente minore di 23970
438 & 343 cubodiz;dunque noto 7 per - o
radice, ¢ leuo 343 dal 438, ereftags. A quefte figure 95,
che fon reftate , aggiungo l'altre tre figure del numero datos
& e 95976, o ,

Ora perche Ia radicetrouatada principio¢ 7, cerco nell’
ordine C. 7, venendo 4 baffo v numero vguale, 0 proffima-
ente minore del95976,¢ lo trouo precifamente & dirictu~
ra dellaradice ¢ nella-prima colonna: percib aggiungo il 6
allaradice 7, € fattaleftrattione, nulla rimane; onde conchiu<
do,che il num.dato 438976 ¢ precifamente cubo,cla fua rat
dicc € 76, o Nell’
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Nell'ifteffa maniera dato 749812, lcuo dal 749 il cubo di
‘9 cheé729,e rimaae 20. Il numero, :
chereftaé 20812.0ra perche laradi- 749812 P 20812

P v e

Ce¢g,cerconella colonna C.ova nu=- 729 | "

Mero prolimamente minore, € niuno ’;;"é‘;"z 437°
‘Ven'e; onde aggiungo il o alla radice,

che fari 9o, & refta per numeratore della frattione adiacente
Unumero 20812 ; ¢ per denominatore al modo folito fard
ltriplo della radice trouata, cioé 270, moftipficato per las
Beffa radice, & il prodotto 24300 fardil denominatore;oue-
Yo moltiplicato per laradiceaccrefciuta dell'vnita, cio€ per
91,& il prodotto 24570 fara il denominatore, a cui perlo
piti torna bene aggiungere 'vnitd, onde {ia24571, quello

dala frattione maggiore, e quefto minore del douere

~ Mifeilnumerodato foffe 57649, le-
Uodal 57ilcubodi 3, che €27, erefta 57649 | 38
‘30;siche il numero rimanente per lafe- 27
conda operatione € 30649~ Cercodun~ =
. 30649

que nellacolonna C. 3 vnaumero prof- P
fimamente minore di quefte, che € rima~ 27772
fto, e trouo 27872 , quale cauo dal 2777
30649, ercfta 2777. E perche all’ine |
contro del fudetto numero 27872 fi troua Ia radice 8, ag-
giungo queftaal 3, & ¢ laradice del numero dato 38convnga
frattione, il cui numeratore &quel 2777, che refto, & il de-
hominatore & il triplo della radice 38 moltiplato per 39, per
hauer {a frattione minore , ouero il triplo quadrato della ra-
dice 38, per hauer la frattione maggiore . Co

La ragione di quefto modo d'operare ¢, perche i numeri

ﬂicia’fcuna arca della tanoletta fono quelli, che fifanno dal
triplo
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triplo quadrato del numero pofto in cima (prefo perd com®
numero decadico, cioé non 2, ma 20, e coside glaltri) molt®

licato nel numero laterale corrifpondente della radice, © |
pitt dal quadrato della radice pofta nella prima colonna ne
triplo del primo numero della radice prefo pure come dec |
dico, e di pitt dal cubo della detrafeconda figura della radic®
Per eflempio, fottoil C. 3.1i troua corrifpondente alla rad?
ce laterale 3 il numero 8937. Quefto fifa dal quadrato di}
(cice dello 30 poftoincima) prefo tre volte, & € 2700, mob
tiplicato per la feconda radice laterale 3, onde€ 8100. D
pilt il rriplo defla prima radice, che era 3 (cio€ 30) € 90, ¢
quetto fi moltiplica per il quadrato della feconda radice
cioé per 9, efi fi 810. Finalmente prendoilcubo della fes
conda figura dellaradice 3,cio¢ 27,& aggunti infieme qué*
fti tre pumerifolidi 8100, 810, 27, {itd la fomma 8937
E quefto numero fi doura fempre cauare nella feconda opee
ratione, quando la prima figura della radice fard 3, ¢lafecon
datard parimenti 3. L'ifteflo s'intenda farro in tutei glalt
numeri arealidi queftatavoletta. Onde fatra la fatica vnas
volta in far la tauoletta,riefce poi facile 'operatione nel mo-
do detto.. - |

Che feil numero dato fard maggiore di feifigure, fi diuids
per va numero cubo, dicuifia conofciuta la radice,e de! quo*
tiente rimafto minore difette figure i caui nel modo predet
to la radice;; poiche fe quettaradice trovara fi moluplicard
per laradice nota del cubo, che fi divifore, fi produrra la ra
dice cercatadel numerodato. Laragione dici¢ ¢ manifeftas
perche comePvnitd al divifore, cosiil quotiente al numero
dini{o; dunque effendo l'ifteffa la tor proportione fubrriplicas
ta, ¢ ancho come Ja radice cubica dell’vnitd alla radice cubiv

ca
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€a del dinifore, cosila radice cubica del quotiente alla radice
‘:Ubica del numero dinifo ; quefta dunque fi£d con la molti-
Plicatione delle radici cubiche del quotiente, che & trouara ,e
de] divifore, chefi {uppone nota. Sia dato il numero 32001~
3504000, dicuificerca la radicecubica. Mi € noto, comé
Uppongo ,che 438976 ¢ numero cubo, la cui radice €76.
Prendo quel numero per diifore del numerodato, e mi vien
Per quotiente 7290003 di quefto cerco la radice cubica nel
Modo fopradetto,etrouata efler 9o, moltiplico 9o per 76
fadice del divifore , e fi produce 6840 radice cercata del nu=
Mero ddto . Cosifiadato 128024064 : quefio dinido per
343 cubo del 7: del quotiente 373248 trouo laradice eflere
725 ¢ quefta moltiplicata per 7 radice del divifore, produce.
Jo4 radice cercata del numero dato.

* Mafe vn numero fara cosigrande, che nontifia noto vn
bo, che dinidendolo lafci per quotiente meno di 7 figure,
diuidilo per qucl cubo,chetiénoto: & il quotiente troppo
frande dinidi fimilmente per vn cubo noto, finche habbiva
Quotiente piccolod tuo modo, dal quale poflt cavar laradi-
%: dipoi quefta radice moltiplicata fuccefliuamente con le
tadici de’cubi prefi per diuifori, dard finalmente la radicew
Wreata. | .

" Diqui hai vn modo affai facile per cauare laradice cubica
Inche {enza quefta tauolerta , {e {folamente fapraiiprimino-
Y cubi, dividendo per effi il tno numerosfin che reftivn quo-
Yiente minore di 4 figure, dicui tifard nota la radice;e quefla
Doi moltiplica per tutte le radici de’cubi divifori, Sia dato
b feffo numero poco prima pofto 128024064: lodiuido
Per 729 cubo del 9, & il quotiente 175616 divido dinuono
der 343 cubo del 7, € viene il quoticnte 512, lacui radice

pre-
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precifamente 8, Dunque moltiplicate infieme quefte tref®
dici 9,758, {i produce dell’8 in 9 il 72,¢ quefto peril 7 da 504

radice del detto numero,
Dalche potrai anche inferire la facilira del feruirfi dellic®
bidi 10, 100, 1000, &c.tagliando dal dato numero allade’
ftra tanti numeri ternarijdi figure , che nonreftino piti di 1
figure, delle quali prendi if cubo maggiore con la fua radic®
e quel che auanza del numero reftato aggiungialle figure t#°
gliate, e ferue per numeratore delfa fractione, il cuidenom”
natore fardil eriplo quadrato della radice trouata, aggiun®
taati zeri, quante figure tagliafti fuora : Dipoi queftarad?
e trouata moltiplica peril 1o,ouero 100, &c. conforme/
tagliafti fuora 3,0 6,0 9 figure, ¢ {i produrrala radice ce
cata; € ben vero,che {ard vo poco maggiore del douere, ¢
me per il contrario, {e hauefli accrefciuto d'vn’ voita quel grie
plo quadratodelfaradice, verrebbe vn poco minore del do”
uere . Cosifia dato lifteflo 128024064: taglio feifiguren
che ¢ come diniderlo per 1000000,cubo del 100, refta’
128 2%, dacui cauatc 125 cubo di 5, refta 3 conla frav
tione: Duxg:}zf,poiche 75 ¢iluriplo quadrato dis, la rad
cefard 53,7, ciod 5,755, quefla radice moltiplicatas
per too radice del cubo divifore,produce 504, con {'aggint”
ta d’voa frattione, la quale fd il numeratore troppo grand
che fe in vece del 75 havefli prefo 76, faria venuto meno i
504, onde fi caua douerft prendere 504 |

ol

cA-
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Come babbia g norare nello Stromento la Propom‘qiie de’ Mesallis
¢ vfo di queftalinea Merallica.

| Abbiamo fin’ora nelle linee fegnate sii lo Stromento,

rifgnardato precifamentele grandezze, o fianolun~
ghezza, 0 arce, O corpi, fenza tener conto della materia;
Ora per cagion d’eflempio, ende altri potrd 4 fuo talento dea
{eriverne altre, confideriamo le grandezze in materie deter~
Minate in quanto {i poflono paragonar’infieme, € fiano li me-
talli, aggiungendouni la Calamita, il Marmo, e la Pietra , per
haver dieci materie da paragonar’infieme. In due maniere
{i puo inftituire quefta comparatione, cio¢ nella grauitd , ef«
{endo vguale la lor mole ; ouero nella mole, effendo vguale
illor pefo. Ma perche hauerenello Stromento vna linea dix

vifa nella proportione della grauitd, ¢ cofa , che non hi mol-
ta difficolcd, poiche & vaa diuifione dilineafemplice, e tutte
le fue operationinon folo {i puonno facilmente fare con la li-
hea Aritmetica, hauuto rifguardo alla Tauoletta, che quifi
porra, nella cui feconda colonna s’efprimono le proportioni
delle giauitd ; ma anche fenza la Tauoletta fi potranno caua-
te dallo Stromento nel modo , che quid baflo nella Queft, 1.
i dira; percid ¢ meglio hauer le proportioni de’ fati cubici,
ouero delli diametri delle sfere, ch’eflendo di diverfa mates
tia, fono perd di vgual pefo; e q!{eﬁo hauendo qualche diffi-
colta, conuerrd qui fpicgare, accio fi vegga il modo,che fi de-
ue tenere; poiche Ii meno pratiici vi ¢i potriano prenderes
Non piccolo sbaglio, o
| T Sup-



146 CAPO V. ,
Suppongo fioto dalla Statica,che la fpecie della grauita e,
corpi paragonati infieme {i conofce dal pefo di ciafcuno nell
ifteffo mezzo, in cui grauitano , eflendo di mole vgualiz €08
perche vaa palla di ferro pefata nell’aria fitroua eflere libres
21, doue che vna di pietradella fteffa grandezza pefata pur
nell’aria, non é che libre 7, perciod dicefi, cheil ferro & tre vole
te pi pefante della pietra. Inoltre fuppongo cid, che nell3
Statica {i dimoftra, che le grauita fpecifiche de’ corpi, e le lo-

ro moli fono reciprocamente proportionali, cioé ,come Jas
grauitd {pecifica del primo;allagrauita {pecifica del fecondes

-quando le moli [ono vguali, cosiquando le grauiea aflolute
fon’vguali, [a mole del fecondo alla mole del primo. E pef
ftare nell'eflempio propofto del ferro , e della pietra, il ferrd
¢in fpecig tre volte pill pefante della pietra ; dunque quando
faranno due mafle, vnadiferro, el'alera dipietra vguali dif
pelo,la mafla dipietra {ard reciprocamente tre volte mage
giote diquelladiferro . Cost perche in mole vguale il pefo
dell’'oro ¢ come 100, & il pefodel rameécome 47 |, cosi i
pefo vguale 1a mole del rame fardcome 100, €la mole dell
oro {ardcome 47, ; ecosi di tutte I'alere gravitd . ‘

Quindi &, chieconofciuta la proportione,che hanno le gras
aicd (pecifiche de’corpi propofti, {i verrd atrouar la propor
tionedellaloro foliditd, quando i fuppongano di pefi vgua
li 5 {efiriunltard la proportione delle grauitd in modo , ché
quello, ch’era confeguente netle grauita, divenga anteceden”
te della proportione nelle folidicd . Oade effendo 1i dieci cor
pi propofti nella grauicd eali, che Voro ¢il piti pefante, e los
pietra il pill leggiero, per il contrario, fe fi faranno dieci palle
di pefo vguale; quella di pietra¢ la piv grande, e quella d’or9
la pill piccold e o
Eprie
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~ Eprima di paflar’avanti, mi conuien quiaunifare, chefi
trouzappreflo gl'Autori quakhe diverfitdnel determinare le
Proportionidelle grauita fpecifiche; € cio € potuto accadere
fenza alcun errore, d imperfettione nelle lor’ ifperienze, per-
che il ferro, & Pargento , 0 Poro di tutte le miniere non & per.
fettamente fimile, ne tuttii marmi fono giuftamente pefanti
avn modo, ¢ daquefta diverfitdde’ corpi offeruati hd potu-
10 nafcere la diuerfitd delle proportioni, che {i fono deter-
minare : anzi deue auvertirfi ,che fi trovadiuerfitd di pefo nel
metallo coniato , € nel metallo fufo, perche nel fonderlo non
fi condenfa tanto squanto nel batterlo per coniarlo, ecosi
nella fteffa mole fi pud trouare diuerfita di pefo tra argento,
& argento tolto dalla fiefla miniera. M4 purchefi prendala
proportione tronata da aleun’effatto, e diligente ofleruatore,
tanto bafta ; perche nelloperatione fifica, 4 cui ferue que-
fto Stromento di Proportione, di cui trattiamo , non. pud riue
{cirerrore rotabile . A me ¢ piacciuta (a proportione ap-
portata dal Merfennio ne’fuoi Hidraulici, come quellay che
mettendo la gravitd dell'oro, come 100, € paragonandocon
tfla l'altre grauitd, moftra alla prima aflai mtclhgibxlmcmw
laloro proportione. o -

T 2 Tdﬂbf
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Tanola delle granics fpeciﬁc_b? d’alcnni corps, della folidia

delle sfere wgualmente pefanti e loro diametri
~in particelle millefime .

Aot (ot g amveea o . e Wt “—— Asteng P

Soliditd | Proportioni |

T Grauia ,
Corpi il gri?itgz_; delle sfere,| de’ diametriy
e ]p | 0de’cubi | olati cub.
Pietra o | 14 10:“”[4',“;“ Tﬁ
Marmo | 21 66% [4.055 --

e e e o

TR oty PRy et S VSN Sttty PRRIECEL Wt JmA

i Calamita [ 26 | 73 no 130976 1

} Stagno J 381 | 363 [33201

~ Ferro | 42 |  33% [3.218 ¢
Rame 1 475 | 293 [3.094 --

! - Argento | s54. 253 12,950 t
Piombo | 6o} 23,7 |2.850 --

N gy vt Jom—

l

' — ——
“Argentovitio | 1! | 19% |2.695 t
"Oro | 100 | 14 J2.410 ¢

Or’ eccoin qual maniera s'¢ fatta quefta Tauoletta, in cui
pella prima colonna fono poftii corpi per ordine, come vane
no crefcendo di grauitd , e calando di mole; nella fecondas
fono le grauitd {peeifiche , ciod i pefi di detticorpi, quando
fono di mole vguali ; nella terza la foliditd delle sfere farre di
ciafcun corpo; siche perdfiano di pefo vguali : e quel che
delle sfere fi dice,s’intende de’ cubi, e di qualfiuoglia altro
corpo fimile,, poiche tutti fone nclla triplicata proportioné

- . de’
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de’latj homologi, come le sfere fono nella triplicata propor-
DPortione de’diametri : nella quarta pot fonole proportioni
de’diametri delle sfere, dlati de’ cubi: Ecco,dico, inqual
Maniera s°¢ farra quefta Tavoletta. Perche la grauita della
Pietra ¢ 14, e laltraeftrema dell’oro ¢ 100,12 mole della pie-
trafi pone 100, € quella delf’oro 14. Dipoiparagonandola
Pietra cel marmo, quella € in gravitd t4,e quefto 21; dunque
Quella in mole & 21, e quefto 14, mas’¢ pofta lamole della
Pietra 100, dunque dico,fe 21dd 14, Too danno 663, e
Quefa fard [a mole del marmo, Nelliftefla maniera s'ande-
I3 paragonando la grauitd della pietra conla gravita de gl’
altri, e f1 fard reciprocamente tale la mole della pietra alla,
mole di detticorpi. E quefto compendiofamente fi fa pi-
gliando il numero 1400, edinidendolo per ciafcun numero
delle grauitd, cio per 26 grauitd della calamita, & il quo-
Uente 53" ¢la moledellacalamita; per 38 grauita dello
ﬁagno, & il quotiente 36 ;3 ¢ la mole dello ftagno, e coside
glaltri, | .

E perche nello Stromento conuien notate [a proportione
fuberiplicata delle sfere, 0 de’ cubi, percio da ciafcun nume-
10 delle folidita ficanala radice cubica, agginngendod cia-
feun numero nove zeri, 3 fine d'hauer la radice in parti mille-
lime ; nel che %8 operato nella fte{la maniera, che nel Capo
4. onde circa il modo di feruirci de’ numeri della quarta co=

Onng per notar le diuifioni dello Stromento,non occorre re-
Plicar cio, che gid di fopra s’¢ detto. .

Per venir dunque alleflecutione dal centro dello Strow
Mento, tiro le duc linee AP vgualise pongo, che APfia dia-
Metro d'vna palla di pictra, il quale conforme alla Taucletca

464 centefime : onde fi puointendere turta lalinea divifa,
in
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in 116 parti, ciafcuna delle qualifia 4, Quindi ¢,che pre®
dendo la metd dellalinea AP,fard di quefte parti 58;¢ perci¢
nella linea Aritmetica dello Stromento applico la metd @
AP all'interuallo 58. 58;8 ho lo Stromento aperto per po
ter fegnare occultamente nella linea AP gl'intieri,che fono 4
Eflendo dunque ciafcuna di quelle 116 partidit,, , va'intierd
ne contiene 2 5: onde prendendo internallo 2. 5.2 5, dal put*
to A, lo fegno occultamente nelia linca AP, replicandolo 10°
lo tre volte ne’punti a,b,c: perche tanto bafla per il reft0
delloperatione. Si che vna di quefte parti viiimamente/
trouate ¢ 1oo diquelle i)articcllc, delle quali tutta la AP¢
464.
Danque per hauer le parti centelime in ordinea fegna!
nellalinea AP glaleri diametri, la grandezza d'vna diquefte
parti vitimamente trovate per vo'intiero, appliconella frefls
linea Aritmetica all’interuallo §0.50; e ritenuto lo Stromen<
to nella fteffa apertura paflo all'inueftigatione de gl altridias
metri nel modo che nella Queft. 1o.del Cap. 2. {1 diffe. Cos!
perche il diametro della sfera dimarmo € 405, prendo 109
& all'internallo della metdcio€al 52 s 52§ ho la parte das
aggiunger alli tre intieri , ciog dal punto ¢ fin*all’M; ¢ cosi di
quali parti AP ¢ 464, ditali eflendone Ac 300,¢ cM 10y,
tutta fa AM €& 405 diametro d’vna sferadi marmo di pefo
vguale alla sfera di pietra. Cosi per la calamita alli duein-
tieri A b aggiungo I'interuallo della metd di178,cioé di 89.
89,& ¢ b C; onde AC ¢il diametro perla calamita: E cos!
de gl'altris Similmente perlargento, 1l cuidiametroé 295,
prendoallametd di2 g5 Pinteruallo 97:. 971, elaggiungo
ad vn intiero, cio¢ dal pnnto a, onde AA €ildiametro divna
sfera d’argento. Enellaiftefla manicras’anderanno aggiun-

‘ gen-
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8cndo ne gl'altri ad vn inticro gllinterualli proportionati ; il
che gid tante volte s'é detto, che non occorre replicarlo. '

_ Quiauuerto che nello Stromento fi fon poftede lectere ini-
Yatige de’nomi Iraliani, e per Fargento viuo, gid che hi otte-
Nuto da’Chimici il nome di Mercurio fattogli gid communc,
S¢ pofta 1a lettera M, la qual'effendo la pill vicina alla lettera
0, ¢ fapendofi, che doppo I'oro 'argento viuo ¢ il pit pefan-
te, ogn'vno facilmente intende effere la M perFargento vie
bo. Sari poilecito A qualfiuoglia Artefice porre quellelet-
tere , che pili gli piacerd, purche fiano tali, che fi poffa facil-
Wente conofcere qual nome dimofirino.

QVESTIONE PRIMA,

Come i poffa canave La proportione delle grasita [pecifiche

di duey o pis corpi

| 13 ¢'¢ detto, che le grauitd fpecifiche fono reciproca-
mente , come le moli, e grandezze delli pefi aflolatas

mente vguali; ondee manifefto,che hauendofi nello Stro-
‘Mento la proportione fubtriplicata delle moli, quefta pro-
Portione triplicata dard la proportione delle moli; ¢ rouer-
liata fard proportione delle grauvita {pecifiche. Sipuo dun~

qQue in dune maniere oprare. Primieramente, allargandolo

Stromento , quanto Piace, e prendendo con due Compafh

2l'interualli de’due corpisla cui proportione delle grauira fpes

Cifiche fi cerca: dipoi conla linea Aritmetica per la Queft. 5.
del Cap. 2. fi vegga , che proportione in numeri habbiano
quelli due interualli prefi: linumeri fi cubichino, e fardnota

la proportione cercata, {cfirivoltera, Per eflempio voglio

para-
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paragonar 'oro conla pietra, prendo glinterualli dell’va0;
e dellaltra, e con la linea Aritmetica trouo alla pietra cort*
{ponder 100,8 all'oro §1,& vnpoco pilt, quafi 52: piglio
ilcubodi roo,cheé 1000000,& ilcubo di§1,che e 13265!
edico, chel'oroalla pictra in mole vguale , ¢ di pefo , comes
1000000, d 132651 incirca,cioé comerood 13 2, Mé
prefoil cubodi§2,che ¢ 140608 trouo,che ¢ come 1003
14 .05 onde, poicheil 52 ¢ ftato prefotroppo grande, le/
grauitd {pecifice fono come 100,014, . '

Secondariamente fi pud fare con pia facilitd, quando nelld
Stromento vi {ialalinea cubica ; poiche il primo modo pro*
pofto ¢ buono , quando nello Stromento effendoni la linea
metallica non v’¢ lacubica. Prendanficome prima gl'inter
ualli dellalinea merallica,e fi vegga nelia linca cubica,i qual
intcruallis’addattino , & 1 numeri della linea cubica moftre
ranno i termini della Proportione reciproca, poiche mo-
ftrano la proportione delle grandezze. CosiTinteruallo FF
nella linea metallica corrifpondente al ferro portato si Jali
nea cubica allinteruallo 13. 13, linteruallo CC corrifpon’

“dente alla calamita, cadendo nella linea cubica allinternall?
21.21I,dimoftra,che la mole della calamita alla mole de] fer*
ro &;come 21313, epercio reciprocamente la granica del
ferro alla grauitd della calamita ¢corme21d 13,

"~ Ladimoftratione ¢ chiara: perchclar,l’interuaﬂi CC,& 3
{fononella proportione di AC ad AFj'per quello che s'¢ det”
to nel Capo 1; dunqueeflendo quefte, perla conftruttione”
dello Stromento nella proportione {ubtriplicara delle grat”

-~ dezze, anche ghinterualli CC, FF fono nella ftefly propo?”

tione fubtriplicata; dunque qucfie portate comeinteruallt

dellalinca cubica, fononella ftefla proportione,, in cuj fon?
ilant
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Uaticubic fegnati nella freffa linea cubica: dunque i folidide
glinterualli CC, FF fono nclia proportione de’cubide’ lati
 Cubici corrifpondenti; e cosii numeri efprimenti la propor=
tione de’cubi , cfprimono anche quella delle grandezze de’
lolidi metallici, e per confeguenza reciprocamente prefi an
chela proportione delle grauitd {pecifiche. *
Quindi ¢, che {apurofi il pefo d’vna palla di ferro, che por«
ta vn cannone, {i potra facilmente fapere, quante libre porti
di palla di pietra ; poiche trouata la proportione delle grauie
t {pecifiche, come 3 a1, e la palla di ferro ¢di libre 60,
Quella di pietra vguale € libre 20, - |
E qui fi pud auuertire la dinerfa forma, con cuifi puo in
diffegno efprimere la proportione delle gravita di due corpi;
perche fe i vuol’ efprimere con sfere, 0 concubi, bafterd
Prendere glintervalli della linea merallica, e fopra quelli, co-
\ me fopra diametri, 6 femidiametri defcri=
uere le sfere , O come fopralati deferiuer i
cubi, o altri folidi fimili , poiche recipro=
camente prefi efprimeranno la proportic-
ne delle grauitd fpecifiche . Cosi-per ef-
primere la proportione dell” oro al ferro,
nella linea metallica all'internallo detloro
prendo qualunque femidiamerro, e de-
{crivo la sfera A e ritenuta la frefld aper-
tura dcllo Stromento, prendo Pinteruallo
del ferro, e quefto miferue di femidiame-
tro per la sferaB, & in tal maniera la pro-
portione della grauita delloroalla grauitd del ferro , ¢ quella
della sfera B alla sfera A- Mafefivorrd conlinee efprimere
la ftefla proportione, non bafterd deferiuere due linee ,.ehews
' fiano
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fiano glinterualli dell’ oro, e del ferro nella linea metallicd;
m3 d conuiene continuar la proportione didetee linee {in 3
la quarta proportionale, e come la proportione della prim#
alla quarta &la proportione dellagrandezza de’ pefi vgpal
di oro, e di ferro, cosila proportione della quarta alla prim?
¢la proportione della grauita fpecifica dell oro alla grauité
del ferro; O traportati quefti interualli alla linea cubica , v¢*
dendo, che iateruallo del ferro pofto al 5o. 50, Vinreruall?
dell’orocadenel 21. 21, conuiene nella lineca Aritmetica’
prendere due interualli nella proportione di 5o d 2.1, e {ian?
le linee R,S, onde I'oro al ferrodimele vguale € in grauitd
come R adS.

QVESTIONE SECONDA.

Dato wn corpo, 14 cui grandeIZay ¢ gravits fianonote, come fi
poffasronarne vwaltre d’aliramaseria , che in grauita
habbia la proportione dasa .

P Erche in quefta queftione fi fuppone nota la grauitd, 14

grandezza del corpo , poco importa, chedetto corpd
fia regolare;eflendo che fi pud operare , come fe fi hauefl¢
vna sfera di pelo vguale,mentre non (i cerca immediatamen”
te la proportione , nie la fimilicudine della grandezza, m3
de’pefi.

Sia per effempio va pezzo di marmo di pefo 40 libre, eff
voglia hauer'vna palla, & v cubo di piombo vguale di pef0
al marmo. Conuiendunque trouar, o il diametro d'vna sfe
ra, 0 il lato d'vicubo di marmo vguale alla grauita del pez’
zodimarmo dato. Sia pereflempio conofciuto il lato d'v/t

| ) cubo
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¢ubo di marmo , che pefi due libre, € f1ala lineaM: que ftas
nella linea cubica s’ applichi

M all'interuallo 2.2, X all'inter-

N nallo 4o. 40, s’haurd lalinea
P N lato d&’ vn cubo dimarmo
’A~g . B dilibre 40 vguale al pezzo

dato. Si porti dunque lalie
bea N nella linea metallica all'interualio del marmo MM, e
nella fteffa linea metallica ritenuta Papertura dello Stromen-
to, interuallo del piombo PP, dard la linea P lato d'vncubo
di piombo dilibre 4o. S
Ma fe ficercafle va cubodi piombo,ch’invna ftadiera.
equilibraffe vo'altro pefo maggiore , ¢ manifefto dalle ragio=
ni ftatiche,, che li pefi deuono hauere la proportione recipro-
ca delle lunghezze de braccidella ftadiera; pigliandolidal
punto, da cuiella fta fofpefa ; e percio al pefo dato conuiens
trouar v’altro pefo della fteffa materia, che fia minore nella,
proportione de’bracci della ttadiera;& hauuto il lato cubico,
0 diametro sferico di tal peflo minore applicato alla linea,
metallica , fubito i trouera il lato, 0 il diametro del cubo, 0
della sfera dell’alera materia, che {i cerca. Cosi f1ala ftadie-
ra AB foflenuta nel punto C, fi che il braccio CB fia noue
Volte maggiore del braccio CA , e dall’ eftremita A debba.
{ofpenderfivo pefodi 450 libre di ftagno; dunque eflendo
BCiCA, come 93 1,il pefo chein A € 450 libre, vien equis
libratoin B dalibre 50. Ora facciamo ,che fia noto il dia-
metro divna palla di ftagno di ib. 3,S"applichi ral diametro
Nella linea cubica all’internallo 3. 3, e Finteruallo 50. 50,da.
tdil diametro d’vna palla diftagno di lib. 50. Quefto dia-
Metro trouato {i porrinella inea metallica alllinteruallo $S
V 2 dello
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dello ftagno, poiche linteruallo PP del piombo dard il i3
metrod'vna palla di piombo dilibre 50, che pofta in Byeqult
libreralelibre 450 di ftagno pofte in A.

Quiperod dene intenderfi la ftadiera equilibrara dafe me
~ defima, perche altrimenti nelle tadiere communi non rinfc?
rebbe agginftatoi] pefo, a cagione che il braccio lungo del
la ttadiera ha li fuoi momeanti di gravita .,

Auuertalt in quefte operationi riufcir affai commodo
prendere lesfere 5 perche quando foflero grandi aflai, (i pu?
operare col femidiametro pititofto, che col diametro, ¢ s'lid
Yapertura del Compatfo per defcriver fa sferas ma fe fi pren”
deflcla mezd dellato cubico, conuetria pigliar il cubo ott®
volte minore del pefo dato, e fi trouerebbe illato d’vn cub0
otto volte minore del douere: onde finita 'operatione, {and
di meftieri raddoppiar il lato trouato.

In oltre {1 deue auuertire da chi noa fofle tanto prarrico
della Geometria, che-quando fi trarta folamente d’efprimere
1a proportione, tanto ¢ trouar li diametri delle sfere , quanto
ilati de’cubi ; perche lesfere effendo tra di fe nella criplicatd
proportione de’loro diametri, hanno la proportione de’cub!
degliftefli diametri; Ma fe fi trattafle d’efprimere le gran
dezze, non ¢ lifteflo prender le sferc, & icubi,come € ma-
nifefto; poiche la sferacircofcritta dal cilindro ¢ 3 quefto co-
me 2 a 3, & il cilindro circofcritto dal cubo ¢& nella-propor-
tione del circolo al quadrato del diametro, cio¢ come 11 4
14 onde ne viene, che quefti tre corpisfera ,cilindro, e cu-
bo, d qualiferue I'iftefla linea di diametro alli rotondi, e dila-
to al cubo, fono nella proportione di 22. 33. 42, ecosi il
cubo alla sfera & come 21 4 t1; dal che apparifce quanto
enorme sbaglio faria chiinciv operafle fenzala douuta riflefe

fionc, Dal
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Daf che cosi di paflageio polliamo raccegiiere, come fi
Poffa trasformar va cubo in voa sfera, & al conerario, Perche
fe far dato il fato d'vi cubo , ¢ manifefto, ehe di quali parti
Quel cubo € 2 1,la sfera che habbia diametro vguale fard {olo
11: pongafi dunque quel iato del cubo dato ncllalinea cubia
€2, come fe fofle diametro d’'vna sfera all'internallo 1 1ot rye
Prcfo Pinteruallo2 1.2 1, quefto fard il diametro della sfera,
la quale eflendo alla sfera del primo diametro,come 2111,
Vien ad effer vgual al cubo dato, perlaz delfib. 5. Efe fa
Sfera s’haurd 2 cangiar in cubo, pongafl il diamerro di detta
Stera come lato d’va cubo allinteruallo 2 1. 2 1, ¢ prefolin-
teruallo 11. 11, faralato d’vncubo, chefard al cubo del pri-
Mo lato, come 11421, e percio vguale alla sfera del primo
diametro prefo, come lato di cubo.

Farta poiquefta trasformatione di sferain cubo vgualew
della fte(fa materia, fard facile , per quelche $%¢ detto con la
linea metallica trouar lasfera, &'l cubo vguale di pefo, cheu
fia d’altra materia .

L ftefia forma d’operare {i terra nella trasiormatione di
Sfera, o cubo in cilindro, hauendo rifguardo aila propor-
tione delle loro grandezre; e feruendoly della linca Cubica,
Geometrica, e poidellalinea Metallica per la diverfzed della,
marcriain ordine al pefo. Cosi effendo data lastera S d'ar-
gento, e fi voglia vncilindro d’oro vgualedipefo, ilcilindro
quadrato CE, che hi par bafeil circolo maflinio della sfera_.,
€ per altezza il diametro della ftefla sfera, ¢ {efquialtero alla
sfern : dunaue trouandofi con lalinea Geometrica il diame-
tro d’va circolo fubfefquialtero, e fia CF, il cilindro CG d’al
tezza vguale al diametro della sferafard vguale alla fteffa sfe
ta, poiche anch’egli&lubleiquidltero del cilindro CEiha:

uenuo
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uendo la proportione delle bafi, per
la r1del lib.12. Dunque il cilindr0
C G d'argento & vguale alla sfera S
d’ argento. Or volendofi va cilindro
quadrato , che fia vguale al cilindo
CG, e per confeguenza allasfera da-
ta S, traildiametro della bafe CF, ¢
altezza FG fitrouila feconda deller
quattro continuatamente proportio
nali, per la Queft. 1.delCap. 4. col
mezzo della linea cubica, e {1a CO;
diametro detla bafedel cilindro, a cul
ellendo vguale 'altezza OL, fard il ci
lindro CL quadrato vguale al cilindro
CG,cioe alla sfera ; effendo che le ba-
fi, eTaltezze diquelti duecilindrifo
no reciproche, come s’ ¢ dimoftrato
nella Queft. 6. del Cap. 4. perche pet
la coftruttione il circolo del diamctro
CF al circolo del diametro CO ¢ co”
me la prima alla terza proportionalé
tra le qualilalinea CO ¢la fecondar

Or cffendo come laprima alla terza, cosi la feconda allas
_quarta, cio¢ CO, ouero OL vguale altezza, all’ altezza FGy
firende manifefto, che fi reciprocano le bafi,e faltezze. Tra?
portato dunque CO nella linea metallica all’interuallo AA
delPargento, prendafi Iinteruallo OO dell’oro, e fia 1a linex
IM diametrodellabafe , & MK altezza vguale: onde il cilin?
dro d'oro IK eflendo {imile al cilindro CL d'argento, & ¢l
fendo per fa coftruttione dello firomento nella proportione”

recl-
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Feciproca dellegrauitd fpecifiche , faranno detti cue cilindri
¢quiponderanti , € percio il cilindro d’oro IK fard di pefo
Vaualeallasfera Sd’argento. |

QVESTIONE TERZA.

Come fi poffatrouare la grandezza di gualfivogliapefo ,

conofcendone cun'altro d'alira materia,

D Alle cofe dette fin’ ora ¢ manifelto, ‘che fapendofi la,
grandezza d’va pefo in materia determinata di quel-
le, che fono nella linea metallica fubito fi troua la grandezza -
del corpo d’vgual pefo in figura fimile, e di materia diverfa,
Pofciaconla linea cubica fitrouala grandezza del pefo, che
ficerca. Per cagione deflempio fi cerca di far’ vn vafo di
Capacitd cubica in modo , che capifca libre 3200 d’argento
Viuo : € noto il diametro d’vna palla diferro di 3 libre. Per-
che {i cerca illato cubico del vafo, firiducala grandezza del-
la pallaad v cubo vguale, trouandoil lato del cubo diferro
di 3 libre, come s’¢detto nella Queft. precedente : e quefto
lato cubico nella linea metallica s’applichi all’intcreallo del
ferro FF, perchel'internallo del mercurio MM dara illatodi
¥n cubo d'argzento vino di3 libre » Quefto lato trouato s’apa
Plichi nella linea cubica acl'interuallo 3. 3, € Pintervallo 5o,
so,dariillato d’va cubodi 50 libre d’argento viuo.Dunque
Quefto lato quadraplicato dariil [ato d’vn cubo 64 voltes
Maggiore de} cubo di libre so, cioe delcubo di lib. 3200
‘argento viuo, come ficercaua. |
~ Quando il numero,che denomina il pefo &grande affaj,
Per trouar prefto va fato, che conreplicarlo alcune volte dia
il
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il lato, che ficerca, prendafi vo numero cubo, che lo mifut]
er v'altro num. minore del 5o (pofto che la linea cubicas
dello firomento non cccedali 50) 0 di qualfiuoglia altro, che
fiail maffimo de’numerinotati nella lineacubica. Cost pef
trouar’il diametro d’vna sfera di marmo,che pefilibre 4000
{e prendefl il cubo di 4, cioé 64, verrebbe il quotiente 62:
maggioredel 50, che¢ il maffimo dellinotati nellalinea et
bica; percio prefoil cubodi 5, cioc 125, eper 125 diuifo il
4000, vieneil quotiente 32, Et in tal maniera operandos
come prima,cio¢ trouato il diametro della sfera di marmo
di lib. 3 vguale alla sfera di ferro conofciuta, & applicato
nella linea cubica tal diametro all’interuallo 3. 3,prenda,ﬁ
Pinteruaiio 32. 32;¢€ percheil 4000 fudivifo per ilcubo di
5. per quefto quellinteruallo 32. 32 deue replicar(i cinqué
volte , ¢ quelio fard il diametro ¢’ vna palla di warmo di

400 libre.

In qual maniera s babbiano 4 notave nello Stromento li Gadl
del Circolo: ¢o vfo dital linea.

T 1a neceffitd, che s’ha moltevolte di diffegnar’ alcunes

~ piantedi campi, e cofe fimili* o per I'vio della Gnom’
nica, conuien fare angoli di mifure determinate ingradi,’
quali fono quelle 360 parti,incui s'intende dinifa la circo?”
ferenza diciafcuncircolo, comeénoto. A quefto fine mol’
ti hanno defcrittavna quarta parte dicerchio dinifa ne’fud*
-gradi, ¢ dallacirconferenza vitima tirate perciafcun grad?
lince rette al centro, vengono 4 diuidere: fimilmente alt”

archi
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archi pid piccoli deferitti dal medefimo cénwro, per poterfi
{eruire ora diquefto, ora di quell’ arcodi maggior ,d minor
diftanza dal centro, conforme al bifogno occorrente , Ma di
Quanta imperfettione cio fia , € manifefto, per la confufione,
the faria, Te foflero molti gli archi defcrittil'vno vicine all’al-
tro, e per la diflicoltd, che tutte le linee fiano giuftiflimamen-
tetirate ; olere che coll'auuscinarfi tradiloro,quanto pilt s’ac-
coflano al centro, vengon’ d far confufione, e fpeflo non fal-
Uano |'vguaglianza della divifione. Percio fi sfuggono tutti
quefti inconuenienti nello Stromento di Proportione, il qua-
le ferue per divider tutti licircoli poflibili, li cui femidiame-
tri puonno capire tra la minima , ¢ la maflima difatatione»
dello ftromento nel luogo, doue s'applica il {femidiametro,
tome {1 dira, ~

* Tirandoft dunque nello firomento vna linea retta, & certo,
che quefta non vadiuifain partivguali;come vna lineacira
colare ¢ dinifa in parti vguali, che i chiamano Grandi; poi-
che in tallinea reta dello ftromento fifegnano non gltarchi,
ma le corde fortendenti d glarchi, e con efle sopera nel mo-
do, chefi fpiegard d baflo. Eche tali cordede gl'archiyche
Crefcono vgualmente in numero di grandi, non crefcono
Anch’efle vgualmente, ¢ manifefto dalia dortrina.de’Seni, che
Quifi fuppone. Onde granemente errarebbe I Aftefice_,
Che vnatal linea tiratanello ftromento pervn quadrante di
Cerchib, volefle divider’in 9o parti vguali; perche cosi fa-
Cendo, quefta linea non faria: punto differente dalla finca,
Aritmetica, di cuis’é parlato nel Capoa, E cosi eflendoci
fferto viro Stromento.di Proportione, fe applicati due com-
Paflid due numeri nella linea Aritmetica, quelle ducdiftan-
%evengono ad applicarfi 2 due numeri fimili nefla linea de®

| | X gradi,
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gradi, 0 del quadrante del cerchio, fard fegno enidente hot
efferf(i fatta tal linea dall’Artefice fecondole regole debite, €
fo fitromeanto é inutile. o

Oradouendofi notare nello iromeuto le corde de gl'ar
chi, {i puonno notare, & quelle di tutto va femicircolo , o {0l
quelle d’vn quadrante;; e torna pitt  conto notar fol quefte
del quadrante, perchein tal modo riefcono le dinifioni dell3
linea piit diftinte, e notabili, e per altro quefte baftano pef

qualfiuoglia arco anche maggiore . Se pur non fofle cosi lun*
go lo ftromento, che riufcille commodo il notarui tutto vo

femicircolo. Percio qui parleremo folo della divifione peril
quadrante, perche dacio {ard manifelto, quanto shabbia3
fare volendofi fare per il femicircolo. R o
Pertanto voltato lo ftromeato dall’alcra faccia oppoftas
allafegnata gia per linee rette {enza relatione al circolo , i ti
rinodal centro nell’vno, e nell’altro bracciodue linee retters
vguali, cialcuna delle quali fifuppone eflercorda dell'arco
digo gradi. Conuien dunque tronare, qual fia il femidia«
metro d'vacircolo, la di cui quarta parte habbia per cordd
lalineadata. Ilche fifiintal maniera. Suppongafi,che I
S linea retta tirata nello ftroment0

fia la ABcordadell’ arco di gradi
90, e cerchift il femidiametro,cio?
lacordadigr.6o. Diuidafi vgual
mentela AB in C, e fi alzi la per
pendicolare CD vguale alla CB,¢
peril punto Dfitirila retta BD,3
) cui prendafi vguale BE, & il punt®

Eé il termine della cordy dj gt. 6o nelcerchio, dicui 1aAB
¢cordadi gr.9o. Perche (& fi tira la retca DA, li due triango

ACD;
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‘ACD, BCDhanno per la coftruttione vguali i 1ati CA, CB,
¢laCD ¢ commune, e gl'angoli al puntoC fono fatti vguali
dalla perpendicolare CD,dunque, perla 4 dellib. 1, le bafi
‘DB,DA {ono vguali, e gl'angoli vguali. E perche per la co-
‘Rruttione ambidue fono ifofceli, eflendole tre line AC, CD,
CB vguali, glangoliCDB, CDA fono femiretti, per la s, e
‘32 dellib.1.¢ cositutto 'angolo ADB ¢ retto: Onde eflendo
fimili li triangoli BCD, BDA, come CB femidiametro 4 BD
<orda di gr.9o. cosianche BD femidiametro, cio¢ BE, 3 BA,
corda digradigo. E per prouare fe habbi operato ginfta-
mente, prolonghifila BD in F; tanto che BF fia vguale alla
BA, e fatto centro in E all’interuallo EB, fi defcriua P'arco
BF, efe paffera precifamente per il puntoF, fard fegno yche
s'operod giuftamente: Perche dal centro C defcritto il qua-
drante BD, fono due circoli, che fitoccano interiormentes
nel punto B, e cosila retta BDE tagliando dell’ vno, e dell'al-
tro archi fimili (come {i puo facilmente raccogliere dalla 20,
¢anche dalla 32 del lib.3.) fa che.tanto I'arco BF, quanto
Yarco BD fiano di gr. 9o. Similmente fi prouerd con alzare
dal punto E vna perpendicolare , e percio parallela alla CDy
la quale cadendo nel punto F, fard. indicio 5 che s'opro giu-
flamente. Perche eflendo fimili li triangoli BCD, BEF, 6~
e BD 2BC, cosi BF, cio¢ BA 4 BE, perlagdelhb. 6, Ne
{ono inurili quefte proue, perche conuien’operare con effat-

Rezza nel formare o firomento... - - |
Sia dunque fopra vnalaftra pianadirame, & altra materia
‘Pianaconfiltente, lalinea RS Jonghezza della linea , che pro
Urarfi nellato dello ftromento, € conforme al modo detto fia
R\Cla cordadi gr.6o.Percib all’internallo CR fatco centro
I C, fi deferiva vn'arco, & applicatalapertura del Compak

X 2 fo
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{o dal punto R, fi taglial'arconel panto 66. Queéft’atco R 69
divifo per meta, perla 30 del lib. 3.dard il punto 305 ond¢
ladiltanza diR. 30 replicata dal punto 6.0,dard 60, 90, € cOS1
R g0 {ardil quadrante del cerchio, e fi fard operato giufta-
.mente; fe 'apertura R 90 comprenderd precifamente la 1
‘neaRS., Cosile folite fubdiuifioni daranno tuttili-go gmdl
del quadrante, quali conuien notare con grandiflima efatez*
2a,quanto fard pofhbile; poiche dinifo R 30 per meta,dard
R ps;edivifoR 3ointre partivguali,. dard. R 105 le qua‘ll
~parti R 10; & R 15 replicate, dgranno la divifione dituree k¢
.decine per metd.. Sichefol reftadinidere R 5 in cinquegrads
vgualiz il cheforfi nonrivfcirebbe cosiaggiuftato , fe-f1 cet-
tafle.immediatamente replicando cinque volte la piccolas
apertura del Compaflos;. percio’ prendo va’ interuallo mag
giore ¢ lodinido conogni diligenza in cinque partivgnaliy
dia R'g5,poiche la fua quinta patte RIcontine 9 gradijie cost
~queltaperturareplicata, cadera in O, E, V, cio¢ ne’gradi 18,
277, 36, ¢ cosidi mano inmaros..A pplicata poi.queffa ftels
{a.apertura alli punti gid notatiye replicata conuéniéntemens
ze, verranno ad effer fegnadi tuttidigradi. ,

- - Chefe pilitofto vale(limo prendere 'vn'interuallo minoré
ereplicarlo piti {pefle (it che forfi non rivfcird tanto accura
10’ poichelquanto pitl fi replicail Compaflo, la punti tanto
pit {patioyubba ) fx puo dividereR 30 in cingne parti vgua
li, ciafcuna delle quali contiene 6 gradi e replicato quell'in?
teruallo conpenigntemente al modo detto, cominciando 0f
davno,ordayn'altro de’punti gid fegnati, verrantio ad: eflef
-potati tutti ligradi, ~ )
o Fapraqueltadiniieone del quadrante ne’fuoi gradi,{i pren”
dano dal punto R glinteryalli 3 ciafcun grado, ¢fi notiﬂo,%
| nclla
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‘nellalined RS, e quefte fono le cordedi ciafcuno di queglar-
chi, che deuono notarfi nello firomento : ¢ percid tali diuifio-
‘dideuono trasferirfi nelle linee AC, AQ_dello firomento.
"Se bene io confegliarei pitt tofto prendete nell’arco R 90
‘Imriediatamente le corde di ciafcan’arco, ¢ trafportar/e si
a“loﬁrom'eﬁto;-poiché cosipare Poperatione fia per riufcire
pitefatra, o ' A

- Daqueftacoftruttione, e dalle ragioni di fopra pitt volte
addotte, {i rende manifefto,che effendo lilati AC, AQ diuify
‘nells proportione ditutte le corde de glarchi def quadrante,
ilcui femidiametro @ A 66;data qualfinoglia apertura dello
Htromento, Pinteruallo 6. 6o¥atd Ia quantitd del{emidia,
metro delcircolo, e tuttiglaleri interualli daranno le corde
de gl'archi corrif] pondentididetto circolo.

QVESTIONE P R1Mmd:
Come fi poffa defcriner’ cowangols di quantitd determinata .

13 i s3, che la quantitdde gl'angoli fi denomina dalla

moltitudine de’gradidel circolo, che habbia ilcentro
Bel punto, doue’s'vnifcono le duelinee, che fanno Pangolos
€la quantitd de’gradi della circonferenza comprefa tra detee
due Jinee denomina Pangelo di tanti, o tanti gradi. Ondene
‘Viene, che douendofi def’criuer’vn’angolb;jd:ill"eﬂrcmo d’vna
linea data,come da centrod qualunque interuallo, fi defcri
e occultamente vn'arco minore della femicirconferenzasy
'Pill, & meno, fecondo che Pangolo dew’ effer maggior , & mis
Rore ; poiche dal punto, doue ladatalinca-taglia la dettacir-
Sonferenza, prendendofi Iatco della determinata quantitd,

fitro-
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fi trouera il punto, peril quale dalcentro tirata vna lince!
- faraPangolo cercato. - :
Debbafi percagione d’eflempio defcriuere I'Angolo del
~ centro d’'vna Fortezza rego”
lare di cinque baloardi ; il
jual’e¢ digr. 72._Sia la lincd

L, che partendo dal centr0
“della fortezza, fiainfieme/
femidiametro delcircolo,is
/ cuifi defcrive if Poligono 10

@ teriore, Dal punto C,comé
centro all'internallo CL f1 defcriual'arco LM. Pofcia nello
Stromento s’applichi lalinea CL all’ interuallo de’gradi 60s
60:& in quella apertura dello Stromento prendafi l'interuale
lo 72.72;¢ queftoapplicato all’arco deferitto,fara LN, Dun
que dal punto Cal punto Ntiratala CN, fard LCN ['angolo
del centro d’vn Pentagono regolare, cioe digradi 72.

Ma fe {1 volefledefcrivere Fapgolo del medelimo Penta
gono fenza faperfiil centro della figura, per defcriverui var
Baloardo, bafterd leuare 'angolo del centre, che ¢ gr, 72 d#

|  due Retti,cio¢ da18o, ereftan?
gr. 108, Sia dunque.la finca BA
& il puato A, doue dew’efler I'an
golo ,jfiacentro dell’arco BO(pres
fol'internallo AB, 0 tatto, come/
inquefta figura, ofol parte d'v#
linea maggiore, fe AB fofle afl®
pitt lunga) da cuifideuono pref”
dere gr, 108. Nello Stroment?
~s'applica AB all’interuallo de’gr

60
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60. 6os:e perche non vi fon notati fe non i gradi del quadran-
te, e quefto angolo & ailai maggiore, percio con la ftefla,
pertura del Compatflo prendo primieramente-BC, che &
gradi 605¢ perche il refiduo {in alli 108,{ono gradi 48, pren-
do Pinteruallo 48. 48, elo trasferifco in CD;-onde vien ad
ellerel’arco BD gr.108 etiraralalinea AD dara 'angolo del
Pentagono BAD ., | : .
- Orafefopralangolo BAD del pentagono voleflimo de-
{criuere il baloardo col fuo angolo proportionato , primicra-
mente {1 dinideI'angolo BAD per metd, onde effendo BD gr.
10§, prendafi nello Stromento l'interuallo 5 4.5 4, € {ard BE:
Ccostapplicatala riga alli punti AE, {1 tiri la Capitale LA,
the prolongata taglia per mezzo 'angolo del Poligono , es
giungerebbe final centro. Suppongafiche in L debba effer
la puntadel Baloardo. E perche alla forma affai commune,
®pratticata fi fa 'angolo.del Baloardo,che fia due terzi dell’
ingolo del Poligono, eflendo queftogr. 108, quello fard gr.
72,& il femiangolo del Balogrdo gr.36.Fatto dunque centro
L i qualunqueinteruallo, per effempio LM, fi defcriua va
arco diqua,e dild; & applicata nello Stromento la linea LM
Wlinternallo 60. 6o, prendafi linternallo 36. 36, & applica-
%o nell'arco deferitto, dal punto M fi prenda vguale MN, &
Q- e tirate le linee LN, LO, fard I'angolo del Baloardo
NLO di gr.72, come {irichiedeua .
* Che fe occorrefle defcriuer vn’angolo, che oltreli gradi
haefe-anco | minuti, conuien: auuertire , {¢ la figura da de=
f\'ﬁriherﬁsésgrande,‘bpur- piccola 5 perche nelle piccolevuas:
Yotaldifferenza di minutinon € notabile: onde fe liminuci
%0 affai meno di 30, fipuonno lafciare , fe paflanonotabil. -
WMente li 30, fi- puondo prehidere per vn gradodipilt; cosiin
- L vece
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vece digr.ro.'m.12. bafta prendere nello Séromento Finter
nallo 10. 10: &invece digr. t o.m.49. fi puo prendere nelld
Stromentolinternalle 1 1. 1 1. Chefe li minuti aggionti all
gradi sauuicinano pit, o meno alli 30, fi puonno pigliare
nello Scromento lidue numeri vicini, cioé il minore in v
braccio, & il maggiore nell’altro braccio dello: Stromentos
cosi per gr.10, m,2 8, ouero per gr.1o. m. 36.{i pud prende”
re nello Stromento Pinteruallo 1o, 11, & fard proflimamen”
tecio che {i defidera, Ma fela figura fofle notabilmente
'grande,intal cafo conuerrd defcriver.vn arcocon vnajgrand;
aperturadi Compaflo, {iche il femidiametro f{ia grande dus
applicarfi all'internallo 60.60 , dipoi{i prenda nell’ arco de*
fcriceo il numero de’gradi intieri , e poi il numero d’va grado
di pin, e quella differenza a occhio {i puo dividere fecondo il
numero de’minuti aggionti;cosi per 'angolo digr.10.m. 12»
prendo prima Pinteruallo 1o.10 ,¢ porliateruallo 1 1. 11,¢
fegnati nell’ arco defcritto, piglio 4 occhio Ja quinta parté
della differenza tra quelti due fegni., che corrifponde all mie
nuti 12 ;e tiratala linea dara 'angolo defiderato. o

QUVESTIONE SECONDA.
Come fi conofea la grandezza ye quantira dvn’angolo dato,

,* A cid, che ¢ detto nella precedente Queftione & cof3

faciliflima, fe fard daco.gn’angolo, conpfcere detal”
minatamente in gradi; quandta fiala fug grandeazasfatee cf8®
tro nel punto; oue le due lince fi soacano, & dqualuaquet®
teruallo dﬁfﬁfitt? voarco, che ragliamendue quelle Tinees
percheapplicata lalarghezza del Gompallo,alla cnia pz,rwﬁ"
’ f1ae-

A
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i deferiffe Iarcoalli punti 6o. 60, dello Stromento pofcias
<¢0’l Compaflo prefa la grandezza dell'arco defcritto com-
Prefo trale due linee date, s’applichi allo Stromento, & ap«
Parira di quanti gradi fia 'angolo dato . Cosile duelinee RS,

- % RT fanno Fangolo SRT, la cuvi quantitifi
defidera conofcere. Dal puntoR all’ inter-
uallo R Ardefcrine I'arco A B occulto (ouero
per pitt facilita fegno le due linee ne’ punti A,
¢ B fenza defcriuere Parco)e I'apertura del -
Compaffo RA applico all'interuallo 60.60
nello Stromento. Dippi prendo col Coms
paflo ladiftanza AB, & applicata allo Stro-
| mento ritenuto nella fteffa apertiira, trouo,
che cafca allinternallo 25%. 25}, ecosidico Iangolo SRT
eflere digr.25. m.20. o

Similmente fe fara tirata la linea TS, e fatto il eriangolo,
conofcerd, quanto fia ang. S, fe alla lunghezza ST prendero
vguale SG, & applicata quefta lupghezza ST alli punti 6o,
60 dello Stromento, prenderd col Compaflo la diftanza TG,
€ ritenutala ftefl2 aperturadello Stromento , trouando, che
la diftanza TCs'applicagiuftamente nello Stromento allin-
teruallo 9o. 90, dico che 'angolo $ éretto, ¢ percio l angolo
T &1l complemento dell’angolo R, e perconfeguenza ¢ di
Bry 64, m.40- . o |
* Diquié manifefto il modo di cauare dall’ombra &va cor-
P0, la cui altezza € conofciuta, quanta fia altezza del Sole
fopra 'Orizonte. Sia dunquel'altezza perpendicolare d'via
Vattone picdi 6, e mifurando la longhezza dell'ombra,trouo
the & piedi 2. oncie 10!, Sichequefte due mifure fono oncie
72,& oncie 34.. Dunquealargatelo Stromento & mio pias

cere,
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«cere 5 prendo nella linea Aritmetica internallo 72.72, &1
vn pianodefcrino d tal’ interuallo vguale lalinea RS: e pof
prefolinteruallo 34+ 34!, glideferivo vguale Ia linea STy
checade perpendicolarmente in S. Quinditirata lalinéa R}
moftrard ilraggio del fole, come RS rapprefenta Jaltezzar
del baftone, & ST Ia longhezzadell’ ombra. Cerco dunqué
nel modo deteo difopra la quantitd dell”angolo T; e quelta ©
Yaltezza delSole fopral’Orizonte . <
" .. Di quefto: modo potranno feruirfi iPittori , per non faf
Yombre de'corpi, dtroppo corte, dtroppo lunghe ; quand?
‘Jacofadipinta rapprefenta vn farto operato in oradetermi*
natadelgiorno in vnluogo determinato s perche per effent”
pio fefidouridipinger il Miracolo di S. Pietro , quando rif2*
nolo ftorpiatoalla Portafpeciofa del Tempio di Gierufs’
Iemme, bifogna auuertire di nonfar lombre delle fabriche if
modo, che non corrifpondanecon le altezze, all’hora nonds
«cioe treore doppo mezzo di(parlando dell”ore difuguali)
circail finedy Maggio in Gierufalemme . Che febene non®
neceflaria incid vna certa precifione Mateematica per vl
de’ Pittoriy, ad ogni modo fi pud errare affai incid, e moftrd
-sed’haver fatroVombre; & ilfitodel Sole d cafor.. .
Ma fe I'angolo dato fofle cosigrande, che defcritto Iarc®
non{i potefle nello Stromento crouare fa fua quanticd , G po*
trd prender in due volte : Come nella figura della queftion?
precedente Pangolo BAD &rale , che aperto o Stroment?
allinteruallo AB applicato alli punti 60. 6o, 2 diftanza’
BD non capifce nello Stromento, percid: prefo ad arbigri?
ve'interuallo, pereflempio §o. 80, & applicato all”arco d¢*
feritco BD, faranno Bl gr. 8o;ilreftodelfarcolD applico 31’:
o Suomento ;€ cade nell’interuallo 28, 28; onde alligra 4
800
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80.aggiontigradi2, 8, tutto I a16o BD; e per confeguenzala
Quantitd dcll’anoolo dato,BAD,€gr. 1084

QVESTIONE TERZ 4.

come conloStromento fi pofa pratticare tutsa la Trigonometria
- [enza T anole o

E Bene di queﬁof parld qua]che cofanel cap. 2. Queft.
S 6,ad ogni modo fard meglio pit vniuerfalmente fpies
garequil’ vlodelloStromento: nella folutione prattica de’
triangoliy e {eruira per quclhchc non {icurano di tanta pre-
cifione ,quanta oprandoco’numeri i troua coforme alle re-
gole della Tnoonomctrxa. , :

E quifuppongo cid che € noto,che delle I'ex pam ,ciod & di
tre lati, e tre angoli, che {ono in vn triangolo, conuien {aper-
De tre, per conofcere laltre tre. Sefonodatitucti tre gl'an.
goli, non i puoconofcere, quanta fia Ia longhezza de’lati,
ma folola proportione, che lilati hanno tra di loro,efflendo-
che li triangoli equiangoli, e fimili tra di loro, hanno ben 1. §
lati proportionali, ma non vguali. Onde fe faranno dati tre

angoli d’vn triangolo, facciafi qualunque.s

manoolo con detti tre angoli, e nellalinea,

B Aritmet. a pphcato vno delati all'intetuallo,
che piu piacerd, fi troueranno glalery efara
manifefta la lor proportione., Slano litre
< angolidatigr.z5.m.20,gr, 39, M. 40, gradi
A 135..Sopra.la linea RT, faccio.l’ anoolo
A TRCgrazs. m20, elangolo RTC: dlg)radx
5 19.m.go,ccositielce il terzoanoolo TCR

Y 2 aradi
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gradi 135.'Oraapplicolalinea RT nellalinea Aritmeticas
allinteruallo 8o.80, ¢ ritenuta quellapertura dello Stromen*
to, veggocheillato RC cade all'interuallo 38, 38, & illat0
CT cade all’interuallo 48. 48, dal che cano la proportione
de’tre latieflere 160, 76, 96.

~* Mafe faranno dati {i trelati d’va triangolo, fi trouerann®
litre angoli, prendendo nella linea Aritmetica tre interpallt
nella proportione de’lati dati; e formatone va triangoloy ¥
cerchi la quantitd didue angoli nel modo detto nella Que*
ftione precedente, percheil terzo angolo fard noto ,.eflendo

1l coniplemento fina’ gradi 180. Cosidate le diftanze di tr¢

luoghi di pafli 160.76.96, prendo nellalinea Aritmeticas

glinceruallidella metd didectinum. cio¢ 80.38.48, ¢ forma”
zo il triangolo TCR, cerco come {opra s’¢ detto glangoli Ry
& Tye cosififinoto ancheil terzo angolo.

- Maf{enon foflero date le mifure delfitré lati, e {:lament®
fofle propofto va triangolo, di cui fi defidera fapere gli ango”.
fi:citca il Triangolo fidefcriua il circolo per la 5. del lib.4¢
{cio¢ fitroui il centro, e da quel punto fin all’eftremira d’vad
de gliangoli fi prenda la diftanza, che ¢ il Raggio del circo”
Io) & il{femidiametro di tal circolo portato tra li punti 60s
60, vegeali 4 qual interuallo capifca ciafcuno de’ lati datis
poiche il numero corrifpondente ncllo Stromento, dara il
doppio dell'angolo oppoftoallato applicato : effendoche ta}
lato € Corda dell’ arco notato, & & fottenfa all’angolo fatt?
nel centro,cheé do ppio dell’angolo allacirconferenza, qu¥
¢ J'angolo cercato oppofto al lato dato. ,

“Quando lidati fono mifti d’angoli, elati, 6 fono due af”

goli,& yn lato, 0 duelati, & vnangolo : € quefto in due m3®
nicrey poiche € il lato adiacente alli due angoli dati, oucro
\ oppos
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Oppoftoad vn diloro; e fimilmente O €Pangolo comprefo
dalli due fati dati, ouero oppoftoadvno didetei lati.

; _ Siadato vnlato, e gl'angoliadiacenti; fia AB partedella
‘Mua d’vn fiume, conofciuta in mifura di piedi 9o e i defideri
‘fa_pe;rela diftanza AC, che traverfa il iume . Sia ofleruatoin
A tangolo CAB, di gradi 78, & in B P'angofo ABC di gradi
‘354 défriuonelleftremitd: dellalinea ABlidueangoli con-
forme alle fopradetre mifure offeruate, cio¢ ABCgr. 35,¢
BAC gr. 78; onde le linee’ BC,’AC i rincontrano in C.  Ap-
Plicatadunque la linea AB st lalinea Aritmetica alli punti

90.90,trouo,che AC cade nell’ interuallo 56.56,dal che ¢o-
- “ | - chiudo, che la diftanza dal

punto A a) punto C,che tra-

C\ ' uerfa il fivme ¢ dipiedi 562
: B o e.cosi la diftanza BC ¢ di
[ N piedi 95 i :

(L ~ Ma fe fofle dato illato A
AL . —=p B conlangolo Badiacente,
i o e Pangolo C oppofto, fard
ne © 7 27 anche noto il terzo angolo

| B A, che ¢ complemento alli
due rettis e cosi fi defcriuera f]a‘ﬁgura, come fe fofle dato il
lato conli due angoli B, & A adiacenti, ¢ s‘operard , come_s
Pocofa fidiceua.. -

Ora fian dati duelati con Pangolo comprefo: deferivafi
l’angolo dato, come s’¢ detto nella prima Queftione, efi
Prendalalunghezza de’lati propostionara d ilati dari ; poile
tltremitd de’lati {i congiungano ye s’haurd il triangolo, incui -
ficonofceranno l'alere parti, come fopra, Sia nella figura,
Rntecedente , dato Pangolo comprefo dalli lati datidi gr.25,
20, &
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20. & il lato RT-fia pafli 92, & RS pa(l 8 3; & appunto cof
tal proportione fiano lelinee RT, R S: tirola linea TS; & ap¢
plicata RT nella linea Aritmetica allinternallo 92,92,tr0"
uo che TS cadendo nell’interualio 4. 40 , moftra’che lad*
ftanza di $da T ¢dipafli 4o0. Cosi cercando nel (nodo/fpie‘
garo nella 2.Queftione, fitrouerd l'angolo S rettoyg Jaltrd
refta noto, per effer il complemento delli due conofciity fin®
gradi 180. ‘ -

Siano finalmente dati-due {ati, & vn angolo oppofto ad
vnodiloro. Inqueftocalo conuien offeruarc f¢ f'angolo dd
to ¢ oppolto allato maggiore , 0 pur al minore de’dati;per
che fecoppofto al lato maggiore , non v’é bifogno d'altra’
precognitione ; md fe fofle oppofto allato minore,allhor?
puo darfi cafo, in cui fia neceflario fapere la fpecie dell’'ango
lo oppoftoallata maggiore, cio¢ fe fia ottufo, & pur acuto
1l che fi vedra chiaramente dalla prattica, che qui foggionge
r>. Siadato vo'angolo di gr. 67. oppofto ad vn lato di pied!
90, & adiacente ad vn lato di piedi 56. Tirola linea CA di
-piedi 56, e faccio I'angolo Cdi gr. 67. tirando 1a CB indefr
nita. Poinellalinea Aritmetica pofto illato CA all’inter”
uallo 5 6.5 6, prendo I'internallo 90. 90, e dal punto A,com?
da centro defcrivo con quellapertura di Compaflo vn’arco
chetaglia 'indefinita CB nelpunto B: e cost tirata la rett#/
AB, fard V'altro lato de’ dati oppofto all’angolo dato: ond?
fara conftituito curro il triangolo ABC, e nel modo detto fi
coanceranpo Palere parti incognite. Ora perche la line?/
AB ¢ maggiore,che AC, ¢ manifefto chel'arco occulto d¢*
{cricto non taglia Findefinita CB, fe non nel punto B da qué”
fta parté oppofta all'angolo dato : ¢ costil lato dato non pwo |
hauer altra pofitura che AB,

_ Ma
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. Ma fe datoT'ifteflo angolo Cgr. 67. il lato adiacente fofle
70 piedi, cio¢ CD,& il lato oppofto folle picdi 6 5, applicata
CD nella linea Aritmetica all'interuallo7o. 70, € prefala di-
fanzae 5. 65, deferitto dal centro D va'arco, chestocchiPin=
'(It'ﬁmta CB'nel punro’E, tirata lalinea DE, ¢ manifefto, che
Fangolo DEC ¢ retto, ncalera pud efiere la pofitione del lato
Oppoftodipiedi6s. - o
Che fe finalmente dati gl'ifte(li fati di piedi 9o,e piedi 565

fia daro I'angolo B digr. 35. oppofto allato minore, prefa
AC ditali parti §6,delle quali AB € 9o,e dal punto A defcrit-
o vrarco, {1 vede, che taglia 'indefinita BC in-due puntiC,
& ;e cosinon fappiamo {e:dobbiamo pilt tofto feruirci della
AC, b puredella AL fenon i si, {el'angolo oppoltoal lato
Maggiore dato AB,fiaacuto, come ACB, 0 pur ottu{o,co-
me AlB. |

QVESTIONE QVART 4.

- Trouar in vumeri la proportione di due rette con [ aiute
delle T auole de’ Seni,

™ On tutto, che nell’ vio della linea Aritmetica dello
Qs Stromento {t fia moftrato, come poffacrouarfila pro-
Portione di due linee date , ad ognimodo chi defideratle
Ayicinar(i anche pul alla precifione; & efprimerla conpu.
Meri maggiori, potria fervir(i di queftalinea de’ gradi, doues
Yong notate le corde de glarchi del Quadrante: le qualicor-
:d’etfono it doppio del {eno dellamera dell’arco : cosila mctd
f\dC“‘a cordadr gradz 7‘4,.5” il feno di g,!'afdf 37+ |

‘Date dunque due linee; lamaggiore s'applichi iﬂlqueﬁa
inea
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linea de’gradiall’interuallo 60.60,¢ s’intendera diuifa in tan*
te particelle, diquante éil raggio delle Tauole de’Seni, pot
lalinca minore delle datefi vegga 3 qual interuallo precifs
mente cade nella jftefla linea de’ gradi dello Stromento, ©
f)rendaﬁ la merd di dectigradi, il cui feno trouato nelle tau0*
e firaddoppia, e fi hd il numero corrifpondente alle particek
le contenute nella linea minore data: Come fe delle due I
nee RT, RS, nellafiguradell’ antecedente queftione 3. pag
171.10 cerco la proportione, applico la maggiore RT nell3
linéa de’gradi allinteruallo 60. 60; poi veggendo ,che la m*
nore RS cade nell’interuallodi gr. 53 ;, cerco nelle tauoles
il feno digr.26. m.45. (che éla meta didettigr.53 ) e rad’
doppiato il numero di quefto feno.tsonato, haurd il numerd
delle particelle corrifpondenti alla linea RS, dando allaRT
il numero del raggio defle tauole. Y

Che fe leduelince date non foflero con notabil eccefl0
differenti, potria la minore applicar{i all'mnteruallo 6o. 601
e poi vedere doue capifcala maggiore, e cercare come pt¥”
ma il feno della mera de’gradise raddoppiarlose quefte faran’
no le particelle della linea maggiore, poftala minore col oW’

mero del raggio.
Ma fe dato il numero del raggio alla minore, fa linea mag’

giore foffe cost grande, che eccedefle I'interuallo 9o, 90"
(come nella fiefla figura applicata TS alliateruallo 60.605¢
cercandofiil numero delle particelle di TR) prendafi Pince!!
nallo 90. 905 ¢ lenifi dalla linea maggiore, quaate volte f
pud, € quante volte ¢ prefo,tante volte fi pigli it doppio €,
feno digr. 45,¢ fia TE vna volta il doppio delfeno di gra®
45 . Dipoi il refante della linea, cioé ER s’applichi nell?
- Stromento allalineade’ gradi, ¢ cadendo qellinteruallo §4¢
LN
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$4> prendafiil feno di gr.27,efi raddoppij, e quelto s’ag-
giunga al doppio del feno di gr. 45 gid prefo,e cosis’haurd
I numerodelle particelie dellalinea TR corrilpondentialle
Partidel raggio aflegnate alla licea minore TS. |

QVESTIONE QVINTA4.

Trouar in piccols numeri i feni de’gmdi del quadmnﬂ.’.

A Lcuna volca conuien operare fenza hauer le tavole de’
~ Seni, e purfivuole rifoluer il triangolo non cosime=
Canicamente, come s’¢ detto nella Quett, 3. di quelto Capo;
& 11 ta] cafo potiamo feruirci dello Stromento per trouar i
Senide gl'angoli. E perche nello Stromento fono fegnate le
Corde de glarchi, gia {1 vede, che volendo il feno d’vin'agolo,
Conuien prendere ta cordad’vn’arco doppio s cosi per trovar
llfeno dell’angolo digr. 37,'fi deue prendere lacordadeil’
arco digr. 74. | B
Primieramente dunque allargato ad arbitrio lo Stromena
to, con va Compaflo prendo I'interuallo 60. 60 nella linea,
de’ gradiy e quefto ¢ ilraggio. Poiritenuta la ftefla apertura
dello Stromeato, con vn'altro Compaflo prendo I'interuallo
dellarco doppio dellangolo, il cuifenofidefidera, e volena
dofi il feno digr.37, prendo finteruallo 74.74. Fatto ques
fto, ritenuta apertura de’due Compafli , applico nella linea
Aritmetica Vapertura del Compaflo,che da il raggio alli pune
U 50. 5o (intendendofi ciafcuno divifo in due, onde ¢ cone
feﬁl raggio fofle 100)e l'aliro Compaflo conlafua apertura
Applico nella ftefla linea Aritmetica, e cade nelli punti ¢o.
So; il che moftra, che lu coxda di gri74 & di parti 120 di quel-
- k?,
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fe, defle quali ilraggioé 100 ; € per confegienza il feno di
gr.37. ¢ particelle 60 » Liiftefla forma fitiene pertrouare’
qualfivoglia altro feno. ., :

ul pers conuien’offeruare s che effendo neflo Stromentd
fattala dinifione delle ¢orde folo per il quadrante y non fi po~
trd trouar” ilfeno, fe nondi gr. 45. nel modo deto; doue che
fe nello Stromemo foflero le corde perturto il femicircolos
come (i pad fare nellt Stramenti, che [ono aflai lunghi, con
quefto metodo fi trouerebbono i feni di tutei i gradt del qua-
drante. Ma nonhiuendofi {e nonle corde del quadrantes
nello Stromento yin occafione ,che il doppio dell'angolo il
cuifenofi cerca, eccedefle li gr.9a, cerchifi il feno def com=
plemento dell’angolo dato, e quefto moltiplicato in fe ftefloy
fi caui dal 1000 > quadrato delraggio ; poiche ilreftante ¢ il
gnadrato del feno, che{i cerca. Pereflempio, defideroilfe-
no digr.5o: quelt'arco raddoppiate ¢ gr.roo, i quali non fo-
no nelloStromento. Cercodunque nel modo detto difopra
il feno del complemento, ciod di ar. 40, prendendo la corda
di gr. 80. I3 quale trouo di particelle 1295 onde il feno di gre
4o ¢ 641+ il cui quadrato 4160, leuato dal 10000 quadra-
todelraggio 1o0,lalcia 5840, la cuiradice quadrata 76 ¢ if
- fenocercato di gr. 50, e quali cofe fon manifefte , perla dote
erinade’feni, effendo cheil quadratodel raggio ¢ vguale alli
quadrari de*feni di due angoli, che infieme fanno gr. 9o.

Aggiongafi qui, che molte volte potrd oprarfi con la cors
-dadell'arco doppio cosi bene , come cof feno dell’angolo da
to, poiche hanno tra diloro [a ftefla proportione le parti, &1
moltiplici: ne meno fard neceflario prendere il raggio ; m3
baftera nellalinea de’gradi prendere le corde de gl'archi dop-
pij, ¢ poi trasferitele d glinterualli della linea Aritmerica, s

cono-
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conofcer aloro proportione ¢ soperard, come fe shauel-
{erolifenide glangoli. Sia
- per eflempio il triangolo
AIB, di cuifono dati gl'an-
goliiABgr. 32,1BA gr.35,
& il lato AT piedi 56:cer-
chifi Ja quantird dellato IB,
. Ora percheilati, &ifenide
gl'angoli oppofti fono pro=
i - potuionali, e e corde degl'-
archi doppij fono propor=
tionali alli feni delle loro meta, anche ifatidel triargolo, e
le corde de gl'archi doppijde glangoli dati, fono tradiloro
proportionali . Prendo dunque nellalinea de’ gradile corde
degl’archi 70, € 64, ¢ traportata nella inea Aritmetica lau
corda digr. 70 alllinteruallo 100. 100, trovo, che Jacordaa
di gr, 64 cade all’intervallog1 i, 911, Dunque cprando,
come {e quefti foflero lifeni de gl'angoli dati, dico, conew
1003491 ., cosi Al piedi 56 3 1B piedigi ;.
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QVESTIONE SEST A,

Datawna lines corda d’ wn arcodi determniata quantita,
come [i troui il fuo circolo .

Tadaro vn triangolo ABC, efia il lato AB oppofto ad

\D advn'angolo di gr. 42, e vogha defcriverfi vo cicolo

Wtorno ad v taltriangolo . E dunque manifefto , che la daa

talinea deltriangolo infcritto nel circolo ¢ corda d'vn’arco

doppio dell'angolo oppofto, che ¢ angolo alla circonfiren-
‘ % 3
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za dicuié doppio I'angolo al centro, per la 20, del libro 3¢
Dunque la data linea AB applico nelle”
linea de’gradi dello Stromento all’ inte
uallo 84. 84, e ricenuta quell’ apertura dt
" Stromento, prendo linteruallo 60. 603¢
quello ¢ il femidiametro del circolo, in~
cuiiltriangolo dato fi defcrine. Pertaf?
to con quell’ apertura di Compaffo dall
punti A, & Bdefcrivo due archi occulth

éh chefitagliano in D,onde ¢ 1l femidiame*
¥ tro AD, & ¢il punto D centro del circo
N locircofcritto al dato triangolo,

E cosi generalmente data vna linea, che fia corda dvr

arco, quella s’applichi al numero de’gradidi dettoarco; poi

ritenutaquellapertura di Stromenro, {i prenda linteruallo

~ 60.60, ¢ queftafard la quaatitd del femidiametro del circoloy
incui la datalinea ¢ corda dell’arco determinato.

Che fe la linea data fofle corda d'vn’arco maggiore del
quadrante, althora quefta fi divide per mezzo con vna Jinea
perpendicolare indefinita: poiadvo’cftremitd di derta linea
fi faccia vn'angolo, che fia la metd del refiduo fin’ al femicire
colo, cioé fin a gradi 180 5 poiche doue fard ragliata la per-
peadicolare indefinita , iuifard il centro del circolo, che fi de-.
fidera. Cosifialalinea MN cordadigr.136,la quale non 4
nello Stromento, in cuifolo fon’igradi del quadrante, Que
fta {1 divida permezzo in P, e fia la perpendicolar indefinita
PK. Orilrefiduo da136find 180 ¢ 44,lacut merd ¢ gradi
22. Facciafi dunque nell’efiremitd M Fangolo PMO, comé
s’¢ detto nella prima Queftione, digr. 22: € Jalinea MO fard

il {femidiametro del Circolo, il cui centro ¢il punto O, & ins
" cui
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cuifa finea MN écorda di gr.136. Hche & manifefto, per-
che fe firirafaJinea ON, li due triangoli OPM, OPN rettan-
goliin P hannoillato OP commune, e lilati PM, PN vguali
Per la coftruttione;dunque per la 4.del lib.1.glangoli POM,
PON fono vguali: 'angolo POM ¢ complemento dell’an-
golo OMP digr. 22,dunque POM ¢égr 68. ¢ per confeguen-
2a anche PON é gr. 68; onde tutto 'angolo MON,cio¢ l'ar=

Co di cui MN écorda, € digr. 136.

QUVESTIONE SETTIMA.

Come fi poffa prendere quzl/iimglia parte determinata del circoloy
¢ defcruerc qualfinoglia frgura regolare o ,

S E il circolo & dato, e fi defidera vna fua parte aliquota,
diuidaf il numero de’gradi 360 per il denominatores
della parte che fi defidera, & il quotiente fara il numerode’
grady, la corda de’quali applicata al circolo prenderala parte
cercata. 1l che fi fi applicando prima il {femidiametro del

Circolo dato all’ interuallo 60. 60 nella linea de’gradinello
Stromeanto: ¢ poi prendendo Fin=
teruallo corrifpondente al nume-.
ro de' graditrouati nel quotiente
della diuifione .

. ‘Siadato il circolo, il cui femie
diametro BC; e ficerchi ottava,
parte: Dinido 360 per§, evien
il quotiente 45. Applicodunque
nello Stromento pella linea de’

gradiall'interuallo 6o, 60 la linea
BC;
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BC; e ritenuta quell’apertura, prendo I'ntervallo 45. 45:¢/
quefto applicaro al circolo dato in CD, quefta ¢ otraus
-parte diderro circolose cosireplicata diniderail circolo in 0%
to partivguali; e le lineetirate alli punti di dette diuifioni de
{criueranno vn’ortangolo regolare « Cosi per defcriuere voé
figura dinoue lari vguali, dinido 360 per 9, & il quotient®
40 moftra , che deno prendere la cordadigr. 40. & oprare”
come fopra, e fard CE la nona parte del circolo. |
 Mafe la parre del circolo cercara non fofle aliquota,, fac®
ciafi come il denominatore al numeratore della parte cercd
ta, cosi gr. 360.ad vn’altro numero, e verrd il numero ¢
gradicompetearialla parte,, che fidefidera, Cosidefideran®
dofi hauere d’vn circolo vnarco,che fia$ , facciaficome 9 d 5
cosi 360 4200 Dunque deuono pigliarfi dal circolo dat?
gradi 200;i quali fe bene nonfi puonno pigliare nello Stro”
mento tutti infieme, ad ogni moado {i puonno pigliar per pa®
ti;onde eflendo piti del femiciicolo, prolongato il femdia®
metro CBinF, faia CEDF gr. 180; ¢ rimanendo gradi 29
fin’d 200, prendo gr.2 0 nello Stromento allargato in 60.69
all'iptervaflo di BC,e {fono FG;e cosi tutto ’arco CDG € ; del
circolo, cioggr.200. Infomigliante maniera,per prender Is
terza parte delcircolo, che € gr.120, fi prendono due volté
60, 0 qualfivoglia aleri due sumeri, che aggunti infieme fac*
ciano la ftefa fomma digr.120.

Che fefofle datavna finea, e conueniffe farne vn polig?”
no regolare, dinidanfi gr. 360 per il denominatore del poli
gono; alligradi del quotieute s'applichi nello firomento le/
finea dara, ¢ ritenura quell’ apertura dello Stromento, pref,
dafi linteruallo 60.60,e fara quello il femidiametro del cit’
colo, acuiapplicatalalinea data, fard il lato del poligono , ¢

repli-
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Feplicata formard il detto poligonocercato . Sia data lalinea
KL, ¢ i defideri v pentagono regolaredi cui ella fia lato.
Divido 360 per 5 denominatore del poligono , & & 1l quo-
tente 72 : percid cerco il circolo, in cui KL {ta corda di gradi
72 nel modo detto nella precedente Queftione: il che faccio,
Applicando la linea KL allinteruallo 7z, 72 nellalineade”
gradi; e poi prefo I'interuallo 60. 60, trouo effer”vguale alla
hnea BC; e di quefta feruendomi, come dj femidiametro, de~
ferivo il circolo CDG, 4 cuiapplicata, € replicata la fnea
KL, formara il peatagono .

QV ESTIONE OTTAVA.

Dato il diametrod'vna sfera,come fi troui ls [uperficie sfericay ¢ la
[foliditd dr qualfiuoglia (egmento di detea sfera s conofciuto
nella quantica de’ gradi d”wn cvcolo mafsimo perpen=
dicolare al piano della bafe di deo
fegmento,

T come nel circolo altra cofa & ilegmento,& altra il fec
tore, poiche fegmento ¢ quello, che da vnalinearetta,

® parte della circonferenza ficomprende, e fetrore & quello,
c‘ht' viert comprefo da due linee rette vicite datcentro, e dalla
Urconferenza, chie da detre linee rette vien’intercetta: Cosi
Parimente nellasfera fegmento & quella parte {olida, che fi
c("rnpm::nde da va piano,chietagliala sferay e dalla {uperficie
Yerica : doue chie il fettore & comprefo da vna {uperficies
COnica, Ia cui cima € nelcentro della sfera, e della fuperficie
sf_"‘-’l'ica,, che vien tagliara dalladetea fuperficie conica Quindi

% che i comprende dal piano CTRH, ¢ dallafuperficie sfe-
' fica
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rica CAR, ouero dalla fuperficie sferica CBR, ¢& fegment?
della sfera: ma il folido comprefo da”
lafuperficie conica CSR, e dalla fupe™
ficie sferica CAR, é fettore della sferd
Or per trouare la fuperficie ditutid?

la sfera data, bafta prendere per {e@”
diametro d'vn circolo tutto il dian€
tro della sfera, poiche quel circolo {ar®

. vgualealla fuperficie deila sfera;etiend?
che lafuperficie di qualfiuoglia sferan
come dimoftra Archimede lib, 1. de/
Spheer. & Cylindro, prop. 30, ¢ qud*
dcupia del circolo maflimo di detta si¢”

" ras&ilcircolo, il cui diametro ¢ dop’
pio del diametro dell’ifteflo circolo ma
{imo , ¢ quadruplo d1 detto circolo , pét
SR la 2. dellib. 12, e percioilcircolo, 1w
“H° raggio & vguale al diametro della sfer#

¢ vguale alla fuperficie di tutta la sferd
per {a 7. dellib.s. E percheilcircolo®

vguale al triangolo, li di cui lati poftia
angoloretto, {onoilraggio, elacirco®
D ferenza (come nel hib. de dimenf, cir¢,
~ moftra Archimede) e percid al paralle’
logrammo rettangolo fatco dal raggio, edalla femicircont”
renza s perlagr dellib. 1. d'Euclide; e feguita, che il re?
tangolo fatro da turro i) diametro, eturta la circonferenza’
fara quadruplo del circolo. Dunque dato il diametro dell®
sfera, {i conofce la circonferenza, la quale ¢al diametro pro”

fimamente come 3554 11 3; ¢ moluplicatoil diametro p&f
- | o
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lacireonferenza delcircolo maffimo , shaurd tutta la fu perfis
¢le dellasfera. In quefta maniera facilmente troueremo tut-
tala fuperficie dellaterra, il di cuigiro nellibro, che intitolai,
Terra Machinis mota differt. 2. 0. 22, moftrai molto proba-
bilmente effere di pafli romani antichi 3 0558162. fequefto
giro moltiplicato per 113, divideremo il prodotto per 355,
poiche verr il diametro-della terra di paffi romani antichi
9739696. moltiplicato durique 1l giro per il diametro,fi troe
uera la fuperficie ditutea la terra effere di pafli romani antichi
quadrati 298016796038752 , cloe miglia quadraten
29851676, ¢ palliquadrat 38752. |
Ma per trouare la fupeificie d'vo fegmento disfera, fe fi
terca la fola fuperficie sferica conofciuta ne’gradi delcircolo
maflimo perpendicolare alfa bafe di dettofegmento , pren-
dafi 12 meta del numero di derti gradi, & applicato nclle licee
de’oradi nelio Stromento il femidiametro dellasfera, ilqual
¢ anche femid:ametro del circolo maflimo, all'intervallo de’
aradi 60. 60, prendafi l'interuallo della metd di deti gradi, e
quetto fara 1l fumdiametro del circolo vguale allafuperficie
Sferica cercata di detto fegmento. Maife i prendera lintcre
Wallo del numero intiero de’gradi datiy quefto fara turtoil diaa
Metro del circolo, che & la bafe del fegmento. llche ¢ mania
felto nella fteffa figura, in cuial p1ano CHRT ¢ perpendico=
lare i} circolo watlimo BCAR , & il punto A ¢ I'apice del
fﬁgmen:o CAR , come il punto B € I'apice del {egmento
Q’Bi{:dunque per la prop.3 6.del lib.l.glc Spheera,& Cylind.
QA'n-cllimede, la linea AC & raggio delcircolo vguale alla {u=
Perficie sferica CAR, e perla prop.37.1a linea BC ¢ raggio
del circolo vguale alla fuperficie sferica CBR, -Ora tanto la,

Rea AC, quantola BC, {ortendono la metd de'gradidel cira:
_ A a - cole
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colo maffimo, che paffa per detti fegmenti. Doue cheler
CR, chefotrende tutto I'arco didetro circolo maffimo,¢¥
drametro del circolo, che & bafe delli fegmenti . L

E fe vorremo trouar in numeri la fuperficie sferica fudett®
cerchiamo per ellempio nella terra, quanta fiala fuperficie/
comprefa dal circolo polare, e fia il polo A, nel meridian?
BRACfaACgr.23!. Apro loStromento ad arbitrio, &/
con vn Compaflo prefo Finteruallo de’gradi 6a. 60, con V¥
altro Compaflo prendo linteruallo 22!, 23:. Dipoiapplt”
cato I'vno, e altro Compaflo nella linea Aritmetica,il primd
allinteruallo 100. too, e 'altro doue s’addata , trouo, che d!
quali parti il femidiametro & 100,& il diametro € 200, di t&
liquafi 41 ¢ AC fottendente gr.2 3. Dunque come 200
41, cosiildiametro dellaterradi palli 9739696, alla fotten
dentedigr.23?, cioé palli 1996637. femidiametro del cir
colo vguale alla fuperficie sferica CAR comprefa dal circol®
“Polare. Facciafi pertantocome 1133355, costil femidia~
metro 1996637 allafemicirconferenza di detto circolo, ch®
€ pafli 6272620; e moltiplicato1l femidiametro per la fem?
circonferenza fard tutea Iarea del circolo paflt quadrat
12524145178940, ¢ cosilafuperficie sferica comprefa n€
circolo polare € miglia quadrate 12524145, ¢ pali quadra
tir78940. \ <

- Trouata quelta fuperficie sferica, fitrouard la folidita del
fettore SRAC, poiche quefta ¢ vguale al cono, fa cui bafe ¢ |
vguale alla fuperficie sferica, CAR, & I'altezza vguale al rag:
giodellasfera AS, comeinfegna Archimede lib. 1. de Spher*
/& Cylind. prop.38. Dunque moltiplicata I3 bafe perla terzd
parte dellaltezza, shauri Ia folidita del cono vguale alfetto?

s¢. Sichelaterza parre del raggio del globo dellaterra ,65}
o | | fendo
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fendo paffi 1623283 moltiplicata per la fuperficie sfericas
tronata 1252414517840, da lafolidita dituteo il fettore,

miglia cubiche 20330219434. € pafli folidi 360081080.
- Finalmente per hauere la folidita del {olo fc‘gmento CRA,
ficerchila fofidita del cono CSR,trouando la fubtenfa di rut-
tol'atco CAR, che ¢ gradi 47.il che fi faapplicando il femi-
diametro della sfera alli gr. 60. 605, ¢ poi prefo Vinternallo
47.47; ¢ nella linea Aritmetica applicato- il raggio della.
sferaal 100.100, lafubtenfa digr. 47, cio¢ CR ¢ quafi 8o;
equettacome diametro dard la grandezza del circolo CT
RHj;e 1aSlieno del complementodella metd de’gradidati,
faral’altczza del cono; la terza parte dunque dital altezza
moltiplicando la grandezza del circolo bafe del cono,dala di
lui fohdica; la quale leuata dalla folidita del fettore, lafcierd la
lolidita cercata del fegmento CRA. |

Vn’altra maniera vifard per trouar lafuperficie sferica di

qualfiuoglia fegmento, € delle zone, fe faremo rifleflione,che
Archimede al manifefto 9. doppola prop. 3 1. dellib. 1. deus
Sphoera, & Cyhndro, moftra,chela fuperficte del cilindro
con le bafi & felquialtera alla faperficie della sfera, il cui maf-
fimo circolo € vguale allabafe di detto cilindro circofcritto
detra sfera: onde nefegue, che detratte le bafi, refta 1a fuper-
ficie cilindrica vgualealla {uperficie sferica. Ora fia alla sfe-
ra BR AC circofcriteo il cilindro 1K, e conli piani OF,ZP pa=
Yallelifia tagliatala sfera, & ilcilindro. Come di fopra {i &
detto, il circolo, dicui f1a raggio lalinea AC, ¢ vguale alla,
fuperficie sfericaCAR « Ma perla prop. 1 3.dello fteflolib. ~
d'4‘;\rc.himedc‘, la linea media proportionale tra il lato, & il
diamerro della bafe del cilindro retto, ¢ raggio d'vn citcolo
Vguale alla fuperficie cilindrica; dunque fela fiefla CA € me-
- Aa 2 dia
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dia proportionale tra illato delcilindro KF, &

..........

c4P0 Vi |
il diamett0
della bafe OF, fard la fupetficie cilindrt*
ca KO vguale alla fuperficie sferica 4
tezza vgnale CAR. E che CA fia med?
proportionale tra KF, & OF,cosi ¢ m#

* nifefto. OF & vguale ad 1M, cioe AKM

cioé ad AB diamerro delcircolo,e tiratd
Ia BC, l'angolo BCA nel femicircolo®
retto; e la CH € perpendicolare alla{
bafe BA, dunque, per'8.del 6. CA¢
media tra BA, & AH, cio¢ tra OF
ekF.

Nella kela maniera (i moftra, che l3
fuperficie cilindrica KZ ¢& vguale alcir~
colo, dicui éraggio FAD; & allifteflo
circolo & vguale la fuperficie sferica
DAE . Dunque leuata la cilindricas
KO, elasferica CAR vguali, rimane 13
cilindrica FZ vguale allazona della sfes
rica DCRE. .

Siche fe la fuperficie sferica & di feg”
mento, trouifi il feno verfo della metd’

£ Je'gradi dati, ciot AH, e quefto fi mol

tiplichi per il giro delcircolo maflimo

dg"a sfera: e fe (afuperficie sfericaéd’vna zona, prendafi s
| dfffcrenza de’feni verfi de’ due gradi eftremidella larghezzd
di detrazona, cio¢ HV, e fi moltiplichi per l'ifteflo giro del
circolo maflimo della sfera e s’hauri la fuperficie,, cost sfes
rica CRED, come cilindrica FZ corrifpondente. M3 fes

nellelinee Geometriche applicarai ke dug linge 4C;4D,¢ pet

la
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‘la Quett. 6. del Capo 3. troueraiilraggio del circolo vguale
“ila differenza de’circoli di dette duc linee AC, AD, havsaiil
Circolo vguale alla zona CRED. |

. QVESTIONE NONA.

Data in gradila circonferenra dvn [cgmenio di circolo, come
Ji troui Parea ds decto fegmento s ~

T2 Sfendo che per Pvitima del 6. d'Euclide li fertori del cire
colohannotradife la proportione de gl’archi, da’ quali
fono comprefi, il fettore d tutco il circolo hala proportiones
delfiso arco 4 tutta la circonferenza, Siche nella figura 24,
{efard datoil circolo BRAC, &l fcgmentodi circolo CR A,
tirate dal centrole linee SC, SR, il fettore SCAR d tuttoil girs -
Colo, hila proportione, .che ha Parco CAR dturtalacircon-
ferenza. Quindié,che conofciuti ligradi dellarco del feg-
mento, fe fi fi come gr. 360, alli gradiconofciuti del fegmena
to, cosi larea di tutto il circolo ad altro, verra ad hauer(i I'a-
tea del fectore SCAR: E fe da queflo filena il triangolo CSR
(11 quale i troua moltiplicando CI feno della meta de’gradi
Conofciuti ‘del fegmento, per SI feno del complemento di
di derra metd) rimane Parca del fegmento CR A.
Dunqueapplicatoil raggio del circolo datoall’ interuallo
de'gradi 60. 6o. prendafi linteruallo congruente alli gradi
dati del fegmento: ouero fe {olo fofle dato il fegmento, per fa.
Queht. 6. di quefto Capofi troui il raggio del fuo circolo. Et
pplicati quefti due interualli (cio¢ il raggio del circolo, € la
Corda del fegmento) nelle linee Aritmetiche fi troui la lor

Proportione, ¢ della CR gid conofciuta in numeri fi prenda
- la
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la metd CI. Quindiper la Queft. 5.fitroui il feno del com
plemento della metd de’gradi dati, cioé la S1, e quefto molt*
plicato per CI dard la quantitd deltriangolo da leuarfi da
fettore, accit refti 'area del fegmento .

Sia dato il fegmento, il cuiarco fiadigt.47. Seif diametrd

" & 100000, ¢ lacirconferenza 314159, l'areadelcircolo fat
tadalla meta del diametro, e dalla metd della circonferenz?
-.&di particelle quadrate 7853975000. Dunque comegh
360 Agr.47,c08i 78 53975000 all'area del fettore di‘gr.47

-cio¢d 1025380069, Quindi aperto lo Stromento , e pred
glinterualli 47. 47, € 60. 60, trouo chediquali parti 50 c‘:fl‘l
raggio ditali quafi 40 ¢ la fubtenfa digr. 47. dunque [a met?
¢ partiquafi 20. E perchela metd de'gr.47¢23,, il cuf
complemento € gr.66; trouo con aprire di nuouo lo Stro?
mento, come prima,cheilfenodigr. 66, ¢ diparti 45, dek
le qualiil raggio ¢ 50.0ra perche ildiametro fi pole1oono0
iltaggionon € 50; ma 50000, ecost allinumeri trouaticon
16 Stromento aggiongo tré zer; onde moltiplco 20000 p&f
45000, ¢ {i producelareanel triangolo 9oocooeoo, ches
Jeuata dal fettore trouato 1025380069 lalcia per area dﬁl‘

fegmento dato 125 380069.
Di qui fi vede cio, che debba farfi, quando il fegmento

dato ¢ maggiore del femicircolo, come il fegmento CRB
Poichc opcrandoﬁ, come prima ’ {itroua da prix1cipio~tu:t‘?
ilfetrore SCBR: ¢ poi trouata larea del triangolo CSR,, que”
ftanonfilena dal ferrore tronato; md fe glaggionge per ha”
uer tutto ilfegmento CR B. | .

E fe fard vna parte dicircolocomprefa da due linee parak
lele,trouili la quantita de'due fegmenti, che effe fanno, elav

differenza di detti fegmenti, ¢ I'area dello fpatio compre-
fo



Linea d7 Poligoni: CI9T ¢
fo dalle due tince parallele, ¢ daglarchitri effe intgreettiy
Come ¢ manifefto. | ~ N

Cd4 PO VIL

Come nello Stromento s* babbiano [egnare ilari delle figure
regolars 5 wfo di quefta linea de’ Poligoni,

D A quello, che s'¢ detto nella Queft. 7. del Capo pre-

cedente, doue habbiamo infegnato il modo ditrouaa
Bare il lato di qualfivoglia figura regolare , non pare necefla-
Ho defcrivere nello Stromeato i lati delle figure tegolari, che
puonno defcrinerfi nello fteflo circolo,ad ogni modo perla
l?reuxté dell'operare, fara vtile porre nello Stromento quefta
llneétdc‘:’l’oligoni. - ' : .

Tirate dunque n€’ lati dello Stromento le due linee AR,
AT, accid riefcano pitdiftinte le diuifioni ; prendafi tutra,
lalinea AR, peril lato del triangolo equilatero, che puod de-
f({riucrﬁ nelcircolo: poiche come quefta figura € la minores
ditucee quelle, che nello fteflo circolo puonno defcriverfi, fe
liconfideraf'area, e ca pacitd fua, costil {uo lato € il maggio=
e ditutei. Ora pofta la detra linea AR, per latodel trian-
8olo, & manifefto, chella & corda dellaterza parte delcirco-
lo, cioe di gr. 120. Conuien dunque trouar il femidiametro
del fiyo circolo:il quale fe non fitroua nel modo detto nella
Quettione 6.del Capo precedente, puo trouarfi nel modo

guente, .

*Sia 12 linea AB lato del triangolo, ecordadigr. 1205dun-
Que dal centro del circolo tiratili femidiametri, faranno gli
go0li alla bafe vgualidi gr:30 per ciafcuno. Eper far cio,

o pren-
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prendo nelleltremita della data linea.due patti vguali eradi
| {oro BC, AD, & allo fteffo internallo dalli pun’ti B, & C dev
ferivo duearchi occulti, che fi fegano in E; e fimilmente da
lipunt G, & E delcriuo due aleri archi occulii , che i raglid”
noinF, Nella fteffa maniera opero dallipunti A, & D allo
fteffo interuallo defcriuendo due archi, che fitaglianoin G:¢
dalli punti G, & D ducaleri, cheft feganvoin’H. Pofcia d4
punto B per F, & dal puato A per H, tiro due lmee,cbcﬁ
inconcrano in I, e dico, che I &1l centro del circolo,eYang?”

lo ATB, 2 digr. r20. eflendo, chelidue angoli ARI, BAI fo’
nociafcunodigradi 3o. Il checosi firende manifefto, T¥
rinfile hnee AG,GD,DH,HG, ¢ pefcheper la coftruteiont
gl'archioccultf tucti fono ftati defcritti allo fteflo interualloy
lidue triangoli ADG, DHG foano equilateri, ¢ tra dilord
vguali; dunquelangolo DAG ¢di gradi 60,comeanche”

tuter
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tueei gl'aleri, Or eflendo ne’ triangoli ADH, AGH i due
lati AD, DH vguali alli due lati AG, GH, ela bafe AH com-
huae, per I'8. del lib.1. gl’'angoli DAH, GAH fono vguali;
dunquel’ango!o DAH égr. 30. E la ftefla forma“di dimo«
Rrare faria pervprovare ,che CBFfia digr. 20. Dunqueel
fendo vgualili due angoli BAT; ABI, anchei [ati 1A, 1B fono.
Vguali: Dunque farto centro inlall'interuallo IB fi deferiva il
Cticolo, € Parco oppoflo all’apgolo AIBfard gr.120; il che {1
tenderd manif fto {e dal punto A applicatoil femidiametro
alla circonferenza diuidera in L precifamente per metd, in.,
Wodo, che AL; LB fiano vguali, e prolongara 1a Al in K, i
che fia diametro-del ciscolo, rinfcird parimenti BK vguale a
BL, & LA, | »

Trouato illato delPcffagono, che ¢lacorda dellarco AL,
la quale aclla lmea AB trapoitata 4 o, ficerca il lato del
Quadiato nello fteflocircolo: il che (1fa dividendo per mezzo
larco LB, overo dalcentro 1, tirando vna perpendicolare al
diametro AK, e cadein M, {i che AM traportata nellalincas
data AB, fia A 4lato del quadiave.

+ Per hauer il lato del pentagono , diuidafi , come infegna,
Brolomeo nel lib. 1. del’Almagefto, per mezzo il femidia-
Wetro 1K, nel punto N, e dal punto.N all'icteruallo NM, fi
d&fcriua vo'arco occulto, che taglia il diametro in Oj; poiche
dal punto O, tirata lalinea OM, qucﬁa ¢ illato delApcntago‘-
Yodaapplicarfi allarco AP,e nellalinea AB{ard A 5, E per
‘%(c‘guenza Ol ¢l lato della figura di dieci angolia pplicata
Warco AQ, encllalincaAbfard A 1o, : ‘

Per il lato delfa figuradifette latinon v'¢ forma propria.
Rente Geometricay ma tentando {1 pud trovare, ¢ lafettima
Patee di tuto il circolo, € quelt’ arco dard la corda, che fard

Bb lato
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lato dell’eptagono, ouerola fettima parte del femicircolo,€
due di quelte [arannola fettima ditutto il circolo.

Or hauendo gl'archi, che fonola 4. 5.6.7. 16, parte def
circolo, dinidendoli per mezzo,e fubdiuidendoli hauremo la
8. 16, 12.14.20. parte del circolo con la fua corda dafe~
gnar(inellalinea A B. Pertrouarela g parte, fi pud dividef
1n 3 partiFarco ALB,e la terza parte fia AR, quale pesciO
farila 9 dituttoilcircolo. E quefta divifa per mezzo da”
rala18. ‘ |
- Md perladecimaquinta parte, fi prenderd Parco AP, ch¢
€la quinta, el'arco AB, che ¢1la terza parte del circolo, e 13
foro differenza PB diuifa per mezzo s'applichiall'arco ASs
che quefta fard la-xs parte ditutto il circolo,come confta
dalla 16.dellib.4. '

Si che non reftano,chela 11, 13. 17. 19. parte delcircor
lo, la quale non fi troua, che mecanicamente tentando con [
replicatione del Compaflo. Il chefe bene ¢ di qualche noia
nella fabrica dello Stromento, ad ogni modo apporta poi fa-
cilitd per fempre nellalere occafioni: e la prattica di tal div
uifione non riefce tanto fcommoda , quando il circolo & cosh
grande, che la cordadella terza parte fia vguale allalineas
dello Stromento , e di talgrandezza deue intenderfi Ja tined
AB della prefente figura , fc bene s°¢ fatta qui affai pid
piccola,

Che fe bene quando lo Stromento ¢ affai lungo, vi fi puot”
no commodamente notare li lati delle figure anche di pilian*
goliynulladimeno ne’ mediocri bafterd finalla figura di 29
angoli, come s'¢ farco nellafigura 27. g

M (e queftaforma d’oprare fin’ora accennata , non pia°

ceflc come troppo operofa,, potremo hauere I'ifteflo intentd
con
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eon l'aiuto dellatauola de’ feni, € della linea aritmetica dello
Stromeato ; effendo che intal modo hauremo, quarito bafte-
1, per le operationi Fifiche. Ora primieramente dinidafi il
tircolo ,cioé gr. 360. per il numero de’latidella figura, e
s'haurdfa quantitd de’gradi, che toccanod ciafcun lato . Di.
poi quefto numero de’ gradi trouati dividafi per metd, edi
-quefta meta {i cerchi il fer.o nelletavole, come fi vede fatto
nella feguente. tauoletra,in cuinella prima colonna fonoi
numeri de’lati delle figure regolari ; nellafeconda fonos gra-
dide glarchi, che toccanodciafcun lato di ciafcuna figura.

Proportione de’lati de’ Poligoni deferitsi nellofleffocircolo, e numero

de’gradiy che prende ciafcun latodi deste figure,

et A M § Ay Y T A S—— So— o, Sy WS~

Fig.| Arco | Metd | Seno | |Fig:| Arco | Metd | Senof

[, S et man, | A Wemtire Gt St (e SO, Gt ST, S N S, oo, (i, Sgm—— S P —

1 |G. M.|G. M.] 1t [32 4316 21281

2 | ‘.., ___l 112 30 - |15 !2.58
e e e |11 127 a3 selads

—— [114 |25 42|12 51222

[[75 124 |12 [204

6| 60 30 |go0 |]16_122 30l1¢ 151105

o1 < T 17 |21 10[10 35/18
71 5125)23 4”433 ||187 }zo | !{to 37?‘7;
BT R
lio [ 36 N8 lzop [12° 118 19 Tjrse

Nella terza la metd di detti gradi, e nella quartail feno di cia-
fcuna. Cio fatto tirifi fopra vn piano vna linearetta vgua.
| | Bb 2 le
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le allalinea AR, ouero AT dello Stromentonella figura 275
e prefa col Compaffo la lunghezza di tal linea, sapplichi nel-
lalinea Arivmetica della Scromentoall’ internallo 86, , 863
poiche douendo quella effer corda di gr. 120, il feno di gradt-
60¢ 866 . . Eritenuto lo Stromentain quell’apertura , pref®
dafi #l feno 707, allinteruallo 70} 70} per il lato del qua
drato, e quefto fi fegninella lincatirata,, che rapprefenta lav
lineadello Stromento AR . Ecosi dimanoin mano confor
me alla qtiantitd de’feni notati: perche e bene queftifono ¢
ni dejla mera de gParchi, fono meta-delle corde, e quefte han”
no traloro la medefima proportione, che detti feni.

Finita, che fia nella linea tirata quefta divifione,fi traporta
sitlelinee AR, AT dello Stromento, il quale hauendo lel¥
nee laterali divife nella proportione de’lati delle figure rego-
laririfpetto al medef(imo circolo; in cui capifcano , € manife
fto, che anche gl'interualli hauranno fimile proportione , co*
me piti volte s’¢ dimoftrato.

QVESTIONE PRI MA,

Comedata vna liémﬁ poffa farne wna figura Regolare , qual pit
~ piaceyo deferiuere Langolo d'vna figura Regolare, di quelle,
che [on [egnate netlo Stromenta., |

S Ta data vnalinea AB nella figura 35, e diefla voglia farfi
vnafigura di cinque lati vguali. Quefta sapplichi nells
lineade’poligoni AR, AT dello Stromento, alf interuallo §¢
s: e percheillato defl'aflagono & vguale al femidiametro de
circolo, incui ha da formarfi il cercaro pentagono , ritenutas

quell'apertura dello Stcromento, preadafiVinteruallo 6.6, ¢
con
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€on talintervallo dall’ eftremita A, & B della linea data fi de-
{criuanodie archetti', che fi tagliano
in C, e con quello fteflo inrernallo dal
centro Cfi defcrina il circola-ABD-
EF, nel quale replicata lalinea AB,
s’haura il pentagono cercato,
=+ Che fefolo ficercafle difar'va’ an-
~golo de). Bentagono all’ efkremitd A
dellalinea daraytrouaro.come prima
- il centro C, baftera defcrinerg occul«
tamente l'arco AF, & ad effo.applicare lalinea AB;, Gighe fia
laretra AF; e fard fatro Fangolo BAF del pentagono, Il ghe
¢ vn pran compendio d’operare per-chi hida far.in grande il
diflegno d’vna fortezzaregolare . ;
Quindi &, che fe'la linca data foffe molee grande,in medo,
che non fi potefle preader tutta col Compatlo, 6 non. capiffe
‘nell’interuallo dello Stromento , bafterd folo pighiarng vna,
‘parte nelleftremita, qualunque ella fia ad arbitrio -0 fig ali-
quota,d nd, econquaclla firlangolo defiderato del poligo-
no, nel modo che s’¢ detro: perche allongata poi queftalinea
tirata per far Fangolo, finche {ia tanto quanto la prima, fatto
nella fua eftremitd vn angolo vguale al gid trouato , eco-
sidi manoin mano verrd ' compirft lafigura bramata. Co-
me per efflempio, fe c’imaginiamo lalinea AB prolongata.
alla lunghezza di quattro palmi, quefta non pud tucra capire
‘nello Stromento ¢ percio ne prendo fololaparte AB,ecome
{econ quelta fola doueffioperare , quella applico ncllo Stro-
‘mento,& opero come s'¢ detto poiche prolongata .poi AR
tanto ch’anch’ella fia di quattro palmi;nella fua efteemita fage
cio va'altr’angolo vguale all’ angolo BAF, ¢ cosidi mano in
mano finche fiacompita la figura, QVE-
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QVESTIONE SECONDA.

Datawna figuraregolare, comode le poffa circofcrinere,
L . M *
0 infcriuer’ cun circolo,

‘T Er la circofcrittione del circolo non fi tichiede piii che
trouar’il centro della figuraregolare data: la quale fe

‘hi numero pari dilati, come 6, 8, &c. bafta dalli due angol!
oppoftitirar’vna diagonale , e da aleri due angoli oppofti vo'
altradiagonale, la quale dividerd per mezzola prima, & il
unto dell’inter(etrione € il centro della figura ; ¢ l'interuallo
dal detto punto fia’2d vaode gl'angoli ¢il femidiametro del

circolo,che ficircofcrive alla figura, -

Ma fela data figura & di numero difuguale dilati, conuien’
applicar’illato di detta figura nella linea de’poligoni nello
Stromento all'interuallo corrifpondente alla figura (cosifer
¢ va peatagano s’applica all'interuallo 5. 5. )e poi prefo Pins
teruallo 6. 6, defcrinere, come nella Queltione precedentes
due archi occulii,che fitagliano in C; e quefto ¢ il centro
della figura, & allinteruallo CA fe le circofcriue il circolo
ABDF,

Perifcrivere poi i circolo, bafta, tronato come prima i
centro delladata figura, dinider per mezzo vno de’lati,come
ABinH,e dal centro C alf’interuallo CH defcriuer’il circo®
lo HIKLM, il quale fard infcritto alla detta figura, poiche

~tutti ilatidiefla lo toccano; come facilmente i pud dimo’
“frare dalle cofe, che dice Euclide nellib. 4+in fomighantes
“propofito . T |

QE-
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QVESTIONE TERZA.

Dato o’ arco, come [i poffa facilmente irouare in effo la quantita
d'un’ grado , ¢ altre partidel circolonon [egnate
wella linea d¢ poligeni,

E bene quefto problema facilmente fi mete in prattica
con la linea de’gradi dello Stromento , nondimeno con-.
wien pratticarlo con qaeftalinea de’ poligoni | perche quefta
prattica daralame per vasie dinifioni aflai minnte anche di
linee rette. o S
Siadatol'arco AB,dicui
»E Gx fi defidera fapere, quanto
3 x fia grandela quantitd d’'vn
‘V{mn grado. Cerchifi,perlazs.
o _ ] del lib. 3.il centro di ral’ar-
L Hy co ; il che breuemente {ifa
H - prendendo ad arbitrio AC,
:." edalli puati A, & Cdefcrit- .
ti occultamented qualfiuo-
glia intervallo due archi, .
% / che fi tagliano in E, & F,per
\ i li puati B, &F fitiri vna li-
- nea retta indefinica,e lo ftefe
Y fo facciali prendendo ad ar-
B X . bitrio BD,e perli puntidel-
Pinterfettioni de gl'archi occulti G,& H fimilmente fi tiri voa
inaz receaindefinita;la quale taglierd la prima nel punto Ij

®quefto & il centro del circoloydi cui 'arco dato AB € parte,
- Prefo
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Prefo dunque il femidiametro dital circolo, cioé I'interuallo
14, ouero 1B, Papplico nella linea de’poligoni alli punti 6.6
e ritengo quefta apertura dello Stromento.

' Ora qui conuiene far rifleffione d¢id , che offerud Euclide:
nell'vltima propofitione def libro 4. doue infegnd a defcrie.
uere la figura di quindici fati, ¢ol beneficid de’lati deltriane
golo, e del pentagono: & ¢, che moltiplicando infieme li de=
nominatorididue ﬁgure regoléri,cioé i auiveri de”loro latiy
{1 hi il denominatore d’vn’altra nuoua figura ; e la differevza
de glarchicorrifponidenti allato didetfeduefigare contiene?
rante parei di"quefta nooua figura yquanta € la differenza de’
numeri de’lati di quelle figure. Cosi il triangolo hi tr¢ lath
il pentagono cinque, moltiplico 3, per 5, & ho 155 € perche.
la differeaza di 3 a5 ¢ 3, petcio dall’ iftefio punto del cirgolo
applicataillato del triangelb, & il lato del penragonosla dife
ferenza de gl'archicorrifpondenti 3 quefli Jati contient due:
pacti delle quindici del circolo. E fela differenzade) rume-
ro delati delle figire fia I'vnita, applicatiiloro latial circoloy
reftard la differenza de gl'archila parte competente alla nuo=
uafigura : Gosiapplicato il lato del quadrato, e del pentago=
nojla differtnza-¢ la ventefima parte del circoloperche 4
moltiplicate per 5,fd 201 Hche ¢ manifefto, perche delles
2°> partfvn quarto ne Jeva ssedelle ftefle 20 vn qlilnto nes
leua qaterosdanque a differenza d'vn quarto , e d'vn quin-
to ¢ vna ventefima, - # , ,

Suppottaquetta dottrina'verillima,e chiarifima,havendo
noinclialihea de’poligonitittato della figura di 20, & illato,
delly fig:di v8lahmoltiplicando 2& pér 18, habbiamo3 60y
chie ¢iFhmerode’gradi di tuero il circolos'e perche Jaditfe=
rcn’iaﬁr% 205 ¢ 18 @ 33 pereidiprefo nello Stromento nellali

i 2% ‘ nea

o~
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hed de’poligoni !’ intervallo 18. 1 8, lapplico all'arco dato,&
€ AK: dipoi prefo linteruallo 20,20, Fapplico nello fteflo
arco dal punto K, & ¢ KL; onde refta AL due treceafeflante-
fime di circolo,e fc AL fidividera per mezzo,hanremo jj gra»
dodelcircolo.

Che fe prendeflimo Pinteruallo,che divide il circoloin 2o,
e quello,chc lodividein 19 pam,la differenzaloro fara ;. del
circolo, cosi per divider il circolo in 63 parti, prendo due nu
meri,che moluphcan facciano 63,¢ quefti fono 7, € 9, la,
differenza de’quali € 2. Dunque applicato al circolo illato
della figura. di fette, e quello dinoue lati, la’ differenza fara

* delcircolo s e dinifa per mezzo,dara I'arco,la cux corda ¢
lato della figura di 63 lati.. . ,

- Di qui {i vede, che hauendo noi nella lmea de’poligonii
lati di diciotto ﬁgure, combinandole a due i due, fi ponno fa-
Ie 162 combinationi, e trovar’ilati dialtre 162 figure, oltre
le notate nello Stromento. Ma perche alcune differenze
€om prendercbbono numero difuguale di partiyfaria affai dife
ficile il trouarle, pcrcxo meglio € fcruxrﬁ folo di quelh 5 ches
hanno ne’numerila dxffcrenza, che & numero pari, e riceves
fubdivifione . Come per eflempio , fe prendiamoil lato di
2o, e quellodi 13, ladifferenza fard k. delcircolo;e troppo
difficile rinfcirebbe dinidere in {etre parti quella particella.,
che la differenza deglarchi:- fe purnon sadoprafle ne gli
archi Pinduftria, che nelle linee rertebabbiamo moftrata nel
Cap.2. efprefladoue vna ventefima {1 dinife in cinque parti, -
Mafe prendiamo il{ato di 1x,equello ding,la differenza.
fara ,del circolo;la qual differenza divifa , e due nltrc volte
fubdxuxfa,ﬁnalmcme refta;l; delgircolo,

- Da quefte cofe qui dette firaccoglic vn modo. facm{T mo

Cc per
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per pigliar in vna retea linea data vna particella; che per altr0
{aria difficile a trovare,quando il numero delle:parti ¢ nume
ro compofto: cioé trouando due numeri differenti tra diforo
folamente per I'vnitd, ouero per il binario , 6 quaternarioy
qualiinfieme moluplicati ,facciano il numero , che denomt

na le parti.

Per eflempio voglio via (eftaﬁt’eﬁma {feconda dellalined

HJ | ¥

retta MN . Veggo, cheil 72 fi fa:dalla asolt®
plicatione di 8 per g, onde cauo, chela differ
renzadelPottaua, e della nona patte di detras

linea MN élalettanrefima fecanda cercarase

Applico dunque nefla linea ‘Atitwetica-dello
Stromento lalinea M: N al intervallo 80. 809

perche all’intervallo 10. 1o, hauro Iottana
parte,che fard ML. Dipoi lifteffa MN. appli*

co alPinteruallo 9o. 9o, & alllintervallo 10i
10, haurd la nona parte, la quale fara L1, elas
{crerd ladifferenza 1M diturea lalinea;perd
che delle 72 particelle v’ ottauo ne contiené

9y & v nono ne contiene §, dunque la diffes

L

‘tenzad’va’ottauo jed’yrnone i -

E' vero, chelipuo fare piabreuemente, ¢

{ard maniera commune anche quando la parté

¢ denominata da va aumero primio ; ciod i
metta la linea data all'intervallo della deno~
minatione delle parti, & all’ apertara medefi«

‘mafi prenda linteruallo proMimamente mis

nore, poiche leuato queltodalla linea data il

timaneate fard 1a parte cercata. Cosi pofts

la MN all’ interuallo 72. 72, prendafi Pincers
| uallo
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dallo .71, efard NI;dunque IM.¢ vnafettantefima fecons
da, come i cercaua . E di'quelta maniera conueri operare,
quando il numero della parte cercata cadefle nelli punti vi-
-¢ini al centro dello Stromentosche per ikgruppo dello ftefio
Stromento, non vifi pupnsio prendere : onde conniene-preno
dere Pinternallo, che portala differenzatra il Numeratore,
& il Denominatore della parte cercata, Cosife volefti 2 del=
laMN, veggo che la differenzatra il 35¢92 € 695 perciO pon
fra la MN alli puati 72. 72, prendo 69, 69, ¢ lenatodalla
MN queft'interuallo, il refiduo farebbe . | o
. Che fe falinea data fofle piccola aflai,come MLe fi vedef-
{e diuidere in parti 9; perche faria.fcommodo I applicarfa
allo Stromento, prolongo lalinea ML tanto, che lareplico
otto volte fin ad N: dipoiapplicatala MN all'ortuplo di par.
ti 9, cio¢ al 72, prendo poi 71.71, e fara N1, onde reftando
IM?, di MN, fard per confequenza}di ML : e cosi potrd,fe
fivord, continuar ladivifione di ML in tutte le fue none para
ti prendendofi 70.70, € trapartandolo dal punto N verfo M,
che Jafciard %, cioc; diML, &c., o

QVESTIONE QUVARTA,

Come fi conofca la proportione de’ Lati delli poligoni deferirei nello
- freffo circolo ;¢ poi-anche laproportione dells ftefsi poligoni.,

I, Alla tauoletta pofta in quefto €apo ¢ manifcftala pro-
. poriﬁone. de’lati.de’ pdl‘igoni,; maaon fi puo fempre
bagere quelta tauoletta allamano; come s'hid Jo Stromento,
Rer conofcer dunque la proportiencdi dett lati conuicnes
Yedere, fe fi vogliono con rclé‘:tloﬂe%alffcmidiamctro, o folo

c 2 tra



‘364 @ APpoO v )
tradiloro. Pereflempio voglio fapere, che proportionet
habbia il lato del peatagono at lato del decagono, Poflo
confiderarli affolutameate tra di loro fenzariguardo dellat0
dell'effagono, che & vgualal femidiametro; ouero determina
talaquanticd delle parricelle del femidiametro, confiderares
quante di quelle particelle contenga ciafcuno di detrilath
Nel primo cafo con due Compafli prendo gllinteruallr 5. 5»
€ 10, Io, nellalinea de’poligoni. Dipoi nella linea Aricme-
tica applico il lato del pentagono all'interuallo 100, 100, &
trouando, cheillato del decagono cade nell’interuallo 53¢
§ 3,dico, chelaloroproportione ¢come ditoo 352}, Ma
volendofi la loro proportione. in riguardo del lato dell’ efla-
gono, conuiene prendere tré mifure,cioé oltre li due dettiin~
terualli pigliar'anche quello di 6. 6, € quefto nellalinea Arite
metica porre all’interuallo roo. roo,e cosi trouerafh la pro-
portione del lato del pentagono d quello del decagono,come
§8: aquafi 31. | :
. Trouara la proportione de’lati di due figure, inriguardo
al latodell’effagono pofto come 100, fitrouera la proportio
ne di dette figure, cercando I'area d'vno de’ triangoli di cia*
{cuna,c poi moltipticando queR’area, peril numero de’lati di

ciafcuna. L’area poidiciafcun triane

olo fitronacon la moltiplicationet

della metd del lato per la perpendico
lare,chein eflo cade dal centro ;cio€
moltiplicando AH per CH, come fi
- cauadalla 42. dellib. 1. Si troua pod
la grandezza della perpendicolare
CH, 6 conlo Stromento applicando’
CA femidiametro ncllalinea Aritmes
t1ca
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tica alf'interuallo 100. 100,0dalquadrato deflaCA 1coy
Cauando il quadrato delfa metd dellato cenefeiuto, Lflen-
do dunque illato del pentageno inriguardo del femidiames
tro dlcircolo, dcui éinleritto, come 58}, fa fua metd & 295,
il cui quadrato € 855 ¢, il quale fottratto dal quadraro del
femidiametro, refta‘il quadrato del'laCH, ela radicc 95, in
circa ¢ la quantita della pérpendicclare CH. Moliiplicato
dunque CH 95} per HA 29}, area d’vn triangelo quinta
parte del pentagono € 2793 1, e quefta moltiplicata per 5.
numero de’lati per confeguenza de’triangeli del pentagono,
fara tutta I'area del pentagono ¥12976. 1l che pure fifarizs
trouato, {e prefala merd del girodel pentagono (che ¢ 2927)
cio¢ 146" fifofle moltiplicata per la perpendicolare 95!,
poiche faria venuta I'area del penragono allo fieflo modo
13967. , |
~ Ora per trouar I'area del decagono, il cui lato é quafi 31,
& il mezzo giro 155, incircastrouola perpendicolare cauana
do dal quadrato del {emidiametro, cioc da 10000, il quadra-
to della meta del lato 15}, cioé 240, € reftano 9760 quas
drato della perpendicolare, quale percio ¢ 98?2, Moltiplicas
to dunque 155 per 98, {i produce I'area del decagono
15306. Dalcheconchiudo,che il pentagono, & il deca=
gono defcritti nello fteflo circolo fono come 13967,¢
15306, & inminoritermini, poiche li numeri non fon tanto
precifi,come 142 15. Enclla ftefla forma fi procedera nele
a comparatione dell'altre figure, douefivedra , che quanto
minore < il lato, tanto pitt va crefcendo Varea ,

e



QVESTIONE QVINTA.

Datown poligono regolare, tronarne on’altro &lui wgnale.
QO E fard data vnafiguraregolare, & vnattra diuerfa fe.0f
) defideri alei vguale, primieramente per la Queftione
antecedente {itravila proportione ditalifigure nello feflo
circolo, come fe fia dato vn pentagono, ¢ fi voglia vo decdf
gono dluivguale, fi troua,che il pentagono aldecagono nel?
lo fteffo circolo ¢ come 144 15, Dipoi il lato della darta figus
rasapplichi nelle linee de’poligoni all’interuallo conueniene
ge, come nel calo noftro all'interuallo 5.5, ¢ [t prenda l'inter-
ualledella {pecie della figura, che fi cerca, come qui ¢ il de~
cagono, ¢ fard 1o. 10, Finalmente perche il decagono ¢ co-
me 15,al pentagono, che ¢ come 14; nelle lince Geometis
che all’internallo 154 15, applico queftolato trouato del de
cagono ; e prefo I'internallo 14. 14, fard illato d'vn decago=
1o, che ¢ al decagono inferitto nello fteflo circolo col penta
gonodato, come 143 15, cio¢ come il pentagono. datoal
decagono nello fteflocircolo: Dunque queft’ vitimo .inte
uallo prefo ¢illato del decagono vguale aldato pentagenoi
poiche cosi-il decagono diquefto latoycome il peatagono,
dato hanno la fteffa proportionedi 142 5 al decagono nele
loficflo circoloconla figura data, perlay delss

- Rt C ed-
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“In gual mapierd s habbia 4 fegnare nello Stromentola linga.
4’ wgualianla tra piani regolari d;[/&n;igliamt 4
& vfo diquefta linga trasformatoria ,

™ Onuiea talhora cangiar’vna figura piana in vaalera di
Qs fpeciedifferente, e fe bene di¢id s’¢ parlato-nel Capo
antecedente alla Quett, 1. nientedimeno per farlo pitl pretto,
¢ con facilitdy {i pud¥ nel noftro Stromento-fegnar: il laco di
Ciafcuna figura, E perche le figure Irregolari non hannlogle
Cuna determinatione , potendo éffernidite variy ladoro’isres
golaritd, percio folamente i confidérano le regularipatdhe
conofeiuto va lato, tutei glakri-fon notry clicadoara dii e
vguali. | I L
“* Primieramente fi di ‘meftieri- conofcere la proportiong
de’lati de!le’;ﬁguré diffofiviglianti; ma (econdpd’ai’@q’gév.{u pers
ficie tra dife-vgualiv B percheitutté le ﬁgw‘r«e‘r’ég@iizhpz]onus ;
o concepirfi, conie défcritie nel circolo 5 dal cus cemréit“ira.ﬂl
Yed ciafcun™angolo linee rette, Iarea (i divide in tavttrians
: éﬁl’i vguali f,»“qu‘a?nEiif?ghof‘iillhiti" di @ia'féﬂ’nagldi?’de‘tce-'ﬁ‘g’{‘tz’:rl-",'i pers
¢id bafterd troiarita bafed'vno di dettitriangolt & Unide dox:
ta, che fial'area d"-'vﬁa‘ﬁgtfx?ra,‘iq'ueﬁ-afﬁ di-‘u’id-epi intauke par Ehy
‘Quantifono ilati delld figura jiche fidefidera, e queltd quo~
tiente fard Parea del triangolo, clie €tal parte didetra fron.
fa. Del quﬂft,iangolofifq{'ce'le ‘eﬂjﬁndo conofciutg Pareay ¢
' lﬁ“‘ﬁfopor‘ﬁc’an‘e de’lati (pt)igh'é; p’qr‘ il Capo antecedentéficos
Yofce Ia proportione dellato della figura al femidramietro def
Citcolo,in cui é deferitea , 0 almeno {i pud cauare daile tavole
defeni) G troua la grandezza della bale, - Puns -
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Danque fuppo&o il lato del triangolo equxlatero effes
1060, 1r0Lo la fua area nel modo communcatuttx {itrian®
goli, cia€ dalla meta del giro di tutto il tria ngolo foteraendo
ciafcuno de’lati , € moltiplicate infieme le tré differenzey €
queflo prodotro moltiplicato per Ja detta meta del giro,cau®
Ia radice quadrata, che fara Farea cercata. Percio eflendo
vnlato 1000, tuttoil giro € 3000, ¢ lametd 1500 3 dunqué
fe tré differenze fono 500, 500, 500, le quali moltiplicate
infieme, fanno 12 5000000, € quelto prodotto moltiplicato
per 1500 metd delgirodel triangolo,dd 187500000000
la cui radice quadrata ¢ 433012 area del dato triangolo
equilatero. . p

.Ora volendofi illato d Vo quadrato vouale al datotrian-
golo, prendola quarta parte delPareatrouata del triangolos
& € 108253, ¢ queftacl'arcadel triangofo , che ¢ la quarta,
parte del quadrato vgpale al dato triangolo. Etinquefto
piceolo triangolo, quarea parte del quadratoli lati pol’n, co”
me 1000, la bafe ¢ 1414 & 2000000: Dunque peiche i
triangolifimili fono nella propostione duplicata de’lati, cioé

le loraree fono come li quadrazi de’lati homologi, per Jas
19. del;, lib. 6, trouara Parea com(pondenceaqueﬁt tré lath

nc’termini della proportione conofciura,fe fi fard come I'ared
trouata ,all area conofciuta 10825 3, cost i} quadrato dellas,
bafe 1414 ad vo'altroverrd il quadrato della bafe, che fi cer
ca. Quindi¢,che datalaproportione de'lati del triangolo
1000; 1000, 14} 4, fi troua Farea 499999 : € cosi come
queftad 10825 3, cosi il quadrato della bafe, che ¢ 2000000,
(ouero 1999396 fe fi prende per bafe 1414 precifamente)
a 433012, quadrato della vera bale,che ficerca ; quale per«
ciofard 658 i e tale {ar.t il lato del quadrato vgualc al d;

totriangolo, Con
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~ Con'ifteflo metodo fi trouanoilati del pentagono, effas
gono, & altri vguali al dato triangolo, cio¢ prendendo per il
Pentagono Ja quinta parte dell'area del triangolo equilarero
Pofto, per 'Eptagono la fetrima parte , &c. E poiconofcin-
tala proportione del latodiciafcuna figura al femidiameiro
del circolo, in cui ella pud defcriverfi, fi troua I'area diquefto
triangolo ifofcele ; e finalmente facendofi, come la quinta, &
fetrima, &, parte del eriangolo equilatero pofto, queft’area
v'timamente trouata , cosiil quadrato del lato del pentagos
Ro , O cptagono,&c. al quadrato del lato vero cercato sonde
la radice di queft’vitimo quadrato fard il ato, che ficerca:e
cosi {1 fonotrouati ilatid’alcune figure regolari, come nell’
annefla Tauolettafitroua notato. Econ quefta proportione

Lati di figure regolars tra di loro wguali.
Triangolo 1c00. |Ottangolo 299 o+
Circolo 742 #j¢|Nonangolo 264+
Quadrato 658 #f | Decangolo 237+
Pentagono 502 ---!Vndecangelo 214+
Effagono 408 #f¢| Dodecacgolo 197

Eptagono . 342-==| - o N

fi diuidono lelinee AN, AV nella fig. dello Stromento pag.
164. pigliando tntea la AN per 1000 latodel triangolo, il
quale fi fegna con Ja nota a per contradiftinguerlo dal 3, che
(fegna nelalcra linea, fn cui fonole parti del circolo, ¢ chia-
Wiamo linea de’poligoni. Cosi per il pentagono §i prerde
A 5 di pati 502-- di quelle, delle qualitutra Ja AN ¢ 1000;
¢ nello fteflfo modo dellaltre tutte,
Dd Col
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* Col medefimo metodo approuarei , che nella ftefl
linea fi fegnaffe il Diametro del circolo vguale all’iftetl0
triangolo, la cuiarea & diparti 433012 quadrate. Percth
il circolo & vguale altriangolo rettangolo fatto dal femidi®
metro , e dalla circonferenza, e percio vguale al Rettangol"
fotto il femidiametro , e la femicirconferenza, onde quefti 13
ti hanno 13 proportione medefima del diamerro alla circof®
ferenza, cio¢ di 113 3 355; percid moltiplicato 355 p¢f
113 Pareadel circolofard gor15. Siche habbiamo due ar¢®
dicircoli,vna di g0 t15,alera di 433012 5 € perche fono!
circoli comei quadrati del diametro, prendafi il quadrato del
diametro 226, cioé 5 1076,¢ facciafi,come il circolo 4o 115
alcircolo 433012, costil quadrato s 1076 al quadro 5513”
28: lacui radice quadrata 742 e ¢ la quantita del diame*
tro delcircolo, che doura prender(i dal punto A, e verrd 3
cadere tra’l quadrato, & il Triangolo, efi potrd fegnared
conla figura circolare @, ouero con le lettere Dia; accio s’in?
tenda quello effer il diametro del circolo, la cui area € di part)
433012, vguale al Triangolo equilatero, li cui lati fond
vguali alla linea AN di parti 1000. Cosi con vna tal diur
fione fegnata per il circolo,fi potrd immediatamente quadra”
reil circolo, effendoui if quadrato vgualeal dato Triangoloy

al qual ¢ vguale il Circolo del diametro notato. "
Quindi ¢ manifefto, che dato qualunquelato di triangolos

3 cuifidefidera alira figuraregolare vguale, gl'interualli dc}l
apertura dello Stromento faranno nella ftefla proportione, 10
cui fono diuifi i laci delfo Reflo Scromento , come pid volee d¥
fopra s’¢ detto , ' |

,Q‘/Ei .
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QVESTIONE PRIMA.

Data runa figura regolare, trasformarla inun’ altra wguale
di pisy o meno lati,

H Abbiafi per cagione d'effempio vna laftrad'argento
quadrata, € vogliafi farne vn'altra d’vgual groflczzd,
mi di figuraeflagona, ficercala grandezza del lato dell’eflz-
gona. Nellalinea trasformatoria, o d'vguaglianza, comuin=
que chiamar la vogliamo, s'applichi all’interuallo del quas
dratoil lato dato; e ritenuta quell’ apertura, prendafi nella,
ftefla linea Pinteruallo 6. 6, ¢ quefto rivfcira illato cercato
dclPeflagono. D ~ |
Ma {c fofle lalaftra cosigrande, che non capifce il lato del
quadrato ne gl'interualli dello Stromento , e fi volefle fapee
rein numieri di quanti detifarala lunghezza dellato trovato
delPeffagono,cosi pud operarfi. Allargato lo Stromento &
qualfinogha apertura, prendafi con due Compalli glintera
valli corrifpondenti al quadrato, & all’eflagono nella linea,
trasformatoria. Dipoinella linea Aritmetica fs vegga con,
l'applicatione de’due Compafli , che proportione habbiang
tra diloro que’duelatise trouanido che il lato del-quadrato
3 quello dell’effagono vguale ¢ come 100 4 62, conlaregos
la del tré dico, fe 100 danno 62, illato d'vna laftra quadrata
di deti 20, m1 dard invna laftravguale eﬁagona, il lato di
detir2i. .. TR AN ST
. Chefe non fi potefle prendere precifamente in denominas
tione di mifuraconolciura di palmi, detiy &¢. il lato del qua-
drato, e nondimeno foffe aflai grande, prendo la meta, o al-
Dd 2 ua
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tra parte aliquota di deteo lato, e Iapplico all'interuallo de
quadrato nella linea trasformatoria, e poi prendo il lato del
Ia figura, che fi defidera, nellintervallo della ftefla linea tré”
stormatoria ; perche moltiplicando quefta tante volte, 19~
quante partifu diuifo Paltro lato della figura data, s'haui!}
fato cercato. Laragione dicid¢ manifefta; perche i lati dek
le figure fimili fono nella proportione fubduplicata nelle fie*
e figure, dunque prefa lametd del lato dato, quefta ¢lat®
'va quadrato fabquadruplo del primo : Dunque il lato def
Yaltra figura trouato (effendo al quadrato di quella metd
vgualeI'efflagono di quefto lato trouato) ¢ lato d'vo'eflagono
fubquadruplo al dato quadrato. Ora raddoppiato il lat0
trouaco fari lato d'vn’altro eflagono quadruplo di queftos
Danque I'effagono della linea doppia del lato trouato ¢
vguale al quadrato datd. '

QVESTIONE SECONDA.

‘ [4
Data wna figura regolare trouarne wn’alira vegolare dinerfa, 4 cw
habbia la data Proportione. - ’

&\ Velta operatione & facile adoprandofi la lineatrasfors
. matoria, e lalinea Geometrica: poiche prima nclia
krasformatoria fi troua I'vguale, poinella Geometrica fi tro~
ua quella, che hi 1a data proportione . Sia dato vntriango~
Yo, e fidefidera va'ottangolo,che contenga tre volte, e meze
z2a dettotriangolo, cioé che fia altriangolo, come 7 3 2, Pone
- godunque nella finea trasformaroria 1l lato dato deleriango-
lo all'interuatlo proprio : quindi prendo nella ftefla linea l'ine

scruallo 8.8, ¢ quefto ¢ Forrangolo vguale al rriangolo datos
' Con-
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‘Conuien dunque trouare vn’ottangolo, che 3 quefto fieflo
Ottangolo fiachme 7 & 2: percid il latotrouaro delf’ottan-
golo vguale applico nellalinea Geometrica all’intereallo 2.
2: ¢ prefo nella ftefla linea Geometrica Vinterualloy.7, que-
fto (ari il lato dellotrangolo , che ¢ come 7, in riguardo del
Primo ortangglo, cioé del triangolo dato, che € come 2.

Che fe defideri conofcer in numeriillato di quefto ottan.
golo, che ¢ al triangolo dato,come 7 4 2 {1 troua con 'ap«
plicatione de’lati del triangolo , & ottangolo vguali nella,
linea Aritmetica, che fono come 100 @ quafi 30t dipoiilati
de gl’ottangoli, che fono come 2 a 7, applicati fimilmente al-
la linea Aritmetica 4 trouo che fonocome 304 §6,0ndes
raccolgo, cheil latodel triangolo datoallato d'vn’ottango-
lo, che o contiene tre volte,e mezza€come 100 2 56,

QVESTIONE TERZA.

Date duefigure regolari diuerle conofcere , che proportione
habbiano tra di loro,

Tano date due figure diverfe regolari, per efflempio va
~' penfagono, & va triangolo: ap plico nellalinea trasfor=
matoria il latodella figura,che ha meno angoli,cio¢illato
del triangolo, & 4 quefta appertura allinteruallo 5. 5. nellaa
fe(la trasformatoria prendo il lato del pentagono vguales,
Pofcia queftolato d’vn pentagono vguale al triangolo dato,
& illato del pentagono dato,applico nella inca Geometris

«ca, come {i diffe nel Capo 3. Queft. 4. € cosi trouata la proe
portione de’peatagoni di quefti due lati, fi fa manifeftalas

proportione del pentagono , € triangolo datis L
| a
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Laragione di quefta operatione & manifefta dalle cofe pti
volte dette, e dalla coftruttione dello Stromento nella diur
fione diquefte linee, delle qualiciferuiamo.,

QVESTIONE QVARTA.
Datalarca dwn poligono regolare, trouar il fuo lato.

Sfendoche ogniareas’intende compofta di quadretti di
determinata mifura, data ’area, deue efler dato il lato
di ciafcun quadrerto. Ora fuppongafi data¥area d'vn pen-
tagono di 400 palwi quadrati, e cerchifi quanto grande fia i!
lato del detto pentagono. Trouifi il lato d’'vn quadrato di
400 palmi, canando dal dato numero la radice quadrata,che
€ 20,&in vn piano fi defcriua vnalinea, che (i fupponga di
20 particelle , ciafcuna delle quali (e ben piccola rapprefents
vo palmo. Quefta lineas’applichi nella linea trasformato~
~ria allinteruallo proprio del quadrato, & 4 quella apertura
detlo Stromento fi prenda Pinteruallo 5.5, del pentagono. i
- che fatto, quefti due interuallidel quadrato, e del pentago-
no s’applichinonella linea Aritmiertica;e fitroucrd , che teil
lato del quadrato 400,¢ 20;ilJato del pentagono di 400 pale
mié 1s5’,

Siche data quallinoglia area fi caua la radice quadrata; e
pofta vna lineadi tante mifure s'applica nella trasformatoria
allinteruallo del quadrato; poiche I'intervallo corrifpondens
tealla dengmmamone del poligono dato, fardillato della fi«
gura, lacuiarea € vguale al quadrato dellalinea fuppofta,
cio¢ all’area data. |

QE-
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QVESTIONE QVINT 4,

Dati due poligoni regolari dinerfi ugnaliy trouare la porportione
de’ circoli , ne’ quali ofsi fi defcrinono

' Manifefto ,che li poligoni vgualidiuerfi non i puonno
~ defcriuere nello fteflo circolo; dunque il poligono di
pit lati fi defcrive in v circolo minore, che quello di meno
lati, ma vguale d'area . Cerchifi dunque fa proportione de’
circolis » _ o
Il che fi fi trouando 1a proportione de' femidiametri. E fia
per eflempio vatriangolo, & vn’eptagono vguali. -
Primieramente applico nella linea de’poligoni il lato del
triangolo all'interuallo 3. 3, € prendo l'interuallo 6.6,e que-
fto ¢ il femidiametro del circolo, in cui i defcrive il dato
triangolo. Similmente nella fteflalinea de’poligoni applico
il lato delPeptagonc all'interuallo 7.7, e con quell’ apertura,,
prendol'interuallo 6. 6, it quale fard ilfemidiametro del cirs
colo,incui fidefcriue il dato eptagono. Prefi dipoi quefti
duc femidiametri, sapplicano nella linca Geometrica, & in
uella fitroua la proportione de’circoli; come s’¢ detto gella

Queft, 4. del Cap.3.
QUVESTIONE SESTA,

Data wwna figuraregolare far'vncircolod leivguale, e dato
: s circolo far wn quadrato vgnale
€ E non fofle nella linea fegnato anche il diametro del girv

colo vguale acialcuna delle figure notate nellaJinea,
traf-
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trasformatoria; € facile if crouvarfi in quefto iodo. Data fa
figura, fitrasformi in quadrato il lato di quefto quadrat®
pellalinea Geometrica s’applich&"iiill’interuallo p1.11;prens
dafi nella ftefla linea Geometrica linteruallo 14.14, ¢ quefto
¢il diametro delcircolo, che ficerca; la ragione ¢ manifeflay
perche per le cofe dimoftrate da Archim. il quadrato del dia
metro ¢ al circolo, come 14,3 11; il quadrato diqueft’vltima
linea ¢ al quadrato pofto all’interuallo £ 1. 1 1, cio¢ al poligo-
nodato,come 14 f: 1, dunque ildato poligono , & if circo
lo del diametro vitimamente trouato fono tra di fe vguali pef
la 7. del 5. |

Quindi dato va circolo ,fara faciliflimo il quadrarlo: per
che applicato il diametro dato alli punti 14.14: prendafi l'in-
teruallo 11.1 1, e queftalinea dard vn quadrato vguale al cir=
colo dato; effendocheil circolo al quadrato del fuo diametr0

ccomeIrd 4.
QVESTIONE SETTIMA,

Date due figure regolari difsimiliy e difugualiy farne wna vguale

a tutse duc y ¢ diffornigliante o

{QVc&a operatione {i fi con ridurre le due diffimili3

fomiglianza , e poi vnitle in vnafimile , ¢ finalmente
trouare vna diflimile. Siadaro vn pentagono, &

vn quadraro difuguali, ¢ fi voglia far vn triangolo vguale alla
fommadel pentagono,e del quadrato . Prima riducaf il pens
tagono in quadrato, in quefto modo. Nella linea trasforma-
toria s’apphchiil lato del pentageno-dato afl’interuallo §e

5> € poi prendafi linteruallo de’ quadrati, o g che farail la-
to
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10 de] quadrato, vguale al dato pentagono.. Dj poi hauene
dofi gia queftolato d'vn quadrato; & il lato del quadrato da-
to, sapplichinotutti due nelle linee Geometriche, per troe
Uarla lor proportione, ¢ fi faccia vn quadrato vguale 4 tutti
due, come s'¢ detto nel Cap. 3. Queft. 5. ¢ fard quefto qua.
drato vguale al pentagono , & al quadraro dati. Finalmenre
“illato di quefto quadrato nelle linee trasformatorie sapplie
chi allintervallo proprio de’ quadrati, € con quella apertura
s’haura al'interuallo A 4 propriode'triangoliil lato del triana
golo vguale al dato quadrato, ¢ pergonfcguenza alle due fiv
gure date diflimili, e difeguals, %,
E fefoffero molte le figure date da vnirfi, fi continui 'os
_peratione nello feflo modo; come fe oltre if pentagono e
quadrato darivi fofle anche va triangolo, e poituttiinfieme
haueflero 4 far’ vo’ottangolo; trouato il triangole vguale al
Pemagono, & al quadrato dati, cosiif]ato dx quefto,come,
del dago triangolo s'applichino nelle linee Geometriche, e (i
réui vn triangolo eguale atuttidug; e finalmeore il lato di
tal triangolo vguale 4 tutte tr€ le figure dates’applichi nclle
lince trasformatorie all'interuallo del triangolo , poiche rite«
nuta quell’apertura di Stromento, linteruallo 8.8, dard il

lato dell'orcangolo vguale alle tré figure date.
QVESTIONE OTTAVA,

Dati due poligoni regolari difsimiliy e dfuguali , trouar on’ alwa
frgara difsimsle sche fia gnale alla loro differcuza.

' Ta daro nello fteflo circolo va triangolo, & vnquadrato,
\D li quali neceflariamente fono difuguali, e fi voglia far
Ee vhel-



218 Ced PO PIIL
vo'effagono vguale alla differenza tra iltriangolo , e quadras
to dati. Nelle linee trasformatorie applicato 1l lato del trian
golo dato, fitrouiil lato d’vn quadrato 4 lui vguale; Dipo!
quelto lato trouato, & il lato dato del quadrato, sapplichi-
no nellelinee Geometriche, e trouata laloro proportione fs
troui il lato del quadrato vguale alla foro differenza, per que
ches'¢ detto nel- Cap. 3. Quelt. 6. Finalmente quefto lato del
quadrato vltimamente trouato sapplichi nelle linee trasfor’
matorie all’interuallo de’quadrati, poiche nelle ftefle lince
Pinteruallo 6. 6, dard il lato dell’eflagono vgualea quel qua~
drato, che ¢ la differenza de’due quadrati applicati, cio¢ del
triangolo, e del quadraro dati, |
Latutte quelte operationi fe e linee, che fono lati delles
figure date, foilerotroppo grandi, fi prendano le parti ali-
uote, ricordandofi poi di moltiplicare 'vltimalinea trouas
tafecondo la denominatione della parte aliquora prefa; co”
me fe fi prefe ilterzo della linea, quella trouvata fard fola-
mente il terzo diquella , che ficerca, e cosidonrd triplicarfi:
fe (i prefe il quarto, quefta dourd quadruplicasfi , ¢ cosi
dellalre,

CAdPO 11X

In qual manicra habbia i (egnarfi lalinea de’ corpiregolariy
¢ vfo di qucfta linea,

( :O’Pi regolarifi chiamano quelli, che hannoleloro fue
perficie piane , dalle quali fono comprefi, fimili, &
vguali: E perche ogni angolo folide & fatto almeno datré

fuperficie, ne pud eflere fe non minore di quatcro angoli ret
’ U.,
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ti, percid niun corpo regolare pud hauere 'angolo folido fat-
to, 0 da feitriangoli equilateri, 0 da quattro quadrati,perche
queftiinfieme fanno quattro angoliretti, e non faria ango-
lo, ma vo piano : quartro pentagoni vguali farebbono pid
di quartro retti; tre eflagoni fariano ginftamente quattro ret-
ti,e tre eptagoni O di pid Jati fariano pi di quattro retti; on-
de confta, che 'angolo folido non puc efler fatro, che 0 da,
tre, quattro, ¢ cinque triangoli equilateri, 0 da tre quadrati,
0 datre pentagoni equilateri; e per confequenza folo cinque
corpiregolarifono pofl:bili. Ora fe ditré triangoli cquilae
ter1 {1faccia vn'angolo folido , tutto il corpo haurd quattro
faccie, ¢ {i chiama retraedro, che vuol diredi quattro faccie,
oucro piramide; fe fi faccia vo’angolo folido di quattro trian.
goli equilateri {i forma Po&aedro ,cioc d'oteo faccie; fe di
cinque triangoli equilateri, {i formi 'angolo {olido, ne viene
P'icofaedrodi venti faccie. Dipoil'angolo folido fi fiditré
quadrati, efe ne forma ilcubo, ouero exaedrodi fel faccie: e
finajmente di tre pentagoni equilateri fi fa Fangolo folido
del godecacdro dr dodici faccie,

Per tronar dunque i lati di quefticinque corpi regolari
contenutiin vna medefima sfera, ciferniremo del modo da-
to da Euclide nell’vitima propofitione del lib.1 3. Si tiri nel-
lo Stromeatola linea, che deue & quefto effetroferuire, e fia
falinea AP, ouero AM. A queftalinca fe ne tiri In vn pia=
no vna vguale,efiala linea AB, la quale dwidafi in modo,
iche BC fia la metd , BD laterza parte, BE la quinta parte .
E dal centro C fidefcriua ilfemicircolo AFB. S'alzino poi
le perpcndicolari CE,DG, EH, e {itirino le linee AF, che
& lato dellocaedro , AG, chee lato dells piramide , oucro
tetraedro BG, che ¢ lato delcvbo . E quefta linea BG 4 ta-

Ec 2 oli
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glinell’ &rcma,c mcdlaragxone, cio¢ in modo, che 1lqu3‘
drato del fegmento mag’

giore fia vgual’al rettango?.
lo fatto datutta e dal feg-
mento minore ,come S. 1o
fegna nella 30 del libro 6
ouero nell’ 11, del lib.23¢

| L fia il fegmento maggioré
A © b LB BK,checlato del dodecac”

r  dro. Finalmente della linea BH, comé'
di femidiametro fi formi il fenmucow;
IN BOL;diuidafilarco per metd in O, & il
femidiametro HL per metain N: pren
dafi interuallo NO;& a quefto fia vguas,
le NI:ecosi fara Hllato del. decanonOa
& IO lato del pentagono ;-e fi trasferie
[I. fcano nell’altra figurain modo, che BIfia’
B vgualealO, &1H fiail Tato del decago

" no nel circolo BOL , {ard dunque Bl lato
| dell'icofaedro,

Trouate queﬂc mifure, G erasferifcono fopralo Stromens
20, in cui AP & diametro della sfera, Ag vguale ad AG, AB
vguale ad AF, A6 vguale A BG, Azo vgualc aBl, A 12
vguale 3 BK5 &'in tal manicra fono fegnari i lati de’corpi re
golari, che puonno defcriuerfi nella fteffa sfera

E perchefe bene turte quefte linee fonotradiloroi mcom-;,;

menfurabili di longhezza, nondimeno lilati del tetraedroy
o@aedro ,€ cibofono col diametro della sferacommenfurae
bili i potenza (glaltri due lati del dodecaedro , & icofaedro
f_on’aﬁ‘acto irrationali) efonoiloro quadrati in quefta pro
por

Eis)
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pottione, cioé ‘del diametro della sfera, come 6, del lato dels
la piramide , come 4, del lato dell'octacdro, come 3, del la-
to del cubo; come 2, come fi vede appreflo il Clauio nellas
dimofratiene della fudecra prop. vit. detlib. 13. percid (i
potra ptouare con la linca Geometrica dello Stromento,, fe_s
talilati da noitrouari nel primo modo applicati in efla corri.
fpondano giuftamente allifiumeri di 6. 4. 3. 2. accio fiamo

ficuri, che Poperatione %‘giu(’ca.
" Quindi fi potrd in nutheri determinare'la quantita di que-
fte linee in'proportidne al diametro delld sfcm,’quale mettia~
‘mo eflere di particelle 20q0. Dunque'if fuo quadraco
4000000, che ¢ al quadrato del lato dellaPiramide come
.614,dard 2666666 quadrato,la cuiradice 1633-- ¢ illaa
.todella Piramide s Similmente come 6 & 3,cosi il qiradrato
4000000 al quadrato 2000000, lacuiradice 1414+ ¢ il
latp dello&aedro. Ecome 64 2, cosiil quadrato gooooco
al‘quadrato 1333333, la cui radice 154 w5 ¢ 1] late del
Cubo. - R |
© Ma perilatidellialeri due corpi regolari fi richiedejmag-
‘giorinduftria, poiche illats del Cubo 1 ¢54 deve dividerfi -
‘nella media,& eftrema ragione, cio¢ come. 1000 A 618.prof.
fimamentg; & il fegmento maggiore 713 fard'il lato del do-
‘decaedro, come fi hi dal primo corollario della prop.17.del
lib.1 3. d'Euclide . E pertrouar il lato dell'lcofagdro, primic-
ramente deue trovarfi il raggio di quel circolo, che compren.
de lecinque bafi delli cinque triangoli, che coftituifcono l'an-
golo folido di quefto corpo : Ora per il prima corollario del-
1a prop.16.dellib.13. il quadrato di quel raggio & la quinta
parte del quadrato del diametro della sfera; onde fard

800000 il quadrato, ¢ lafua radice 894 o ¢ il raggio didet
: to
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tocircolo. Dipoi effendo noto quefto circolo, deue trofarf
il laro del Pentageno comprelo inquefto circolo; poiches
quefto ¢ il fato cercato dell’ Icofaedro, effendo bafe d’vno
delli cinque triangoli equilateri, che fanao Fangolo folidos
Per trouar quefto lato del Peatagono (il cui quadrato per 12
10del 1 3. ¢ vguale alli quadrati del Raggio, e del Decago
no nellifteflo circolo) bifogna trouar illaro del Decagono
pofloil Raggio 894, cioé tagliar il Raggio nella eftrema, €
media ragione, effendoche il fegmento maggiere & il lato del
Decagono perilcorollariodella 9. del 13, Quindi farailla
todel Decagono 552 tilcui quadrato 304704 aggionto af

uadrato del Raggio, cheé 805000 di 1104704 quadrato
def lato del Pentagonos e percio fard la fuaradice 1oy 1 il la-
tocercato dell Icofaedro.

Diuifsoni della linea per i corpi regolars inforiii
nella medofima sfera,

Diametro della sfera, 2000
Piramide. 1633 -
O&aedro. 14149
Cubo. 115445
Icofaedro, 1051
Dodecaedro. 713 o

e
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QVESTICNE PRl1MA,

Conoftiuto il diametro dwna sfera, come fi poffa formar’ on cubo,
0 alsro folidorzgolarey che capifca in ffas

piccole regoletre teflute infieme varie figure , come fe

foflero linee, hauranno I'vfo di qucfto problema.

Il diametro della sfera dato sapplichi ail’ntervallo vltmo

della linea de’ corpi regolari; e dipoi prefo Pinteruallo del

cubo, fe fi defidera formare v cube, 0 di qualunque altro fo-

Iido , che voglia formarfi, cio¢ Pinterallo 6. 6, in quella flcf

falinea, e shaurd il lato del cubo. Se fivolefle formar’ voa

piramide, prendali I”intcruallo 4. 4,1n quella linca d¢’ cor-
Piregolari. |

QUVESTIONE SECONDA.,

QVclli , che fi dilettano dentro sfere di vetro formare di

Data wna pimmide trouar la sfera, che contengavn’ altra
pimmide in data proportione .

Ta data voa piramide, e fi defideri vra sfera,checonten-
S gavna piramide, che alfa data ﬁ\a come 9, a8. Trouift
il lato della pifamide, che fiacome 9 4 ¥, rifpetto della pira-
mide data: e perche ifolidi fimili {ono nella triplicata pro-
portione de’lati Homologi,cioé,comeicubi de’lati, il fato
della piramide data sapplichi nella linea cubica dello Stro-
meato all’ interuallo 8. 8; e prefo linteruallo 9. 9, fard lato

della piramide, che alla primafard come 93 8. Quclto lato
trouas
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trouato s"applichi nella linea de’corpi regolari all'interuallo
4. 4> proprio del tetraedro , € I'interuallo eftremo dard if di12
metro della sfera, che contiene vna piramide, che ¢ {efquiot

tava della piramide data «
QVESTIONE TERZA.

Datoil diamesro della sfera tronar La propartsone de’corpi
regoiari inferitti, '

Ta datavnasfera, il cuidiametro € noto, eficerchi las
proportione didetta sfera 4 ciafcuno de’corpiregolars
infcritti, Ogni sfera € vguale al cono, lacui bafe € vgualer
alla fuperficie sferica , e I'altezza vguale al raggio, come di-
moftra Archimede nef lib. 1.de Spher. Cyl. dunque dato il
diametrofitroua lacirconferenza del maflmo circolo,e ques
fta moltiplicata per il fudetto diametro da la fuperficie sferi«
ca, bafe del cono, e quefta poi moltiplicara per laterza pare
tedelraggio, cioc¢ il fefto del diametro da la foliditd del cono
vguale allasfera; perche fela bafe fi moltiplicafle per tutttas
Paltezza, {aria lafolidita del cilindro dibafe,& altezza vgua~
le ; dunque effendo il cono laterza parte dital cilindro, perla
1o. def hib.12. ¢ manifefto, che (i deue moltipliar folo perla
terza parte dell'altezza . Per trovar poila foliditd d vo corpo
regolareinfcritto; Primo, fitronaillatodiderro corpo, ap=
pircando il diametro della sfera all’ eftremita dellalinea d€’
corpiregolari,econ vn'altro Compaflo fi prenda Pinteruale
lo competente alcorpo, che fi cerca: ¢ queftidue interualll
apphicati nellalinea Avicmetica, danno 1n numeri homologt

al diametro della sfera, il lato del corpo, pereffempio dell
Ico-



Corpi Regolars™ 225
icofzedro, che confta di 20 faccic triangolari equilatere, Se-
condo trouato il lato del triangolo equilatero fi cerchilafua
area, trouando la perpendicolare, che da vn'angolo cade nel
‘Mezzo del lato oppofto: il che fifi nella linea Geometrica,
applicando il lato del triangolo, ela meta di detto lato, d due
numeri, de’quali neceflariamente voo ¢ quadruplo dell‘altro,
pereflempio 48, e 12, ¢ prefala differenza 36 piglio l'intera
uallo 36. 36, & applico nella linea Aritmetica il lato del
triangolo al fuo numero competente trouato nella prima,
operatione, ¢ poi veggo qual intervallo comprenda quella
diftanza vitimamente prefa, che ¢ illato d’vo quadrato, a cui
il quadrato delfatodef triangolo € come 4 4 3, e quefio mol-
tiplicato per la meta del lato del triangolo da Parea deltrian-
golo. Terzo,perche il corpoifcritto nella sfera ¢ vguale 3
tante piramidi, che hanpo lacima nelcentrodella steratra
diforo vguali, per hauver le bary e glafl vguali, conuien tro-
are la perpendicolare, che dal centro della sfera cade nel
pianodeltriangolo. Ora feil piano del triangolo s'intenda
prolongato perogni parte y taglia la sfera,e fa vn¢ircolo,in
cui ¢ifcricto- detto triangolo, Prcn‘daﬁ dunque il lato - del
triangolo, e nella linea de’poligoni sapplichi all'intervallo
proprio del triangolo, econ-vnaltro compaflo fi ;preéndail
raggio del fuo circolo, cioé il latodell eflagono s e nella linea
Aritmetica applicato il latordeltriangoto al numero , che oli
compete gid trouato, veggafi 4 qual numero cada il raggio
del circolo. Cadendo dunquedaicentro della sfera la per-
pendicolare nelcentro ditalcircolo, € noto il1apwio del ci

olo, & & noto il raggio della sfera oppofto alPangolo retro,

dunque applicati quefti- due: raggialla linea Geometrica, fi

troua la proportione de’ lorqu?adrati' , & alla diffcrenza di
tali
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tali quadrati applicato il Compaflo, i troui poi nellalineas
Aritmetica la fua quantitdin parti homologhe al raggio della
sfera, eper confeguenza al lato delcorpo, che ficercase
B queftaé I'altezza della piramide triangolare . Quarto, pet
chela piramide perla7.del 12 ¢ laterza parte del prifmasy
che hi I'ifteflabale, elaiftefla altezza, fi moldiplichi I’ arca
erouata del triangolo per la terza parte di quefta altezza tro-
uata, e fari la foliditd della piramide. Finalmente quefta fo-
lidita trouata G moltiplichi per il numero delle faccie del cor-
po regolare , che {i cerca, es’haura tarea la foliditd didetto
corpoj;e per confeguenza la proportione, che ha allasfera. .

Cioche s’¢ detto de’corpi, le cui faccie fono triangolari, fi
deue proportionatamente intendere del dodecaedro, le cui
facciefono pentagone: perche trouato il lato del dodecae~
dro, che ¢illatodel pentagono, {i trona il raggio del circolos
in cuicapifce detto pentagono; e dinifo per meta il lato del
pentagono in effo cade la perpendicolare dal ceatro, 12 qua®
le puo il quadrato, che ¢ differenza tra il quadrato del rag-
giotrouato del circolo, & il quadratodella metd dellato del
pentagono : e cosi fi troua [area d'vno de’cinque triangolt
ifofceli, ne’quali fi dinide il pentagono ; onde fivien 4 cono-
fcere'areadidetto pentagono. Poidalquadratodel raggio
dellasferaleuato i quadrato delraggio didertocircolo, re-
fta il quadrato della linea,che dal centro della sfera cader
perpendicolarmente nel piano pentagonico, & ¢ I'alrezzas
della piramide , che ¢ laduodecima parte dell'o&aedro : co-
me é manifefto, . A ;
_ Quanto poial cubo & manifefto, clreglié alla sfera dello
fteflo diametro con il taro del cubo,come 21 4 [ r,come s01”

{erud nel Cap.5.Queft, 2. Ma il cuboinfcritto nella sferaé
td-



‘ ‘Corpi Regolcm' N ' 227
tale, che ilfuo lato @ di potenza fubtripla alla potenza del
diametro della sfera, per la 15. del lib.1 3. Dunque prendafi
la terza parte del quadrato del diametro della sfera, edi
quefta prendafila radice quadrata: la quale moltiplicata nel
fuo quadrato dard la foliditd del cubo infcritto. Cosipofto
il diametro della sfera efler2 0oo,il fuo quadrato € 400c000
dicuilaterza parte€ 1333333:;5 ¢ laradicequafli1154; &
lato del cubo, che moltiplicato per il fuo quadraro, di fafoli-
ditd 1537999990, douc che il cubecircofcritto vien’ad ef=

{ere 8000000000,

QVESTIONE QVARTA.
Data wwnasfera srouar i lati d¢’ corpi ordinati circoferitei,

LI corpi circofcrittialla sfera hanno i loro piani; che tocs
canola sfera; e percio I'altezza delle piramidi,che han-
no per balc tali piani, ¢ vgualeal raggio della sfera data, Ora
perche ilcoipo infcritto, & il circofcritto fono fimili, hanno
anche ilati homologi, eli pianifono fimili: e per confcguen..
za le pitamidi, nclle qualifi rifoluono, havendotra di lorola
proportione de’fuoi tuttiy per la 15+ del s.hdnno la propor-
tione triplicata de’Jati homolegt . Ma perche le piramidi
hanno le bafi fimili, quefte bafi hanno la proportione duplia
cata de’ lati homologi ; € perche le piramidi hanno tra dife
Ja proporuone compoﬁa della proportione delle bafi, e del-
le altezze, eflendo le bali nella duplicata proportione de’lati,
feguita, che le altezze habbiano la ftefla proportione de’lati,
‘Ora effendo data la sfera, & il {uoraggio , habbiamo I'altez~
%a dclla piramide maggiore, ;hi ¢ parte del corpo circofcrite
| , 2 to.
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to » NelloStromento datala sfera habbiamo il lato del cot
po infcritto., Dungue nel modo detto nella Queflione pre-
cedente, fitroui la perpendicolare, che dalcentro della sfera
cade {ul piano del corpoinferitto « E poi facciafi, come la
perpendicolare trouata , allaro del corpo infcritto, cosi il {es
midiametro della sfera al lato delcorpo circofcritto , che fi
cerea . ‘ '

Di qui & manifefto, chehauendo fe piramidi fudetee [as
_proportione triplicata de’lati delle bafi, cioé la triplicata del-
Faltezze, ancheilcorpoinferitto, & il circofcritto hannola:
proportione triplicata della perpendicolare dalcentro della
sfera sitla faccia delcorpo inferitto, al femidiametro dellzs
ftelfa sfera; ecosi conofciuta detra perpendicolare, & il rag-
gio della sfera, e prefiiloro cubi, quelti daranno la propor-
sione delcorpo infcriteo, al circofcritto , nella ftefla sfera,

QVESTIONE QVINTA4.

Come dato un corpo regolare fi trasformi in wn'alro,
| che gli fia wguale .

I3 dato vn'icofaedro e fi vogliafar'vna piramide 3 lud

vguale. Comes’¢ detto nella Quefl. 3. fitroui la proe
portione dellicofacdro, e della piramide inferitti nella fteffa
sfera. Dipoinellalinea delli corpiregolari applicatoil lato-
dato dell’icofaedro all'interuallo 20. 20, fi prendail lato dels
la piramide nella ftefla sfera all'interuallo 4.4 E finalmente
‘nellelinee cubiche sapplichi quefto lato della piramide all”
“nteruallo d'vii nimero, 3 cui fia vo'altro numero di dettew

linee nella proportione, che fi troud ellere licofaedro allay
, . pira;
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‘piramide ; perche Pinteruallo di quell’altro numero dara i
lato della piramide, che alla piramide inferitta nella fteflas
sferacon l'icofaedro hi la proportione, chelifteflo icofzedro
ha alla piramide feco infcritta ; Dunque perla 7. del 5. 1a pi-
‘ramide di queft’ vitimo lato trouato ¢ vgualle all’icofaedro
dato. | |
" Dacid, che quifi & detto, potranno ad imitatione della
linea Trasformatoria de’Poligoni trouarfiilati di tortiicine
que corpi regolari, & il diametro della sfera, i quali corpt
fiano tra di fevguali; onde {i potriano fegnare netla ftefla,
linea de’ corpi regolari, ma tirata (non cosia trauerfo, come
per pittdittintione fi & facto nella figura poftaalla pag. 164.)
perillungo de’latidello Stromento come Palere linee , accid
cost rimanendo le diftanze delle mifure notate alquanto
maggiori,vi { poflano con diftintione fegnari punti, che cor=
rifpondono alli fatide’corpi, che fi vguagliano. Nel che fi
deuono auuertire due cofe: la prima &, che quefti puntino-
tati per P'vguaglianza fudetta non {inotino coninumeri, co=
me {1 fon notati li corpi infcritti nella flefla sfera, ma con la_,
lettera capitale de’loro nomi; cio¢ il Dodecaedrocol D,
TIcofaedro con'L,il Cubo col C, 1a Sfera con' S, I'Otraedro
conl’O), e la Piramide con P. La feconda ¢, che crefcendo
ilati conl'ordine, con cui qui fi fono annouerati, convicn,
auucrtire ,che il maggior lato ditutti € quello della Pirami-
de, d Tetraedro:e cosiquefto deue metterfl nel fine dellas
linea, O piu abaflo, 0 alquanto piu fopra del punto, doue &

notatoil diametro della sfera per li corpi inferitti : alrimens

ti fe 3 cid noa fi hauefle il douuto riguardo, correrebbe peris

colo , che non vi fofle luogo per il lato della Piramide, che_,

douria effere pidl lungo ditutea la linea tirata fullato dello
Stro=
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Stromento. Percid auvertafi di metter il diametro della Sfe
ranotato con lalettera S, come f1¢ detto, circa li tré quint!
ditttalalinea AP, oueroaltra piti lunga tirata ful lato dello
Stromento; percheintal modo vifard luogo perillato della
Piramide:: effendo, che li lati de’cor pi vguagliati fono profs
fimamente nella proportione , che qui metto per facilitd de
gli artefici, che voleflero valerfi delli numeri per far la fudete
tadivifione, per trasformar va corpo i vn'altro vguale.

Lati de corpi vgnagliari,
Piramide " Yoo
O&aedro 63 =m
Stera 61 e
Cubo 49.

- Icofaedro 37
Dodecacedro 24+

C 4-
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Come [i poffa dinidere cuna linea, che [erua per quadrare
tusti 1 Segmenti del Circolo, e figurc inferitie 3
& vfo diquefta linca Quadrarrice,

E Sfendofi quefto opufcolo ftampato alcuni anni Tono,ec~
co mi capitan’in mano le Operationi del Compaflo
Geometrico del Galilei; & all’Operar. 31. trovo viarfi da
lui certe linee , che chiama Aggiunte, e {eruono a riquadrare
i Segmenti del Circolo, e per confeguenza anche le figures
infcritte al Circolo benche Trapezie, cio¢ dritrouar vaali-
nea, che fatta lato d'va quadrato, dard vn’area vguale al pro-
poftoSegmento, ouero alla figura rettilinea, o mifla, chefia
dilinee rette, e di curue circolari. Mi pare vuile quefta linea,
percio in quelta feconda impreflione aggiongo qui la fuade~
{crittione, & v{o, 4 fine che chi hauefle alcuno Stromento for-
mato 4 fomiglianza di quello def Galilei, fappia valerfere,
& intenda come fia fatra la diuifione dital linea,la quale
jo chiamo Quadratrice; effendo che dd li lati de’ quadrati
vguali alli Segmenti di circolo propofti..

" Primieramente ¢ neceffario determinare la lunghezza del-
lalinea da tirarfi ful lato dello Stromento; ¢ quefto {1 fard tro-
uindolalioea,ilcui quadraro fia vguale al femicircolo, che fi
fuppone effer il maggior dellifegmenti, che finotano nella
linea. L’areadunque del femicircolo ¢ vguale alrettangolo
fatro dal Raggio, e dalla quarta parte della circonferenza.:
percio intefo il diametro effere 200000, I3 circonferenza &
628318;¢3 quarta parte 157079 moltiplicata per il Rag-

' gio



532

C4P0 X

gio 1o0000. dard 'area 15707900000 : [a radice quadra-
ta diqueto numero ¢ 125331 di quelle parti, delle qualiil
Raggio¢ 1o0ooo. Dalchefi vede,chertuttalalinea tirata
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dal centro deue in maniera dividerfi, che
delle cinque partiditutea; le quattro pare
ti cominciando dalcentro fidiano al Rag=
gio, e tutea fard il lato del quadrato vgua-
Ie al femicircolo: Percio prendafi AQY
100, & A 125, perche poi si comer
Pinteruallo @ O fard il Raggio, cosilin-
terualloog fard il lato del quadrato vgua-.
le al femicircolo di quel Raggio.

Fatto quefto, fi deve determinare in
quante parti vguali {i vuole dividere Fal-.

- tezza delfemicircolo , la qual ¢ vguales

al Raggio, per hauer con cid le diverfes
altezze divarjfegmenti. Eflindoche i
ftefla linea AQ, che i ¢ poita raggio
d'vi femicircolo , puo in vnaltrocircolo
maggiore eflere la metd della corda d'vo’
arco minore del femicircolo, e percio [al
tezza del fegmeoto fard mnore di A 0.
1l Galileila dinife in 20 parti vguali,onde
non ne {egn0 fe non 18, perche I'vinme
due cadcuano nel gruppo dello Stromens
to. Veroé,chefelalinea fofle aflai lun-
ga, fi potria la parte AQ dividere in-
maggior numero di parti; md auuertall
che poffano efferipunti fenza confufio-
ne. Quiperchiarezza maggiore fie fat~
ta
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tala divifionein 20 parti, e dal modo, che in quefte fi ado-
prard, fard manifefto cid, che douria pratticarfiin qualunque
alera dinifione. Solo auuertafi, che il fegno Q5 e linumexi
fi metrono dalla parte di fuori dellalinea, perche nelPifteffa,
linea (i denono far le altre divifioni , che feruano perilatide’
quadrati corrifpondenti , & inumeri fi metteranno dalla,
parte di dentro.

o Ora per intender il
modo da tenerfiintro-
vare I'aree di ciafcun.
fegmento ,la metadele
la cui corda fia vguale
al Raggio A A dello
Stromento, ¢ le altez«
ze fiano differenti ciaf
cuna per vna O pill ven=
tefime parti del Rag-
gio di che manchino;
B Confiderifi la prefente

figura, nella quale CD

¢ corda del fegmento
CODA,elamedelimalinea eradiametro del circolo mi=
nore gid fatuito, ¢ cosi la metd della corda fudetta AD ¢
100000. $ia altezzadel {fegmento la perpendicolare CA,
la quale s’intenda prolongatq {in alla circonferenza in B; e
percid OB ¢ diametro delcircolo, eflendo che pafla per il
centro, come quella, che taglia CD per mezzo ad angoli rete
ti ; come fi caua dalla terza del libro terzo, Dunque DA ¢
media proportionale tra OA, & AB per la 1 3. del b, fefio,
e cosi etlendonota la prima OA aliczza delfegmento, ¢la

Gg fecon-
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feconda, AD metadella corda, fi verrd in cognitione delles
terza AB.+ Siadunque OA 19 di quelle parti delle qualiné
fono 20 In AD: fi che diuifo il quadraro di AD 100000
ooooo. per OA 95000, il quotiente darda AB 10526335 a
cui aggionto AO 95000, tutto il diametro OB ¢ noto
2002635 quelto divifo per mezzo di il Raggio Oltoo1 31
dal quat Raggio leuara I'altezza del fegmento OA 95000y
rimane Al 5131 altezza perpendicolare del triangolo CID;
che douralenarfi dal fettore 1 C O D, perhauerela quantitd
del fegméro dato.Diique il triangolo CID fard 51 3100000
vguale al rettangolo fatro dal perpendicolo 1A, e da AD me-
tadellabale CD.

Ora perche il Sertore fi fidal Raggio, e dalla metd dell’
arco, percio conuien inueltigare la metd dell’arco COD,cioé
Farco OD, che ¢ mifura deil'angofo OID. Ma perche nel

triangolo rettangolo DAI ¢ noto il lato DA 100000, &l
lato Al 5131, prendafi quefto numero come Tangente dell’
Angolo ADI, e nella tauola delle Tangeati {1 troua corris
fponderedgr. 2. 5'6'; perilche fi notificail fuo complemens
to quantita dell’angolo DIA, e dell'arcoOD gr.87. 3" ;.
 Notificata la quantita defl'arco OD in gradi, reta ridurla
a parti fimili alle particelle del fuo Raggio OI. E perche in
ogni circolo la proportione del Raggio alla femicirconferen-
74 ¢ COme 1000003 3 L4159, facciafi il terzotermine dell
analogiail Raggio Ol gid trouato 100131, ¢ fard il quarto
termine 314570 femicirconferenza delcircolo,di cui ¢ Rag=
gio OL. Ilche fareo inftituilcafi quelta fecondaanalogia: fe
gr. 180 danno particelle 314570, che daranno gr.87. 3°; 2
€ trouaremmo particelle 15215 I,che lonolarco OD. Mol-
tiplichifi queft’arco OD trouato per il Raggio 10, e fara tute
’ {3
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tala quantica del Settore [COD 1523503178 1: dal Scttore
i leua Parea del triangolo CID 513100000, &il refiduo
14721931781 &la quantiticercatadelfegmento dato CO
DA. Quefto numero fi accorci delle due vitime figure 81, ¢
dal reflo fi cauila Radice quadrata 12 1.3 3. nella quale leu
due vitime figure 3 2 {i fon 1éparate con vn punto, per figni-
ficare, che di quali 100 parti€ la meta della cordadel {eg-
mento dato, ditali121, edi pil 33centeflime, cioe} deve
effere Jalinea , il cuiquadrato fia vguale al dato fegmento.
E cosiditallunghezza ¢ A1 de’numeri interiori in propor-
tionedi AQ come oo,

Con queflo metodo fi trouano le altre linee quadratrici de’
fegmenti, che hanno minor altezza : € cosi neli’ annefla Ta-
uoletta nella prima colonna fi mettono per ordine i fegmens
ti, come fonnotate le {ue altezze nellahnea dello firomento
cominciando dafli pit alti, e cosi il primo ha per altezza ;”,
il fecondo ne ha 18 ventefime; e cosi per ordine, come dis
moftra lafecondacotonna. 1l reftante €chiaro dal tirolo di
cialcunacoionna. E finalmentel’vitima colonnacofitiene.,
le Radici abbreuiate del quadrato vguale all’area del feg-
mento, poiche quefte fon quelle , che deuono notarfi nella,
linea Quadratrice dello Stromento;; ele doe vltime figure
fepatate cof punto, dinotano le particentefime d’va 1nuero;
accid fi vegga quel che fi deve aggiongere all’inticriz cosial
numero 6 1nteriore deue effere A6 parti 100.95,¢10¢ pochif=

fimo meuo dipartl 101 delle quali A € Ioo.

Dalla conftructione di quefta linea Quadratrice {i rendes
man:fefto il fuo vio: effendoche AQ ¢ la metd della corda,
d’voiegmento: A3, per eflempio, de’numeri efteriori é al-
tezza del fegmento, & A 3 de’numeri ntigriori ¢ la linea , che

- Gg 2 da
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Quadratrice de58menti del Circolo.
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da vn quadrato vgualea quel fegmento.. Dunque dato qua-
lunque fegmento dicircolo,la metd dellafuacorda fiappli-
chi all’ioteruallo A : poi ritcouta Papeitura medefima
dello Stromento {i veda d che interuatlo delli numeri efteriori
capifca Ialtezza data del fegmento, ¢ fia per effempio alli
puati 3. 3. efteriori; percxo prendcndoh Iteruallo 3.3,
delli numeri interiori {i haurala linea , che dl quddmo
vguale al dato fegmento .

QV ESTICNE PRIMA.

Se due Circoli dl ifuguali fi to-Jiano y come [i troni la quam:m
dellarca » i Cu1 communicano , ¢ la (unsia che rcjta.

Abb;aﬁ ricenuta fopra vnacarea la fpecie oprica dell’
Ecliffe del Sole, e fia ADB il termine delolcusatione,
e vwhah {apere , quantafiala parte del dilco Solare ofcuras
ta, ecoperta dallaluna. Tirilialli punti A & B,y doue le cirs
conferenze f1 ragliano, la corda AB, ¢ quelta diuifa per mez~
zoin F fia tacrhata da)la perpendicolare DC: Quindi la meta
della corda AB cio¢ FB, fiapplichi nelle linee Quadratrici
all’ mterualto A A, porprelalaltezza
- FD veggalidquallinteruallo dé'numea
ri efteriont ella capifca; & alli numeri
interiori corrifpondenti fi haura la li-
nea del quadrato vguale al tegmeato
ADBF.
~ Similmente prefa la altezza FC, &
applicataallt numeri efteriori , doue_,
capifce , fi vedrd qual interuallo debba .
pigharfi
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~pigliarfi de’numeri interiori per hauerlalinea’ del quadrato
vguale al fegmento ACBF. Hauute quefte due linee de’
quadrarivguali alli due fegmenti, conforme alla Queft. 5. del
capo 3.fitrovara il lato d'va quadrato vgnale a tutti due i fue
detti quadrati,cioé dturea la parte ofcurata ADBCA. E que~
flo, chefie detto dell’Eciifle del Sole, deue intenderfianche
di quello della Luna, che cade nel cono ombrofo della Terra,
come ¢ manifefto.

Et accio qualche principiante non ftimafle difhcile 'haue-
re queftelinee, cioélacorda AB, ele altezze FD, FC, aca-
gione del moto, che fa lafpecie optica del Sole, 0 della Luna
{fopra il piano, douefi riceuc ; fappia che bafta notare con vn
puato liduetermini A e B, che fon manifefti, efubito ad ar-
bitrio notare va punto , per effempio 1 nel giro dell’ ombra,
& vo'alero punto arbitrario nelgiro dellimagine lucida, per
efflempio S. Poiche haauti quetti punti fard facile confuo
agio finire I'imagine circolare, e trouare i centri delli due cir-
coli; effendo che perla 25.del fib. 3. ela quinta del lib. 4. per
li tre puntiSAB fitirail circolo, il dicui ceatro fitrova O, ¢
perlitre puati AIB imilmente 1 tira ilcircolo, il dicui cen-
trofitrouna V. Ediquelta maniera faraficile trovare il dias
metro del circolo, da cai {i deae cauarela parte ofcurara

ADSCA. |
Per vedere quanta fiala parte ofcurata di tutto il difco lu~

minofo , prendafi il diametro del difco luminofo, e nellelinee
Geometriche fiapplichi all'interuallo 14.14,e ricenuta quel-
I'apertura dello Stromento prendafi l'interualio 1, 1 1. poie
che quetto ¢ il lato del quadrato vguale d tutto il circolo, il
cui diametro fi& prefo. Di poiritenuta pure J'ifte(fa apertu~

ra, nclle medefime linee fi vegga, doue capifca la linea tro-
uata



uata lato del quadrato Vgua!c alla parte ofcurata ADBCA,
& il numero corrifpondente a quefto interuallo paragonato
con II, moftrard la proportione di detta parte ofcurataal
circolo intiero : onde la differenza fard la quantitd della par-
te ancora luminofa: e cosi fard quadrata anche la lunulas
ASBDA,

Di qui fi vede, che fia meglio compire tutto il cerchio’
quando fia data.vna [unula, in cuitirata la corda, che vnifca
le punte eftrene, e quefta dinifa per mezzoda vna perpens
dicolare, venifle 'altezza maggiore della meta della fudettas
corda; perche fariafegno, che il fegmento fia maggiore del
femicircolo: comefela funula data foffc AGBDA ,trouifi il
centro O del circolo efteriore, e fi compifca ilcirco!o cons
Paggionta dell’arco ACB: poiche trouata, come fopra, la.,
quantitd della parte ADBCA, e lenata, come fi ¢ detto dal
circolo inticro, rimarrd la cercata quantitd della lunula,
AGBDA.

Mafel'altezza della perpendicolare, che cade in mezzo
della corda, che vnifce le punte eftreme della Lunula data,
{ard minore della meta didetta corda, fard fegno, ch’il fegs
meato ¢ minore del femicircolo s rale (arebbe l2 lunu!a SGE
LS. Tiratalacorda SE, dividafi per mezzo inH dalla pers
pendicolare GH; cosi fi hanno due fegment {ulffteffa corda,
Ialtezza del minore ¢ HL, quella del maggiore ¢ HG. Dua-
que applicataHE all'interuallo) A, conforme alle due al-
tezze HG, HL i trouino le linee de’ quadrati vguali alli feg-
menti predetti; ngd: per laQueft.6.del capo 3.nelle linee
Geometriche {i trouila differenza di quefti quadrari, elalis
nea, il cui quadrato ¢ vgualed taldxffcrenza, dara xl quadra«
to vguale allalunula SGELS, .

E-
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QVESTIONE SECONDA.-

Datown trapeXio in n Circolo, ¢ [egmento di circols,
trouare la [ua quantica

On tuttili trapezj fon talische poffaloro circofcriver(i
1. N vncircolo; perche i quadrilateri defcritti in vn'circo-
Io hanno gli angoli oppofti vgualia due retti per la 22. del
lib.3. Onde A queftifoli & rifirettala prefente Queftione. Sia
dato il Trapezio ABCD nel fegmento circolare AOD, Pris
. mieramente diuidafi in mezzo nel
punto Elacorda AD, & alzatala
perpendicolare EO, cerchifi nel
modo detto inquefto Capo lali
nea,.che diil quadrato vguale al
‘fegmento AODEA . Dipoi ciafs
R cheduno de glaltrilati del Trape-
zio, i quali fono corde di particolari fegmenti, fimilmente fi
diuidano per mezzo, ¢ 1 habbiano dalle perpendicolari le_s
altezze delli [cgmenti. E conquelle corde , & altezze nel
modo predetto {1 trouino i quadrati vguali d ciafcun delli tré
fegmenti. Quefti tre quadrati minori fi voifcano in vn {o]
quadrato, per la Queft. 5. del capo 3: ¢ quefto quadrato fi le-
ui dal quadrato vguale d tutto il fegmento AODEA, perla,
Quett.6.del capo 3. & il quadrato vgualle alla differenza,che
rimane ¢ la quantita del Trapezio propofto,
. Quelto,che fi¢ detto del rpodo di trouare 'area de’T rape-
‘zjinferitti nelcircolo, deue intenderfi dell' altre figure 'mol-
tilatere, o fiano dilaci vguali, 0 difuguali, trouando le linee
h de’qua-
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de’ quadrati vguali alli particolari fegmenti, e quefti quadra-
ti voiti Jetandolidal quadrato vguale d tuteo il fegmento,che
capifce tuttalafigura; poiche la differenza cherefta € la cer-
cata Quantitddella figura propoftd’s

QVESTIONE T ERZA.

Dato runfegmentodicircolo, i troppo grande, o troppo piccolo , come
- [i debbaoperareper ironar laliviea, che dia'il quadrafo
: - oewguale al (egmenta .

Lle volte occorre, che fia propofto v fegmentocon
la corda, & conlaltezza cosi piccola, o cosi grande,
che nonfi poflano commodamente applicare 4 gVinterualli
della linea quadratrice, percid fard neceflario nélle troppo
piccole valerfi delle moltiplici, € nelle troppo grandi feruitfy
&’vna parte aliquota; pérche pot lalinea trouara nella fteffa
proportione fi {minuifce, con cuilaltre fiaccrebero, ofiac-
crefce, fe Paltre furono fminuite . Cosi fe le mifure del feg-
mento furono raddoppiate, {i togliela metd della lineatro-
uata; fe quelle furono dimezzare,quefta fi riddoppia.-

Ma pudaccadere, che fe bene la meta della corda commo.
damente capifce nellateruallo O O ,laltezza del fegmento-
fia minore di quelle,che corrifpondone 4 ginterualli de’pun=
ti notaticfteriormente, il che occorrerdogni volta, chelas:
proportione dell'altezza alla metd della corda fard minorews
d’vna decima parte di dettametd ; poiche folamente vifono
fegnate 18 ventefimediturtala Ay . ‘Et intal cafononvae
Jerebbe raddoppiatl, dtriplicare la mezzd corda, ¢ Faltezza;-
perche rimanendofempre la medefima proportione, non i’

| potria
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potria troyar fegnato alcun-punto s che deffe interuallo foffi-
ciente all iutento, Percio fivede, che in quante pill parti
vguali fi potri commodamente dividere la corda propofta.,
A nello firomento gtanto maggiorefara ilfuo vio, effendo -
che pid di rado occorreta hauere va fegmento,la cuialtezza
fia molto minore ; efe il gruppo dello firomento impedifce_,
illuogo perli punti_19. 19, forfi nonimpedird per li punti
37 37 letutralalinea fofle divifa in 40 parti vguali, Oltre
dichequefte minori divifioni daranno pit efattamente le al-
tre altezze de’fegmenti. | |

~Incafo perdchefi faceflero quefte pitt minute divifioni,
deue auuertirfi, che caderanno alle. volte punti delli numeri
efteriori, e delli interiori, cost vicini, che fidubitard, quali
numeri eli appartengono. Percidio configliarei, chealla_
linea Quadrattice fitirafle parallela dalla parte difuori va'al-
tralinea vicina, alla quale dalli punti delic partivguali (i tiraf~
fero lineette, poiche tali punti, da quali viciffero tali lineette
trafuerfali, fi riconofcerebbero per appartenenti alli sumeri
efleriori ;e cosi alli numeri interiori apparterebbono gli al-
tri punti, dalli quali non viciflero fimililineetteye fi togliereb-
be il pericolo di prender vp punto per va'altro vicino.,
Quando dunque laltezza del fegmento & minore della de-
cima parte della meed della corda, trouifiJa loro preportic-
ne, come fi diffe allaQuett. 5. del capo 2, ¢ Ratvita la mezza
corda come 100000, fi faccia Faltezza data del fegmento 3
quefto;namero nella proportione trouata: cosi trouata la
proportione della .mezza corda allaltezza effere dirzar,
dividafi 10000 per 12, efard laltez7a'833 5. dipoi.cen.,
quefta mifora fi operi nella m;}gic.ra, adoperatain queflo ca-
po per trouarc 19&1.931151;;%[4@ lati del guadrago danotarfisu
1 2 lo
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lo ftromento (il che quinonfa bifogno di replicate) ‘¢ cosh
11 haura cognitione di quel piccolo fegmento..

QVESTIONE QVARTA.

Data cwna portione di Circolo tronare la fua grandezza
| inmifura determinata .

S Ono alle voltedate alcune porcioni circolariy, che nonb
fono deferitte in carta da poterfene traportare letinees
con il Compaflo; percid date le loro mifure, fitrouano lince
nella fteffa proportione , e con quelle fi opera siilo Stromerne
to nel modo detto. Sia, percagione d’efempio, datanellal
parte fuperiore d'vna porta, chetondeggia, vna portione
circolare , ¢ fi yuol fapere di quante braccie,ouer oncie, quas
dratefia quello fpatio., ., | o

Prendafi Ia mifura della larghezza, che fiabraccia 5, ¢ del-
Paltezza; che fia braccia vno, & oncie noue: la metd dellas
corda & braecia 2!, cioé oncie 30, elaltezza € oncie 2 K.
Nellelinee Aritmetiche con due Compafli prendanft due
interualli, che ‘habbidde la fteffa proportione dizo 1215 ¢
fiano 100. 150, €70, 70.le quali lunghezze quanto fi pren-
deranno maggiori, tanto piti efatea riufcira foperatione . La
lunghezza, che rap prefenta tametd della corda delfegmens
to circolare, fi applichi nelle Quadratrici all’intervallo Q Q5
e I'alira che rapprefenta Paltezza, fi applichi alli punti de’nus
meri cfteriori doue eapifce, e fard all inceruallo 6,6, Percio
ritenuta 'apertura fteffa dello'Stromento, con quefto medes
fimo Compaﬂo aﬂa'rg‘:it}o-ﬁ renda nelli punti de’ numeri ine
teriori l'interuatlo 6,6.° Poftiaritornando alle linee Aritmes

tiche,
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tiche, i nuouo fiapplichi il primo Compaflo all'interuallo
100. 100, ¢ veggall doue dard I'apertura di‘quefto fecoado
Compaflo, che fard alquanto maggiore se fi trouara efleres

“Lor,feil primo Compaflo fi applicard alli punti 5 0.5 0,per-
‘cheilfecondo caderd nel s0 ! 50 1. QOradicali,felamezza
corda toodalalinea 101,il cur quadrato ¢ vguale al fegman.
to, vna linea dioncie 30 dard vna linea di oncie 30,25 ilcui
quadrato®%’ fard larea didetta portione circolare data,
cio¢ oncie quadrate 91 8: ¢ perche ogni'braceio quadro con-
tiene oncie 144, la fua area fard braccia 6;0ncic §4, cio¢
braccia 6 } di mifura piana. | .
Mai fe mifurando il fegmento propofto, fi trouaflé I'altez-
za eflere maggiore della metd dellalarghezza, faria fegno,
che quel fegmento fofle maggiore del {femicircolo : & in tal
cafo conuerrebbe trouare {'altezza dell’altro fegmento mia
nore, € con quelfa fioperarebbe nel modo fodetto, trovana
do la quantitd di quel fegmento minore ; € quefta fevata dal-
la quantita di tuttoil circolo, il refiduo darebbe la grandez-
zadel propo!lo fcgment.o. Per trovar dunque Faltezza del
{egmento minore, facciafi come l'altezzadata DCalla CB
metd della datalarghezza,cosiCB 4 CE:e quefta terza pro-
portionale, trouata per la Queft. 7.
del capo 3. ¢ ilrefiduo del diametro
del Circolo ' altezza det fegmento
minore. Siche applicata’ CB all'in-
teruallo & A, e CE all’interuallo
d¢’ numeri efteriori doue. capifeer, fi
haura dall'interuallo de’ numeriinte-
~ rioricorrifpondentila-linéa del qua-
drato vgualé al {cgmento minorel,,
HI 3 S Or
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‘Oreflendo gla noto il diametro delcircofo,, fi troui 1a lineas
del quadrato i luj vguale, per quelloche i & detto nel capo 8.
€ dalquadrato vguale alcircolo fi leuiif quadrato vguale al
{egmento minore, come perla Queft. 6.del capo 3. & ilre-
.ﬁdl&o fari la cercata quantitd del fegmemo maggiore pro-
-pofto.
| .QVESTIONE .QVINTA.

Datoun Segmemo di Circolo, trouare L proporttone, cheil
Segmento ha ad vn.data Trmngolo, chein eﬂb capifce .

Ta daeo il Segmento dicircolo CODBC in cuiil maffi«
) mo triangolo ¢ qucllo, la cui altezza ¢la medefima
' conlaltezza
del Seometo,
cio¢ la perpé-
' dicolare, che
cade nel meze
zo dellacorda
CD, cioe BO»
Orafia dato il Triangolo CAD,dicui fi voglia fapere,che
parte fiadel fegmento dato. Compnfcaﬁ il maflimo Triane
golo COD, il quale effendo sii lamedefima bafe CD, hial
Triangolo CADla proportione delli perpendicoli, cio¢ di
OB ad AE.
Primieramente effendo larea del maffimo triangolo vgua-
lealrettangolo fatto da OB,e BC, trouifi tra quefte due linee
lamedia proportionale, efia H, perla Queft. 8. del capo 3.
& il quadrato diqueftalinea H fara vguale al detto Tnango-
Jomalimo COD, perla 17.del hb.6 .

Dipoi
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DlpOl nelle linee Quadrazrxcx di quefto capo fi apphchx
BC meta dellacorda alli punn A o, e Paltezza BO fitroui
né glintervalli de’numeri efteriori; poiche all’internallo de’
numcnmterxoncornfpondenn i haura la linea I, cheda il
nadrato vguale al fegmento dato. Si cheil datofeomemo
“dicircoloal Tnangolo maflimo chec apifce, hala proportip-
- nedel quadrato dilal quadrato diH, cice la duplicata pro-
' portione di quefta feconda Imealtrouara a quellaH, chein
primo luogo fitroud. Danque cerchifi, perla Qxeﬂ 7. del
capo 2,4 queﬁc duelaterza proportionale K; &l fcgmeq—
to al Triangolo maflimo hila proportione della linea I alla
linea K.

Finalmente perla Qe& 3.delcapo 2. ﬁfacc:a come BO
ad EA,cosi K ad L: onde ne fiegue, per 't 1. dellib. §5ches
il triangolo COD al triangolo CAD fia comeK ad L. Dun-

ue il fegmentodel circolo al Triangolo COD ¢ come la,
linea Ialla lineaK ; & il Triangolo COD al TriangoloCAD
écomelalineak alla lineaL: dunque perla 2z.del libro 5.
fara il dato fegmento def circolo al triangolo dato CAD in-
chiufo,come Talinea 1allalinea L. Percio volendofi faper in
numerila proportione, {i portino le dette due lineel, &L
sit le linee Aritmetiche ; e gl'internalli, ne’ quali capiranno,
darannoinumeri, che cfpnmonola cercata proportione del

fegmento al triangolo datoin eflo.

C 4-
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Come fi poffano con gran facilivi fabricare molti Compafsi
di proportione aliri grandiy aleei prccoli, |

Alle cofe dette in tutto quefto Trattato della diligen-
71, con cui deuono farfi le diuifioni delle Jinee de-
Acritee (alcune delle quali non fi puo negare , che ricercano
“molto particolar'attentione, accio fiano divife accuratamen-
“te) potrd per anuentura {pauentarfi qualche Artefice, te-
“mendo, che riefca la fatrura cosi lunga, e trauagliofa, cheu
douendofi condegnamente ricompenfare , venga drinfcires
tanto cara, che trouandofi pochicompratori, venga a trarne
poco guadagno. Per facilizd dunque de gl’Artefici, 2’ quali
non bafta haverne fatto vno, 0 anche d’altri, i quali volef-
fero con poca fatica dinidere le linee tirate nel fuo Compaflo
di proportione, foggiongo per fine di quefto Trattato que-
to Capo, il quale iv foftanza non €altro , chela prattica di
quanto difopras’e detto,

Proucggafi dunque PArtefice d’vn Compaflo dipropor-
tione con le regole affai Junghe, fopra delle quali fianotiras
te dal centro varie linece rette nell’'vna, e nell’ altra faccia, e

nefte linee diuida nella maniera , che habbiamo moftrato,
ne ftimi alcuna diligenza fuperflua, ne perduto il tempo, che
vimpiegara, a finc, che le divifioni fiano accuratiflime; per-
che fatta voa volta quefta fatica, non baurd piu d replicarla,
e gliferuird per tuteala fua vita, e de’ fuoi figliuoli, perches
quefto Compaflo di proportione doura riteaer appreflo di
{e, e nonvendetlo, per non neceflitar(i ad vaa ntioua fatica.

Occorrendo poi far vo’aliro Stromento vguale, o pitl
grande,
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grande, b pill piccolo del fuo-gid fatto, qual perd fi fuppone
de’ pitJunghi, che fogliano communemente farfi, fitirino

-dal centro le linee y¢he poifi vogliono dinidere ; e farto que-
‘fto,la lunghezza diciafcuna linea pongafi nell'eftremo in-
tervallo della linea fimile dello Stromento gid perfettionato:
" poiche ritenuta quell‘apertura dello Stromento , bafterd tras
‘portate ciafcun'interuallo fopralalinea, che i vuol dinidere;
‘& in tal maniera quefta fara divifa nella fefla-proportione,
‘¢the lalinea dello Stromento maggiore. Cosi volendo fe-
‘gnare la linea metallica, per eflempio, prendo la diftanza dal
centro dello Stromento, fin‘all’ eftremita della linea da diui-
derfi , & alargo lo Stromento gia fatto, in modo, che tutra,
uella linea capifca nell’vliimo interuallo della linea metal-
lica PP, doue ¢ fegnatala pietra. Dipoi prendo I'interuallo
MM per il marmo e quefta longhezza traporto dal centro
fopralatinea che fi divide, nell'vno, e nell’altro braccio y e fi
fegnari il punto perilmarmo., E cosi fufleguentemente ne
glaltri punti CC, SS, &c. onde fard divifa la linea Metallica
nel nuouo Stromento, {econdo la proportione, concui fu
diuifa quella del primo Stromento: Fifteflo s'intende di quals
fivoglia altra linea da diuiderfi, Nel che fi vede quanto gran
compendio di farica fia quefto. | | f
Di qui fivede, che fe va’amico habbia va Compaflo dj
proportione, diligentemente fatto da buon’artefice,ciafcuno
potrd con graa facilita farfene vnodafe , canando da quello
le dinifioni net modo, che s¢ detto douer fare I’ Artefice. On-
de con molto poca fpefa pud eflere prouito drva buong

Stromento,

Cons
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Conchiufione ,

~  Quefle cofe baftino perla fpiegatione della Fabrica, &
Vio del Compaflo di proportione, dalle quali ciafcue

no potriandar inuentando altre operationi. Si come anche
_puonno defcriverfi altre linee, nelle quali fiano aftre propore
tioni, {fecondo il piacere diciafcuno : come {arebbe vna linea
delle fortificationi,nella quale fi fegnafle la proportiane delle
parti di effa, cio¢ lacapitale,, & ilfianco del baloardo in cias
fcuaa fortezza di pitt angoli, fupponendofi la mezzagola , &
il fianco vguali al fefto ditutto 1llato del poligono: & io per
sfuggire la confufione, tal linea fegnarei,coe -
me nella prefente figura, pigliando per cfe
fempio A4 perla capirale in vna fortezza,
di 4 baloardi, e percid notarei al punto 4
anchelalettera C, per denotare, che ¢ fa ca-
pitale, e poiilfianco del baloardo di tal for-
tezzanotarei AF. Dalche ne verrebbe,che
data vna fortezza di 4 baloardi da defcri-
"uerli, tagliato per mezzo I'angolo con vna
capitale indefinita, {i prenderebbe il fefto
del lato del poligono fortificabile, e'quefto
| applicato allinteruallo FF, cheétrail 4, &
ilcentro A, interuallo CC, che € di rimpetto al 4,daria la
quantita della capitale determinata. Per la fortezza poi di
cinque baloardi hauutafila proportione della capitale, e del
fianco per mezzo del calcolo, prenderei dal centro A tal di-
ftanza per A 5,laquale fofle la ‘capitale del baloardo di tal
fortezza, che prendendofiil fianco proportionato AF,cadel-

fetrail puntofegnato 5, & il fegnato 4; perche in tal modo
quefte
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quefte lettere CF, fignificarebbono 1a capitale, &l fianco
dci baloardo difortezza dicinque baltieni, L'ifteflo dicoin
ordine ad altri punti per fortezza di pit baloardi. A me poi
‘piace pitt fegnar il fianco, e la capitale; perche con queftef
pud anche operare per la fortificatione irregolare, quantolo
permetterd 1a feflairregolaritd . .

" " Cio che per modo d'eflempio s'¢ detto dellalinea delles
fortificationi, con notare quette due fole divifioni, s'intenda_,
anche, 0 notando altre proportioni d'altre linee appartenen-
ti alla fortificatione , 0 pur anche altre linee d'altrecofe,e
proportioni, fecondoil piacere diciafcuno. Cosiperches
fpefo pud venir'occafione di tagliar’ vna linea nella media,,
& eftrema ragione , potrebbefi nello Stromento tirar'vna 1id
nea nell'vno, e nell’altro braccio , la quale @ queftefferto fes-
uifle, tagliandola con quefta proportione, poiche qualiiuo-
glia linea data applicata all’eftremo intervallo, fanatagliata
fimilmente , prendendo integugllo de’ punti, ne’ quali le li-
nee laterali furono cosidivifes Se behefe non hai tal linea.,
precifamente divifa nello Stromento , bafterd, cheapplica-
ta tutra lalinea allinteruallo 100. 100, prendi linteruallo
38. 38, ¢ con quefto dividafilalineadara; perche il fegmen-
to maggiore 62. hd per fuo quadrato 3844. poco maggio-
redel rettangolo fatto da tutta1oo, e dal minor fegmento
38, cio¢ poco maggiore di 3800, come richiede cotal fetm
tione. Se tuttalalinea fofle 1000, le partifariany 618, e
382, & il quadrato del maggior fegmentc € 381924 poco
minore del rettangolo 282000,

o Maicid fi fi con precifione maggiore fe la dara linca fi ape
plichi nelle linee che moftranole corde de gli archi, all'inter-
uallo 6o. 603 poxprcndaﬁ Finteruallo 36.36,che quefio da-

ra il
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1l il fegmento maggiore; effendo cheil primo interuallo & 12
to dell’ Effagono, il fecondo ¢ lato del Decagono deferitti
nellifteflo cerchxo e dalla Prop. 9. dellib.1 3.d’Euclide fiha
il Corollario, che taghato illato dcll’ElTagono nella media,
& eftrema ragione, il fegmento maggiore € il lato del Deca-
gono, Che fefi volefle, che ladata lineafoffet'vno de’fege
menti, € bifognafle farui v aggronta,f i che tutta fofle taglia=
tanclla medm 8 eftremaragione , fard pronto il modo per
lafieflaProp.g.dellib.13. Seella ¢ilfegmento maggiore, fi
applichi al 60.60, € prefo I'internallo 36.36.glifiaggionga:
per il contrario, fela linea dara ¢ il fcamemo minore , {1 aps
Pllchl al 36.36,eglifiaggiongera l’mteruallo 0. 60; chews

cositutta la compoftafara, qualefiricerca
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